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VIX  fieri  poteft,  quin,  poft  fummam  curam  adliibitam,  in 
opere  tam  longo  ct  diflBcili  plurimi  reflent  adhuc  errores. 
Fatendum  praeterea,  quod  In  figuris  omnino  decfl  elegantia. 
Hoc  artifici  minus  perito  vitio  vertendum,  cui  Typographus 
operam  eas  incidendi  ligno  commifit.  SI  vero  nihil  occurrat, 
quod  Geometrae  moram  longiorem  afferre  poflit,  his  ut 
ignofeant,  rogantur  leniores.  Proles  haec  efl  poflhuma,  quae 
praemature  parentis  clariffimi  officiis  orbata,  indulgentiam 
ideo  requirit.  Imperfectiores  ab  eo  relicti  erant  libri  de  Lo- 
garithmis  et  de  Limitibus  Quantitatum  et  Rationum.  Hos 
recenfuit,  emendavit,  et  In  iis  defedlus  quofdam  fupplevit 
Gulielmus  Traill,  L.  L.  D.  Mathefeos  in  Abredonenfi  Acade- 
mia profeffor,  nunc  autem  in  Ecclefia  Cathedrali  de  Connor 
Praebendarius.  Idem,  problemata  in  Appendice  e complurl- 
mis,  quae  in  Au<floris  manuferiptis  reperiuntur,  feleglt;  et  In 
tribus  hifcc  partibus  laborem  corrigendi  praelum  in  fe  bene- 
vole fufeepit.  Ille  quidem  amicitiae  memor,  qua  celeberri- 
mus Au(ftor  jam  fenex  fc,  juvenem  adhuc,  complexus  eft, 
hanc  omnem  curam  ad  feripta  ejus  perficienda  pcrlubenter 
adhibuit. 

JACOBUS  CLOW. 
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TT* OTA  quae  nobis  fuperell  notitia  librorum  quos  de  Sec- 
tione Determinata  fcripfit  magnus  Geometra  Apollonius 
Pergaeus,  folo  Pappo  Alexandrino  debetur,  qui  omnes  quae 
in  hifce  libris  continebantur  propofitiones  una  generali  enun- 
tiatione inclufit.  Plures  etiam  propofitiones  fub  Lemmatum 
nomine  tradit  Pappus,  quarum  maximam  partem,  eum  ex 
ipfius  Apollonii  libris  dedifle  minime  dubitandum  eft ; mul- 
tae enim  earum  revera  funt  lemmata  quibus  facplus  in  fu  is 
demonftratlonibus  uti  Apollonio  necefiTarium  fuit,  ut  cx  ipfis 
de  Sedlione  Determinata  libris  perfpicue  apparebit ; et  qui- 
dem praecipuae  et  diiHciliores  funt  partes  demonftrationum 
earum  propofitionum  quibus  inferviunt,  quibufque  propterea 
nullus  fine  demouftratione  uteretur.  Praeterea  Pappus  in  li- 
brorum de  Sedllone  Determinata  defcrlptlone  refert  Apollo- 
nium primo  propofitiones  fuas  demonftralTe  communi  me- 
thodo, ac  Iblis  red\is  lineis  ufum  fuilTe;  ac  rurfus  eafdem 
oftendiflTe  ingeniofe  et  magis  ad  inftltutionem  accommodate 
per  femicirculos ; utraque  autem  hac  via  plura  ex  iis  quae  fer- 
vavit  Pappus  Lemmata  demonftrata  funt;  quae  quidem  ip- 
fius elTe  Apollonii,  eumque  eadem  propofitionibus  fuis  prae- 
mifilTe,  atque  ex  Apollonii  libris  Pappum  ea  collegiffe  perfpi- 
cuum  eft.  Quae  vero  habentur  in  propofitionibus  6i,  62,  64, 
lib.  7.  Pappi,  fecundum  Commandini  numerationem,  non 
funt  lemmata,  fed  propofitiones  eximiae  quibus  determina- 
tiones tres  in  libro  fecundo  Se(5Honis  Determinatae  ofien- 
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duntur,  quarum  clemonflrationcs  Apollonium  non  dcdiflc’ 
minime  exiftlmandum  eft. 

Hofce  Apollonii  libros  conatus  cft  Willebrordus  Snellius 
rcftitucrc  in  Apollonio  fuo  Batavo,  quem  Lugd.  Bat.  anno 
I 608  edidit,  in  quo  multa  quidem  magnifice  dc  fe  ja<5lat,  ni- 
hil autem  praeftitit  qxiod  immodicae  fui  ipfius  laudationi 
convenit.  Minime  enim  Apollonii  propofitum  in  hifce  libris 
aflbcutus  eft,  nam  in  quatuor  tantum  problemata  materiam 
hanc  partitus  eft  quam  in  novem  Apollonius  diftribuerat ; 
et  quamvis  problemata  in  varios  caftis  dividat,  unam  tantum 
demonftrationem  in  unoquoque  problemate  adducit.  Neque 
eandem  cum  Apollonio  Epitagmatnm  numerum  habet;  nec 
mirum,  cum  non  intellexerit  quid  fmt  epitagmata,  quae  qui- 
dem variae  funt  dUpolitioiics  quas  habere  requiritur  puntftuin 
inveniendum  ratione  puntftorum  datorum;  vel  fcilicet  ut  ca- 
dat inter  duo  quaevis  ex  punblis  datis,  vel  extra  omnia  ad 
has  vel  illas  eorum  partes;  unde  et  nomen  Sto^a-f/fHK 
Se<fliouis  Determinatae,  hifce  libris  inditum  eft,  propter  fitum 
fcilicet  determinatum  five  definitum  quem  habere  debet 
pun<ftum  quo  re<fta  propolita  fecanda  eft,  et  propter  fitum 
determinatum  pundlorum  inter  quae  et  pundium  invenien- 
dum jacere  debent  latera  rcdlangulorum  et  quadrati,  fpatio- 
rum  fcilicet  quae  inter  fc  datam  requiruntur  habere  ratio- 
nem ; non,  ut  inepte  putat  Snellius,  ex  eo  quod  libri  hi  pro- 
blemata quaedam  continent  quae  determinationes  habent, 
quod  propterea  vocat  adjuntfhim  leviflimum,  ex  quo  fcilicet 
Ibmniat  Apollonium  nomen  libris  fuis  dedifte.  Snellius  vero 
tliverfa  facit  epitagmata  cafus  quofdam  in  quibus  unus  idem- 
que  eft  fitus  pundU  inveniendi,  ut  in  fecundo  et  tertio  epi- 
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«agmatc  primae  clafUs  problematis  fui  quarti,  aliifque.  Prae- 
terea, quod  majoris  eft  momenti,  nullius  problematis  In  hilcc 
libris  analjdn  tradit,  unde  et  luas  ipferum  determinationes 
alTumit,  non  ex  folutionc  problematum  deducit.  Duas  quidem 
Apollonii,  quas  in  enuntiatione  Propp.  6 1 et  64,  Lib.  7,  Pappi 
invenerat,  luo  modo  oftendit,  fme  ullo  tamen  nexu  cum  pro- 
blematibus quorum  funt  determinationes.  Allerit  quidem 
Se  potulllc  eas  tribus  fere  verbis  ex  fuis  locis  derlvalTe, 
“ placuiile  tamen  ei  hunc  modum  quia  ita  ab  Apollonio  u- 
“ furpatas  liafce  determinationes,  non  obfcuris  indiciis  con- 
jiciebat,”  Snellii  autem  coqje<5lura  fine  omni  fundamento 
cft,  nullus  enim  efl;  geometra  qui  determinationes  fuas  non 
deducit  ex  locis  fuis,  hoc  ell  cx  lolutione  problematum ; et 
Apollonium  hoc  femper  fecilTe  cx  libris  ejus  de  Se<5lIone  Ra- 
tionis perfpicuum  eft.  Determinationis  autem  Apollonii  quam 
in  enuntiatione  Prop.  62,  Lib.  7,  Pappus  tradit,  Snellius  nul- 
lam facit  mentionem,  fed  vice  ejus  aliam  fine  dcmonftratlone 
adducit  in  epitagmate  fuo  odiavo  tertiae  clafTis  Prob.  quarti. 
Eum  autem  in  Apollonii  demonftrationcs  non  incidifle  cer- 
tum eft,  etenim  ne  vel  uno  ex  Lemmatibus  Apollonlanis  uti- 
tur. Dicit  quidem  “ quia  circulorum  rotundationes  concin- 
“ nitatis  nefeioquid  rotunditatifque  Pappo  habere  vlfae  fun% 
nobis  quoque  modus  ille  perplacuit,  ac  quamvis  utroque 
“ modo  propolita  problemata  explicallemus,  hunc  folum  al- 
tero  repudiato  retinuimus.  Quibus  verbis  intelligere  nos 
volebat  Snellius  fe  viam  Apollonianam  Ibivendi  haec  proble- 
mata per  femicirculos  a Pappo  laudatam  fequutum  fuilTe;  fed 
in  hac  re  omnino  deceptus  eft;  circuli  enim  a Snellio  adhi- 
bentur tantum  ut  conftruat  limplices  cafus  Propp.  28  et  29, 
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I/ib,  6.  Elem,  Euclidis,  quibus  fcllicet-  requiritur  ad  datam 
re<5lam  lineam  applicare  rcxlangulum  dato  fpatio  aequale  de- 
ficiens, aut  excedens  quadrato.  De  hifce  autem  condruendis 
aunquam  cogitavit  Apollonius,  fc<l  tanquain  ex  elementis 
notas  conftrudliones  has  ubique  afiumpfit ; ut  manifcdum 
ell  in  multis  locis  librorum  ejus  de  fe£lionc  rationis.  Hae 
autem  Sncllii  conllrudtioncs  praedi«florum  cafuum  elegantes 
quidem  funt,  et  eae  iplae  quas  poflea  tradidit  clarilT.  Hal- 
leius  in  Scholio  ad  Prop.  i8.  Lib,  8,  Setdionum  Conicarum 
Apollonii,  ab  ipfo  reftituti,  quem  vcrifimile  cll  eas  a Snellio 
prius  ufurpatas  fuiiTe  non  cognovifle.  Nullo  autem  modo  in- 
fcrviunt  folutioni  problematum  de  Sedlione  Determinata  ul- 
tra conflrutdionem  praediolorum  cafuum.  Denique  omnia 
quae  a Snellio  in  hoc  libro  traduntur,  adeo  alFcOlata  brevi- 
tate et  obfcuritate  maxime  laborant,  ut  nullius  fint  ufus  in 
problemate  quocunque  folvendo  quod  ad  Sedlionem  Determi- 
natam deducium  fuerit.  Semicirculi  autem  de  quibus  loqui- 
tur Pappus  in  Praefatione  fua  ad  Lib.  7.  Colledlionis  Mathe- 
maticae, ii  funt  quorum  ope  Apollonius  demondrat  lemmata 
quae  fervavit  Pappus,  podquam  folis  reOlis  lineis  eadem  con>- 
muni  methodo  odendiffet.  Pappum  autem  fine  ratione  re- 
prehendit Suellius  quod  hos  dc  Seclione  Determinata  libros 
iis  de  ScOlionc  Rationis  et  Spatii  non  pracmiferit ; problemata 
enim  de  SeOlionc  Determinata  quintum  praefcitim  et  fextum 
Lib.  I . et  ea  Lib.  2.  illis  de  SeOlione  Rationis  et  Spatii  dif- 
ficiliora funt. 

Pod  Snellium  Alexander  Anderfonus  Abredonenfis  proble- 
mata primi  libri  Apollonii,  unumque  fectmdi  fuo  modo  folvit 
inter  problemata  quae  fubnexuit  Supplemento  Apollonii  redi-. 
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vivi  Pariliis  anno  1612  edito.  Conftru6Uoncs  quas  tradit  Caf. 
2.  et  3.  problematis  fui  noni  bonae  funt,  fimilemque  ipfis 
tertiam  tradit  Rogerius  Ventemiglia  in  pag.  256  Analyfeos 
Geometricae  Hugonis  de  Omerique,  aliafque  duas  ipfc  Hugo 
in  pagg.  260,  263,  ejufdem  libri.  Has,  ut  et  fimilcs  reliquo- 
rum epitagmatum  Prob.  5.  et  6.  Lib.  i.  Apollonii  dedimus 
in  eorum  demonflrationibus  fecundis. 

Cum  igitur  libri  de  Sctflione  Determinata  non  nifi  obfcure 
et  imperfecte  hadlcnus  habeantur,  e re  geometriae  vifum  eft 
eos  plenius  et  magis  dillindte  tradere.  Multa  enim  problema- 
ta, ad  ea  quae  in  hifcc  libris  tradlantur,  deducuntur.  Eos  igi- 
tur multis  abhinc  annis  rcftitucre  aggreflus,  Ilatim  percepi 
non  tam  difficile  fore  problemata  haec  quodammodo  foluta 
dare,  quam  eorum  epitagmata  et  determinationes  rite  diftin- 
guere,  et  exhibere  congruenter  numero  ct  ordini  fecundum 
quem  Pappus  eadem  diftribuit;  maximae  autem  difficultatis 
rem  efle  in  viam  Apollonianam  incidere,  hoc  eft  quae  ipfius 
lemmatibus  Indigeret,  et  ad  ejufdem  determinationes  duce- 
ret. Et  quidem  pudet  dicere  quoties  irrito  conamine  haec  in- 
venire aggreflus  fum,  quotiefque  re  defperata,  ab  incoepto 
deftitui.  Tandem  anno  fcilicet  1727  folutionem  problematis 
5.  ct  6.  Lib.  I.  ope  lemmatum  Pappi  nadus,  problemata  li- 
bri fecundi  tentabam,  fed  hic  iterum  mihi  haerebat  aqua, 
novis  fubortis  difficultatibus,  quas  tamen  pertinax  vicit  labor. 
Atque  hoc  modo  ex  Pappi  generali  propolitionc,  et  lemmati- 
bus ab  eo  fervatis,  Apollonii  libri  multa  inveftigatione  focll- 
citer,  ut  geometris  vifurum  fperamus,  in  lucem  produdli  funt, 
ct  ita  reftituti  ut  ab  ipfis  Apollonii  libris  paululum  aut  nihil 
differre  facile  agnofeant  ii  qui  propofitiones  ipfas  ct  lemmata 
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quibus  indigent,  ut  et  epitagmatum  et  determinationum  nu- 
merum et  ordinem  a Pappo  Indicatum  inter  fe  comparave- 
rint. Hanc  autem  refUtutionem  invenire  fatis  dilEcile  fuifle 
re  ipfa  experientur,  ni  fallor,  qui  eam  tentaverint  via  Apol- 
loniana  priufquam  problema  5.  et  6.  Lib.  i.  et  ea  libri  2.  quae 
in  fequentibus  exhibentur,  inflexerint.  1 

Obfervandum  vero  cft  pleraque  lemmata  in  problema  5. 
et  6.  (nam  nulla  funt  in  praecedentia  problemata,)  tres  aut 
quatuor  habere  demonftratlones  diverfas;  numeris  vero  di- 
ftinguuntur  hac  demonflrationes  in  Graecis  codicibus,  ct 
apud  Commandinum,  tanquam  diverfa  eflent  lemmata,  ut  in 
numeris  margini  dextrae  in  hac  editione  appofitls  videri  po- 
teft.  In  hac  etiam  propofitiones  eodem  ordine  numerantur 
quo  apud  Commandinum  in  verfione  fua  Latina  Pappi  Ale- 
xandrini; propofitio  fcilkct  22.  Lib.  7.  Pappi,  hic  facfla  cft 
prima,  earum  fcilicct  quae  ad  Sedllonem  Determinatam  fpec- 
tant,  ut  revera  eft,  et  ita  deinceps,  nlG  ubi  aliqua  loco  fuo 
exciderat,  ut  Prop.  28.  ct  Prop.  63.  quae  locis  propriis  repo- 
fitac  funt.  Propofitiones  etiam  37,  38,  39,  40,  quae,  in  Grae- 
cis codicibus  et  apud  Commandinum,  inter  lemmata  in  li- 
brum I.  numerantur,  revera  funt  lemmata  in  I.ib.  2.  Saltem 
multis  ct  variis  inveftigationibus  inftitutis,  minime  invenire 
potui  eas  alicui  epitagmati  Prob.  5.  vel  6.  utiles  elTc.  Deter- 
minationes vero  in  libro  fecundo  hifce  propofitionibus  egent; 
problemata  enim  quarum  funt  determinationes  duplici’ via 
folvi  polTunt,  quarum  alterutram  li  iniveris,  propofitiones 
praedi(ftac  omnino  necclTariae  funt  adde  ducendam  ex  deter- 
minatione, ad  quam  hac  via  perventum  eft,  alteram  ad  quam 
fecunda  via  diredlc  duxiflet.  Nam  ex  una  tantum  harum  dc- 
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terminationum  Apollonius  viltim.am  fuam  deducif.  Veteres 
enim  duabus  determinationibus  utebuntur  quarum  altera  ex 
altera  feqtiitur,  et  quarum  prima  conflru(5tioni  problematis 
neccflaiia  eft,  quae  propterea  compofitioni  femper  praemit- 
titur ; altera  vero,  quae  compofitioncm  fcquitur,  infervit  ex 
iis  qxiae  data  funt  in  problemate  ftatim  dlgnofcerc  utrum 
conllrui  poflit  vel  non  polTit;  quod  quidem  ex  prima  deter- 
minatione, vcl  duabus  primis,  fi  duae  fint,  ut  in  problcn»- 
tibus  Lib.  i.  quae  determinationes  habent,  cognofei  non  po- 
teft,  priufquam  ad  illam  ultimam  deducia  fuerit  prima  aut 
alterutra  ex  primis  fi  duae  fuerint.  In  problematibus  fimpli- 
cioribus  hae  prima  fcilicet  et  ultima  in  unicam  determinati- 
onem faepius  coalcfcunt.  Haec  autem  tum  in  Apollonii  libris 
de  SeOionc  Rationis,  tum  In  hifce  facile  eft  obfervare,  et  ex- 
emplo in  Epitagmate  3.  Prob.  3.  Lib.  2,  explicabuntur. 

Quae  autem  dc  Sectione  Determinata  fervavit  Pappus,  In 
Graeco  codicc  quo  utebatur  Commandinus,  multum  mutilata 
et  depravata  habentur,  ut  et  omnia  reliqua  Pappi  In  omni- 
bus ut  videtur  codicibus,  quos  ccrtifilmum  cfl:  a librariis  Ge- 
ometriae prorfus  ignaris  deferiptos  fullfe.  Multum  Igitur  de- 
bet Geometria  viro  optimo  Federico  Commandino  qui,  cum 
llteras  Graecas  et  Geometriam  fimul  pulchre  calleret,  mag- 
no judicio,  maximaque  diligentia.  Inter  alia  multa,  lemmata 
haec  Pappi  a multis  purgavit  erroribus,  et  propterea  magno 
nos  levavit  onere.  Non  autem  omnia,  praclertim  Prop.  62. 
Lib.  7.  redintegrare  potuit;  haec  enim,  in  notis  alphabeticis 
quae  fchema  fpedlant,  adeo  eft  corrupta,  ut  demonftrationem 
minime  reftituere  valeret ; nam  notae  prolixae  quas  ei  fub- 
i unxit  eam  nullo  modo  attingunt. 
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Denique  cum  libri  de  Se<fUone  Determinata  non  infimum 
locum  teneant  inter  eos  quos  ad  analyfm  promovendam  ferip- 
ferunt  veteres  Geometrae,  nullus  problematum  alicujus  mo- 
menti cafus  omifTus  cft,  nullaque  determinatio,  fine  quibus 
hujus  generis  libri  vix  ullius  funt  pretii.  Exinde  autem  de- 
inonflrationes  longiores  evaferunt;  et  Pappus  quidem  memo- 
rat tales  fuifie  ipfius  Apollonii,  propter  fcilicct  determinatio- 
nem intricatas  et  difficiles,  quas  quidem  ita  eflTe  ex  Ipfis  libris 
fatis  fuperque  patebit.  Eos  autem  hoc  modo  reftitutos  Geo- 
metriae Veterum  cupidis  neque  injucundos  neque  inutiles  fu- 
turos quam  maxime  optamus. 

In  Tranfa«fIionibus  Philofophicis,  anni  — No  — pag.  — 
Video  ufum  lemmatum  Pappi  in  folutione  problematum  Sec- 
tionis Determinatae  innotuifle  viro  do(5IIffimo  Henrico  Pem- 
berton,  M.  D.  quod  oftendit  exemplo  uno  ex  libro  primo  et 
altero  ex  libro  fecundo  Scdlionls  Determinatae;  in  hoc  autem 
ultimo  non  tradit  Apollonii  determinationem,  verum  aliam, 
ex  qua  quidem  non  immediate  cognofeitur  num  problema 
fieri  aut  non  fieri  poteft. 
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i:X  PAPPI  ALEXANDRINI  PRAEFATIONE  AD 
SEPTIMUM  COLLECTIONIS  MATHEMATICAE 
LIBRUM. 

De  Sectiohe  Determinata,  Libri  II. 

HIS  fubjiciuntur  libri  duo  de  Seifllone  Determinata,  <juas 
etiam  ad  modum  praecedentium  unam  propofitionem  dicere 
liceat,  fed  disjun<flam:  “ quae  hujufmodi  eft  ” datam  redtara 
infinitam  in  uno  pundlo  fecarc,  ita,  ut  c rediis  interceptis  in- 
ter illud  et  pundla  in  illa  data,  vel  quadratum  ex  una, 
vel  redlangulum  a duabus  interceptis,  datam  habeat  ratio- 
nem, “ vel  ad  quadratum  ex  reliqua  intercepta,*  ” vel  ad 
contentum  reliqua  intercepta  et  data  quiidam,  vel  etiam  ad 
contentum  duabus  reliquis  interceptis ; idque  ad  quam  par- 
tem velis  pundlorum  datorum.  Hujus  autem  quafi  bis  difi- 
jundiae,  et  intricatos  diorifmos  habentis,  per  plura  neceflario 
fadla  eft  demonftratio.  Hanc  autem  dedit  Apollonius  com- 
muni methodo  tentamen  faciens,  ac  folis  redlis  lineis  ufus,  ad 
exemplum  fecundi  libri  Elementorum  primorum  Euclidis ; 
ac  rurfus  idem  dcmonftravit  ingeniofe  quidem,  et  magis  ad 
Inftitutionem  accomodate  per  fcmicirculos.  Habet  autem  pri- 

* Hunc  cafum  textui  Graeco  addidimus,  nam  fine  eo  efient  tantum  quin* 
que  problemata  in  libro  primo;  fi  autem  dicatur  problema  fecundum  pofie  in 
-duo  partiri  prout  pun£lum  inveniendum  requiritur  efie  inter  vcl  extra  duo 
punfla  data,  ut  in  fequeniibus  hujus  libri  l.  fit,  efient  hoc  modo  tantum 
quindecim  epitagmata  in  libro  primo.  Pappus  autem  numerat  fexdecim.  £t 
praeterea  non  vcrifimile  eft  Apollonium  problema  hoc  primum  omifififc. 
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mus  liber  problemata  fex,  epltagmata,  “ five  dirpofitloncs 
“ puii(51onim,”  fedeclni,  diorifmos  quinque;  quorum  qua- 
tuor  quidem  maximi  funt,  minimus  unus.  Sunt  autem  ma- 
ximi, ad  fecundum  epitagma  fecundi  problematis,  ad  terti- 
um quinti  et  ad  tertium  fexti.  Illinimus  vero  eft  ad  tertium 
epitagma  tertii  problematis.  Secundus  liber  de  Scdlione  De- 
terminata tria  habet  problemata,  epitagmata  novem,  diorif- 
mos tres ; c quibus  minimi  funt  ad  tertium  primi,  ut  et  ad 
tertium  fecundi;  maximus  autem  ad  tertium  tertii  proble- 
matis. Lemmata  habet  liber  primus  XXVII,  fecundus  vero 
XXIV.  Infunt  autem  in  utroque  libro  de  Sedtione  Determi- 
nata Theoremata  ocloginta  tria.. 
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SECTIONE 

DETERMINATA 

LIBER  PRIMUS. 

PROPOSITIO  I.  COMMANDINI  22. 
LEMMA  I. 

Lemma  utile  in  primum  Epitagma  quinti  Problematis. 

“ §IT  redla  linea  AB,  et  in  ipfa  fumantur  tria  pundla  C, 
“ D,  E fitque  ADC  redlangulum  redlangulo  BDE  aequale. 
“ Erit  ut  BD  ad  DE,  ita  re<Rangulum  ABC  ad  redtangulum 
“ AEG.” 


Quoniam  enim  re^angulum  ADC  aequale  eft  BDE  re6t~ 
angelo,  erit  ut  AD  ad  DB,  ita  ED  ad  DC.  Tota  igitur  AE 
ad  totam  BC,  eR  ut  ED  ad  (iq.  jq 

DC;  et,  invertendo,  “ BG  ^ 

“ ad  AE,  ut  CD  ad  DE.” 

Rurius  quoniam  reflangulum  ADC  re^ngulo  BDE  e(l  ae- 
quale, ut  AD  ad  DE,  ita  erit  BD  ad  DC.  [Ergo  tota  AB 
ad  totam  CE,  cR  ut  BD  ad  DC.]  * Erat  autem  ut  BC  ad  AE, 
ita  CD  ad  DE.  Quare  ratio  compofita  ex  ratione  AB  ad  CE, 
et  ex  ratione  BC  ad  AE  eR  eadem  quae  componitur  ex  rado- 

* Qnae  iaur  uncot  lubentur  refte  fuppkrit  Commandimu. 
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nc  RD  ad  DC,  ct  CD  ad  DE  [Prop.  G.  5.  Elem.  Eucl.]  Sed 
ratio  quidem  compofita  ex  ratione  AB  ad  CE,  et  ex  ratione 
BC  ad  AE  eft  ratio  re<5languli  ABC  ad  AEC  rcdlangulum 
[23.  6.];  ratio  vero  compofita  ex  ratione  BD  ad  DC,  et  ex  ra- 
tione DC  ad  DE  eft  ea  quam  habet  BD  ad  DE  [Def.  rationis 
compofitae].  Ut  igitur  BD  ad  DE,  ita  ABC  redangulum  ad 
redlang^lum  AEC. 

Converfa  hujus  propofitionis  qua  faepius  in  Se<5Uone  Deter- 
minata utendum  eft,  haec  eft  quae  fequitur, 

“ SI  in  redia  linea  fint  quatuor  pun«fta  A,  C,  E,  B,  et  fuma- 
“ tur  quintum  D quod  facit  rationem  BD  ad  DE,  eandem 
“ rationi  redlanguli  ABC  ad  ipftim  AEC;  erit  redlang^lum 
“ ADC  aequale  rediangulo  BDE,” 

Nam  fi  non  fuerit,  fit  redlanguhim  ADG  aequale  redlan- 
gulo  BDE ; igitur  per  Prop.  i . erit  BD  ad  DE,  ut  redlangu- 
lum  ABG  ad  ipfum  AEG.  Ut 

igitur  rcdiangulum  ABC  ad  ^ ^ "B 

ipfum  AEC,  ita  eft  rcdlangu- 

lum  ABG  ad  AEG  redbingulum.  Quare,  permutando  et  per 
1.6.  ut  Cl^ad  BG,  ita  clt  CE  ad  EG ; ct,  dlvidemlo,  ut  CG 
ad  GB,  ita  eft  CG  ad  GE.  Aequalis  igitur  eft  GB  ipfi  GE; 
quod  fieri  non  pofeft.  Ergo^  rcdfangulum  ADC  aequale  eft 
ipfiBDE. 

P R O P.  I.  ALITER.  L E M.  2. 
QUONIAM  reiftanguhim  ADC  aequale  eft  redlangulo  BDE, 
ob  proportionem,  IciUcet  AD  ad  DB,  ut  ED  ad  DC,’^  et  tota 
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ad  totam,  erit  ut  A£  ad  BC,  ita  AD  ad  DB ; componrado- 
<jue,  ut  utraeque  AE,  BC  ad  BC,  ita  AB  ad  BD.  Quod  igitur 
continetur  utrifque  AE,  CB,  et  BD  aequale  eft  rc^ngulo 
ABC.  Rurfus  quoniam  cft  ut  AD  ad  DB,  Ita  ED  ad  DC;  et 
tota  AE  ad  totam  BC,  erit  ut  ED  ad  DC.  Quare  invertendo, 
componendoque,  ut  utraque  AE,  CB  ad  AE,  ita  CE  ad  ED ; 
igitur  id  quod  continetur  utiilquc  Al%  CB,  et  ED  eft  aequa- 
le retftangulo  AEG.  Oftcnfum  autem  eft,  quod  continetur  u- 
trlfque  AE,  CB,  et  BD  aequale  efle  rcclangulo  ABC.  Permu- 
tando igitur,  ut  rc«5langulum  ab  utrifque  AE,  CB,  et  [^BD, 
ad  contentura  utrifque  AE,  CB  et  DE,  hoc  eft  ut  BD  ad]  DE, 
ita  erit  redlangultim  ABC  ad  AEC  redlangulum. 

Aliter,  in  Epitagma  i . Prob.  5.  praemonftratis  tamen  duo- 
bus quae  fcquuntur. 


PROP.  U.  COMM.  23.  LEM.  3. 


“ SIT  re<fta  linea  AB  aequalis  CD,  et  in  ipfa  CD  fumatur 
**(  quod  vio  punj^uaa-E.  erit  retftangultim  ACD  aequale  et  redl- 
“ angulo  AED,  et  redlangulo  BEC.” 


-D 


Secetur  BC  bi&riam  in  P ; ergo  rctftangultun  ACD  una  ciun 
quadrato  ex  FC  aequale  3 p C U 

eft  quadrato  exFD  [5. 2.]  ^ 

eadem  ratione  redlangu- 

lum  AED  una  cum  quadrato  ex  FE  aequale  cft  quadrato  ex 
FD.  Quare  redlangulum  ACD  una  cum  quadrato  ex  FC,  ae- 
quale eft  redlangulo  AED  una  ciun  quadrato  ex  FE,  hoc  eft 
* Haec  inter  uncos  rcAe  reftituit  Commandiaus. 

A 2 
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orna  cum  redlangulo  BEC,  et  quadrato  ex  FC  [6.  2.]  commu- 
ne auferatur  quadratum  ex  FC ; reliquum  igitur  redlangulum 
ACD  aequale  cft  redlangulo  AED  et  reilangulo  BEC. 

PROP.  m.  COMM.  24.  LEM.  4. 

lISD-EM  pdfitis  iit  pundum  E extra  redam  AD.  Erit 
“ rurfus  redangulum  BEC  redangulo  AED  ’ et  redangtilo 
w BDC  aequale.” 

Secetur  rurfus  BC  bifariam  in  pundo  F;  erit  redangu- 
lum BEC  tma  cum  quadrato  ex  FC  aequale  quadrato  ex  FE 
[6.  2.]  Ergo  redangulum 

BEC  una  cum  quadrato  ex  \ — S J 

FC  aequale  eft  redangulo 

AED  ' una  cum  quadrato  ex  FD  [6.  2.],  hoc  eft  una  cum  red- 
angulo BDC  ’’  et  quadrato  ex  FC  [6.  2.].  Commune  aufera- 
tur quadratum  ex  FC;  reliquum  igitur  redangulum  BEC  ae- 
quale erit  redangulo  AED  ’ et  redangulo  BDC. 

PROP.  IV.  COMM.  25.  LEM.  5. 

“HIS  praemonftratis,  oftendendum  eft  fi  redangulum  ADC 
“ aequale  fit  redangulo  BDE,  ut  BD  ad  DE  ita  cfTe  red- 
“ angulum  ABC  ad  AEC  redangulum.” 

* In  codice  regio  FariHenG  Ko.  2368.  aeque  ac  in  Commandini  habetur 
«S(,  pro  quo  re^e  pofuit  Commandinus  aiS. 

Pro  yl  in  Graeco  codice  reftc  pofuit  Commandinus  Xy. 

' Pro  /3y  in  Graeco  codice  refte  pofuit  Commandinus^.  In  textu  vero 
et  fchemate  hujus  propofitionis  loco  B pofuimus  D,  ct  vice  vcrfa,  ut  limiHa 
eilent  praecedentibus. 
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Ponatur  ipfi  CE  aequalis  FA,  quoniain  igitur  reclangulum 
ADC  aequale  eft  redlangulo  BDE,  commune  apponatur  recl- 
angulum  FDE ; ergo  totum  rcdiangulum  FB,  DE  **  aequale  eft 
redlangulo  FDE  et  redlangulo  ADC.  Haec  autem  ex  antece- 
dente* aequalia  fvmt  reclangulo  FCE,  hoc  eft  rcdangulo  AEC.; 
redlangulum  igitur  FB,  DE 

aequale  eft  ipfi  AEC.  Ali-  ? Q ® 

ud  autem  re<ftangulum  eft 

FBE,-  ergo  ut  redlangulum  FBE  ad  ipfum  FB,  DE,  hoc  eft  ut 
BE  ad  ED,  [ita  re<ftanguliun  FBE  ad  ipfum  AEC.  Et  com- 
ponendo, ut  BD  ad  DE,  ita  re<ftanguliun  FBE  una  cum  ipfo 
AEC  ad  re^ngulum  AEC,]  ' Sed  re<ftangulum  FBE  una 
evun  ipfo  AEC  aequale  eft  re<ftangulo  ABC  ex  antecedente.  Ut 
igi|ur  BD  adi  DF,  ita  eft  re^ngulum  ABC  ad  ipfum  AEC. 

PROP.  V.  COMM.  26.  LEM.  6. 

“SI  fit  triangulum  ABC,  et  duae  recftae  lineae  ducantur,  ut 
“ AD,  AE,  ita  ut  anguli  BAC,  DAE  duobus  redlis  fint  ae- 
“ quales  ; erit  ut  redlangulum  BCD  ad  redlangulum  BED, 
“ ita  quadratum  ex  CA  ad  quadratum  ex  AE.” 

r» 

Si  enim  circa  triangulum  ABD  circulus  deferibatur,  et  rec- 
tae CA,  EA,  producantur  ad  pundta  G,  F,  transferetur  redl- 
angulum quidem  BCD  ad  redlangulum  GCA,  redlangidum 


< Re£te  pofuit  Conimandinus  FB,  DE  pro  DFB  tn  Graeco  codice. 

• Sc.  ex  Prop.  1. 

* Haec  inter  uncos  rede  rcBituit  Comtnandlnut  vice  eorum  quae  viiiofa  et 
imperfcfla  funt  in  codice  Graeco. 
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vero  BED  aci  ipfum  FEA;  ct  oportebit,  pcmuitando,  quae- 
rere fi  efl  ut  redlangulum  GCA  ad  quadratum  ex  CA,  ita 
re«5langulum  FEA  ad  quadratum  ex  EA.  Hoc  autem  Idem  eft 
ac  quaerere  fi  ut  G C 
ad  CA,  ita  fit  FE 
ad  EA.  Si  igj^^ 

GF  paralleja^'^^>l^' 

BC,  ept' ut,GC  ad  ^ 

CA,  «a  T^^acIEAr'  ^ 

Parallela  efl  autem;  jo  E ^ 

quouiam  enim  an- 
guli BAC,  DAE  duobus  reclls  fimt  aequales,  erit  DAE  an- 
gulus aequalis  ipfi  BAG.  Sed  angulus  quidem  DAE  extra 
quadrilatcrum  “ BFAD  in  circulo”  aequalis  efl  angulo  FBD, 
angulus  vero  BAG  aequalis  eft  angulo  BFG.  Angulus  igitur 
FBD  angulo  BFG  aequalis  erit ; et  funt  alterni ; ergo  GF  pa- 
rallela eft  ipfi  BC.  Hoc  autem  eft  quod  quaerebatur. 


PROP.  VI.  COMM.  27.  LEM,  7. 

“ Praecedens”  Aliter. 

“ SINT  in  triangulo  ABC  anguli  BAC,  DAE  duobus  redii* 
“ aequales ; erit  ut  redlangulum  BCD  ad  redlangulum  BED,* 
“ ita  quadratum  ex  CA  ad  quadratum  ex  AE.” 


* Locus  hic  videtur  vitiatus  cfle  in  codice  Graeco  quo  utebatur  Commandi- 
nus,  qui  eum  non  refte  reftiruit  feribendo  “ ut  redtangulum  CB£  ad  rec- 
tangulum  CDE;”  certiiEmum  enim  eft,  tum  ex  priore  Fropofitione,  tum  ex 
ipfa  Demonftratione  locum  legendum  clTe  ut  in  textu  nollro;  ct  nuper  inveni 
ita  feripeum  cfle  in  MSto  regio. 
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Ducatur  per  E ipfi  AC  parallela  EGF ; aequalis  igitur  eft 
angulus  DAE  angulo  AFE,**  et  propterea  re^tangulum.  FEG 
quadrato  ex  AE  eft  aequale.*^  Itaque  quoniam  ut  CA  ad  FE, 
ita  eft  CB  ad  BE;  ut  autem  CA  ad  GE,  ita  CD  ad  DE,  erit 
ratio  compotita  ex  ratione^  ■ 

CA  ad  FE,  et  ex 
CA  ad  GE,  ead^i 
potitae  ex  ra 
BEj'  ^ 

DE;  _ 

ta  ex  ratione  CA  ad  FE, 

et  ex  ratione  CA  ad  GE  eft  ratio  quadrati  ex  CA  ad  redlang^- 
lum  FEG,  hoc  eft  ad  quadratum  ex  AE.  Compotita  vero  ex 
ratione  CB  ad  BE,  et  ex  ratione  CD  ad  DE,  eadem  eft  rationi 
redianguli  BCD  ad  rc<ftangulum  BED.  Eft  igimr  ut  rc<ftan- 
gulum  BCD  ad  ipfum  BED,  ita  quadratum  ex  CA  ad  qua- 
dratum ex  AE. 


PROP.  VU.  COMM.  29.  LEM.  8. 

“ QU OD  cum  Ita  fit,  antedi(ftum  Lemma  aliter  demonftra- 
bimus,  viz.  “ Si  fuerit  redlangulum  ADC  aequale  redlan- 
**  gulo  BDE,  erit”  ut  BD  ad  DE,  ita  rediangulum  ABC  ad 
“ ruftanguhim  AEC,” 

Ducatur  a pundlo  D quaevis  redla  linea  DF,  et  re<ftan- 
gulo  ADC  aequale  ponatur  qiradratum  ex  DF ; jungantm-que 

^ TTterque  enim  cum  ipfo  BAC  aequalis  efb duobus  reftis.  Coji. 

• Quoniam  aequiangula  fune  FAE,  GAE  triangula.  Cosr. 
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« 

AF,  CF,  EF,  BF.  Quoniam  igitur  rcclangulum  ADC  aequale 
eft  quadrato  ex  DF,  erit  [i6,  et  6.  6.]  angulus  CFD  angulo  A 
aequalis.  Rurfus  quoniam  rc(5langulum  “ADC,  hoc  eft”  BDE 
aequale  eft  quadrato  ex  DF,  angulus  DFE  angulo  B aequalis 
erit.  Sed  et  angulus  CFD  aequalis  eft  angtilo  A ; totus  igitur 
angulus  CFE  angulis  A, 

B eft  aequalis.  Anguli 
autem  A,  B una  cum  an- 
gulo AFB  duobus  reiftis 
aequales  funt ; ergo  et  an- 
gfuli  AFB,  CFE  funt  ae- 
quales duobus  redtis.  Eft  igitur,  ob  Lemma  praecedens,  ut 
quadratum  ex  BF  ad  quadratum  ex  FE,  ita  redlangulum  ABC 
ad  redlangulum  AEC.  Sed  ut  quadratum  ex  BF  ad  quadra- 
tum ex  FE,  ita  eft  BD  ad  DE,  [eft  enim  redlangulum  BDE 
aequale  quadrato  ex  DF].“  Ut  igitur  BD  ad  DE,  ita  eft  rec- 
tangulum  ABC  ad  redangulum  AEC. 

PROP.  VIII.  COMM.  30.  LEM.  9. 

Lemma  utile  ad  Epitagma  fecundum  ejufdem  “ quinti” 
Problematis,  “ Lib.  I.” 

RURSUS  Ii  aequale  fuerit  redlangulum  ADE  rediangulo 
“ BDC,  oftendendum  eft  ut  BD  ad  DC,  ita  cITe  ABE  redtan- 
“ gulum  ad  redlangulxun  ECA.” 

* Unde  proportionales  funtBD,  DF,  DE,  quare  ^Cor.  3.  30.  6.]]  eft  BD 
ad  DE,  ut  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  DF.  Quoniam  vero  aequian- 
gula  funt  BDF,  FDE  triangula,  eft  quadratum  ex  BF  ad  quadratum  ex  FE,  ut 
(quadratum  cx  BD  ad  quadratum  ex  DF,  hoc  eft  ut)  BD  ad  DE.  Comman- 
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Quoniam  enim  eR  ut  BD  ad  DE,  ita  AD  ad  DC,  erit  BD 
ad  DE,  ut  tota  AB  ad  totam  CE  [xa.  5.]  Rurfus  quoniam  ut 
BD  ad  DA,  ita  £d  ad  DC,  erit  reliqua  EB  ad  reliquam  AC, 
ut  ED  ad  DC  [19.  5.]  Erat 

autem  et  ut  BD  ad  DE,  ita  A C P ¥ 5 

AB  ad  CE ; ergo  ratid  com- 

pofita  ex  ratioije  BE|  DE,  et  ex  ratione  ED  ad  DC,  quae 
quideineft' ratio  KDj’  adpC,'  eadem  eft  compofitae  ex  ratione 
AB  ^r^one^E  ad  AC,  quae  eft  ratio  redanguli 

ABE  ad  redlangulum  EGA  £23.  6.]  Ut  igitur  BD  ad  DC,  ita 
erit  rexRangulum  ABE  ad  ECA  redlangulum.  Q^E.  D. 

Cor.  Eodemque  prorflis  modo  ollendetur  efle  AD  ad  DE, 
ut  redtangulum  BAC  ad  CEB  re^langulum. 

“PROP.  Vm.”  ALITER.  LEM.  la 
Quoniam  eft  ut  AD  ad  DB,  ita  CD  ad  DE,  erit  reliqua  AC 
ad  reliquam  EB,  ut  AD  ad  DB ; et  componendo,  ut  utraque 
AC,  EB  ad  EB,  ita  AB  ad  BD.  Redlangulum  igitur  quod 
continetur  utrifque  AC,  EB  et  ipsa  BD  aequale  eft  redlangulo 
ABE.  Rurfus  quoniam  ut  BD  ad  DA,  ita  eft  ED  ad  DC,  erit 
reliqua  EB  ad  reliquam  AC,  ut  ED  ad  DC ; et  componendo, 
ut  utraeque  EB,  AC  ad  AC,  ita  EC  ad  CD.  Ergo  rexftangu- 
lum  quod  utrifque  EB,  AC  et  ipsa  CD  continetur,  re«ftangulo 
ECA  eft  aequale.  Oftenfum  autem  eft  re(ftangulum  conten- 
tum utrifque  AC,  EB  et  ipsa  BD  aequale  efle  redtangulo 
ABE.  Ut  igitur  rexftangulum  contentum  utrifque  AC,  EB  et 
BD  ad  contentum  utrifque  AC,  EB  et  CD,  hoc  eft  ut  BD  ad 
DC,  ita  eft*re(ftangulum  ABE  ad  ipfum  EGA.  Q^^E.  D. 

4inut  qnu  iater  «ncos  fiint  delcTit,  quia  codex  Graecus  habet  Uh  ifti  irW, 
4ed  fi  ponatur  yif  pro  ifn,  necefikria  omnino  funt. 
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PROP.  IX.  COMM.  31.  LEM.  II. 

Iclcm  aliter.  Pracinonfl.rato  autem  hoc/  “ vlz.” 

“ SI  fit  AB.acqnalis  CD,  et  fiimatur  pundhim  aliquod  E “in- 
“ ter  B et  C,”  ollendendum  eft  redlangulum  AED  reilangui» 
“ ACD  et  re<5langulo  BEC  aequale  cfle.” 


Secetur  BC  bifariam  in  puivRo  F.  erit  reiRangulum  AED 
tina  cum  quadrato  ex  EF  aequale  quadrato  ex  FD ; redlangu- 
lum autem  ACD  una  cum  quadrato  ex  FC  aequale  cQ.  ei  quod 
fit  ex  FD  quadrato.  Ergo 
redlangulum  AED  una  cum 
quadrato  ex  EF  acc^uale  eft 


T c 


redlangulo  ACD  una  cum  quadrato  ex  FC,  hoc  eft  una  cum 
redlangulo  BEC  et  quadrato  ex  EF.  Commune  auferatur  qua- 
dratum ex  EF ; reliquum  igitur  redlangulum  AED  redlangu- 
lo ACD  et  redlangulo  BEC  aequale  erit.. 


PROP.  X.  COMM.  32,  LEM,  12. 

“HOC  demonftrato,  fit  redlangulum  ADE  aequale  redlan- 
**  gulo  BDC ; erit  ut  BD  ad  DC,  ita  redlangulum  ABE  ad 
“ redlangulum  ACE.” 

Ponatur  ipfi  EB  aequalis  AF ; erit  ob  antecedentem  redl- 
angulum FDB  aequale  redlangulo  FEB  et  redlangulo  ADE. 
Quoniam  autem  redlangulum  ADE  redlangulo  BDC  eft  ac- 

* Ita  habet  codex  regio».  Detea&mr  verba  *'  hoc  autem  oftca£>"  ia  verfione 
Commaudini. 
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«jualc,  auferatur  utrumque  conun  a rctflangulo  FDB,  reli- 
quum igitur  redtangulum  FEB,  lioc  eft  ABE  aequale  erit  reft- 
angulo  FC,  DB.  Rurfus 
eft  rediangulo  BDC,  erit 
ob  proportionem  “ fcili- 
cet  AD  ad  DC,  ut  BD 
ad  DE”  et  dividendo  AC  ad  CD,  ut  BE  ad  ED,  hoc  eft  FA 
ad  DE.  Tota  igitur  FC  ad  totam  CE,  eft  ut  AC  ad  CD,  et 
propterea  redlangulum  F'CD  aequale  eft  rc<5langulo  ACE.  O- 
ftenfum  autem  eft  retftangulum  FC,  DB  aequale  recftangulo 
ABE ; quare  permutando,  ut  redlangulum  FC,  DB  ad  Ipfum 
FCD,  hoc  eft  ut  BD  ad  DC,  ita  eft  re«Slangulum  ABE  ad  ip- 
fum ACE. ' _ 


qi^ni|m^pc(ftan^lum  AgE  ^quale 


P R O P.  XI.  C O M M.  33.  L E M.  13. 

Idem  aliter  demonftrabittir,  praemonftrato  autem  hoc,  vlz. 

“SIT  triangulum  ABC,  et  intra  ducantur  rediae  lineae  AD, 
“ AE,  quae  utrumque  angulorum  BAE,  CAD  redum  effici- 
“ ant;  erit  ut  rcdlangulum  BCE  ad  redlangulum  BDE,  ita 
“ quadratum  ex  CA  ad  quadratum  ex  AD 

Deferibatur  circa  ABE  triangulum  circulus  ABFG,  “ quae 
“ rectis  AD,  AC  occurrat  in  F,  G”  et  FG  jungatur.  Quoni- 
am igitur  rc«ftus  eft  uterque  angulorum  BAE,  CAD,  ei  it  u- 
traque  BE,  FG  circuli  diameter;  quare  centrum  ejus  eft 
pundlum  H.  Et  cum  FFI  aequalis  fit  ipfi  HG,  erit  ut  AC  ad 

* Notas  alphabetlcas  tum  in  textu  tum  in  fchemate  Commandiat  tnutaviniiu 
ut  ilmiles  efient  ik  in  Fropp.  8 . 10.  13. 
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CG,  ita  AD  ad  DF ; * ct  invertendo.  Sed  ut  GC  ad  CA,  it* 
eft  redlangiilum  ACG  ad 
quadratum  ex  CA,  hoc  cft 
[Cor,  36.  3.]  reclangulum 
BCE  ad  quadratum  ex  CA. 

Et  ut  FD  ad  DA,  ita  rctfl- 
angulum  FDA,  hoc  eft  re<fl- 
angulum  BDE  ad  quadra- 
tum ex  DA.  Permutan- 
do igitur,  ut  BCE  rc(fl- 
angtilum  ad  rc<flangulum 
BDE,  ita  quadratum  ex  CA  ad  quadratum  ex  AD, 

P 11  O P.  XII.  C O M M.  28.  L E M.  14. 

“ Praecedens  aliter.  Propofitio  autem  haec  quae  in  manu- 
. “ feriptis  Graecis,  et  Commandini  verfione,  proprio  loco  • 

“ excidit,  hic  ponenda  eft.” 

“SIT  nirfus  uterque  angulorum  BAE,  CAD  redhis;  erit  ut 
“ redtangulum  BCE  ad  rctflangulum  BDE,  ita  quadratum  ex 
“ CA  ad  quadratum  ex  AD.” 

Ducatur  per  D ipfi  AC  parallela  FG,  et  conveniat  cum  AE 
in  G ; reiftus  igitur  eft  angulus  ADF.  Sed  et  redhis  eft  FAG ; 
ergo  rcdlahgulum  FDG  quadrato  ex  DA  eft  aequale  [8, 1 7. 6.}, 
et  ut  quadratum  ex  CA  ad  quadratmn  ex  AD,  ita  quadratum 

* Hoc  patebit  duAa  GK  parallela  Ipfi  AD ; erit  enim  GK  aequalis  ipfi  DF, 
quoniam  aequiangula  funt  triangula  HKG,  HDF.  igitur  AC  ad  CG,  ut 
ADadGKfivcDF.  Con. 


A 
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ex  CA  ad  FDG  re<Slang\ilum.  Sed  ratio  quadrati  ex  CA  ad 
rcdlangulum  FDG  compofica  efl  cx  ratione  quam,  habet  CA 
.ad  DG,  hoc  eft  ratione  CE  ad 
ED,  et  ex  ratione  CA  ad  FD, 
hoc  eft  ratione  CB  ad  BD.  Ra- 
tio autem  compo&ta  ex  ratio- 
ne CE  ad  ED,  et  ex  ratione  CB 
ad  BD  eadem  eft  ratione  rc(5l- 
aiiguli  BCE  ad  redanguluro 
BDE  [23.  6.].  Ut  igitur  re^ft- 
angulum  BCE  ad  redtangulum 
BDE,  ita  eft  quadratum  ex  CA  ad  quadratum  ex  AD. 

P R O P.  XIII.  CO  M M.  34.  L E M.  .15. 

“ QU OD  cum  ita  fit,  praecedens  “ fcilicet  in  Prop.S.et  10.’* 
“ aliter  demonftrabitur,  viz.  “ Si  re<ftangulum  ADE  aequale 
“ fuerit  ipfi  BDC,”  ut  BD  ad  DC,  ita  erit  redlangtilum  AB£ 
“ ad  ipftim  ACE.” 

Erigatur  a pundio  D ipfi  AB  ad  redios  angtilos  DF,  et  alter- 
utri redlangulorum  ADE,  BDC 
aequale  ponatur  quadratum  ex 
. DF,  et  AF,  FC,  FE,  FB  jungan- 
tur. Erit  igitur  uterque  angulo- 
rum AFE,  CFB  rcdlus  \ Quare,  A C D 1.  B 
ex  antecedente,  erit  ut  redlangulum  AEE  ad  redlangulum 

• Ononi^m  eaiin  AD  ad  DF,  «jt  DF  ad  DF  trqulaagula  rrunt  triangula 
ADF,  FDt  [^6.  6.J ; angiiiui  i^iiur  DAF  .-q;i;ii3  c(t  ipii  D!’£,  et  angului 
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AGE,  ita  quadratum  ex  BF  ad  quadratum  ex  FC.  Ut  autem 
quadratum  ex  BF  ad  quadratum  ex  FC,  ita  eft:  BD  atl  DC 
Ergo  ut  BD  ad  DC,  ita  eft  ABE  rciftangulum  ad  rc<ftangu- 
lum  ACE. 


PROP.  XIV.  COMM.  35.  LEM.  16. 

In  primum  Epitagma  fexti  Problematis  “ Lib.  i 

“SIT  redla  linea  AB,  et  in  ipfa  tria  pundla  C,  D,  E;  fitque 
“ re<ftangulum  ABE  aequale  re<ftangulo  CBD.  Erit  ut  AB  ad 
“ BE,  ita  DAC  re(ftangulum  ad  rediangulum  CED.” 


Quoniam  enim  rediangulura  ABE  aequale  eft  rcdlangulo 
CBD,  erit  ob  proportionem,  et  reliquum  ad  reliquum ; et  con- 
Tertendo,  ut  AD  ad  exceflum  iplarum  AC,  DE^  ita  AB  ad  AC.'* 


A 


i 


Ergo  redlangulum  quod  con- 
tinetur exceflu  ipfarum  AC, 

DE  et  AB  eft  aequale  rctftan- 
gulo  DAC.  Rurfus  quoniam 

ut  AC  ad  DEj^  UB  ad.  BE  ^ erit,  dividendo,  ut  cxccfTus  AC., 
DE  ad  DE/ijbit;;^  ad  EB.,  Quod  igitur  continetur  cxceflu 

yll  . 

'DEF  fengula  OfAi  quarq  anguli /DAF,  DEF  fimul  aequales  hint  angulo 
AFE,  qui  propterea  reituscrit  [Cor.  31.  3.J 

*>  Eft  enim  quadratum  ex  BF  aequale  rc^iangulo  CBU,  et  quadratum  ex  FC 
aequale  reflaugulo  BCD  [Cor.  8.  6.  et  17.  6.J 

•Eft  enim  AB  ad  BC.ut  DB  ad  BE;  quare  reliqua  AD  eft  ad  reliquam  CE, 
nt  AB  ad  BC;  ct  convertendo,  ut  AD  ad  exceflum  ipfarum  AD,  CE,  hoc  eft 
ad  exceflum  ipr.irum  AC,  DE,  ut  AB  ad  AC. 

^ Eft  enim  rcAangulum  ABE  aequale  ipfi  CBD,  nt  igitur  AB  ad  BD,  ita 
jCB  ad  B£,  qoarc  reliqua  AC  ad  reliquam  DE,  ut  CB  ad  BE.  Co m . 
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iplarum  AC,  DE  et  EB  aequale  cft  redlangulo  CED.  Often- 
f’um  autem  cft  rccftangulum  contentum  exceflli  ipfarum  AC, 
DE  et  AB  aequale  rcdlangulo  DAC.  Ergo,  permutando,  ut 
re<ftangulum  contentum  exceffu  AC,  DE  et  AB  ad  contertiun 
excelTu  AC,  DE  et  EB,  hoc  eft  ut  AB  ad  BE,  ita  redtangulum 
DAC  ad  ipfum  CED. 

ALITER  per  rationem  compofitam.  LEM.  17. 

Quoniam  eft  ut  AB  ad  BC,  ita  DB  ad  BE,  erit  reliqua  AD 
ad  reliquam  CE,  ut  AB  ad  BC.  Rurfus  quoniam  ut  AB  ad  BD, 
ita  CB  ad  BE,  reliqua  AC  ad  DE  reliquam  eft  ut  CB  ad  BE. 
Quare  ratio  compofita  ex  ratione  AB  ad  BC,  et  ratione  BC  ad 
BE,  quae  quidem  eft  ratio  AB  ad  BE,  eadem  eft  rationi  com- 
pofitae  ex  ratione  AD  ad  CE,  et  ratione  AC  ad  DE,  quae 

[23,  6.]  cft  ratio  redlanguli  DAC  ad  recftanguliun  CED. 

^ ^ ^ / 

XlTt“E  R.  LEM.  18. 

Deferibatur  in  redla  linea  AE  femicirculus  AFE,  et  duca* 
tur  contingens  BF,  jungan- 
turque  AF,  CF,  DF,  EF. 

Quoniam  igitur  BF  qui- 
dem circulum  continet, 
fccat  autem  BA,  re^angu- 
lum  ABE  aequale  eft  qua- 
drato ex  BF,  Sed  reiftangulum  ABE  rediangulo  CBD  aequale 
ponitur.  Ergo  redlangulum  CBD.  quadrato  ex  BF  aequale  e- 
rit;  et  ideo  BFD  angulus  aequalis  eft  angulo  BCF*,  quorum 

* Quoniam  enim  cft  CB  ad  BF,  ut  BF  ad  BD,  aequiasgla  eruat  [6.  6-2  tri* 
anguia  CBF,  FBD.  Com. 
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angulus  BFE  eft  aequalis  ipfi  FAC** ; reliquus  igitur  DFE  re^ 
liquo  AFC  eft  aequalis'.  Ergo  ut  rcAangulum  DAC  ad  re«ft- 
angulum  CED,  ita  quadratum  ex  AF  ad  quadratum  cx  FE*!. 
Sed  ut  quadratiun  ex  AF  ad  quadratum  ex  FE,  ita  eft  AB  ad 
BE'.  Ut  igitur  AB  ad  BE,  ita  erit  DAC  redlangulum  ad  redl- 
angulum  CED. 

^ Aequiangula  enim  funt  triangula  ABF,  FBE  quia  reftangulum  ABE  ae- 
quale eft  quadrato  ex  BF.  Com. 

‘ Eft  fcilicet  angulus  BCF  aequalis  utrirque  interioribus  CAF,  AFC,  quare 
ab  angulo  BCF  ablato  CAF,  reliquus  eft  AFC.  Com. 

•*  Hoc  oftenfum  eft  in  Prop.  i 2.  Lib.  6.  Pappi,  quae  eft  ut  fequitur, 

P R O P.  XII.  LIB.  VI.  Pappt  Alexandrin(. 

" SIT  triangulum  ABC,  et  ducantur  duae  reStae  lineae  DA,  A£  in  angulis 
" aequalibus  BAD,  EAC.  Erit  ut  reflangulum  DCE  ad  rcAangulum  EBD, 
'*  ita  quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  AB.“ 

Deferibatur  circa  triangulum  ADE  circulus,  et 'FG  Jungatur.  Ergo  FG  pa- 
rallela eft  ipll  BC,  quia  circumferentia  FD  circumferentiae  EG  eft  aequalis. 
Ut  igitur.  AC  ad  CG,  ita  eft  AB  ad  BF ; et  ideo  ut  quadratum  ex  AC  ad 


'Tcflanglum  ACG,  ita  quadratum  ex  AB  ad  ABF  reflangulum.  Sed  rcAatp- 
.gulum  quidem  ACG  aequale  eft  ipfi  DCE,  redangulum  vero  ABF  ipfl  EBD- 
Quare  ut  quadratum  ex  AC  ad  reflangulum  DCE,  ita  quadratum  ex  AB  ad 
re^ngulum  EBD.  Et  permutando,  ut  quadratum  ex  AC  ad  illud  cx  AB, 
ita  reAangulum  DCE  ad  ipAim  EBD. 

* Quoniam  enim  aequiangula  funt  ABF,  FBE  triangula,  eft  quadraram  ex 
AF  ad  illud  ex  FE,  ut  quadratum  ex  AB  ad  quadratum  ex  BF,  hoc  eft  ut  AB 
ad  B£,  quia  proportionales  funt  AB,  BF,  BE, 
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“ Obfervandum  eft  quatxior  efle  demonftrationes  Prop.  i. 
ct  totidem  Prop.  8.  et  quartam  utriufque  Propofitionis  demon- 
ftrationem  bis  fieri,  ope  fcilicet  duorum  Lemmatum,  ita  ut 
quinque  utriufque  Propofitionis  demonftrationes  habendae 
fimt.  Propofitionis  vero  hujus  14.  tres  tantum  funt,  et  forfi- 
tan  aliae  duae  olim  fuenmt  quae  nunc  non  exftant;  quare 
has  reftituere  et  prioribus  addere  vifmn  eft;  earum  prior  fi- 
milis  eft  demonftrationi  Prop,  4.  vel  10.  altera  autem  ei  Prop. 
7.  vel  13, 

PROP.  XrV.  ALITER. 

I 

SI  rcwlangulum  ABE  aequale  fit  re<ftangulo  CBD,  erit  ut 

AB  ad  BE,  ita  DAC  re<ftangulum  ad  redlangulum  CED.” 

Ponatur  FC  aequalis  ipfi  DE;  rcdlangulum  igitur  DAC 
aequale  cil  ipfis  EAF,  DFC  fiinul  [Prop.  3.  hujus.]  Quoniam 
autem  rc<ftangulum  ABE  aequale  eft  ipfi  CBD,  ut  AB  ad  BC, 
ita  eft  DB  adBE;  et  divi- 
dendo permutaudoque,  ut 
AC  ad  DE,  hoc  eft  ad  CF, 
ita  C3  ad  BE,*rurfufque  dividendo,  erit  AF  ad  FC,  ita  CE  ad 
EB.  Redlangulum  igitur  AF,  EB  aequale  eft  ipfi  FCE,  hoc 
eft  rcclangulo  DFC ; additoque  commimi  re<ftangulo  EAF,  erit 
rectangulum  BAF  aequale  reclangulis  EAE',  DFC  fimul,  hoc 
■eft  ipfi  DAC.  Permutando  igitur,  ut  rc<ftangulum  BAF  ad  ip- 
fum  AF,  EB,  hoc  eft  ut  AB  ad  BEl,  ita  retftangulum  DAC  ad 
ipfum  DFC  five  CED. 

C 


DE  B 
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IDEM  ALITER. 

“ SIT  rurfus  rcclungulum  ABE  aequale  ipfi  CBD,  ut  AB  ad 
“ BE,  iia  erit  rcclanguluin  DAC  ad  reclangulum  CED.” 

Ducatur  EF  ad  recdos  angulos  ipfi  AB,  et  fiat  quadratum  ck 
EF  aequale  rcclangulo  AEB,  et  jungantur  AE,  CF,  DF,  BF» 
Redlus  igitur  ell  angulus  AFB,  ut  in  Frop.  1 3.  oftcnfum  fuit, 
et  propterca  quadratum  ex  AF  aequale  dl  redangulo  BAE^ 
[Cor.  8.  6.] ; et  fimiliter 
quadratusQ  ex  BF  aequa- 
le eft  reiflangulo  ABE, 
hoc  eft  ipfi  CBD.  Ae<iui- 
angula  igitur  funt  CBF, 

FBD  triangula  [17.  ct 
6.  6,],  et  angulus  BFD 
aequalis  ipfi  BCF,  hoc 
eft  ipfis  CAF,  AFC  fimul,  quorum  aequales  funt  anguli  BFE, 
CAF,  reliqui  igitur  EFD,  AFC  funt  aequales;  quare  redlan- 
gulum  DAC  eft  ad  ipfum  CED,  ut  quadratum  ex  AF  ad  qua- 
dratum ex  FE  per  Propofitionem  12.  Lib.  6.  Pappi,  quae  ha- 
bcttir  in  notis  ad  Prop.  14.  hujus,  hoc  eft  ut  BAE  rccftangu- 
lum  ad  ipfum  AEB,  hoc  eft  AB  ad  BE.  Ut  igitur  AB  ad  BE, 
ita  eft  ixdangulum  DAC  ad  redangulum  CED.” 
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PROP.  XV.  COMM.  36.  LILM.  19. 

Lemma  utile  ad  Epitagma  tertium  fexti  Problematis.* 

“ RURSUS  fi  re(Rangulum  ABR  aequale  fit  rccTangulo 
“ CBD,  oflendcndum  ert  ut  CB  ad  BD,  ita  efle  rc(5langulum 

ACE  ad  rectangulum  ADR.” 

Quoniam  enim  ut  AB  ad  BD,  ita  cll  CB  ad  BE,  erit  reli- 
«jua  AC  ad  reliquam  DE,  ut  CB  ad  BE.  Eadem  ratione  *’  et 
reliqua  AD  ad  CR  reliquam,  erit  ut  DB  ad  BE ; et  invertendo, 
“ ut  CE  ad  AD,  ita  EB  ad  A,  C Pii  B 
“ BD,”  Ratio  igititPcom- 
pofita  et  rati9ne  CB  ad 
13E  et  ratioiie  BE  ad  BD,  ■ 

quae  quidem  cft  ratio  CB  ad  BD,  eadem  cft  rationi  compoli» 
tae  ex  ratione  AC  ad  DE,  et  ratione  CE  atl  AD,  quae  efl  ra- 
tio [23,  6.]  reftanguli  ACE  ad  reclangulum  ADR.  Ergo  ut 
CB  ad  BD,  ita’ cft  reclangultun  ACE  ad  ADR  rectiangulum. 

, —A  L I T E R.  L E M.  20. 

Quoniam  ut  AB  ad  BD,  ita  cft  CB  ad  BE,  erit  reliqua  AC 
ad  reliquam  DE,  ut  CB  ad  BE,  et,  convertendo,  ut  AC  ad 
excclTum  ipfarum  AC,  DE,  ita  CB  ad  CE.  Re<Rangulum  igi- 
tur ACE  aequale  eft  ei  quod  continetur  exceflii  ipfarum  AC, 

• Ita  reftiruendom  fuh  ; nam  in  codicibm  Gmeris  « verfione  Commandini 
difhini  cft  “ Lemma  ad  Epitagma  i.  Prob.  i.”  quae  corrupta  efle  refte  fufpi- 
catu<  eft  Comwiandinu». 

^ Quoniam  fciliccc  eft  AH  ad  6C,  tit  DB  ad  BE. 

C 2 
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DE  ct  ipfa  BC.  Rurfus,-  quoniam  reliqua  AC  cll  ad  reliquam 
Dpi,  ut  AB  ad  BD,  erit,  ^ 

dividendo,  ut  exceflTus  ip-  A. L ? 

farum  AC,  DE  ad  DPI,  ita 
AD  ad  DB.  Pirgo  recl- 

angulum  ADF.  aequale  cll  redlangulo  contento  cxcclTu  i pia- 
rum AC,  DE  ct  ipfa  DB.  Ut  igitur  recflangulum  contentum 
cxcefTu  AC,  DE  et  BC  ad  contentum  exceflu  AC,  DE  ct  DB, 
hoc  efl  ut  CB  ad  BD,  ita  ACE  redlangulum  ad  re»5langulum 
ADE.  Q^E.  D. 


ALITER.  L E M.  ai. 

Deferibatur  in  reifla  CD  femicircidus  CIT),  et  ducatur  con- 
tingens BF,  junganturque  AF,  CF,  DF,  EF.  Itaque  cum  redl- 
angulum  ABE  aequale  fit  reclangulo  CBD;  re<5langulum  au- 
tem CBD  aequale  quadrato  ex  contingente  BF  [36.  3.  ] ; et 
rcdlangulum  ABE  quadra- 
to ex  BF  aequale  erit.  An- 
gulus igitur  BFE  cll  ae- 
qualis angulo  A Sed  ct 
totus  angulus  BFD  aequa- 
lis cll  toti  FCB  **.  Ergo  re- 
liquus EFD  reliquo  AFC 
[32.  I.].  Ut  igitur  quadratum  ex  CF  ad  qudratum  ex  FD,  ita 
recflangulum  ACE  ad  ADE  redlangulum  per  Prop.  Pappi  in 


• Quoniam  Cmitia  funt  triangula  ABF,  FBE  [17.  et  6.  6.]  CoM. 
Quoniam  fimilia  funt  triangula  CBF,  FBD.  Com. 

* Commandinus  longam  ct  ineptam  hujus  demonftrationem  tradit,  qnali 
non  eadem  eflet  Propohtio  cum  1 2.  lib.  d.  Pappi. 
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notis  ad  Prop.  14.  hujus.  Sed  ut  quadratum  ex  CF  ad  qua- 
dratum cx  FD,  ita  CB  ad  BD.  Ergo  ut  CB  ad  BD,  ita  red- 
aiigulum  ACE  ad  reclangulum  ADE. 

“ Hujus  autem  Propofitionis  duae  aliae  funt  demonftrati- 
“ oncs  Gmiles  iis  quas  in  praecedente  addidimus,  viz. 

P R O P.  XV.  ALITER. 

“ SI  rccdangulum  ABE  aequale  fit  redlangulo  CBD,  erit  ut 

CB  ad  BD,  ita  re^angulum  ACE  ad  ipfum  ADE.” 

Ponatur  AF  aequalis  ipfi  DE,  erit  igitur  per  Prop.  g.  hu- 
jus, rcdlangulum  ACE  aequale  ipfis  AFE,  FCD  limul.  Quo- 
niam autem  recdangulum  ABE  aequale  eft  reclangulo  ('-BD, 

erit  AB  ad  BC,  ut  DB  ad  A.  _Jlc PT- 

BE,  et  convertendo,  erit  AB 
ad  AC,  ut  BD  ad  DE,  per-  • 
mutandoque^^Afi  ad  BD,  ut 

AC  ad  Loc  eft  ; et  dividendo,  erit  AD  ad  DB,  ut 

CF  Rcdtangulu^  i^tur  FC,  DB  aequale  eft  ipfi  FAD, 

hoc  eft  rc(5^ang^lo  AFE.  Addatur  commune  reclangulum- 
FCD,  et  redlangulum  FCB  aequale  erit  redlangulis  AFE,  FCD 
fimul,  hoc  eft  redlangulo  ACE.  Ergo  reclangulum  FCB  eft 
ad  Ipfum  FC,  DB,  hoc  eft  CB  eft  ad  BD,  ut  recftanguljua  ACE 
ad  redlangulum  AFE,  hoc  eft  ad  ipfum  ADE. 

IDEM  ALITER. 

SI  redlangulum  ABE  aequale  fit  ipfi  CBD,  erit  ut  CB  ad 
“ BD,  ita  reclangtdum  ACE  ad  ipfum  ADE.” 
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Erigatur  DF  ad  redios  angulos  ipfi  AB,  et  fiat  quadratum 
ex  DF  aequale  rcdlangulo  CDB,  et  jungantur  AF,  CF,  EF,  BF. 
Redbis  igitur  eft  angulus  CFB,  et  angulus  BFD  aequalis  ipfi 
BCF  [8.  6.].  Quoniam  ve- 
ro quadratum  ex  BF  ae- 
quale eft  redlangulo  CBD 
[cor.  8.  6.]  hoc  eft  rcdlan- 
gulo  ABE,  erit  angulus 
BFE  aequalis  angulo  BAF, 
et  oftcnfus  eft  angulus  BFD  r . 

aequalis  ipfi  BCF,  reliquus  

igitur  EFD  aequalis  eft  reliquo  AFC.  Eft  igitur,  per  Prop.  in 
notis  ad  '14.  hujus,  rcclangulum  ACE  ad  ipllim  ADE,  ut  qua- 
dratum ex  CF  ad  quadratum  ex  FD,  hoc  eft  ut  rcdlangulura 
BCD  ad  rcclangulum  BDC,  hoc  eft  ut  CJJ  ad  BD.” 

“ Propositiones  22.  30.  35.  lib.  7.  Pappi,  quae  hic  funt 
j.  8.  14.  ita  fimul  enuntiari  poliunt,  vlz. 

“ SI  in  redla  linea  fint  quatuor  pundla,  et  in  eadem  fuina- 
tur  quintum  quod  faciat  redlangidmn  contentum  fegmen- 
“ tls  inter  ipfum  et  duo  quaevis  ex  quatuor  pundlis,  quorum 
alterutrum  dicatur  pundlum  primum,  reliquum  dicatur  Ic- 
eundum,  aequale  redlangulo  contento  fegmentis  inter  idan 
“ pundlum  quintum,  et  duo  reKqua  puncfta.  Erit  fegmen- 
“ tum  Inter  primum  et  quintum  pundlum  ad  fegmentum  in- 
ter  fecundum  et  quintum,  ut  rcclangulum  contentum  fcg- 
“ mentis  Inter  primum  et  duo  reliqua  ex  quatuor  pundlis  ad 
“ redlangulum  contentum  fegmentis  inter  fecundiun  punc- 
■“  tum  et  eadem  duo  reliqua  pundla.” 
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' Siut  quataor  A,  C,  E,  B et  fumatur  quintum  D faciens 
rccflangulum  ADC  aequale  ipfi  BDE,  et  dicatur  A primiun, 
et  C fecundum  pundiuin ; erit  AD  ad  DC,  ut  redtangulum 
BA£  ad  reclangulum  BCE. 

1 P t 

Vel  dicatur  B primum  pundliun,-ct  E fecundum;  erit  BD 
ad  DE,  ut  redlangulum  ABC  ad  ipfum  AEG. 

r P X B 

Sint  A,  C,  E,  B quatuor  pundla,  et  quinttun  D faciens 
rediangulum  ADE  aeqtiale  ipfi  BDC,  et  dicatur  A primum, 
E fecundum  pundlum;  erit  AD  ad  DE,  ut  BAC  ad  ipfum 
BEC. 

Vel  dicatur  B primum  et  C fecundum  pundlum;  erit  BD 
ad  DC,  ut  redlangulum  ABE  ad  ipfum  ACE. 


i g vx 


Sint  A,  C,  D,  E quatuor  pundla,  ct  quintum  B faciens 
redlangulum  ABE  aequale  ipfi  CBD,  ct  dicatur  A primum, 
£ fecundum ; erit  AB  ad  BE,  ut  redlangulxim  DAC  ad  ip> 
fum  CED. 
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Vel  dicatur D primum  et  C fecundum;  erit  DB  ad  CB,  ut 
re«flangulum  ADE  ad  reclangulum  ACE. 

Fig.  Prop.  35.  infervit  etiam  Prop.  36.  fc.  Dicatur  C pri- 
mum et  D fecundum  pim(flum ; erit  CB  ad  DB,  ut  reilangu- 
lum  ACE  ad  redlangulum  ADE.” 

PROP.  XVI.  COMM.  37.  LEM.  22. 

“SIT  recla  linea  AB,  et  in  ipfa  fumantur  duo  punfta  C,  D; 
“ fit  autem  ut  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  quadratum 
“ ex  DC.  Erit  rediangulum  ABC  aequale  quadrato  ex  BD.” 

Ponatur  ipfi  CD  aequalis  DE.  Dividendo  igitur,  ut  AC  ad 
CB,  ita  [6.  2.]  reiflangulum  CAE  ad  quadratum  ex  CD,  hoc 
cft  ad  reiflangulmn  EDC.  Ut  autem  AC  ad  CB,  ita,  fumpta 
communi  altitudine  A E, 

redlangulum  CAE  ad  re«fl-  -A-J]  I)  C 3 

angulum  quod  AE,  CB  -con- 
tinetur. Ergo  ut  redlangu- 

lum  CAE  ad  reclangulum  EDC,  ita  re<5langulum  CAE  ad 
redlangulum  contentum  AE,  CB.  Rcdangulum  igitur  con- 
tentum AE,  CB  redlangulo  EDC  eft  aequale.  Quare  ob  pro- 
portionem comjMjnendoque,  ut  AD  ad  DE,  hoc  dl  ad  DC, 
ita  erit  DB  ad  BC;  et  tota  AB  ad  totam  BD,  ut  DB  ad  BC. 
Ergo  reclangulum  ABC  aequale  cft  quadrato  ex  DB.  Q.  E.  D. 

“ Et  retrogradiendo  oftendetur  converfa,  fiet  autem  bre- 
vius ita,  viz. 

* A£  Icillcet  cA  ad  £D,  ut  DC  ad  CB. 
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CONVERSA  PROP.  XVI. 

SI  redlangulxim  ABC  aequale  fuerit  quadrato  ex  BD,  erit 
**  ut  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  quadratum  ex  DC.” 

Quoniam  enim  ut  AB  ad  BD,  ita  BD  ad  DC,  erit  [ig.  5.] 
ut  AB  ad  BD,  ita  AD  ad  DC ; ergo  [22.  6.]  quadratum  ex 
AB  eft  ad  quadratum  ex  BD,  hoc  eft  [cor.  2.  20.  1.]  redia  AB 
ad  ipfam  BC,  ut  quadratum  ex  AD  ad  quadratum  ex  DC. 

Et  ex  hoc  facile  fequitur  Prop.  16.  ex  abfurdo.” 

PROP.  XVII.  C O M M.  38.  L E M.  23. 

“SIT  rurfus  ut  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  qua- 
“ dratum  ex  DC.  Erit  redlangulum  ABC  aequale  quadrato 
“ ex  Ba” 


Ponatur  ipfl  CD  aequalis  DE ; erit,  dividendo,  ut  AC  ad 
CB,  hoc  eft  ut  re«ftaugulum  E/\C  ad  rcdlangulum  EA,  BC, 
ita  EAC  redlangulum  ad  redbingulum  CDE.  Rediangulum 
igitur  E.'\,  BC  recftangulo 

CDE  aequale  erit.  Et  ob  ^ C g D F, 

proportionem",  dividendo-  ‘ — > ' 

que,  ut  AD  ad  DE,  hoc  eft 

ad  DC,  ita  DB  ad  BC.  Ergo  et  reliqua  AB  ad  BD  reliquam, 
eft  ut  DB  ad  BC.  Rediangulum  igitur  ABC  quadrato  cx  BD 
eft  aequale. 

* AE  fcilicet  eft  ad  ED,  m DC  ad  CB. 

D 
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P R O P.  XVIII.  C O M M.  39.  L E M.  24. 

“SIT  rccla  linea  AB,  et  in  ipfa  tria  puncla  C,  D,  E;  fit  an- 
“ tem  ut  reftanguluin  BAE  ad  re(flangulum  BDE,  ita  qua- 
“ clratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  CD.  Erit  rcdlangulum 
“ ABD  ad  rcdlangulum  AED,  ut  quadratum  ex  BC  ad  qua- 
“ dratum  ex  CE.” 


Sumatur  enira  aequalitatis  pumflum  F%  ita  ut  re<flangu“ 
Kim  AFD  aequale  fit  recflangulo  BFE.  Ut  igitur  AF  ad  FD, 
ita  eft  rediangulum  BAE  ad  reiUingulum.  BDE,  eft  enim. 
Lemma  in  Sedlione  Deter- 


minata “ viz.  Prop.  I.  hu-  A C D 1’  !•'  H 

“ jus.”  Sed  ut  rcclangu-  ■ ! i____ 

Ium  BAE  ad  ipfum  BDE, 

ita  eft  quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  CD.  Ergo  et  ut 
AF  ad  FD,  ita  quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  CD.  Redl- 
angulum  igitur  AFD,  hoc  eft  re^Ianguhun  BFE  quadrato  ex 
FC  eft  aequale  [Prop.  16.  hujus].  Ergo  ut  BF  ad  FE,  ita  eft 
quadratum  ex  BC  ad  quadratum  ex  CE •  **.  Sed  ut  BF  ad  FE, 
ita  eft  rc(ftangulum  ABD  ad  ipfum  AED,  “ per  Prop.  i.  hu- 
“ jus,  eft  enim  re^langulum  AFD  aequale  ipfi  BFE.”  Ut  igi- 
tur re<ftangulum  ABD  a<l  rc<ftangulum  AED,  ita  eft  quadra- 
tum ex  BC  ad  quadratum  ex  CE. 


• Puniftum  F ita  inTenitur ; fecerur  AE  in  F ita  nt  AF  fit  ad  FE,  ut  AB  ad 
DE;  erit  igitur  [19.  5O  AF  ad  FE,  ut  BF  ad  FD,  et  re^anguluin  AFD 
propterca  aequale  erit  ipfi  BFE.  Com.  Eft  cafus  primus  Prop.  57.  hujus. 

Quoni.am  enim  rcftangulum  BFE  aequale  eft  quadrato  ex  FC,  proporti- 
onales erunt  BF,  FC,  FE,  quare  £1 2.  5.]]  ut  BF  ad  FC,  ita  BC  ad  CE.  Eft  au- 
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ALITER.  L E M.  25. 

Defcribantur  in  redtis  lineis  AE,  DB  femicirculi  AFE,  DFB, 
tt  jungantur  AF,  FC,  FD,  FE,  FB.  Itaque  quoniam  anguli' 
AFB,  DFE  duobus  rcdlis  fimt  aequales,  ut  rcdlangulum  BAE 
ad  rcdlangulum  BDE,  ita  erit  quadrattun  ex  AF  ad  quadra- 
tum ex  FD  [Prop.  5.  hujus]. 

Sed  \it  reclangulum  BAE 
ad  re«ilangulum  BDE,  ita 
cft  quailratum  ex  AC  ad 
quadratum  ex  CD;  ut  igi- 
tur quadratum  ex  AC  ad 
quadratum  ex  CD,  ita  qua- 
dratum ex  AF  ad  quadra- 
tum ex  FD,  et  ideo  ut  AC 
ad  CD,  ita  eft  AF  ad  FD. 

Quare  angulus  AFD  bifariam  fedlus  eft  rccfta  linea  CF  [3.6.]» 
At  produdla  BF  ad  G,  angulus  DFE  aequalis  eft  angulo  GFA.* 
Totus  igitur  EFC  angulus  toti  CFG  eft  aequalis.  Ergo  ut  BC 
ad  CE,  ita  eft  BF  ad  FE  [A.  6.  Elcm.  in  editione  noftra] ; et 
ut  quadratum  ex  BC  ad  quadratum  ex  CE,  ita  quadratum  ex 
BF  ad  quadratum  ex  FE.  Ut  autem  quadratum  cx  BF  ad 
quadratum  ex  FE,  ita  eft  [Prop.  5.  hujus.]  redlangulum  ABD 
ad  ipfum  AED.  Quare  ut  re<ftangpilum  ABD  ad  redlangulum 
AED,  ita  quadratum  cx  BC  ad  quadratum  ex  CE.  Q^E.  D. 

tem  fcor.  2.  20.  BF  ad  FE,  ut  quadratum  ex  BF  ad  quadratum  ex  FC, 
hoc  efl  ut  quadratum  ex  BC  ad  quadratum  ex  CE. 

* Uterque  coim  cum  angulo  DFE  aequalis  eft  daobtu  reAis.  Co  m . 

D 2 
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“CONVERSA  PROP.  X\TII. 

“SIT  redla  linea  AB,  et  in  ipfa  tria  pundla  C,  D,  E;  fit  au- 
“ tem  ut  re(flangulum  ABD  ad  redlangulum  AED,  ita  qua- 
“ dratiim  ex  BC  ad  quadratum  ex  CE.  Erit  redlangulum 
“ BAE  ad  redlangulum  BDE,  ut  quadratum  ex  AC  ad  qua- 
“ dratum  ex  CD.” 

Sumatur  enim  aequalitatis  puncSltim  F,  et,  ut  in  Prop.  1 8. 
oftendctur  efle  AF  ad  FD,  ut  rcdlangulum  BAE  ad  redlangu- 
liun  BDE.  Et  fimilitcr,  quoniam  re«5langulum  BFE  aequale 
ell  iplb  AFD,  erit  [Frop.  i.]  ut  BF  ad  FE,  ita  (reiflangulum 
ABD  ad  ipfum  AED,  ct  i- 

ta,  ex  hypothefi,)  eft  qua-  ^ C D F E B 

dratum  ex  BC  ad  quadra-  , : ■ — 

mm  ex  CE.  Igitur  [Prop. 

1 7.]  rectiangulum  BFE,  hoc  ell  AFD,  aequale  eft  quadrato  ex 
CF;  quare,  per  converfam  Prop.  16.  ut  AF  ad  FD,  ita  qua- 
dratum ex  AC  ad  qviadratum  ex  CD.  Oftcnfum  autem  fuit  ut 
AF  ad  FD,  ita  rectiangulum  BAE  ad  rectiangulum  BDE.  Ut 
igitur  rectiangulum  BAE  ad  rectiangulum  BDE,  ita  eft  qua- 
dratum ex  AC  ad  quadratum  ex  CD. 
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Eft  et  alius  cafus  hujus  Propofitionis  i8vae,  in  quo  fcilicec 
pun^lum  C eft  in  AD  produdla,  reliquis  ut  in  hoc  ma- 
nentibus, viz. 


AD 


E C B 


Si  rcdlangulum  BAE  fit  ad  redlangfulum  BDE,  ut  quadra-^ 
nim  ex  AC  ad  quadratum 
ex  CD;  erit  re(ftangulum 
ABD  ad  rciftangulum  AED 
ut  quadratum  ex  BC  ad 
quadratum  ex  CE.” 

Et  hujus  duae  funt  Demonftrationcs,  quarum  prima  fit 
iifdem  verbis  cum  prima  praecedentis,  adhibendo  autem 
Prop.  17.  vice  Prop.  16.  hujus.  Altera  etiam,  paucis  mutatis, 
eadem  eft  ciun  altera  praecedentis.” 


PROP.  XIX.  C O M M.  40.  L E M.  26. 

“SIT  rurfus  ut  re<ftanguliun  ACB  ad  re<ftangulum  AEB, 
ita  quadratum  ex  CD  ad  quadratxim  ex  DE.  Erit  ut  reift- 
angulum  ElAC  ad  redlangtilum  CBE,  ita  quadratum  ex  AD  . 
“ ad  quadratum  ex  DB,” 

Sumatur  rurfus  aequalitatis  puntftum  F ut  redlangulvim 
AFB  redlangulo  CFE  fit 
aequale.  Eft  igitur[  Prop. 

15.]  ut  CF  ad  F E,  ita  A C ’ D EB  F 

(redlangulum  ACB  ad 

• Punftum  F iti  invenitur ; in  CB  produfla  fumator  pon^m  F ita  ut  CF 
fit  ad  Ffi,  ui  AC  ad  i:D.  Erit  igitur  Qi  2.  j.j  CF  ad  FB,  ut  AF  ad  F£,  ct 
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c; 


ipfum  AEB.  Ut  autem  redangulum  ACB  ad  re<5languluin 
AEB,  ita)  quadratum  ex  CD  ad  quadratum  ex  DE.  Aequale 
igitur  eft  [Prop.  i6.]  recflangulum  CFE,  hoc  cft  AFB  quadra- 
to ex  FD.  Quare  ut  AF 
ad  FB,  ita  quadratum  ^ 

ex  AD  ad  quadratum  cx  

DB*’.  SedutAFadFB, 

ita  eft  redlangulum  EAC  ad  re<5langulum  CBE  [Prop.  14.}, 
“ quia  redlangulum  AFB  aequale  cft  ipfi  CFE,”  Eft  igitur  ut 
redlangulum  EAC  ad  redbmgulum  CBE,  ita  quadratum  ex 
AD  ad  quadratum  ex  DB. 


D E B 


ALITER.  L E M. 


27. 


Dcfcrlbantur  circa  AE,  CB  femicirculi  AFE,  CFB,  et  jun- 
gantur AF,  CF,  DF,  EF,  BF.  Erit  angulus  AFC  angulo  EFB 
aequalis.  Eft  igitur  ut  redlangulum  ACB  ad  re<ftangulmn 
AEB,  ita  quadratum  cx  CF  ad  quadratum  cx  FE=.  Ut  autem 

propterca  rcAangulum  AFQ  aeqnalc  eft  rcftangulo  CFE.  CoM.  Eft  Cafu* 
primus  Prop.  65.  hujus. 

•>  Quoniam  enim  reflangulum  AFB  aequale  eft  quadrato  ex  FD,  proporti- 
onales erunt  AF,  DF,  BF  ; quare  Qip.  5.]  AF  cft  ad  FD,  ut  AD  ad  DB. 
Eft  autem  [cor.  2.  20.  6.]  AF  ad  FB,  ut  quadrarum  ex  AF  ad  qu.idratiim  ex 
FD,  hoc  cft  ut  quadratum  cx  AD  ad  quadratum  cx  DB.  Per  ambages  multas 
hoc  oftetulit  Commandinus. 

' Sequitur  hoc  ex  Prop.  Pappi  quae  habetur  in  notis  ad  Prop.  i .f.  In  nota 
autem  H ad  hunc  locum  Commandinus  dicit  hoc  fcqui  cx  demonftratis  ab  ipfo 
ad  Prop.  36.  Lib.  7.  Pappi  “ ad  notam  fcilicet  QJn  p.ig.  182.  a.”  Deceptu* 
autem  fuit,  fchemate  Prop.  hujus  40.  non  attente  fatis  fpcfhito.  In  figura 
cnim  ejus  ad  notam  Q_angulus  ABC,  quem  putat  aequalem  cfte  angulo  CFE  in 
figura  Prop.  40.  rcAus  poairar;  non  autem  rcflus  cft  CFE,  eft  enim  CFB, 
ntm  CFE  fcinkirculus.  Sequitur  ighvr  propoftium  cx  Fropofttioae  quideoa 
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reclangulum  ACB  ad  re<£Iangulum  AEB,  fic  ponitur  quadra- 
tum ex  CD  ad  quadratum  ex  DE.  Ergo  ut  quadratum  ex  CD 
ad  quadratum  ex  DE,  ita  quadratum  ex  CF  ad  quadratum  ex 
FE.  Aequalis  igitur  efl:  [3,  et 
22.  6.]  angulus  CFD  angulo 
DFE.  Sed  et  angulus  AFC  ae- 
qualis eft  angulo  EFB,  ergo  to- 
tus AFD  angulus  toti  DFB  eft 
aequalis.  Ac  propterea  ut  qua- 
drauiin  ex  AF  ad  quadratum 
ex  FB,  ita  quadratmn  ex  AD  ad  quadratum  ex  DB  [3,  et  22. 
6.].  Ut  autem  quadratum  ex  AF  ad  quadratum  ex  FB,  ita 
redlangulum  EAC  ad  re<5langulum  CBE,  per  Prop.  Pappi  ia 
notis  ad  Prop.  14.  hujus.  Ergo  ut  reflangulum  EAC  ad  CBE 
redlangulum,  ita  quadratum  ex  AD  ad  quadratiun  ex  DB. 
Q^E.  D. 

“ Et  retrogradiendo  converfa  oftendetur  in  utraque  de- 
monftratione. 

Eft  et  alius  Cafus  hujus  Propofitionis,  in  quo  fcilicet  pundlum 
D eft  in  AB  producta,  reliquis  ut  in  hac  manentibus,  viz. 

Si  redlangulum  ACB  fit  ad  redlangulum  AEB,  ut  quadra- 
tum ex  CD  ad  quadra- 
tum ex  DE ; erit  ut  redi-  A C E B F D 

angulum  EAC  ad  redi-  — 

angulum  EAB,  ita  qua- 
dratum ex  AD  ad  quadratum  ex  DB. 

quam  c!tafl*e  debuit  ad  notam  Q,  Prop.  fc.  12.  Llb.  6.  Pappi,  fcd  noa  ex  Pro* 
politione  quam  ibi  demonftrat. 
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Et  hujus  duae  funt  Demonflrationes,  quarum  prima  fit 
iifdem  verbis  cum  prima  praecedentis ; adhibendo  autem 
PrOj>.  17.  vice  Prop.  16.  Altera  etiam,  paucis  mutatis,  ea- 
dem e(l  cum  altera  praecedentis. 
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DETERMINATA. 

PROP.  XX.  COMM.  41.  LEM.  I. 

“ Sit  re<fla  linea  AB  in  qua  fumantur  tria  pundia  C,  D,  E 
“ ita  ut  redlangulum  ADC  fit  aequale  redlangulo  BDE;  et 
utrifque  AE,  CB  aequalis  ponatur  redia  linea  F.  Erit  redl- 
“ angulum  quidem  F,  AD  rediangulo  BAE  aequale;  redlan- 
“ gulum  autem  F,  CD  aequale  redlangulo  BCE;  redlangu- 
lumque  F,  BD  redlangulo  ABC ; et  redlangulum  F,  ED 
redlangulo  AEC  aequale.” 

Quoniam  enim  redlangulum  ADC  redlangulo  BDE  efl  ae- 
quale, erit  ob  proportionem,  ct  invertendo,  et  tota  ad  to- 
tam, componendoque  *,  ut  CB,  AE  fimul,  hoc  ell  F ad  AE,  ita 

* Eft  fcilicet  AD  ad  DB,  ut  £D  ad  DC,  et  invenendo  CD  ad  DE,  ut  BD 
ad  DA,  et  tota  ad  totam  [12.  j.J  CB  ad  A£,  ut  BD  ad  DA,  componendo* 
<]uc,  ut  CB,  AE  llmul,  hoc  eft  F ad  |AE,  ita  BA  ad  AD.  Verum  prima 
harum  proportionum  fuperflua  eft,  fcquitur  enim  fecunda,  quae  fit  inverten* 

£ 
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BA  ad  AD.  Re«fl;mgulum  igitur  F,  AD  eft  aequale  rcdlan- 
gulo  BAE,  “ quae  cll  prima  pars.”  Rurfus  quoniam  tota  AE 
efl  ad  totam  CB,  ut  ED  ad  DC^,  erit  componendo,  ut  utra- 
que  AE,  GB  ad  CB,  hoc  eft  ut 
F ad  CB,  ita  EC:  ad  CD.  Ergo 
reclangulum  F,  CD  reclangu- 
lo  BCE  aequale  ciit,  “ quae  eft 
fecunda  pars.”  Eodem  mo- 
do in  reliquis.  “ viz.  tertia  pars  ita  oftenditur;  quoniam  ut 
AE  ad  CB,  ita  eft  ( ED  ad  DG,  et  ita ) AD  ad  DB,  erit  com- 
ponendo utraque  AE,  CB,  hoc  eft  F a<l  CB,  ut  AB  ad  BD„ 
Re<ftangUlum  igitur  F,  BD  aequale  eft  ipfi  ABC.  Quarta  au- 
tem pars  ita;  eft  CB  ad  AE,  ut  CD  ad  DE,  ct  componendo^ 
utraque  AE,  CB  ad  AE,  hoc  eft  F ad  AE,  ut  CE  ad  ED.  Rc(ft- 
angulum  igitur  F,  ED  aequale  eft  retftangulo  AEG.”  Fient 
igitur  quatuor,  “ ut  dieftum  eft 

Co}<  VERSA  primae  partis  Propositionis  hujus  haec  eft, 

**  SIT  reOa  linea  AB  in  qua  fumantur  tria  punda  C,  D,  E,. 
“ ct  utrifquc  AE,  CB  aequalis  ponatur  re^a  F,  fic  autem  retft- 

do,  immediate  ea  aequalitate  rcAangulunim  ADC,  BDE,  aeque  ac  prima 
feribi  igitur  fbliimmtnlo  debuit,  ob  proportionem,  et  tota  ad  totam,  compo- 
Bcndeque.  Commandious  autem  in  non  ad  hunc  locum  non  paucioribus 
quam  fex  proportioaibus  propofteum  oAcndit ; ne^ic  utitur  proportkiae  eot» 
ad  totam,  quae  in  textu  babetur. 

*>  Quoniam  enim  reflangulum  ADC  aequale  eft  rcflangulo  BDE,  erit  AD< 
ad  DB,  w ED  ad  DC.  et  tota  A£  ad  totam  CB,  ut  ED  ad  DC.  Comnandi* 
Bus  textom  hupis  DeaBuaftratioaU  in  codicibu»  Graecis  non  parum  cotroptum 
«I  oMttilainaa  refle  reftituk;  ut  et  ia  lot  b aliis  quam  plurinis» 

\Vccha  kaet  “ M di&itm  dk”  dcfiutt  ia  codicc  sc^o. 


A C D E B 


G 
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**  angulum  F,  AD  aequale  ipfi  BA£ ; erit  rediangulum  ADC 
**  aequale  ipli  BDE.” 


Si  enim  non  fuerit,  Gt  ADG  nedtangulum  aequale  tpfi  BDE ; 
et  utrilque  AE,  GB  aequa- 
lis ponatur  re<fla  H.  Igitur 
per  partem  primam  Prop. 

20.  reflangulum  H,  AD  ae- 
quale eft  ipfi  BAE,  hoc  ell 
ipfi  F,  AD.  Ergo  reda  H 

aequalis  eft  ipfi  F,  quod  fieri  non  poteft.  Iledangulum  igi- 
cur  ADC  aequale  eft  ipfi  BDE. 

Similiter  reliquarum  partium  Prap.  20.  ut  et  partioaa 
Pnopp.  31.  22.  conveiiae  «ftendi  poliunt. 


A CGD  F. 

B 

E 

H 

PROP.  XXL  COMM.  47.  LEM.  i. 


“SIT  nirfiis  nunc  rcdangulum  ADC  aequale  redangulo 
“ BDE,  et  utrifque  AE,  CB  aequalis  jwnatur  reda  linea  F. 
“ Rurfus  quatuor  fient,  Tidclicet  rcdangalum  quidem  F,  AD 
**  aequale  erit  rodaiigulo  BAE ; redanguiusu  vero  F,  CD 
“ rcdangulo  BCE;  redangulumque  F,  BD  aequale  erit  red» 
“ angulo  ABC;  et  rcdangulum  F,  ED  redangulo  AEC. 

Quoniam  enhn  rcdangulum  ADC  aequale  cft  redangulo  BDE, 
erit  ob  proportionem,  et  invertendo,, et  reliqua  ad  reliquam, 
■componendoque,  ut  utraque  AE,  CB  ad  AE,  ita  BA  ad  AD 

* Et  hic  etiam  prima  quatuor  proportionum  fiiperflua  eft,  lequitur  enim  fe- 
cunda immediate  ex  aequalitate  rcAangulorum  ADC,  BDE ; eft  fcUicet  BD  ad 

E 2 
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Utraque  autem  AE,  CB  aequales  funt  ipfi  F.  Ergo  ut  F ad 
AE,  ita  BA  ad  AD;  et  ideo  re^langulum  F,  AD  aequale  eft 
redangulo  BAE,  “ quae  eft  prima  pars.”  Rurfus,  quoniam  ut 
AD  ad  DB,  ita  ED  ad  DC,  erit  reliqua  AE  ad  reliquam  CB,  ut 
ED  ad  DC ; quare,  componendo,  ut  AE,  CB  fimul,  hoc  eft  ut  F 
ad  BC,  ita  EC  ad  CD.  Redlan- 
gulum  igitur  F,  CD  re(ftangulo  A E D C B 

BCE  aequale  erit,  “ quae  eft  ‘ ' ' 

fecunda  pars.”  ELadem  et  in  F 

duobus  reliquis  oftendemus. 

“ Tertia  fcilicet  pars  ita  oftenditur;  quoniam  eft  CB  ad  AE, 
ut  BD  ad  DA,  invertendo,  et  componendo  erit  AE  una  cum 
CB,  hoc  eft  erit  F ad  CB,  ut  AB  ad  BD»  Redlangulum  igitur 
F,  BD  aequale  eft  ipfi  ABC.  Quarta  autem  pars  ita ; eft  CB  ad 
AE,  ut  (BD  ad  DA,  hoc  eft  ut)  CD  ad  DE;  igitur,  compo- 
nendo, eft  F ad  AE,  ut  CE  ad  ED,  quare  retftanguliim  F,  ED 
aequale  eft  retflangfulo  AEC.”  Quatuor  igitur  fient,  “ ut  pros» 
ponebatur 

DA,  ut  CD  ad  DE,  reliqua  iginir  CB  eft  ad  reliquam  AE,  ut  BD  ad  DA;  e» 
componendo,  ut  utraque  AE,  CB,  hoc  eft  F ad  AE,  ita  BA  ad  AD,  Scribi 
igitur  folummodo  debuit  ob  proportionem,  et  reliqua  ad  reliquam,  componen* 
doque. 

i>  Cotnmandinus  habet  “ igitur,”  renfus  vero  requirit  “ autem;’’  et  ia  co» 
dice  regio  habetur  S«. 

* Deluat  “ ut  proponebatur”  ia  codice  regio. 
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PROP.  XXII.  COMM.  43.  LEM.  3. 

SIT  autem  purufhim  “ fcilicet  D”  extra  totam  retRam  **  fci- 
“ licet  AC,”  et  Iit  re^RanguItim  ADC  aequale  redlangulo  BDE. 
“ Si  re<Rarum  AE,  BC  exceflui  aequalis  ponatur  “ re^la”  F,, 
“ rurfus  quatuor  fient,  videlicet  re<Rangulum  F,  AD  aequale 
**  erit  reflangulo  BAE;  re^angulum  vero  F,  CD  reiRangulo 

BCE;  redlanguliunque  F,  BD  aequale  erit  redlangulo  ABCj 
“ et  re^ngulum  F,  DE  redlangulo  AEC.” 

Quoniam  nimirum  redangulum  ADC  aequale  eR  re6tan- 
gulo  BDE,  erit  ob  proportionem,  et  reliqua  ad  reliquam,  et 
convertendo,  ut  A£  ad  excefliim  rediarum  AE,  BC,  ita  DA  ad 
AB*.  Sed  ipfarum  AE,  BC  excefiTus  ell  “ redla”  Fj  ergo  redl-^ 
angulum  F,  AD  eft  aequale 
redlangulo  BAE,  “ quae  eft  pri- 
ma pars.”  Rurfus,  quoniam  re- 
liqua AE  eft  ad  reliquam  BC, 
ut  ED  ad  DC,  erit,  dividendo, 
ut  exccfliis  redtarum  AE,  BC,  hoc  eft  ut  “ rcdla”  F ad  BC,  ita^ 
EC  ad  CD.  Redlangulum  igitur  F,  CD  eft  aequale  rediangulo 
BCE,  “ quae  eft  lecunda  pars.”  Eadem  et  in  reliquis  duabus 
oftendentur.  “ Tertia  fcilicet  pars  ita  oftenditur;  quoniam  ut 
AE  ad  BC,  ita  eft  AD  ad  DB,  dividendo  exceflus  ipfarum  A£^ 
BC,  hoc  eft  redla  F erit  ad  BC,  ut  AB  ad  BD.  Redtanguliun 
igitur  F,  BD  aequale  eft  ipfi  ABC.  Quarta  autem  pars  iu ; 

* EA  enim  AD  ad  DB,  ut  ED  ad  DC,  ergo  reliqua  AE  cA  ad  reliquam 
BC,  ut  AD  ad  DB ; cc  convertendo,  ut  A£  ad  cxccdum  ipEtrum  AE,  BC, 
iuDAadAB.  Com. 


A E B C D 

— ■ > 

F 
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quoniam  eft  AD  ad  DB,  ut  ED  ad  DC,  erit  reliqua  AE  ad  re- 
liquam BC,  ut  ED  ad  DC  [cor.  19.  5.],  ct  convertendo,  ut 
AE  ad  ezmTum  ipfarum  AE,  BC,  hoc  eft  ad  rc€Iam  F,  ut  DE 
ad  £C.  Redtangulum  igitur  F,  DE  aequale  eft  re(ftangul« 
AEG.”  Fiunt  igitur  quatuor  ut  proponebatur. 

PROP.  XXUI.  COMM.  44,  LEM.  4. 

“ Hoc  autem  demonftrato  Biciie  lorenientur  quae  in  “ Li« 
“ brum”  primum  de  Sedlione  Determinata  “ prius  oftenlk 

lunc  Lemmata,”  illUeni  poCtis  in  hunc  modum,  “ Si  rodt- 
**  angulum  ADC  aequale  fuerit  redangulo  £DE Dico  ut 
“ BD  ad  DE,  ita  efte  ledbingulum  ABC  ad  reiftanguitu» 
“ AEC  V’ 

Quoniam  nimirum  demonftratom  eft,  “ in  tribus  praece- 
dentibus Propofitionibus,” 
redlangulum  quidem  F,  BD 
redlangulo  ABC  aequale, 
retftanguhim  vero  F,  ED  ae- 
quale re^langalo  AEC,  erit 
ut  re^ngulum  F,  BD  ad 
reOangutum  F,  DE,  hoc  eft  ts:  BD  ad  DE,  ita  retftangxdum 
ABC  ad  re^ngulum  AEC. 

• fn  Stwptellb  Comrrnttitffni  «nicnm  tantam  haSntir  fctiema  haac  IVop»- 
£tionccn,  quod  hic  tertium  eft.  Codex  regius  tria  habet,  in  quorum  tertio  viti- 
ofe  poDknr  y looo  t,  cc  vioe  verfi».  Primum  hic  fiofitum,  nam  eft  fecuadotn  in 
cmBcc  regi*,  ifedat  «i  . x.  lu^us.  ScCudsHU  W Prap.  S . «t  tortium  ad 

Prop.  15. 


A 

C 

1 

D 

E 

B 

A 

E 

D 

C 

B 

A 

E 

B 
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P R O P.  xxrv.  C O M M.  45.  L E M.  s- 

In  Epitagma  primum  primi  Probianatis. 

“SIT  rurfus  redlangulum  ADC  aequale  redtangulo  BDE,  et 
quod  vis  pundhim  F “ inter  D et  E.”  Si  utrifquc  AE,  CB 
“ ponatur  aequalis  “ re<fla”  G,  redlangulum  AFC  excedet  re<5b* 
“ angulum  BFE  recflangulo  G,  DF.” 


Quoniam  nimirum  demonihatum  cR  “ in  quarta  parte 
Prop.  2cx”  re<RanguIum  G,  DE  aequale  redlangulo  AEC,  comr- 
mune  auferatur  re<Rangu- 
lum  G,  FE;  reliquum  igi-  AC  DFF.  II 

tur  reclangulum  G,  DF  eft  ■ — ' 

excefTus  quo  recflangulum  G 

AEC  excedit  redlangulum  “ 

G,  FR  Quo  autem  re^ngixlum  AEC  excedit  ipfum  G,  FE, 
ablato  communi  redbmgulo  AEF,  eodem  reclangulum  A£, 
CF  excedit  redangulum  CB,  FE  [1.  2.],  “ eft  enim  reda  G 
aequalis  utriique  AE,  CB.”  Et  quo  rodangulom  A£,  CF  exce- 
dit redangulum  CB,  EF,  ablato  commimi  reCbmgulo  CFE,  eo- 
dem rcClangulum  AFC  excedit  redang^uhun  BFE.  Redangu- 
lum  igitur  AFC  excedit  ipfum  BFE  redanguloG,DF.  Q^E.  D. 

“ Si  vero  pundum  F fumatur  inter  D et  C,  reliquis  ma- 
nentibus, redangulum  BFE 


excedet  redangnhun  AFC 
redangtdo  G,  DF.  Demon- 
ftratur  autem  iilUem  verbis 
quibus  Propofitio,  mutatis 
notis  alphabecicis,  ut  in  figura.” 


A C F D E 


B 


B E F D C 
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P R O P.  XXV.  C O M M.  46.  L E M.  6. 

Aliud  in  tertium  Epitagma.  fecundi  ‘‘  Problematis. 

**  SIT  pundlum  F inter  E,  B “ reliquis  ut  in  praecedente 
■“  manentibus erit  rediangulum  AFC  una  cum  iplb  EFB 
“ aequale  redlangulo  G,  DF.” 

Quoniam  igitur  prius  oftenfum  eft  rediangulum  G,  DE 
redlangulo  AEC  aequale,  commune  apponatur  redlangulum 
G,  EF ; totum  igitur  reiflangulum  G,  DF  aequale  ell  recl an- 
gulo AEC,  ipfoque  AEF,  et 

redlanguloCB,EF[i.2,].Sed  AC  DE  F B 
redlangulum  AEC  una  cum  ' ' ' ' ' T 

redlangulo  AEF  eft  totum  G 

redlanguliun  AE,  CF.  Re<ft- 

angulum  igitur  G,  DF  eft  aequale  redlangulo  AE,  CF  una 
cum  iplb  CB,  EF.  At  rurfus  recftangulum  CB,  EF  aequale  eft 
[i.  2.]  redangulis  CFE,  EFB;  re<ftangulum  vero  AE,  CF  una 
cum  ipfo  CFE  eft  totum  redbingulum  AFC  [i.  a.].  Sed  ha- 
bebamus etiam  rc<ftang^lum  EFB ; ergo  redlangulum  G,  DF 
-aequale  eft  re<ftangulo  AFC  una  cum  iplb  EFB. 

**  Idem-fequltur  fi  pundhim  F fumatur  inter  pundia  A,  C 
reliquis  manentibus.  Si  enim  notae  alphabeticae  ponantur 
ordine  inverfo,  ut  in  additamento  ad  praecedentem,  demon- 
ftratio  fiet  iifdem  verbis  quibus  ea  Propofitionis.” 

* In  manuAiriptis  ct  Commandinl  impreflis  viuofe  habetur  “ tertii”  vice  ie> 
enndi  Problemati*. 
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P R O P.  XXVI.  C O M M.  47.  L E M.  7. 

In  Epitagnoa  primum  tertii  Problematis. 

SIT  rurfus  pundlum  F extra  rectam  AB  “ reliquis  manen- 
“ tibus.”  Oftendendum  eft  redtangulum  AFC  excedere  re<R- 
“ angulum  EFB  reftangulo  G,  DF.” 


Quoniam  enim  reftangulum  G,  DB  aequale  eft  re<ftangu- 
lo  ABC,  “ per  tertiam  partem  Prop.  20.”  commune  appona- 
tur redlangulum  G,  BF ; totum  igitur  redlangulum  G,  DF 
aequale  eft  re<5langulo  ABC, 


AC  DE  B E 


ipfique  G,  BF ; quod  ulti- 
mum aequale  eft  redlangu- 
lo  AE,  BF  una  cum  ipfo 

CBF  [i.  2.];  redangulum  ^ 

autem  ABC  una  cum  iplb  CBF  eft  totum  redtangulum  AF, 
CB  [i.  2.].  Ergo  redtangulum  G,  DF  aequale  eft  redtangulo 
AF,  CB  et  ipfo  AE,  BF  funul.  Sed  reclangulum  AF,  CB  una 
cum  ipfo  AE,  BF  eft  excelTus  quo  recftangulum  AFC  excedit 
ipfum  EFB  Reftangulum  igitur  G,  DF  eft  excelTus  quo 
AFC  redlangulum  excedit  ipfiun  EFB. 

• Eft  enim  rcftangulnm  EFB  una  cum  ipfo  AE.  BF  aequale  rcAangulo 
AFB  [i . 2.3  ; cui  ft  addatur rcftangulum  AF,  CB  iict  totum  AFC. 


F 
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P R O P.  XXVII.  C O M M.  48.  L E M.  8. 

In  fecundum  Epicagma  cjuldem  primi  Problematis. 

“SIT  rcdlangulum  ADC  aequale  re^angulo  EDB,  ficque 
“ puniflum  F inter  D et  C,  et  utrifque  AE,  CB  aequalis  po- 
“ natur  redia  G.  Redlangulum  £1FB  excedet  redangulum 
“ AFC  rcdlangulo  G,  DF.” 


A E D F C B 


Qwniam  enim  refhmgulum  G,  DC  aequale  eft  redlangulo^ 
BCE,  per  partem  fecundam  Prop.  3i.  commune  auferatur 
redlangulum  G,  FC;  reliquum  igitur  rctStangulum  G,  DF 
eft  excelTus  quo  ECB  redl- 
angulum  excedit  ipfum 
G,  FC.  Quo  autem  redlan- 
gulum  ECB  excedit  redi-  ^ 

angulum  G,  FC,  communi 

ablato  redUng^lo  FCB,  eodem  redlangulum  EF,  CB  excedit 
redlangulum  AE,  FC.  Et  quo  redlanguhim  EF,  CB  excedit 
redbmgulum  AE,  FC,  addito  communi  redlangulo  EFC,  eo- 
dem redlangulam  EFB  excedit  redbuigulum  AFG  Redlangn- 
lum  igitur  EFB  excedit  ipfum  AFC  redangulo  G,  DF. 

“ Si  vero  fumatm  pundlum  F inter  D et  E,  reliquis  ma- 
nentibus,redlangulum  AFC 

excedet  redlangulum  EFB  A E F D C B 

redlangulo  G,  DF.  Hoc  au-  ' 

tem  demonftratur  iifdcm  G 

verbis  quibus  ipfa  Propo- 

fttio,  mutatis  notis  alphabcticis  tic  in  figura. 
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Cor.  Hinc  E fuerit  redangulum  ADC  aequale  re«fUngu« 
lo  EDB,  et  inter  E,  C fu- 
matur punfhim  F faciens 

rcdlangulum  AFC  majus  B CFD  E A 

•redianguloEFB,  eritpimc-  ' ' 

tum  F inter  pundia  E,  D. 

Si  vero  inter  E,  C fumatur  pundhim  F faciens  redbingulum 
AFC  minus  rediangulo  EFB,  erit  pundhim  F inter  D,  C 
pundia,” 

P R O P.  XXVIII.  C O M M.  49.  L E M.  9. 

SED  fit  pundhim  F inter  C,  B;  “ reliquis  ut  in  pracce» 
dente  manentibus.”  Erit  rediangulum  AFC  vma  cum  redl- 
“ angulo  BFE  aequale  rediangulo  G,  DF.” 


Quoniam  enim  redlangulum  G,  DC  aequale  cfl;  rcdlangu* 
lo  BCE,  commune  addatur  redbingulum  G,  CF ; totum  igi- 
tur G,  DF  eft  aequale  redlangulo  BCE  una  cum  iplb  G,  CF, 
hoc  eft  una  cum  redlangu- 

lo  AE,  CF  et  redlangulo  A E D C F B 

BCF.  Redlangulum  autem  . . . . _ 

ECB  una  cum  ipfb  BCF  eft  q 

cotum  redlangulum  EF,  

CB.  Ergo  rcdlangulum  EF,  CB  \ma  cum  ipfb  AE,  CF  eft  ae- 
quale redlangulo  G,  DF.  Sed  redlangulum  quidem  EF,  CB 
eft  aequale  redtangulis  EFC,  BFE  fimul  [ i . a.] ; redlangulum 
autem  EFC  ima  cum  ipfo  AE,  CF  eft  totum  redlangulum  AFC. 
Redlangulum  igitur  AFC  una  cum  ipfb  BFE  eft  aequale  redl- 
angulo  G,  DF. 

F 2 
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Cor.  Ex  hac  et  Prop.  27.  fcqtiitur,  Si  fuerit  retflangulum 
ADC  aequale  redlangulo  EDB,  exiftente  pundlo  D inter  E,  C 
puncla,  et  fumatur  inter  D,  B punclum  F faciens  reclangu- 
lum  G,DF  minus  ipfo  EFB,  erit  F inter  pun<fla  D,  C.j  Si.vc^ 
ro  fumatur  pundium  F faciens  reclangulum  G,  DF  majus  ipfo  , 
EFB,  erit  F inter  C,  B pundla. 

PROP,  XXIX.  C O M M.  50.  l'e  M.  io. 

In  fecundum  Epitagma  tertii  Problematis. 

“ SIT  pundlum  F extra  redVam  AB,  reliquis  manentibus;” 

“ Dico  redlangulmn  AFC  excedere  redtangulum  EFB  redlan- 
« lo  G,  DF.” 


A E D C B F 


Quoniam  enim  rediangulum  G,  DB  eft  aequale  redlangulo 
ABC  “ per  partem  tertiam  Prop.  2 1 .”  commune  apponatur 
redlangulum  G,  BF,  totum  igitur 
redlangulum  G,  DF  eft  aequale 
redlangulo  ABC  una  cum  ipfo 

G,  BF,  hoc  eft  una  cum  rcclan-  — 

gulo  AE,  BF  et  redlangulo  CBF. 

Rcdlangulum  autem  ABC  una  cum  ipfo  CBF  eft  totum  redl- 
angulum  AF,  CB.  Ergo  rcdlangulum  AF,  CB  una  cum  ipfo 
AE,  BF  eft  aequale  rediangulo  G,  DF.  Sed  redlangulum  AF, 
CB  una  cum  ipfo  AE,  BF  eft  exceftus  quo  redlangulum  AFC 
excedit  redlangulum  EFB  Redlangulum  igitur  AFC  excedit 
redlangulum  EFB  rcdlangulo  G,  DF.  Q^E.  D. 


• Eft  enim  rcftangulum  EFB  una  cum  ipfo  AE,  BF  aequale  reftangulo 
AFB,  cui  fi  addatur  rc£langulum  AF,  CB,  fice  rc£langulum  AFC. 
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PROP.  XXX.  COMM.  51.  LEM.  II. 

In  tertium  Epitagma  primi  Problematis. 

“SIT  rediangulum  ADC  redlangulo  BDE  aequale;  et  cxcef- 
“ fui  rediarum  AE,  BC  aequalis  ponatur  “ redla”  G ; iuma'« 
“ turque  pundlum  F inter  ipfa  E,  B.  Rediangulum  AFC  ex- 
“ cedet  redlangulum  EFB  redlangulo  DF.” 

Quoniam  enim  rediangulum  G,  BD  eft  aequale  redlangulo 
ABC,  per  tertiam  partem  Prop.  22.  commune  apponatur  redt- 
angulum  G,  BF,  totum  igitur  G,  FD  aequale  eft  rediangulo 
ABC  una  cum  redlangulo  G,  BF,  hoc  eft  una  cum  redlangu- 
lo  quod  exceflu  ipfarum  AE,  ^ F FB  C D 

BC  et  redla  BF  continetur.  Sed  • ■ • 

rcdlangulum  ABC  eft  id  quod  q 

continetur  AF,  BC  una  cum  

rediangulo  FBC.  Redlangu- 

lum  igitur  G,  FD  eft  aequale  redlangulo  AF,  BC  una^  cum 
redlangulo  FBC  et  eo  quod  exceflu  ipfarum  AE,  BC  et  BF 
continetiu".  Rediangulum  autem  CBF  una  cum  eo  quod  cx- 
ceflu  ipfarum  AE,  BC  et  BF  continetur  totum  eft  redlangu- 
lum  AE,  BF.  Ergo  rcdlangulum  G,  FD  eft  aequale  redlangu- 
lo AF,  BC  una  cum  ipfo  AE,  BF.  Sed. rcdlangulum  AF,  BC 
una  cum  ipfo  AE,  BF  eft  exceflTus  quo  redlangulvun  AFC  ex- 
cedit redlangulum  EFB  Rcdlangulum  igitur  AFC  excedit 
rcdlangulum  EFB  redlangulo  G,  FD.  Q^E.  D.. 

* Eft  enim  rcfkingulum  EFB  una  cum  ipfo  AE,  FB  aequale  re£languIo 
AFB,  cui  fi  addatur  refUngulum  AF,  BC  fiet  re^augulum  AFC. 
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“ IDEM  magis  penfpicuc. 

Piat  GE  aequalis  ipfi  BC ; eft  igitur  AG  exceflus  ipfarum 
AE,  BC,  quare  per  tertiam  partem  Prop.  22.  recflangulum 
AG,  BD  aequale  eit  re(5langulo  ABC;  eil  vero  redlangulum 
GE,  BD  aequale  ipfi  DBC;  ergo  totum  AE,  BD  re^iangulum 
eil  aequale  ipfis  ABC,  DBC  fi- 

mul,  hoc  eil  re<^ngulo  AD,  ^ GFFBCD 

BC.  Commime  apponatur  recfl-  

angulum  AE,  FB  una  cum  ip> 

fo  EFB,  quae  fimul  aequalia  funt  redlangulo  AFB ; totum  igi> 
tur,  redlangultim  fcilicet  AE,  FD  una  cum  ipib  EFB  aequale 
erit  (toti,  repagulo  icilicet  AD,  BC  una  cum  ipfo  AFB,  hoc 
eil  rc<5langfulis  DF,  BC;  AF,  BC;  AFB;  hoc  eil)  ipfis  DF,  BC; 
AFC;  quorum  redlangulum  GE,  DF  aequale  eil  ipfi  BC,  DF. 
Reliquum  igitur  AG,  DF  una  cum  ipib  EFB  aequale  eil  reli* 
q\xo  redlangulo  AFC.” 


PROP.  XXXI.  COMM.  52.  LEM.  12. 

In  primum  Epitagma  fecundi  Problematis. 

**  Eidem  pofitis,  fit  pundhim  F inter  B,  C.  Erit  re^ngulum 
AFC  una  cum  re^angulo  EFB  aequale  reiftangulo  G,  FD.” 

Quoniam  enim  rcftangulum  G,  CD  aequale  eil  rcdlangulo 
ECB,  per  partem  fecimdam  Prop.  22.  commune  apponatur 
redlangulum  G,  FC,  totum  igitur  G,  FD  eil  aequale  redlan» 
gulo  ECB  et  ipfi  G,  FC.  Sed  reilangulum  quidem  G,  FC  eil 
id  quod  excefiu  ipiarum  AE,  BC  et  ipia  FC  continetur.  Re<fl- 
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angulum  autem  ECB  eft  reclangulum  BCF  una  cum  ipfo  EF, 
BC.  Ergo  redangulum  G,  FD  aequale  cR  retRangulo  £F,  BC 
ipfiquc  BCF  et  ei  quod  cxcefRi 

ipfarum  AE,  BC  et  ipfa  FC  con-  A E B F C D 

tinetur.  Redlangulumvcrocon-  ' ' ' — ' 

tentum  cxcelTu  ipfarum  AE,  G 

BC  et  ipsa  FC  una  cum  redl- 

angulo  BCF  cll  totum  redangulum  AE,  FC.  ReSangulum 
igitur  G,  FD  aequale  eft  reRangulo  AE,  FC  tma  cum  ipfo  EF, 
BC.  At  redlanguliun  quidem  EF,  BC  eft  redlangulmn  EFC 
ana  cum  ipfo  EFB ; retftangulum  autem  EFC  una  cum  ipfo 
AE,  FC  eft  totum  re<5langulum  AFC.  Sed  habdsamus  edam 
rediangulum  EFB.  Reiftangulum  igitur  AFC  una  cum 
angulo  EFB  aequale  eft  reftangulo  G,  FD.  Q^E  D. 

PROP.  XXXII.  COMM.53.  LEM.  13. 

In  tertium  Epitagma  teitii  Problematis. 

“SIT  rurfus  pun<5him  F inter  C,  D “ reliquis  ut  in  Prop.  30, 
“ manentibus.”  Erit  reftangulum  AFC  minus  quam  redlan- 
“ gulum  EFB,  raftangulo  G,  FD.” 

Quoniam  enim  retftangulum  G,  CD  eft  aequale  redangu- 
!o  ECB,  commune  auferatur 

G,  CF  redangulum,  reliquum  A E.  B C F D 

igitur  G,  FD  eft  cxceffus  quo  ' ^ 

redlangulum  ECB  fup^t  recft-  G 
angulum  G,  CF,  hoc  eft  id  quod 

cxceftu  ipfarum  AE,  BC  et  ipsa  GF  continetur.  Quo  autem 
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retflangulum  ECB  fuperat  redianguliim  contentum  exceflu  ip- 
larum  AE,  CB  et  CF,  addito  communi  reclangulo  FCB,  eo- 
dem redlangulum  EF,  CB  fu- 
perat re«5langulum  AE,  CF.  Et 
rurfus  communi  addito  EFC 
re(5langulo,  eodem  rc<5langu- 
lum  EFB  fuperat  ipfum  AFC. 

Ergo  rcdlangulum  AFC  minus  eft  quam  redlangulum  EFB, 
re€langulo  G,  FD. 

CoR.  Ex  hac  et  Prop.  31.  fequitur,  fi  fuerit  redlangulum 
ADC  aequale  redlangulo  BDE,  exiftente  pundlo  D in  AC  pro- 
du(5la,  et  fumatur  inter  B et  D pundlum  F faciens  rcdlangulum 
G,  DF  majus  ipfo  EFB,  erit  pundlum  F inter  B,  C puncfla.  Si 
vero  fumatur  pundhun  F faciens  rcdlangulum  G,  DF  minus 
ipfo  EFB,  erit  F inter  pundla  C,  D. 

PROP.  XXXIII.  C O M M.  54.  L E M.  14. 

In  tertium  Epitagma  tertii  Problematis. 

**  SED  fit  pundlum  F extra  “ redlam  AD  ad  partes  ipfius  D, 
“ reliquis  manentibus.”  Erit  rcdlangulum  AFC  majus  redl- 
**  angulo  EFB  redlangulo  G,  DE.” 

Quoniam  enim  rcdlangulum  G,  CD  cft  aequale  redlangulo 
ECB,  “ per  partem  fecundam  Prop.  22.”  utraque  auferantur 
a redlangulo  G,  CF.  Reliquum  igitur^,  DF  eft  excelTus  quo 
G,  CF  rcdlangulum  fuperat  ipfum  ECB,  et  communi  addito 
redlangulo  BCF,  eodem  exceflu  rcdlangulum  AE,  CF  fuperat 


A E B CFD 

• ■ ■ — U— 

G 
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ipfum  EF,  BC ; etenim  exceflus  ipfarum  AE,  BC  una  cum 
I5C  aequalis  eft  ipfi  AE.  Quo  autem  nirfus  rcdangulum  AE, 
CF  fuperat  ipfum  EF,  BC, 


E B C DF 


addito  communi  rectangu- 

lo  EFC,  eodem  ret^angulum  

AFC  fuperat  ipfum  EFB. 

Redlangulum  igitur  AFC  lii-  

perat  rcdlangulum  EFB  redlangulo  G,  DF. 

“ Cor.  Ex  Propp.  32.  et  33.  fequitur  fi  fuerit  recftangu- 
lum  ADC  aequale  re(5langulo  BDE,  exiftente  pun<flo  D in  AC 
producta,  et  in  eadem  AC  producfta  fumatur  pundhim  F fa- 
ciens rectangulum  AFC  majus  redtangulo  EFB ; erit  pun«5lum 
F in  CD  produdta.  Si  vero  fumatur  pvmtftum  F in  AC  pro- 
ducta faciens  AFC  redtangulum  minus  rcdangulo  EFB,  erit 
pun<ftum  F inter  C et  D. 


P R O P.  XXXrV.  C O M M.  55.  L E M.  15. 

In  primtim  Epitagma  fecundi  Problematis.® 

■“  SIT pundtum  F inter  A et  E,  “ reliquis  manentibus.”  E- 
rit  rectangulum  AFC  una  cum  iplb  EFB  aequale  redtangu- 
lo  G,  ro.” 

Quoniam  enim  reCtangulum  G,  BD  aequale  eft  reCtangu- 
lo  ABC,  “ per  partem  tertiam  Prop.  22.”  commune  addatur 
reCtangulum  G,  BF;  totum  igitur  reCtangulum  G,  FD  eft 

* Ita  reltituendum  fuit,  nam  in  codicibus  Graecis  feriptum  eft,  In  tertinm 
Epitagma  tertii  Problematis.  Ratio  mutationis  patebit  ex  Propp.  Lib.  2.  de 
ScfUone  Determinata. 

G 
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aequale  redfcinguHs  ABC,  G,  BF  fimul.  Sed  redlangulum  qui- 
dem ABC  aequale  eft  re(flangulo  AF,  BC  una  cum  ipfo  FBC; 
redlangulum  vero  “ G,  BF, 

hoc  ell”  contentum  cxcciru  A F E B C D 

ipfarum  AE,  BC  et  ipsa  BF,  ' 

una  cum  redlangulo  CBF  ae-  G 

quale cIllpfiAE,  BF.  At  redt- 

angulum  quidem  AE,  BF  eft  redlangulum  BFE  una  cum  ipfb 
AFB;  quod  quidem  AFB  una  cum  ipfo  AF,  BG  eft  recftangu- 
lum  AFC;  redlangulum  igitur  AFC  una  cum  ipfo  BFE  ae- 
quale eft  redlangulo  G,  FD.  Q^E.  D. 

P R O P.  XXXV.  C O M M.  56.  L E M.  16. 

In  ttrtium  Epitagma  tertii  Problematis. 

“SIT  nirfus  pundium  F extra  redlam  “ AD  ad  partes  ipllus 
“ A,  reliquis  manentibus;”  erit  redlangulum  AFC  minus 
“ redlangulo  EFB,  rediangulo  G,  FD.” 

Quoniam  enim  redlangulmn  G,  AD  «ft  aequale  redlangulo 
BAE,  “ per  partem  primam 

Prop.  22.”  commune  appo-  p \ p;  B C D 

natur  redlangulum  G,  AF,  — : 1 ' * 

totum  iginir  redlangulum  q 

G,  DF  eft  aequale  redlangulo 

BAE  et  redlangulo  contento  exceffa  ipfarum  AE,  BC  et  ipsi 
AI',  hoc  eft  redlangulo  FB,  AE  dempto  redlangulo  FA,  BC  \ 

• GfMCiM  «oiex  <!««»  Cemmgfidtntw  etebattr,  nt  et  codex  regios  habent 
Tc  vri  Zi,  at.  Mintt  T«  lini  ZA,  sr.  Quae  corrupu  et  manca  elfe  exiftimat 
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Re<?I*ngulum  igitur  G,  DF  eft  exceflus  q.uo  recSangulum  fB, 
AE  fulserat  ipfum  FA,  BC.  Sed  quo  roflaagulum  FB,  AE  iu- 
penit  redlangulum  FA,  BC,  a^ldito  communi  rcdlangulo  BFA, 
eodem  et  retbuigulum  BFE  fuperat  rec^ngulum  CFA.  Ee<S- 
angulum  igitur  BFE  fuperat  ipfum  CFA  reclangulo  G,  DF. 
Q^E.  D. 


“ALITER. 

Fiat  GE  aequalis  ipfi  BC ; eft  igitur  AG  exceflus  ipfarum 
AE,  BC.  Et  quoniam,  “ per  primam  partem  Prop.  22.”  re<fl- 
angulum  GAD  eft  aequale  rediangulo  BAE,  commune  appo- 
Batur  redlangulum  G A F, 

totum  igitur  redanguJum  GEBCD^ 

AG,  FD  eft  aequaje  re«ftan-  1 ■ ' ■■ ' — “ 

gulo  BAE  ima  cum  ipfo 

GAF.  Rurfus  apponatur  commune  reiftangulum  FA,  BC,  fi- 
ve  FA,  GE;  rectiangulum  igitur  AG,  FD  una  cum  Ipib  FA, 
BC  aequale  eft  recflangulis  BAE,  FAE,  hoc  eft  reAanguIo  FB, 
AE.  Recbingulum  igitur  AG,  FD  eft;  exceflus  quo  redangu- 
lum  FB,  AE  luperat  ipfum  FA,  BC.  Sed  quo,  &c.  ut  in  prae- 
cedente.” 

CoK.  Ex  hac  et  Prop.  34.  fequitur,  SI  fuerit  reclangulum 
ADC  aequale  ipli  BDE,  exiftente  punclo  D in  AC  produda,  et 


Commandiniis  ad  notam  B in  pag.  193.  6.  Lib.  7.  Pappi  Alexandrini.  Mi- 
nime autem  funt,  fed  hifce  verbis  Pappus  fignificai,  nimis  quidem  breviter, 
rcAangulum  BAE  una  cum  contento  exceiTu  ipfarum  AE,  BC  et  ips^  AF  ae- 
quak  efle  re£htngulo  FB,  AE  dempto  rcAangulo  FA,  BC.  Quod  quidem  ve- 
rum cB.  Aoivir  igitur  hic  idem  eft  quod  apud  Diophantum. 

G 2 
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fumatur  pundium  F in  DE  produdla  ad  partes  E faciens  redl- 
angulum  G,  DF  majus  ipfo  EFB,  erit  pundhim  F inter  A et 
E.  Si  vero  fumamr  pundium  F faciens  redlangulum  G,  DF 
minus  ipfo  EFB,  erit  F in  EA  produdla  ad  partes  A. 

PROP.  XXXVI.  COMM.  57.  LEM.  17. 

In  tertium  Epitagma  primi  Problematis. 

“SIT  AB  aequalis  ipfi  CD,  et  quodvis  pundhim  E inter  B,  C 
“ pundia.  Redlangultun  AED  fuperabit  redlangulum  BEG 
“ redlangtdo  ACD.” 

Quoniam  enim  redlangulum  AED  aequale  eft  redlangulo 
AEG  et  ipfi  AE,  CD,  quorum  redlangulum  AEG  rurfus  eft 
aequale  redlangulo  BEG  ipfique  AB,  EC ; erit  redlanguliun 
AED  aequale  redlangulo 

BEG  una  cum  redlangulo  A B E C D 

AB,  EC  et  ipfo  AE,  CD.  ' ' — ' 

Redlangulum  igitur  AED 

fuperat  redlangulum  BEG  et  redlangulo  AB,  EC,  hoc  eft  iplb 
ECD  (etenim  AB,  CD  aequales  funt)  ct  redlangulo  AE,  CD. 
Sed  redlangulum  ECD  una  cum  ipfo  AE,  CD  eft  totum  redl- 
angulum ACD.  Ergo  redlangulum  AFJ)  fuperat  ipfum  BEC 
redlangulo  ACD.  “ Eft  haec  alia  demonftratio  Prop.  9.  hujus.” 
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PROP.  XXXVII.  COMM.  58.  LEM.  18. 

In  primum  Epitagma  fecundi  Problematis  *. 

“ SIT  AB  aequalis  ipfi  CD,  et  fumatur  pundlum  E inter 
“ C,  D.  Redlangulum  AED  una  cmn  ipfo  BEC  aequale  cric 
redlangulo  ACD.” 

Quoniam  enim  re<JIangulum  AED  eft  aequale  redlangulo 
AC,  ED  ipfique  CED  limul,  commune  apponatur  re<Slangu- 
lum  BEC ; rcdlangulum  igitur  AED  una  cum  redlangulo 
BEC  eft  aequale  reAangulo 

AC,ED,re<ftanguloque  CED,  AB  CED 

et  recftangulo  BEC.  Sed  re<ft- 
angulum  quidem  CED  una 

cum  ipfo  BEC  totum  eft  rediangulum  BD,  CE,  hoc  eft  ACE, 
aequales  enim  funt  et  totae  reflae  AC,  BD ; redlangulum  ve- 
ro AC,  ED  una  cxim  ipfo  ACE  eft  aequale  rediangulo  ACD. 
“ Eft  haec  alia  demonftratio  Prop.  2.  hujus.” 

PROP.  XXXVIII.  COMM.  63.  LEM.  19. 
Propofitio  haec  in  manufcriptis  Graecis  proprio  fuo  loco  ex- 
cidit, atque  hic  ponenda  eft. 

“SIT  AB  quidem  aequalis  CD,  reiftangulum  autem  BEC 
“ rc(ftangulo  ABD  majus  **.  Redangulum  BEC  fuperabit  ip- 
“ fum  AED  redlangulo  BDC.” 

* Ita  legendum  vice  eorum  quae  habentur  in  codice  Graeco,  viz.  *'  In  ter* 
tium  Epitagma  primi  Problematis.” 

*>  Hoc  eft  reftangulum  BEC  refiangulo  BDC  majus,  hoc  eft,  iit  punAum  E 
ifi  AD  produfbu 
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Quoniam  enim  rccflangulum  BEC  aequale  cft  et  rc£lan- 
gulo  BCE,  et  quadrato  ex  CE  [3.  2.],  h.oc  cft  et  rccftangulis 
CED,  ECD  [2.  2.];  re<ftangulum  autem  BCE  una  cum  ECD 
redbingulo  totum  cft  rc<ftan- 

guhim  BD,  CE,  hoc  cft  ACE;  ^ B C DE 

erit  recftangulum  BEC  aequale  ■ 

rcdlangulo  ACE  una  cum  ipfo 

CED.  Sed  re<ftangulum  ACE  aequale  eft  et  rccftangulo  AC., 
DE  et  nxflangulo  ACD;  reclangulum  vero  AC,  DE  una  cum 
ipfo  CED  totum  eft  AMD  rc<ftangulum.  F‘a<flura  igitur  cft 
redlangulum  BEC  aequale  re<ftangulo  AED  xma  cum  iplb 
ACD,  hoc  eft  una  cum  ipfo  BDC,  Quare  BEC  rcflanguJum 
fuperat  ipfum  AED  rc(5langulo  BDC.  “ Haec  cft  alia  demon*^ 
ftratio  Prop.  3.  hujus.” 

In  Monachos  **  feu  cafus  fingulares”  tertii  E/pitagmatis  primi 
Problematis,  et  tertii  tertii  Problematis  *. 


PROP.  XXXIX.  C O M M.  59.  L E M.  20. 


In  Monachum  tertii  Epitagmatis  primi  Problematis.” 
SEMICIRCULO  exiftente  AEB,  et  diametro  AB,  exi- 
“ ftentibufque  perpendicularibus  CE,  DE,  et  du6la  retfta  II- 
■“  nea  EFG,  et  ad  ipfam  periTcndiculari  BG ; tria  porro  fient, 
videlicet,  rediangulum  quidem  CBD  aequale  erit  quadrato 
“ ex  BG ; rc(ftangulum  vero  AC,  BD  quadi'ato  ex  FG ; et 
" re€langvdttm  AD,  CB  quadrato  ex  EG.” 

* Vice  Vorum  Titiofc  li»bentur  apud  Commandinum  “ In  Menaebo*  f rtmi, 
iecundi  et  tertii  Epitagmatis.” 
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Jungantur  enim  CG,  GD,  FA,  AG,  FB.  Qnoniam  igi- 
tur rechis  ert  angulus  AFB,  et  perpendicularis  FD,  erit 
[8.^.]  angulus  DFB  angulo  BAF  aequalis.  Sed  angulus  qui- 
dem DFB  eft  aequalis  angulo 
DGB**,  angulus  vero  BAf 
(jundla  EB)  eft  aequalis  an- 
gulo BEF  [21.  3.],  hoc  eft  an- 
gulo BCG  Angulus  igitur 
DGB  angulo  BCG  aequalis  e- 
rit;  et  propterea  recftangulum. 

CBD  eft  aequale  quadrato  ex 
BG  [4,  et  16.  3.].  Eft  autem  totum  redlangulum  ABD  aeSqua^ 
le  quadrato  ex  BF ; reliquum  igitur  retftangulum  AC,  BD  eft 
aequale  quadrato  ex  FG.  Rurftts  quoniam  retftangulum  ABC 
aequale  eft  quadrato  ex  BE,  quorum  rc<5iangulum  CBD  eft 
aequale  quadrato  ex  BG,  erit  reliquum  redlanguhim  AD,  CB 
aequale  quadrato  ex  EG.  Fiunt  igitur  tria  quae  propone- 
bantur. 


PROP.  XL.  COMM60.  LEM.  21. 

**  In  Monachum  tertii  Epitagmatis  fecundi  Problematis.’* 

“SIT  trianguliun  ABC,  ct  ducantur  AD,  BE,  CF  fitque  AD 
“ perpendicularis  ad  BC,  ct  pun<fta  A,  F,  C,  E fint  in  circu- 
“ lo;  erunt  anguli  ad  E,  F re<fti. 

*>  Quoniam  enim  re£U  funt  anguli  BDF,  BGF,  pinfta  B,  D,  V,  G foitt  ia 
circulo.  Conv.  22.3. 

* Similiter  quoniam  redi  funt  anguli  BCE,  BGE  erunt  punda  B,  C,  £,  G 
in  circulo.  Ergo  per  2 r . 3.1»  utroque  cafu. 
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Producatur  enim  AD,  et  ipfi  GD  aequalis  ponatur  DH, 
junganturque  BH,  HC.  Aequalis  igitur  cft  angulus  BHC  an- 
gulo BGC,  hoc  eCl  ipfi  FGE.  Sed  angulus  FGE  una  cum 
angulo  ad  A duobus  rc<flis  cft  ae- 
qualis ; ergo  et  BHC  angulus  una 
cum  angulo  ad  A aequalis  eft  duo- 
bus re<fUs.  In  circulo  igitur  funt 
A,  B,  H,  C puiufla ; et  ideo  angu- 
lus BAG  aequalis  eft  angulo  BCH, 
hoc  eft  GCD.  Sunt  autem  et  an- 
guli DGC,  AGF  ad  verticem  ae- 
quales ; reliquus  igitur  angulus  ad 
D reliquo  ad  F eft  aequalis.  Sed 
angulus  ad  D cft  redlus ; ergo  et  reliquus  qui  ad  F.  Eadem 
ratione  et  angulus  qui  ad  E eft  redhis.  Anguli  igitur  qui  ad 
F,  E pun<fta  rc<fti  funt.  E.  D. 

PROP.  COMM.  6i.  LEM.  22. 

Monachus  tertii  Epitagmatis  primi  Problematis. 

Haec  eft  pars  demonftrationis  tertii  Epitagmatis  primi 
Problematis  Lib.  2.  et  habettir  in  proprio  ejus  loco  ad  finem 
Prop.  59.  hujus. 

PROP.  C O M M.  62.  LEM.  23. 

Monachus  tertii  Epitagmatis  fecvmdl  Problematis 

Et  haec  eft  pars  demonftrationis  hujus  Epitagmatis,  et  ha- 
betur ad  finem  Prop.  62.  hujus. 

' Comnundlnus  vitlofc  habet  " tertii  Problematis  fecundi  Epitagmatis.” 
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PROP.  COMM.  64  LEM.  24. 

Monachus  tertii  Epltagmatls  tertii  Problematis 

Haec  eft  pars  demonftrationis  hujus  Epitagmatis,  et  ha- 
betur ad  Prop.  65.  liujus. 

Observandum  ell  Lemmata  in  jtl  et  6ti  Proble- 
matis Lib.  I.  Epitagmata  eodem  ordine  difpolita  clle  quo 
Propofitiones  et  Epitagmata  quibus  inferviunt.  Non  autem 
ita  difpofita  funt  Lemmata  in  Epitagmata  Libri  fecundi,  cu- 
jus haec  ell  ratio,  viz.  Tria  prima  Lemmata  in  Librum  fe- 
cundum, Propofitiones  fcilicet  41,  42.  43.  Lib.  7.  Pappi  fe- 
cundum Commandini  enumerationem  inferviunt  Propofitlo- 
nibus  45,  46.  &c.  ufque  ad  Propofitionem  57.  viz.  Prop.  41. 
infervit  Propp.  45. 46. 47.  Prop.  42.  ipfis  48. 49. 50.  et  Prop, 
43.  ipfis  51.  52.  53.  54.  55.  56.  Reae  igitur  difpofitae  funt 
hae  duodecim  Propofitiones  fectmdum  ordinem  Propofitio- 
num  41.  42.  43.  ex  quibus  dependent,  non  autem  fecundum 
ordinem  Epitagmatum  Lib.  2.  quibus  inferviimt. 

* Commandinut  tantum  habet  “ Monachus  tertii  Problematis.'' 

LEMMATUM  PAPPI  ALEXANDRINI 
IN  LIBROS  DUOS  APOLLONII 
DE  SECTIONE  DETERMINATA 
FINIS. 
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D J' 

SECTIONE 

DETERMINATA 

L I B E E PRIMUS. 

PROPOSITIO  XLI.  PROBLEMA  I. 

“ Datis  duobus  pun(fUs,  tertlui»  mvcnire  in  re<Ra  Unca 
quae  per  ea  tranlit,  quod  faciet  quadratura  ex  fegraeuto 
inter  ipfum  et  alterura  ex  pua6tis  datis,  ad  quadratum  ex 
“ fegmento  inter  ipflun  et  reliquum  pun<5tura  datum,  in  ra- 
“ tione  data. 

Poteft  autem  requiri  ut  pun^him  inveniendum  Ct  vel  in- 
ter pundla  data,  vel  extra  eadem  ad  utrafvis  partes ; eadem 
vero  in  utroque  cafu  erit  Iblutio,  quare  duo  hi  cafus  condi- 
tuum folummodo 

EPITAGMA  UNICUM,  viz. 

DATIS  duobus  pimclis  A,  B tertium  iavenire  in  re<Sla 
“ quae  per  ea  tranfit,  live  inter  pumfla  data,  Uve  extra  ea- 
dem,  quod  faciet  quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  BC 
in  ratione  data.” 

H 2 


/ 
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Fadlum  puta ; quoniam  igitur  quadratum  ex  AC  efl;  ad 
quadratum  ex  CB,  ut  redla  AC  ad  tertiam  proportiona- 
■j.cor. jo.6.1em “ipfis  AC,  CB;  et  data  eft  ratio  quadrati  ex  AC  ad  qua- 
dratum ex  CB ; data  erit  et  ratio  redlae  AC  ad  tertiam  propor- 
**  1 3 - 'D**-  tionalem ; igitur  data  cft  ratio  AC  ad  CB,  et  propterea  ratio 
* a.  D»t.  aB  ad  BC  data  eft ; et  data  cft  AB,  quare  ' et  BC.  Punctum 
igitur  C datum  eft. 

Componetur  ita, 


•*  aa.  6. 
* a. cor.  30 


D 


C H B 


E FC; 


Sit  ratio  quam  quadratum  ex  AC  habere  debet  ad  qua- 
dratmn  ex  CB  eadem  rationi  da- 
tae re<flae  DE  ad  datam  EF,  pona- 
tur autem  EF  in  DE  produdta,  fi 
C requiratur  efle  inter  A et  B ; fi 
vero  C debeat  elTc  in  AB  produc- 
ta, ponatur  EF  verfus  pundhim  D; 
niatur  media  proportionalis  EG, 
quae  ponatur  ad  eaftlem  partes  ad 
quas  eft  F ; et  fiat  ut  DG  ad  GE, 
ita  AB  ad  BC.  Erit  C pun»fhim  _ 

inveniendum.  Quoniam  enim  ut 

AB  ad  BC,  ita  eft  DG  atl  GE,  componendo,  fi  C fit  extra,  di- 
videndo vero,  fi  fuerit  inter  pundla  data,  erit  ut  AC  ad  CB, 
ita  DE  ad  EG.  Igitur  **  quadratum  ex  AC  cft  ad  quadratum 
.6.  ex  CB,  ut  quadratum  ex  DE  ad  quadratum  ex  EG,  hoc  cft  * 
ut  re(fta  DE  ad  ipfam  EF,  proportionales  enim  fimt  DE,  EG, 


et  inter  DE,  EF  inve- 

A B H C 

« - * 

D G F E 


N.  B.  Citationes  Datorum  fiunt  cx  editione  nofba,  quae  Glafguae  imprefia 
ell  anno  1762. 


Digitized  by  Google 


LIBER  PRIMUS. 


6i 


EF.  Quadratum  igitur  cx  AC  eft  ad  quadratum  ex  CB,  in 
data  ratione  quam  habet  recla  DE  ad  iplam  EF. 

In  utroqtie  autem  cafu  punc5la  ipll  B propiora  majores  fa- 
ciunt rationes  quam  pundia  remotiora ; quod  quidem,  fi 
pundia  fuerint  inter  A et  B,  manifeftum  eft ; in  cafii  vero  al- 
tero ita  oftenditur.  Sit  pundlum  C extra  pundia  A,  B,  punc- 
tum vero  H propivis  fit  pundlo  B quam  eft  pundhim  C,  ad  eaf- 
dem  tamen  partes  ipfius  B.  Eft  igitur  ratio  AB  ad  BH,  major 
ratione  AB  ad  BC,  et  componendo,  ratio  AH  ad  EIB,  major 
eft  ratione  AC  ad  CB  ; ergo  et  ratio  quadrati  ex  AH  ad  qua- 
dratum ex  HB,  major  eft  ratione  qtxadrati  ex  AC  ad  illud 
ex  CB. 


P R O B.  II. 

“ DATIS  duobtis  pundiis  tertium  invenire  in  redla  quae  per 
illa  tranfit,  quod  faciet  redlangulum  contentum  fegmento 
“ inter  ipfum  et  alterum  ex  pundtis  dads,  et  data  redla,  ad 
“ quadratum  ex  fegmento  inter  ipfum  et  reliquum  pundium 
“ datum,  in  ratione  data.” 

P R O P.  XLII.  PRO  B.  II.  EPITAGMAi. 

“ DATIS  duobus  pundtis  A,  B tertium  C invenire  in  redla 
“ quae  per  ea  tranfit,  inter  pundia  data,  quod  faciet  redtan- 
“ gulum  contentum  AC  inter  ipfum  et  utrumlibet  ex  pvmc- 
*'  tis  datis,  et  data  redla  D,  ad  quadratum  ex  reliquo  fegmen- 
“ to  CB  in  ratione  data.” 

Fadlum  puta ; fit  fcilicet  redlang^lum  AC,  D ad  quadra- 
tum ex  CB  in  ratione  data.  Erit  igitur,  per  63.  Dat.  AC  ad 
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CB,  ut  CB  ad  eam  ad  q\iam  habet  redla  D rationem  datam, 
quam  fcilicct  rcdangulum  AC,  D habet  ad  quadratum  ex  CB. 
Sit  ca  BE  quae  data  erit  propter  D datam.  Quoniam  igitur 
eft  AC  ad  CB,  ut  CB  ad  BE,  erit,  componendo,  AB  ad  BC,  ut 
CE  ad  EB;  quaj'c  re^languliun  ABE  aequale  cfl  ipfi  BCE. 
Datum  autem  cft  ABE,  datum  igitur  eft  redangulum  BCE  ; 

• 85.  Djt.  et  data  eft  re<fta  BE,  quare  datae  * funt  BC,  CE,  datumque 
erit  punclum  C.  Indeterminatum  autem  eft  Problema. 

Componetur  ita, 

Sit  nitio  data  quam  liabcre  debet  mftangulum  ad  quadra- 
tum eadem  rationi  redae  D ad  ipfam  BE  quae  ponatur  in  AB 
J9.  6.  produda  ad  partes  B,  Et  ad  redam  BE  applicetur  *’  redangu- 
lum  aequale  Ipfi  ABE  exce- 
dens quadrato.  Sitque  C illud  C E B E 

applicationis  punchun  quod  — — ' ' 

eft  in  EB  produda  ad  partes  B;  j) 
eritC  pundum  inveniendum.  ~ 

Quoniam  enim,  ex  conftrudione,  redangulum  BCE  aequale 
eft  ipfi  ABE,  erit  AB  ad  BC,  ut  CE  ad  EB,  Eft  autem  CE  ma- 
jor EB,  igitur  AB  major  BC,  et  propterea  cadet  punctum  C 
Inter  A,  B punda.  Et  propter  praedidam  proportionem,  et 
fti videndo,  erit  AC  ad  CB,  ut  CB  ad  BE;  quare  redangulum 
AC,  BE  aequale  eft  quadrato  ex  CB.  Eft  igitur  redangulum 
AC,  D ad  quadratum  ex  CB,  five  redangulum  AC,  BE,  ut 
reda  D ad  ipfam  BE.  Patet  autem  ptmda,  ut  F,  remotiora  a 
pundo  A facere  majores  rationes  redanguli  ad  quadratum 
.quam  pmida  propiora  ut  C. 
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PROP.  XLIII.  PROB.  II.  EPITAGMAr. 

“DATIS  duobus  punAis  B,  A tertium  C invenire  in  recRa 
“ quae  per  ea  tranfit,  extra  data  pundia,  quod  faciet  redlan- 
“ gxilum  contentxxm  fegmento  AC  inter  ipfum  et  pundlvim 
“ ipfi  propius,  et  data  reda  D,  ad  quadratum  ex  fegmento 
“ BC  inter  ipfum  ct  reliquum  pimdum  datum,  in  ratione 
“ data.” 

Fadum  puta ; fit  fcilicet  redangulum  AC,  D ad  quadratum 
ex  BC,  in  ratione  data.  Efl  igitur  * AC  ad  CB,  ut  CB  ad  eam  * 63.  Dat. 
ad  quam  habet  reda  D rationem  datam,  eam  Icilicct  quam 
habet  redangulum  AC,  D ad  quadratum  ex  BC ; fit  ea  BE, 
quae  ponatur  a B verfus  partes  A,  ec  quoniam  data  ell  ratio 
redae  D ad  ipfam  BE,  data  e- 

rit  BE;  quia  vero  ut  AC  ad  B A C E 

CB,  ita  cft  tota  BC  ad  totam  ' ' 

BE,  erit  reliqua  BA  ad  reli-  D 

quam  CE,  ut  BC  ad  BE.  Red- 
angulum igitur  EBA  aequale  eR  ipfi  BCE,  quod  propterea 
datum  eft.  Et  data  eft  BE;  ergo  BC,  CE  funt datae datum-  «>  86.  D*t. 
que  erit  pundum  C. 

Quoniam  vero  ad  compofitionem  requiritur  ut  ad  datam 
redam  BE  applicetur  redangulum  dato  redangulo  EBA  ae- 
quale, deficiens  quadrato,  quod  non  femper  fieri  poteR,  quo- 
ties Icilicet  redangulum  EBA  majus  eR  quadrato  ex  dimidio 
ipfius  B£%  ideo  Problema  non  femper  conRrui  poteR.  Fiet  < 
autem  modo  fingulari,  hoc  cR  unica  erit  ejufilem  Iblutio  fi 
acciderit  applicationis  pundum  C cadere  in  medio  ipfios  BE. 
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Ratio  autem  redlanguli  ad  quadratum,  five  ratio  datae  reftae 
D ad  quacfitain  BE,  et  pundlum  C quae  hoc  efficient,  ita  in- 
venientur. Quoniam  requiritur  ut  aequales  fint  BC,  CE,  et 
ex  prius  oftenfis  debet  cfle  ut 

AC  ad  CB,  ita  CB  ad  BE ; ct  B A , C E 

cft  BE  dupla  ipilus  BC,  erit  BC  ‘ ' — 

dupla  iplius  BA.  Data  autem  p 

cft  BA,  data  Igitur  cft  BC,  ct  ' 

ptmdhim  C.  Fiat  igi^r  BC  dupla  ipftus  BA,  et  BE  dupla  ip- 

fius  BC;  et  quoniam  eft  AC  ad  CB,  ut  CB  ad  BE,;  erit  red- 

angulum  AC,  D ad  quadratum  ex  CB,  hoc  eft  ad  redlangulum 

AC,  BE,  ut  D ad  BE.  Ratio  autem  ipfius  D ad  BE  ea  cft  quam 

habet  O ad  <^udniplam  re<ftae  BA. 

Inqmrendum  autem  cft  an  pundliun  C faciat  majorem  vel 
minorem  rationem  jrc(flanguli  ad  quadratum,  quovis  alio 
pundlo  in  BA  produdla  ad  partes  A.  Manentibus  igitur  jam 
deferiptis,  fit  aliud  quodvis  pun<ftum  F,  quod  primo  fit  inter 
A et  E.  Comparanda  igitur  eft  ratio  redlanguli  AC,  D ad 
quadratum  cx  BC,  cum  ratione  recftanguli  AF,  D ad  qxxadra- 
tum  ex  BF.  Et  permutando,  et  per  i.  6.  comparanda  venit 
rado  re<ftae  AC  ad  redlam  AF,  hoc  eft  ratio  re«ftangxUi  AC, 
BE  ad  ipfum  AF,  BE,  cmn  ratione  quadrati  ex  BC  ad  quadra- 
tum ex  BF.  Quia  vero  proportionales  oftenfae  funt  AC,  CB, 
BE,  rcAangulum  AC,  BE  aequale  eft  quadrato  ex  BC ; igitur 
comparandum  eft  redlangulum  AF,  BE  cirni  quadrato  cx  BF. 
Et  ablads  utrifque  cx  redtangulo  FBE,  comparandum  eft  re- 
liquum redlangulum  ABE  cum  reliquo  BFE.  Eft  autem  re<ft- 
i j.  j.  angulum  ABE  aequale  quadrato  ex  BC  quod  m^‘us  eft  redl- 
angulo  BFE,  quia  rc(fta  BE  bifariam  lecfta  eft  in  C.  Ablato 
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igitur  rc(flangulo  ABE,  et  ipfb  BFE  ex  re(5langulo  FBE,  erit 
reliquum  re«5langulum  AF,  BE  minus  reliquo,  quadrato  fcili- 
cet  ex  BF.  Si  autem  pun<5him  F cadat  in  ipfum  E,  vel  fuerit 
in  BE  produda  ultra  E,  manifcftum  eft  reAangulum  AF,  BE 
minus  efle  quadrato  ex  BF.  Igitur,  in  quocunque  cafu,  redl- 
angulum  AC,  BE  majorem  habet  rationem  ad  ipfum  AF,  BE 
quam  idem  AC,  BE,  vel  ipii  aequale  quadratum  ex  BC  habet 
ad  quadratum  ex  BF.  Quare 

per  1.6,  ct  permutando,  redi-  B A C F G E H 

angulum  AC,  D majorem  rati-  ■ ■'  — •'  * ' — ' ' — ■ 

onem  habet  ad  quadratum  ex  D 

BC,  quam  redlangulum  AF,  D ' 

habet  ad  quadratum  ex  BF.  Pundlum  igitur  C facit  maximam 

rationem  redlanguli  ad  quadratum,  quae  quidem  oftenfa  eft 

eadem  rationi  rediae  D ad  quadruplum  ipfius  BA. 

Praeterea  pundla,  ut  F,  ipli  C propiora  ad  utrafvis  ipfius 
C partes,  faciunt  majores  rationes  redlanguli  ad  quadratum, 
quam  pundla  remotiora  ad  eafdem  partes  pundli  C,  ut  G. 

Fiat  enim  ut  AF  ad  FB,  ita  FB  ad  quartam  BH.  Eft  igi- 
tur redlangulum  AF,  D ad  quadratum  ex  FB  (fi ve  redlangu- 
lum  AF,  BH)  ut  redla  D ad  ipfam  BH,  Reclanguhun  vero 
AC,  D oftenfum  fuit  ad  quadratum  ex  BC,  ut  D ad  BE,  Igi- 
tur ex  praemiflis  ratio  D ad  BE,  major  eft  ratione  D ad  BH, 
et  propterea  redla  BH  major  eft  ipsa  BE.  Quoniam  vero  eft 
AF  ad  FB,  ut  tota  FB  ad  totam  BH,  erit  relicua  BA  ad  reli- 
quam FH,  ut  FB  ad  BH ; redlangulum  igitur  ABH  aequale 
eft  ipfi  BFH. 

Comparanda  autem  proponitur  ratio  redlanguli  AF,  D ad 
quadratum  ex  BF,  cum  ratione  redlanguli  AG,  D ad  quadra- 

I 
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tum  ex  BG.  Et  permutando,  et  per  i . 6.  comparanda  eft  ra- 
tio reclae  AF  ad  ipfam  AG,  hoc  eft  ratio  re<ftanguli  AF,  BH 
ad  ipfum  AG,  BH,  cum  radone  quadrati  ex  BF  ad  quadra- 
tum ex  BG.  Reclangulum  autem  AF,  BH  aequale  eft  qua- 
drato ex  BF ; comparandum  igitur  eft  redbingulum  AG,  BH 
cum  quadrato  ex  BG.  Et  ablato  utroque  ex  rediangulo  GBH, 
comparandum  eft  reliquiun  redangulum  ABH  cum  reliquo 
redlangulo  BGH.  Eft  autem  ABH  redlangulum  aequale  rcdl- 
angulo  BFH  quod  propterea  comparandum  eft  cum  ipfo  BGH. 
Fiet  hoc  fi  inveniatur  utrum  pim<5tum  F an  G propius  fit 
puiiifto  medio  ipfius  BH.  Et  primo  inveniatur  utrum  punc- 
tum C an  F pundlo  ifto  me- 
dio fit  propius,  hoc  eft  con-  B A C F G E H 
feratur  reiflangulum  BCH  ' 

(cum  ipfo  BFH,  hoc  eft)  cum  D 

retftangulo  ABH.  £t  ablato 

utroque  ex  redfangulo  CBH,  conferatur  reliquum,  quadra- 
tum fcilicet  ex  BC  cum  reliquo  nedfangulo  AC,  BH.  Eft  vero 
quadratum  ex  BC  aequale  redfangulo  AC,  B£,  quod  propter- 
ea cum  retffangulo  AC,  BH  comparandum  eft.  Minor  autona 
eft  redfa  BE  ipsa  BH,  ut  prius  oftenfum,  igitur  redfangulum 
AC,  BE,  hoc  eft  quadratum  ex  BC  minus  eft  re<ftangulo  AC, 
BH  ; quorum  utroque  ex  redlangulo  CBH  ablato,  reliquiun, 
re<ftangulum  fcilicet  BCH  majus  eft  reliquo  re^ngulo  ABH, 
hoc  eft  BFH.  Pundhun  igitur  C propius  eft  medio  pun^o  ipfi- 
* us  BH  quam  punfhim  F,*  et  F quam  G,  quia,  ex  hypGthefi,  F 
propius  eft  pundlo  C quam  eft  pundhim  G,  et  ad  eafdem  ipfi- 
us G partes.  Igitur  redlangulum  BFH,  hoc  eft  ABH  majus  eft 
15^0  BGH;  et  ablato  utroque  ex  redUnguio  GBH,  reliqumn. 
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reciangulum  fcilicet  AG,  BH  minus  cR  reliquo,  quadrato  fci- 
licct  cx  BG.  Quare  redlangulum  AF,  BH  majorem  habet  ra^ 
tionem  ad  ipfum  AG,  BH,  quam  idem  AF,  BH,  hoc  cft  qua- 
dratum ex  BF  habet  ad  quadratum  ex  BG.  Et  per  i . 6,  re<Ran- 
gxilum  AF,  D ad  ipfum  AG,  D majorem  habet  radonem  quam 
quadratum  ex  BF  ad  quadrarum  ex  BG;  et  permutando.. 

Componetur  vero  Problema  primo  propofitum  ita. 

Sint  B,  A puncla  data,  et  data  redla  fit  D,  juxtaque  BA, 
in  ipfa  produ^  ad  eas  partes  ad  quas  inveniendum  eR  punc- 
tum, puta  ad  partes  iplius  A,  fiunatur  AC  ipfi  BA  aeqtialis,  et 
CE  aequalis  rectae  BC.  Si  igitur  ratio  data  quam  habere  debet 
rectangulum  ad  quadratum,  eadem  fuerit  radoni  redtae  D ad 
quadruplum  redtae  BA,  hoc  eR  ad  ipfam  BE,  pundtum  C idque 
folum  Problema  fblvit,  ut  in  praemilUs  oRenfum  eR.  Si  vero 
rado  data  non  eadem  fit  rationi  redtae  D ad  ipfam  BE,  erit  hac 
neceflarib  minor,  quoniam  oRenfum  fuit  radonem  D ad  BE 
maximam  efle.  Sit  igitur  ratio  data  eadem  rationi  redtae  D 
ad  ipfam  BH ; et  quoniam  rado  haec  minor  eR  rationi  D ad  BE» 
erit  BH  major  quam  BE.  redtangulum  igitur  AC,  BH  majus 
eR  (ipfo  AC,  BE,  hoc  eR)  quadrato  ex  BC ; quorum  utroque 
ablato  ex  redtangulo  CBH,  erit  reliquum  ABH  minus  reliquo 
redtangulo  BCH.  Redtangulum  autem  BCH  minus  eR  qua- 
drato ex  dimidio  ipfius  BH,  quia  puncRum  C quod  ipfam  BE 
bi&riam  fecat,  non  fiecat  bifariam  redtam  BH.  Multo  igitur 
redtangulum  ABH  minus  eR  quadrato  ex  dimidio  BH.  Q^- 
rc  per  28.  6.  ad  chuam  redtam  BH  applicari  poteR  redtangu- 
lum aequale  ipfi  ABH  deficiens  qiudrato.  Applicetur,  fitque 

I 2 
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F quodvis  ex  applicationum  pundUs.  Quoniam  igitur,  ex 
conllruAione,  rciflangulum  BFH  aequale  eft  iiifi  ABH,  ma- 


jor autem  eft  BH  quam  FH, 
erit  BF  major  quam  BA,  et 
proptcrea  punctum  F eft  in 
BA  produifta.  Si  autem  ex 
redtangulo  FBH  auferantur 


B A C F G E H 


aequalia  redlangula  ABH,  BFH,  erit  reliquum  reiftangulum 


AF,  BH  aequale  reliquo  quadrato  ex  BF.  Habet  igitur  reft- 


angulum  AF,  D ad  quadratum  ex  BF,  {hoc  eft  ad  redtangu- 
lum  AF,  BH)  rationem  eandem  rationi  redtae  D ad  redtam 


BH,  hoc  eft  eandem  rationi  datae. 


Quamvis  vero  oftenfum  fuit  pundta  ipfi  C propiora  facere 
majores  rationes  redtanguli  ad  quadratum  quam  ptmdla  re- 
motiora ad  ealdem  partes  pundti  C ; non  tamen  iequitur 
pundta  propiora  facere  majores  rationes  quam  pundla  remo- 
tiora ad  contrarias  partes  pundti  C.  Sint  enim  F,  f pundla  ap- 
plicationum in  praecedente 

compofitione  inventa,  et  bifa-  p AFCKL  f II 

riam  fedla  BH  in  K,  quoniam  ! — i — i— j — : 

• vide  hanc  oftenfum  eft  • utrumque  ex 
notam  in  pig.pundis  F,  f rcmotius  elTe  a pun^  K me^o  fcilicet  ipfius 
BH,  quam  pundlum  C ; unum  ex  ipfis  cadet  inter  A,  C pimc- 
ta.  Sit  hoc  pundlum  F,  et  quoniam  aequales  funt  FK,  Kf, 
erit  FC  minor  Cf.  Fiat  igitur  CL  aequalis  ipfi  CF,  et  quoni- 
am pimdlum  f eandem  facit  rationem  quam  facit  pundlum  F, 
patet  quodvis  pundlum  inter  L et  f facere  majorem  rationem 
quam  pundlum  f,  five  quam  pundlum  F,  quamvis  remotiora 
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funt  a pun(Ro  C quam  cR  pimdhim  F.  Idemque  in  iixnilibus 
cafibus  cR  obfervandum. 

PROP.  XLIV.  PROB.  II.  EPITAGMA3. 

“ DATIS  duobus  puncRis  A,  B,  tertium  C invenire  extra 
“ data  punfla,  in  redla'  quae  per  A,  B tranRt,  quod  faciet 
“ reiRanguliim  contentum  fegmento  AC  inter  pundlum  C et 
pundlum  ab  ipfo  remotius,  et  data  re«Ra  D ad  quadratum 
“ ex  fegmento  CB  inter  ipRim  et  reliquum  puncRum  datum, 

“in  ratione  data.” 

Faflum  puta;  Rt  fcilicet  re^n^um  contentum  AC  et  D 
ad  quadratum  ex  CB  in  ratione  data.  Erit  igitur  * AC  ad  CB,  * 6%.  Du. 
ut  CB  ad  eam  ad  quam  habet  reda  D rationem  datam,  quam 
fcilicet  habet  redangulum  AC,  D ad  quadratum  ex  CB ; Rt 
ea  BE  quae  ponatur  verfus  partes  C,  et  quoniam  data  eR  ra- 
tio redae  D ad  ipfam  BE,  data 
erit  BE;  quia  vero  ut  AC  ad 
CB,  ita  eR  CB  ad  BE,  dividen- 
do erit  AB  ad  BC,  ut  CE  ad 
£B  ; redangulum  igitur  ABE 
aequale  cR  ipR  BCE.  Datum  autem  eR  ABE  redangulum, 
datae  enim  funt  AB,BE  redae,  quare  datum  eR  redangtilum 
BCE;  et  data  eR  BE,  datae  igitur ** funt  BC,  EC,  datumque 
erit  pundum  C.  Et  indeterminatum  eR  Problema. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redangulum  ad  qua- 
dratum eadem  rationi  redae  D ad  ipRun  BE,  quae  ponatur 


AB  F E C 


D 
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a pundlo  B in  re<fla  AB  produdla.  Et  ad  redlam  BE  applicc- 
« 29. 6.  tur  ' recflangulum  aequale  ipfi  ABE  excedens  qtudrato,  fit- 
que  C illud  applicationis  pun<5him  quod  eft  in  BE  produ<5la 
ad  partes  E;  erit  C puncfluxn  inveniendum.  Quoniam  enini 
ex  conflnuflione,  re«flangulum  BCE  eft  aequale  ipfi  ABE, 
erit  AB  ad  BC,  ut  CE  ad  EB, 

•et  componendo,  ut  AC  ad  CB,  AB  F E C 

ita  CB  ad  BE.  Igitur  quadra-  ■ — * ' — ' 

tum  ex  CB  aequale  eft  rc\5l-  D 
angulo  AC,  BE,  et  redlangu- 

lum  AC,  D erit  ad  quadratum  ex  CB,  hoc  eft  ad  re<flangulum 
AC,  BE,  ut  re(fla  D ad  iplam  BE,  hoc  eft  in  ratione  data. 

Pun<fta  autem,  \it  F,  propiora  ipfi  B majores  faciunt  ra- 
tiones rcAanguli  ad  quadratum,  quam  pun^  a B remotitM^, 
ut  C.  Quoniam  enim  AB  habet  ad  BE,  majorem  rationem 
quam  AB  ad  BC,  componendo  erit  ratio  AE  .ad  FB,  major 
ratione  AC  ad  CB,  et,  permutando,  erit  ratio  FA  ad  AC,  ma- 
jor ratione  FB  ad  BC.  Eft  vero  ratio  FB  ad  BC,  major  ratione 
•*2.cor.  2o.<.(FB  ad  tertiam  proportionalem  ipfis  FB,  BC,  hoc  eft**  ratione) 
quadrati  ex  FB  ad  quadramm  ex  BC.  Multo  igitur  ratio  FA 
ad  AC,  major  eft  ratione  quadrati  ex  FB  ad  quadratum  ex 
*i.6.  BC.  Igitur 'ratio  redlanguli  AF,  D ad  ipfiun  AC,  D,  major 
eft  ratione  quadrati  ex  FB  ad  quadratum  ex  BC;  er,  permu- 
tando, ratio  redtanguli  AF,  D ad  quadratum  ex  FB,  major  eft 
ratione  re<ftanguli  AC,  D ad  quadratum  ex  CB. 
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P R O B.  III. 

^ DATIS  in  rccla  linea  tribus  pun<flis,  quartum  invenire 
“ inter  ipfa,  viz.  inter  utrumlibet  ex  puncflis  extremis  et 
pundhun:  medium,  quod  faciet  redangulum  a legmento 
inter  ipfum  et  quodbbet  ex  pimdlis  dads  et  data  redia,  ad 
rc^ngulum  a Tegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  data  punc< 
ta,  in  radone  data,’* 

PROP.  XLV.«PROB.  m.  EPITAGMA  I. 

“ DATIS  in  redta  linea  tribus  pundtis  A,  B,  C quartum  D 
“ invenire  inter  punc^  A,  B quoeWiciet  redlangulum  a leg- 
mento  DA  inter  iplum  et  pimdhim  A,  et  data  redla  £,  ad 
**  rediangulum  BDC  inter  ipfum  et  reliqua  pundta  B,  C qua« 

*•*  fcilicec  fimt  ad  ealdem  partes  pundi  D,  in  ratione  data.** 

Fadum  puta ; fit  fdlicet  redangulnm  AD,  £ ad  ipfum 
BDC  in  ratione  data.  Eil  igitur  * AD  ad  DB,  ut  DC  ad  eam  ‘ <3.  Dat. 
ad  quam  habet  reda  E rationem  datam  qtuun  fdlicet  habet 
redangulum  AD,  E ad  ipfum 

BDC ; fit  ea  BF,  quae  data  c-  aG  D B C F 

rit  propter  datam  E.  Et  quo-  — ' — = ' 

niam  dl  AD  ad  DB,  ut  DC  ad 

BF,  erit  **  AC  ad  DF,  ut  DC  ad  — — — * la.  5. 

BF ; redangulum  igitur  CDF  aequale  elt  redangulo  dam  AC, 

BF.  Et  data  ell  reda  CF,  quare  data  ^e(l  CD,  datumque  erit  * 85.  Dat. 
pundum  D. 
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Componetur  ita, 


Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangulum  AD,  E ad 
iplum  BDC  eadem  rationi  redlae  £ ad  ipfam  BF,  et  ponatur 
BF  a pundlo  B verius  partes  C.  £c,  li  pundlum  F non  inci- 
4 J9.  6.  dcrit  in  ipfum  C,  ad  re<5lam  CF,  applicetur*^  rec^angulum  ae- 
quale ipfi  AC,  BF  excedens  quadrato,  fitque  D pun<Riun  ap- 
plicationis quod  eft  in  CF  produdla  ad  partes  B ; erit  D punc- 
ttun  inveniendum.  Eft  enim, 

ex  conftrudlione,  rc(flangulum  AGD  B C F 

FDC  aequale  Ipli  AC,  BF,  qua-  ' ‘ ' ‘ ' 

re  FDC  minus  eft  re<ftangulo  E 
FAC,  et  propterea  cadit  D In- 

ter  pun<fta  A,  C.  Et  quoniam  AC  major  eft  BC,  erit  redlan- 
gulum  AC,  BF,  hoc  eft  ipfum  FDC  majus  recftangulo  FBC ; 
igitur  pun<ftum  D eft  m CB  produ(5la  verius  A,  et  cadet  inter 
pun(fta  A,  B.  quoniam  vero  redlangulum  AC,  BF  aequale  eft 
*«or.  19. j.  ipfi  FDC,  erit  AC  ad  FD,  ut  DC  ad  BF,  et* AD  ad  DB,  ut 
DC  ad  BF.  Et  redlangulum  AD,  E eft  ad  ipfum  AD,  BF,  hoc 
eft  ad  redlangulum  BDC,  ut  recta  £ ad  ipfam  BF,  hoc  eft  in 
ratione  data. 

Si  vero  puniftum  F inciderit  in  ipfum  C,  hoc  eft,  Ix  ratio 
data  eadem  fuerit  rationi  E -ad 


BC,  puniftum  D ita  invenie- 
tur. Quoniam,  ut  in  analyli 
oftenfum,  eft  AC  ad  CD,  ut 
(DF  ad  BF,  id  eft  in  hoc  cafu) 


DC  ad  BC;  fi  inter  AC  et  CB  media  proportionalis  invenia- 


lur  CD,  et  ponatur  a pundlo  C verfus  A,  erit  D pun<ftum  in- 
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veniendum.  Eft  enim  AC  ad  CD,  ut  CD  ad  CB,  et* AD  ad  'cor.  19.  j. 
DB,  ut  DC  ad  CB.  Igitur  redlangulum  AD,  E cfl  ad  ipfum 
AD,  CB,  hoc  eft  ad  reilangulum  BDC,  ut  reila  E ad  ipfam 
CB,  hoc  eft  in  ratione  data. 

Pundia  autem,  ut  D remotiora  a pundlo  A faciunt  ma- 
jores rationes  quam  pundla  propiora  ut  G.  Eft  enim  redlan- 
gulum  AD,  E majus  ipfo  AG,  E ; at  redlangulum  BDC  mi- 
nus ipfo  BGC. 

PROP.  XLVI.  PROB.  III.  EPITAGMA  2. 

DATIS  in  redia  linea  tribus  pundlis  B,  A,  C invenire 
“ quartum  D inter  pundla  B,  A quod  faciet  redlangulum  a 
“ fegmento  DA  inter  ipfum  et  pxmdlum  medium  A,  «t  data 
redla  E,  ad  redlanguliun  BDC  a fegmentis  inter  ipfum  et 
“ reliqua  pundla  B,  C,  in  ratione  data.” 


Fadhim  puta;  Iit  fcilicet  redlangulum  DA,  E ad  ipfum 
BDC  in  ratione  data.  Eft  igitur  * AD  ad  DB,  ut  DC  ad  eam  * 63.  D*t. 
ad  quam  habet  £ rationem  datam  quam  fcilicet  habet  redl- 
angulum  AD,  E ad  ipfum  BDC. 

Sit  ea  BF,  quae  propter  datam  E 
data  erit.  Et  quoniam  eft  ut  AD 
ad  DB,  ita  DC  ad  BF,  erit'’ AC 
ad  DF,  ut  DC  ad  BF.  Redlangu- 


BGD  A F 


>19.5. 


Ium  igitur  FDC  aequale  eft  dato  redlangulo  BF,  AG;  et  data 

■eft  CF,  igitur ' data  eft  CD,  et  pundhun  D datum  erit,  « 95.  Dat. 


K 
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Componetur  Ita, 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangulum  AD,  £ ad 
ipfum  BDC  eadem  rationi  redtae  E ad  ipfam  BF,  et  ponatur 
BF  a pundlo  B verfus  partes  C.  Et,  fi  ptmdtum  F non  inci- 

* 39.  6.  dcrit  in  ipfum  C,  applicetur  ad 

redbun  CF  redlangulom  aequale  B G D A F C 

ipfi  BF,  AC  excedens  quadrato,  “ 

fitque  D pundlum  applicationis  Fi 

quod  cfl:  in  CF  produdla  ad  par- 
tes pundli  B;  erit  D punclum  inveniendum.  Eft  enim,  ex 
conftrudlione,  redlangulum  FDC  aequale  ipfi  BF,  AC,  minus 
igitur  eft  FDC  redlangulo  FBC,  quare  pundlmn  D cadit  inter 
pundium  B et  redlain  CF,  et 
propterea  DF  minor  eft  ipfa 
BF.  Quoniam  vero  redtangu- 
lum  FDC  aequale  eft  ipfi  BF, 

AC,  erit  DF  ad  AC,  ut  BF  ad 

• S‘  DC  ; et  eft  DF  minor  BF,  igitur  ' et  AC  minor  eft  DC,  et 

propterea  catlct  pundtum  D inter  pundla  A,  B.  Eft  autem  AC 
‘ i 9-  J'  ad  DF,  ut  DC  ad  BF,  quare  ^ nt  AD  ad  DB,  ita  eft  DC  ad 
BF ; rcdlanguluni  vero  AD,  E eft  ad  ipfum  AD,  BF,  hoc  eft 
ad  redlangulum  BDC,  ut  recla  E ad  ipfam  BF,  hoc  eft  in  ra- 
tione data. 

Si  vero  pundlum  F inciderit  in  ipfum  C,  hoc  eft  fi  rado 
data  eadem  fuerit  rationi  E ad  BC, 
pundFoin  D ita  invenietur.  Quo- 
niam, ut  in  analyfi  oftenfum,  eft 
AC  ad  CD,  iit  (DF  ad  FB,  id  eft 
in  hoc  calli)  DC  ad  CB ; fi  inter 


B D A 


C 


E 


BG  D A C F 

* « t 

E 
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AC  et  CB  media  proportionalis  inveniatur  CD,  et  ponatur  a 
pundlo  C verfus  B,  erit  D pundlum  inveniendum.  Eft  enim 
BC  ad  CD,  ut  CD  ad  CA,  quare  ^ BD  eft  ad  DA,  ut  BC  ad  i»  19. 
CD.  Redangulum  vero  AD,  E eft  ad  ipfum  AD,  BC,  hoc  eft 
ad  ipfuni  BDC  ut  re<fta  E ad  reclam  BC,  hoc  eft  in  ratione 
«.lata. 

Pun<5la  autem,  ut  G,  propiora  pundlo  B faciunt  majores  ra- 
tiones quam  puncfta  remotiora,  ut  D.  Quoniam  enim  pundlum 
C eft  in  G A produ<fIa,  ratio  GA  ad  AD,  hoc  eft  ratio  re(ftanguli 
GA,  E ad  ipliim  AD,  E major  eft  (ratione  GC  ad  CD,  hoc  eft 
ratione)  re«ftanguli  BD,  GC  ad  ipllun  BDC.  Majus  autem  eft 
reftangulum  BD,  GC  ipfo  BGC,  quare  ratio  reftanguli  BD, 

GC  ad  ipftun  BDC  major  eft  ratione  rcftangvdi  BGC  ad  idem 
BDC;  multo  igitur  ratio  reftanguli  GA,  E ad  ipfum  DA,  E 
major  eft  ratione  reftanguli  BGC  ad  ipfum  BDC ; et  permu- 
tando, ratio  re«5languli  GA,  E ad  ipfum  BGC,  major  eft  ra- 
tione reftanguli  DA,  E ad  ipfum  BDC.  Punfta  igitur  ipfi  B 
propiora  faciunt  majores  rationes  quam  punfta  remotiora. 


PROP.  XLVII.  PROB.  m.  EPITAGMA3.- 

“ DATIS  in  refta  linea  tribus  p\m<ftis  B,  C,  A quartum  D 
“ invenire  inter  punfta  B,  C quod  faciet  reftangulum  DA,  E 
“ a fegmento  inter  D et  punftum  extremum  A quod  eft  ad 
eae  parties  ipftus  D ad  quas  eft  pnnftum  medium  C,  e(  da- 
**  ta  refta  £,  ad  redangulum  BDC  a fegmentis  inter  D et  re- 
liqua  punfta  B,  C,  in  ratione  data.” 

X a 
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Fatfhim  puta ; fit  fcilicet  rediangulum  DA,  E ad  iplum 
BDC  in  ratione  data.  Eft  igitur  “ AD  ad  DC,  ut  BD  ad  eam 
ad  quam  habet  E rationem  datam  quam  fcilicet  habet  retfl- 
angulum  DA,  E ad  ipfum  BDC.  Sit  ea  BF,  quae,  propter  da- 
tam E,  data  erit.  Et 

quoniam  eft  AD  ad  ^ ^ ^ ^ 

DC,  ut  BD  ad  BF,  di- 
videndo, erit  AC  ad  ^ 

CD,  ut  DF  ad  FB.  Red* 

angulum  igitur  FDC  aequale  eft  dato  redangulo  BF,  CA ; et 
data  eft  reda  FC,  et  eft  pundum  D inter  F et  C,  quia  AD 
major  eft  DC,  et  propterea  BD  major  BF;  data  igitur ^eft  FD, 
datumque  pundum  D. 

Quoniam  vero  ad  compofitionem  requiritur  ut  ad  da- 
tam redam  FC  applicetur  redangulum  aequale  dato  redan- 
gulo  BF,  CA  deficiens  quadrato,  quod  non  femper  fieri  po- 
teft,  quoties  fcilicet  redangulum  BF,  CA  majus  fuerit  q\ia- 
drato  ex  dimidio  ipfius  FC ; ideo  Problema  non  femper  c<mi- 
ftrui  poteft.  Fiet  autem  modo  lingulari  in  cafu  quo  redan- 
gulum BF,  CA  eft  aequale  quadrato  ex  dimidio  ipfius  FC,  hoc 
eft  quando  pundum  applicationis  D cadit  in  medio  ipfius  FC. 

Inveniemr  autem  in  hoc  cafii  pundum  D,  et  ratio  datae  E 
ad  quaefitam  BF,  ut  fequitur.  Quoniam  pundum  D,  ex  hy- 
pothefi,  bifariam  fccat  redam  FC,  et  ex  praemiflis  debet  red- 
angtilum  BF,  CA  aequale  efle  (redangulo  FDC,  hoc  eft)  qua- 
drato ex  DC,  addito  communi  redangulo  FAC,  erit  redan- 
gulum BAC  aequale  quadrato  ex  DA.  Datum  autem  eft  BAC 
redangulum,  quadratum  igitur  ex  DA  datum  eft,  et  ipfa  DA 
data;  datum  igitur  eft  pundum  D,  et  propterea  pundum  F. 
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hiveniatur  fcilicet  inter  BA^  AC  media  proportionalis  AD 
quae  ponatur  in  AC  produ<51a  verius  pundium  B,  et  fiat  DF 
aequalis  ipfi  DC ; erit  D pundhun  inveniendum,  et  ratio 
quaelita  eadem  erit  rationi  redlae  £ ad  ipfam  BF.  Quoniam 
enim  redlangulum  BAC  aequale  ell  quadrato  ex  DA,  ablatp 
communi  rcdangula  FAC,,  reliquum  BF,  CA  aequale  eft  (re- 
liquo, quadrato  fcilicet  ex  DC,  live)  re<3angulo  FDC.  Eli  igi- 
tur AC  ad  CD,  ut  DF  ad  FB,  et  componendo,  ut  *AD  ad  DC,  * 
ita  eR  DB  ad  BF.  ER  autem  redlangulum  AD,  £ ad  ipfum 
AD,  BF,  hoc  eR  ad  redlangulum  BDC,  ut  redla  £ ad  ip- 
fam BF. 


Inquirendum  autem  eR  an  pundhun  D faciat  rationem 

redlanguli  DA,  E ad  ipRun  BDC  majorem  vel  minorem  rar- 

tione  quam  facit  aliud  quodvis  pundhun  inter  pundla  B,  C. 

Sit  aliud  iRiusmodi  „ „ ^ 

BF  DGC  A 

punctum  G.  Compa-  1 • i i 

randa  igitur  eR  ratio  

redlanguli  DA,  E ad  ^ ^ f ^ 
iplum  BpC,  hoc  eR  ra-  ^ 

tio  rediae  £ ad  iplam  BFj  cum  ratione  redlanguli  GA,  £ ad 
ipfum  BGG  Et  ‘ comparanda  eR  ratio  redlanguli  GA,  £ ad  * i.  6. 
ipfum  GA,  BF  cum  ratione  ipfius  GA,  £ ad  ipfiim  BGC. 
Igitur  comparandum  eR  rediangulum  GA,  BF  cum  redlan- 
gulo  BGC.  Si  igitur  pundlum  G inciderit  in  ipfum  F,  vel 
fuerit  inter  B et  F,  patet  rediangulum  GA,  BF  majus  efle  redl- 
angulo  BGC.  Si  vero  fuerit  G inter  F et  C,  ex  redlang^lis 
BF,  GA  et  BGC  quae  inter  le  comparanda  funt,  auferatur 
commune  BF,  GC,  et  conferatur  reliquum  BF,  CA  cum  reli- 
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qoo  re^ngulo  FGC.  Efl  autem  BF,  CA  aeqxiale  quadrato  ex 
' DC,  quod  majus  eft  rediangulo  FGC  ; redbingulum  igitur 
BF,  CA  majus  cft  ipfo  FGC ; hilce  addatur  commune  redi- 
anguium  BF,  GC,  et  ret^angulum  BF,  GA  majus  erit  ipfo 
BGC ; quod  etiam  in  altero  calu  uBcnTum  fiiit.  Igitur  in 
quocunque  cafu  redlangulum  GA,  E ad  ipfum  BF,  GA,  et 
proptcrca  rcdla  EadsF  DGC  A 

ipfam  BF,  minorem  ' ' 

habet  rationem  quam 
rcdlangulum  GA,Ead 
ipfum  BGC.  Ratio  au- 
tem rcdlanguli  DA,  E ad  ipfum  BDG,  oulem  cft  rationi  rec- 
tae £ ad  ipBim  BF,  quare  roftangulum  DA,  E ad  ipfum  BDC 
minorem  habet  rationem  quam  redlangulum  GA,  £ ad  ip- 
fum BGC.  Pundhun  igitur  D facit  minimam  rationem  reft- 
anguli  DA,  £ ad  reftangulum  BDC. 

Oftendendum  reftat  puncla  ipfi  D propiora  minores  iacere 
rationes  quam  pundla  remotiora  ad  ealdem  partes  ipfius  D. 

^ Fiat  enim,  manentibus  jam  deferiptis,  ut  AG  ad  GC,  f ita 
GB  ad  BFI.  Erit  igitur  reftangulum  GA,  £ ad  ipfom  BGC, 
hoc  cft  ad  ipftim  GA,  BH,  ut  re^  E ad  ipiiun  BH.  Oftenia 
autem  eft  ratio  reft- 
anguli  DA,  £ ad  ip- 
fum BDC,  hoc  eft  ra- 
tio reftae  E ad  reftam  E 
BF,  minor  ratione  reft- 

anguli  G A,  £ ad  ijftum  BGC ; igitur  ratio  reftae  £ ad  ipl^ 
BF  minor  eft  ratione  ipfius  £ ad  rcclam  BH,  et  pa^optcrca 


B HF 


D 


GK  C 

t ■ 


A 


Digitized  by  Google 


LIBER  PRIMUS. 


79 


HFK  G 
- ■ » * ■ 


n 


Kcla.  BF  major  eft  ipsi  BH.  Quoniam  vero  eft  AG  ad  GC,  ut 
GB  ad  BH,  dividendo  erit  AC  ad  CG,  ut  GH  ad  HB ; igitur 
reclangulum  BH,  CA  aequale  cR  ipR  HGC. 

Sit  jam  aliud  quod  vis  pundhim  K inter  B et  C remotius  a 
pundio  D quam  cR  pundhun  G,  ad  eafdem  autem  partes 
pundii  D ad  quas  eR  G.  Et  comparanda  eR  ratio  re<RanguU. 

GA,  E ad  reftangu- 
lum  BGC,  hoc  eR  ra- 
tio redlae  E ad  ipfam 
BH,  hoc  eR  ratio  re<ft-  E 

anguli  KA,  E ad  ip- 

fum  BH,  KA,  cum  ratione  redanguli  KA,  E ad  rc(Rangu- 
lum  BKC.  Comparandum  igitur  eR  redlangulum  BH,  KA 
cum  ipfo  BKC;  et  ablato  communi  re<5Iangulo  BH,  KC,  coov* 
parandum  eR  reliquum  reclangulum  BH,  CA  cum  reliquo 
HKC.  ER  autem  BH,  CA  aequale  reiRangulo  HGC,  ‘quod 
propterea  comparandum  eR  cum  ipfo  HKC.  Inveniatur  igi- 
tur utrum-  pun^him  G an  K propius  fit  pundlo  quod  bifariam 
fecat  ipfam  HC.  Ut  hoc  fia,t  inveniatur  utrum  punctum  D an 
G pundto  iRo  medio  fit  propius.  Confcratiu*  igitur  retRangu- 
lum  HDC  cum  ipfo  (HGC,  hoc  eR  cum  iplb)  BH,  CA ; addito- 
que  communi  redlangulo  BH,  DC,  conferatur  reclangulum 
BDC  cum  iplb  BH,  DA.  ER  autem  rc«Rangulum  BDC  aequale 
ipfi  BF,  DA,  oRenfum  enim  fuit  * elTc  AD  ad  DC,  ut  DB  ad  vide  ad  * in 
BF ; comparandum  igitur  eR  BF,  DA  cum  ipfo  BH,  DA  P’8-  77’ 
ORenfa  autem  eR  rc<Ra  BF  major  ipsa  BH;  igitur  retRangu- 
lum  BF,  DA,  hoc  eR  ipfum  BDC  majus  eR  rciRangido  BH, 

DA ; et  ablato  communi  redlangulo  BH,  DC,  erit  reliquum 
HDC  majus  (reliquo  BH,  CA,  hoc  cR  ipfo)  HGC.  ER  igitur 
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puruRum  D propius  pundlo  medio  iplius  HC  quam  punchim 
G ; quare  et  puntRum  G propius  eft  eidem  pundio  medio 
quam  e(l  pimdlum  K quod  remotius  eft  a D quam  eft  punc- 
tum G,  et  ad  eafdem  puudli  D partes.  Igitur  redlangulum 
HGC,  hoc  eft  ipfum  BH,  GA  majus  eft  ipfo  HKG,  additoque 
communi  redlangulo  BH,  KC,  erit  ipfum  BH,  KA  majus 
redlangulo  BKC.  Ratio  igitur  redlanguli  KA,  E ad  BH,  KA, 
hoc  eft  ratio  reclae  E 


vide  ad  f in 
P»g-78. 


adipfimBH,hocca  ^ ^ ^ ^ 

ratio  redlanguli  GA,  E > ' ■ ■ 1 : 

ad  ipfum  GA,  BH,  hoc  E 

eft  4id  B G C,  t minor 

eft  ratione  redlanguli  KA,  E ad  ipfum  BKC.  Pundla  igitur 
propiora  pundlo  D faciunt  minores  rationes  quam  pundla  re- 
motiora ad  eafdem  partes  iplius  D. 


Ccxnponetur  vero  Problema  ita. 


Sit  E redla  data,  et  inveniatur  pundlum  D,  ut  in  praemif- 
fis  oftenfum  fuit,  quod  facit  rationem  minimam  redlanguli 
DA,  E ad  redlangulum  BDC,  et  fiat  DF  aequalis  ipfi  DC.  Si 
igitur  ratio  propofita  eadem  fuerit  rationi  redlac  E ad  iplam 
BF,  pundlum  D,  idque  folum  Problema  efficiet,  ut  in  prae- 
miffis  oftenfum  fiiit.  Si  autem  ratio  propofita  non  eadem  fu- 
erit rationi  minimae  E ad  BF,  erit  hac  ratione  major,  nam  fi 
non  fuerit.  Problema  non  conftrui  potcft.  Sit  igitur  ratio  pro- 
pofita ea  quam  habet  E ad  BH,  quae  quoniam  major  eft  ra- 
tione E ad  BF,  erit  redla  BF  major  ipsa  BH,  et  redlangulum 
BF,  DA  majus  erit  ipfo  BH,  DA.  Oftenfum  autem  fuit  redl- 
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angulum  BF,  CA  aequale  redtangulo  FDC,  additoque  com- 
muni redlangulo  BF,  DC,  erit  redlangulum  BF,  DA  aequale 
ipfi  BDC.  Igitur  redlangulum  BDC  majus  eft  ipfo  BH,  DA, 
et  ablato  communi  BH,  DC,  erit  reliquum  HDC  majus  reli- 
quo BH,  CA.  Eft  autem  re<5langiilum  HDC  minus  quadrato 
ex  dimidio  ipfius  HC,  quia  pundlum  D non  bifariam  fecat 
redlam  HC ; multo  igitur  rcdiangulum  BH,  CA  minus  eft  eo- 
dem quadrato.  Quare  ad  reclam  HC  applicari  poteft  reclan- 
gulum  aequale  ipfi  BH,  CA  deficiens  quadrato'.  Applicetur,  * a8. 6. 
et  fit  G utrumlibet  applicationis  pundlum ; erit  G puncftum 
invcniendiun.  Quoniam  enim,  ex  conftruclione  qua  inven- 
tum fuit  pundlum  D,  proportionales  1'unt  BA,  DA,  CA,  erit 
BD  major  quam  DC,  hoc  eft  quam  FD,  et  cadet  punchim  F 
et  propterea  pun«flum  H inter  pun(fta  B,  C.  Reclangulum  au- 
tem HGC,  ex  conftrudiione,  aequale  eft  ipfi  BH,  CA,  et  ad- 
dito communi  BH,  GC,  erit  redlangulvun  BGC  aequale  ipfi 
BH,  GA.  Eft  igitur  re<ftangulum  GA,  E ad  ipfum  BH,  GA, 
hoc  eft  ad  ipfum  BGC,  ut  redla  E ad  ipfam  BH,  hoc  eft  in 
ratione  data. 

Ratio  autem  minima,  quam  fcilicet  habet  redla  E ad  ip- 
fam BF,  ita  determinatur.  Eft  BF  excdTus  quo  utraeque  BA, 

AC  excedunt  utrafque 

FA,  AC,  utracque  ve-  B F D C A 

ro  FA,  AC  funt  duae  ' ’’ — ' 

DA,  quia  FC  dupla  eft  K 
ipfius  DC;  DA  autem 

eft  ea  quae  poteft  reclangulum  BAC,  quare  DA  bis  eft  ea 
quae  poteft  reclangulum  BAC  quater.  Ratio  igitur  minima, 
hoc  eft  ratio  reclae  E ad  ipfam  BF,  ea  eft  quam  habet  E ad 
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cxccflum  quo  BA,  AC  fimul  excedunt  eam  quae  poteft  redl- 
angulum  BAC  quater.  Eft  autem  haec  determinatio  Prop.  ig. 
Lib.  7.  Pappi ; et  eft  Lemma  Pappi  ad  Apollonii  libros  de 
Sc(ftiune  Rationis  et  Spatii. 

P R O B.  IV. 

“ DATIS  in  reifta  linea  tribus  pun(ftis,  quartum  invenire 
“ extra  ipfa,  ad  utrafvis  partes,  quod  faciet  redlangulum  a 
“ fegmento  inter  ipfum  et  unmn  ex  pimdlis  datis,  et  data 
“ redla  ad  reflanguliun  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua 
“ duo  pimdla,  in  ratione  data.” 

PROP.  XLVIII.  PROB.  IV.  EPITAGMA  1, 

“ DATIS  in  re<fta  linea  tribus  pun<ftis  A,  B,  C quartum  in- 
“ venire  D extra  pundhi  data  quod  faciet  re<ftangulum  AD,  E 
“ a fegmento  inter  puneftum  D et  pundlum  A ab  eo  remo- 
“ tiflimum,  et  data  recla  E,  ad  re<flangultun  BDC  a fegmen- 
“ tis  inter  D et  reliqua  pun^  B,  C,  in  ratione  data.” 

Fadium  puta  ; fit  fcilicct  redlangulum  AD,  E ad  ipfum 
> ij.  :5at.  BDC  in  ratione  data.  Eft  igitur  AD  ad  DC,  ut  DB  ad  eam 
ad  quam  habet  reliqua  E ratio- 
nem datam  quam  fcilicct  habet  A B C F G D 

redlangulumAD,Ead  ipfumBDC.  ■ ' ' ' 

Sit  ea  BF  quae,  propter  datam  E,  ^ 
data  erit.  Et  quoniam  eft  AD  ad 

DC,  ut  DB  ad  BF,  dividendo,  erit  AC  ad  CD,  ut  DF  ad  FB. 
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Igitur  redlangulum  CDF  aequale  eft  redlang^lo  dato  AC,  BF ; 
et  data  eft  CF,  et  eft  D in  CF  prodvufta,  quia  enim  AD  major 
DC,  erit  DB  major  BF;  data  igitur'*  eft  CD,  datiunque  erit  * 85.  D»t. 
puniftum  D. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangulum  AD,  E ad 
ipfum  BDC,  eadem  rationi  recftae  E ad  retftam  BF  quae  po- 
natur a pundlo  B verius  partes  puncfti  C,  et,  ii  pun<ftum  F 
non  inciderit  in  ipfum  C,  applicetur  ' ad  rcdlam  CF  recftan-  ‘29.6. 
gulmn  aequale  ipfi  AC,  BF  excedens  quadrato,  iitque  D punc- 
tum applicationis  quod  eft  in  CF  produdla  ad  partes  contra- 
rias iis  ad  quas  eft  punclum  B ; erit  D pun<ftum  invenien- 
dum. Eft  enim,  ex  conftnuftione,  re<5iangulum  CDF  aequale 
ipll  AC,  BF,  ut  igitur  AC  ad  CD,  ita  eft  DF  ad  FB ; et  com- 
ponendo, ut  AD  ad  DC,  ita  DB  ad  BF.  Eft  autem  re<ftangu- 
lum  AD,  E ad  ipfum  AD,  BF,  hoc  eft  ad  redlangulum  BDC, 
ut  redla  E ad  ipfam  BF,  hoc  eft  in  ratione  data. 

Si  vero  pundlum  F inciderit  in  ipfum  C,  hoc  eft  fi  ratio 
data  eadem  fuerit  rationi  E ad  ipfum  BC,  pundbim  D ita  in- 
venietur. Quoniam,  in  analyfi, 

oftenfum  fuit  efle  AC  ad  CD,  ut  A B C D 

(DF  ad  FB,  hoc  eft  in  praefenti  ' p 

cafu  ut)  DC  ad  CB ; fi  inter  AC  P 

et  CB  media  proportionalis  inve-  

niatur  CD,  et  ponatur  in  AC  producla,  erit  D pundlum  inve- 
niendum. Quoniam  enim  eft  AC  ad  CD,  ut  CD  ad  CB,  erit, 
componendo,  AD  ad  DC,  ut  DB  ad  BC.  Eft  autem  redtan- 
.gulum  AD,  E ad  ipfum  AD,  BC,  hoc  eft  ad  redlangulum  BDC, 

■ut  redla  E ad  ipfam  BC,  hoc  eft  in  ratione  data. 

L 2 
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Pundla  autem,  ut  G,  propiora  puruRo  C majores  faciunt 
rationes  quam  puncla  remotiora,  ut  D.  Quoniam  enim  AG 
major  eft  CG,  et  punaum  D in  CG  produaa,  erit  ratio  AG 
ad  AD,  major  ratione  CG  ad  CD  ; igitur  et  ratio  redanguli 
AG,  E ad  ipfum  AD,  E,  major  eft  ratione  rcaanguli  BD,  CG 
ad  ipfum  BDC ; quoniam  vero  BD 

major  eft  BG,  reaangulum  BD,  A B CFGD 
CG  majus  eft  ipfo  BGC,  quare  ra-  ~ • ' ' * 

tio  reaanguli  BD,  CG  ad  ipfum  ^ 

BDC,  major  eft  ratione  reaan- 
guli BGC  ad  idem  BDC.  Multo  igitur  ratio  reaanguli  AG,  E 
ad  ipfum  AD,  E,  major  eft  ratione  reaanguli  BGC  ad  ipfum 
BDC;  et  permutando,  ratio  reaanguli  AG,Ead  ipfum  BGC, 
major  eft  ratione  reaanguli  AD,  E ad  ipfum  BDC.  Punaa 
igitur  propiora  puna©  C majores  faciunt  rationes  quam  punc- 
ta remotiora. 

PROP.  XLIX.  PROB.  IV.  EPITAGMA2. 

“ DATIS  in  reaa  linea  tribus  punais  B,  A,  C quartum  D 
“ invenire  extra  punaa  data  quod  faciet  reaangulum  AD,  E 
“ a fegmento  inter  ipfum  et  punaum  medium  A et  data  rec- 
“ ta  E,  ad  reaangulum  BDC  a fegmentis  inter  D et  reliqua 
“ punaa  B,  C in  ratione  data.” 

Faaum  puta ; fit  fcilicet  reaangulum  AD,  E ad  ipfum 
• 63.  D»t.  BDC  in  ratione  data.  Eft  igitur  * AD  ad  DC,  ut  BD  ad  eam 
ad  quam  habet  reliqua  E rationem  datam  quam  fcilicet  rea- 
angulum AD,  E habet  ad  ipfum  BDC.  Sit  ea  BF,  quae,  prop- 
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ter  datam  redlam  E,  data  erit.  Et  quoniam  eft  AD  ad  DE,  ut 
DB  ad  BF,  dividendo,  erit  AC  ad  CD,  ut  DF  ad  FB.  Igitur 
rcdlangulum  CDF  aequale  dl  redlangvdo  dato  AC,  BF ; et 
data  dl  CF,  et  dl  pundlum  D in  CF  produda,  nam  dl  AD 
major  DC,  quare  et  BD  major  dl  BF ; data  igitur  dl  CD,  ‘ 85.  D»t. 
datumque  erit  pundlum  D. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangulmn  AD,  E ad 
ipfum  BDC  eadem  rationi  redlae  E ad  rcdlam  BF  quae  pona- 
tur a pimdlo  B vcrfus  partes  pundli  C;  et,  fi  pundlum  F non 
inciderit  in  ipfum  C,  applice- 
tur ^ ad  redlam  CF  redlangulum  B AC  F G D * 6. 

aequale  ipfi  AC,  BF  excedens  ’ ' 

quadrato,  fitque  D pundlum  ap-  ^ 

plicationis  quod  dl  in  CF  pro- 

dudla  ad  partes  contrarias  iis  ad  quas  dl  pundlum  A;  erit  D 
pundlum  inveniendum.  Eft  enim,  ex  conftrudlione,  redlan- 
gulum CDF  aequale  ipfi  AC,  BF ; quare  dl  AC  ad  CD,  ut  DF 
ad  FB,  et  componendo,  ut  AD  ad  DC,  ita  eft  DB  ad  BF.  Eft 
autem  redlangulum  AD,  E ad  ipfum  AD,  BF,  hoc  dl  ad  redl- 
angulum BDC,  ut  redla  E ad  ipfam  BF,  hoc  eft  in  ratione 
data. 

Si  vero  pundltun  F inciderit  in  ipfum  C,  hoc  dl,  fi  ratio 
data  eadem  fuerit  rationi  redlae  E 

ad  ipfam  BC,  pundlum  D ita  inve-  B A C D 

nietur.  Quoniam,  in  analyfi,  often-  ' 

fum  fuit  elTe  AC  ad  CD,  ut  (DF  ad  p. 

FB,  hoc  eft  in  praefcnti  cafu  ut)  DC  

ad  CB ; fi  inter  AC  et  CB  media  proportionalis  inveniatur 
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CD,  ct  ponatur  in  AC  produdla,  erit  D punctum  invenien- 
dum, Quoniam  enim  eft  ut  AC  ad 

CD,  ita  CD  ad  CB,  componendo,  e-  B A C D 

rit  AD  ad  DC,  ut  DB  ad  BC.  Eft  ^ 

autem  reiftangulum  AD,  E ad  ip-  ^ 

fum  AD,  BC,  hoc  eft  ad  redlangu-  

Imn  BDC,  ut  re<fta  E ad  ipfum  BC,  hoc  eft  in  ratione  data. 

Pumfta  autem,  ut  G,  propiora  pundto  C majores  faciunt 
rationes  quam  pun<fta  remotiora,  ut  D.  Nam  quoniam  AG 
major  eft  CG,  et  eft  piuidliun  D in  CG  produdla,  erit  ratio 
AG  ad  AD,  major  ratione  CG  ad  CD ; igitur  et  ratio  re<ftan- 
guli  AG,  E ad  ijiftun  AD,  E imajor  eft  ratione  re<ftai^^U  BD, 
CG  ad  ipfum  BDC,  quoniam  ve- 
ro BD  major  eft  BG,  redtangu-  B AC  F G D 

lumBD,  CG  majus  eft  ipfoBGC;  ' ' 7"*  ' 

quare  ratio  redtanguH  BD,  CG  ^ 

ad  redtangulum  BDC  major  eft 

ratione  ipfius  BGC  ad  idem  BDC,  Multo  igitur  ratio  re<ftan- 
guli  AG,  E ad  ipfum  AD,  E,  major  eft  ratione  re<ftanguli 
BGC  ad  ipfum  BDC;  et  permutando,  ratio  redUng^i  AG,  £ 
ad  ipfum  BGC,  major  eft  ratione  rc<ftanguU  AD,  E ad  redl- 
angulum  BDC.  Pimdla  igitur  propiora  pundlo  C nugores  fa- 
ciunt rationes  quam  pundla  remdtioi^a. 
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PROP.  L.  PROB.  IV.  EPITAGMA3; 

DATIS  in  roRa  linea  tribus  pun<RIs  B,  C,  A quartum  D 
invenire  extra  pundia  data,  quod  faciet  re<flangulum  AD,  E 
**  a Icgmento  inter  pvuuRum  D et  pundlum  ipfi  proximum  A 
“ et  re<5la  data  E,  ad  reclangulum  BDC  a fegmentis  inter  D 
**  et  reliqua  pundla  B,  C,  in  ratione  data.” 

Fachim  puta;  fit  fcilicet  re<Rangulum  AD,  E ad  ipliim 
BDC  in  ratione  data.  Eft  igitur  * AD  ad  DC,  ut  BD  ad  eam  * 63.  Dat. 
ad  quam  habet  reliqua  E rationem  datam  quam  fcilicet  ha> 
bet  redangulum  AD,  E ad  ipfum  BDC  Sit  ea  BE,  quae  data 
erit,  quia  data  eft  retfta  E.  Et 

quoniam  eft  AD  ad  DC,  ut  B C A D F 

BD  ad  BF,  erit,  invertendo,  ■ — ' 

ut  * FB  ad  BD,  ita  CD  ad  DA,  E • 

ct  convertendo,  BF  ad  FD,  ut 

DC  ad  CA.  Igitur  retftangulum  CDF  aequale  eft  rc<5Iangulo 
dato  CA,  BF ; et  data  eft  rc(fta  CF,  et  eft  pun«5him  D inter  C 
et  F,  quoniam  enim  CD  major  eft  DA,  erit  BF  major  BD ; •>  86.  Dat. 
tlata  igitur  **  eft  CD,  datumque  erit  pun<fhim  D» 

Quoniam  vero  ad  compofitionem  requiritur  ut  ad  datam 
reclam  CF  applicetur  rcdiangulum  dato  rcdlangulo  CA,  BF 
aequale  deficiens  quadrato,  quod  non  femper  fieri  poteft,  quo- 
ties fcilicet  recftangulum  CA,  BF  majus  fuerit  quadrato  ex  di- 
midio ipfius  CF ; ideo  Problema  non  femper  conftrui  poteft. 

Fiet  autem  modo  fingulari  quando  retftangulum  CA,  BF  ae- 
quale eft  quadrato  ex  dimidio  ipfius  CF,  hoc  eft  quando 
puntftum  applicationis  cadit  in  medio  redae  CF. 
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Invenietur  autemin  hoc  cafu  pundlumD,  et  ratio  redlanguli 
AD,  E ad  ipfum  BDC,  five  ratio  datae  regiae  E ad  quaefitam 
BF,  ut  fequitur.  Quoniam  pundium  D,  cx  hypothefi,  bifari- 
am fecat  rcclam  CF,  et,  ex  praemilEs,  debet  redlangulum  CA, 
BF  aequale  efle  (redbingulo  CDF,  hoc  eft)  quadrato  ex  CD, 
ablato  communi  rcclangulo  CAF,  erit  reliquum  reclangulum 
BAC  aequale  reliquo,  quadrato  fcilicet  ex  AD.  Datum  au- 
tem eft  BAC  reclangulum,  da- 
tum igitur  eft  quadratum  ex  AD,  B C A D F 
et  ipfa  AD  data  ; quare  datum  ' ' 

eft  pundlum  D,  et  propterca  R 

pundlum  F-  Inveniatur  igitur 

inter  BA,  AC  media  proportionalis  AD  quae  ponatur  in  BA 
produdla  ad  partes  A,  et  iiat  DF'  aequalis  ipfi  DC,  erit  D 
pundhim  inveniendum,  et  ratio  quaehta  eadem  rationi  redlae 
• E ad  ipfam  BF.  Eft  enim  redlangulum  BAC  aequale  quadra- 
to ex  AD,  additoque  communi  redlangulo  CAF,  erit  redlan- 
gulum  CA,  BF  aequale  (quadrato  ex  CD,  hoc  eft)  redlangxilo 
CDF.  Eft  igitur  BF  ad  FD,  ut  DC  ad  CA,  et  convertendo, 
FB  ad  BD,  ut  CD  ad  DA.  Eft  autem  redlangulum  AD,  E ad 
ipfum  AD,  BF,  hoc  eft  ad  redlangulum  BDC,  ut  redla  E ad 
ipfam  BF. 

Inquirendum  autem  eft  an  pundlum  D faciat  rationem 
redlanguli  AD,  E ad  ipfum  BDC  majorem  vel  minorem  rati- 
x)ne  quam  facit  aliud  quodvis  pundlum  in  BA  produ<fla  ad 
partes  A.  Sit  aliud  quodvis  pundlum  G ; comparanda  igitur 
eft  ratio  recftanguli  AD,  E ad  ipfum  BDC,  cum  ratione  redl- 
. anguli  AG,  E ad  ipfum  BGC,  hoc  eft  ratio  redlae  E ad  ipfam 
*a.6.  bf,  cum  ratione  redanguli  AG,  E ad  ipfum  BGC.  Et  'com- 
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paranda  eR  ratio  rcdlanguli  AG,  E ad  ipfum  AG,  BF,  cum 
ratione  ejufdem  AG,  E ad  ipfum  BGC.  Igitur  comparandum 
eft  re<Rangulum  AG,  BF  cum  ipfo  BGC.  Si  vero  puntRum  G 
inciderit  in  ipfum  F,  vel  fuerit  in  redla  AF  produsRa  ultra  F, 
patet  retRangulum  AG,  BF  minus  elfe  ipfo  BGC.  Si  autem 
pundlum  G fuerit  inter  A et  F,  ex  rccRanguIo  CG,BF  aufera- 
tur redtangulum  AG,  BF,  et  ex  eodem  redlangulum  BGC,  et 
comparandum  erit  reliquum  rcciangulum  CA,BF  cum  reliquo 
CGF.  Eft  autem  CA,  BF  aequale  quadrato  ex  CD  quod  majus 
^ eft  re<Ran^lo  CGF.  Redlan-  * s-  »• 

gulum  igitur  CA,  BF  majus  eft  B C A D GKFH 

ipfo  CGF,  et  hifce  ex  redlan-  ' — ' ' ' ' 

gulo  CG,  BF  ablatis,  erit  re-  L 
liquum  AG,  BF  minus  reliquo 

BGC,  quod  etiam  in  altero  cafu  oftcnfum  fuit.  Igitur  in 
quocunque  cafu  reiftangulum  AG,  E ad  ipfum  AG,  BF,  five 
recRa  E ad  ipfam  BF,  majorem  habet  rationem  quam  re«ftan- 
gulum  AG,  E ad  ipfum  BGC.  Eft  autem  reclangulum  AD,  E 
ad  ipfum  BDC,  ut  rc6la  E ad  ipfam  BF ; ratio  igitur  reiftan- 
guli  AD,  E ad  ipfum  BDC,  major  eft  ratione  redlanguli  AG,  E 
ad  ipfum  BGC ; et  propterea  pundlum  D facit  maximam  ra- 
tionem reclanguli  AD,  E ad  ipfum  BDC. 

Oftendendum  reflat  punfta  ipfi  D propiora  majores  facere 
rationes  quam  pundla  remotiora  ad  eafdcm  pundli  D partes. 

Fiat  enim,  manentibus  jam  deferiptis,  ut  AG  ad  GC,  ita 
BG  ad  quartam  BH.  Erit  igitur  redlangulum  AG,  E ad  ip- 
fum BGC,  hoc  eft  ad  ipfum  AG,  BH,  ut  redla  E ad  ipfam 
BH.  Oftenfa  autem  eft  ratio  re^tanguli  AD,  E ad  ipfum 
BDC,  hoc  eft  ratio  redlae  E ad  ipfam  BF,  major  ratione  rc^- 
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anguli  AG,  E ad  ipfum  BGC;  quare  ratio  rediac  E ad  ipfam 
BF,  major  cft  ratione  ipfius  E ad  rckldam  BH  ; reda  igitur 
BF  minor  efl:  ipsa  BH.  Et  quoniam  dl  AG  ad  GC,  ut  BG  ad 
BH,  erit  invertendo  HB  ad  BG,  ut  CG  ad  GA,  et  converten- 
do BH  ad  HG,  ut  GC  ad  CAj  red;mgulum  igitur  CA,  BH 
aequale  efl  ipfi  CGH. 

Sit  jam  aliud  quotivis  pundum  K in  BA  produda  remo- 
tius a pundo  D quam  dl  pimdum  G,  ad  eafdem  autem  ip- 
fius D partes  ad  quas  dl  G.  Et  comparanda  dl  ratio  redan- 
guli  AG,  E ad  ipfum  BGC,  hoc  dl  ratio  redae  E ad  ipfam 
BH,  hoc  dl  ratio  redan- 

guli  AK,  E ad  ipfum  AK,  B C A D GKF  H 
BH,  cum  ratione  redanguli  ' ' ' ' ' ' 

AK,  E ad  ipfum  BKC,  Com-  E 

parandum  igitur  dl  redan- 

gulum  AK,  BH  cum  ipfo  BKC;  et  utroque  ablato  ex  redan- 
lo  CK,  BH,  comparandum  dl  rdiquum  redangulum  CA,  BH 
cum  reliquo  CKH.  Efl  autem  CA,  BH  aequale  ipfi  CGH, 
tpiod  propterea  comparandum  efl  cum  ipfb  CKH.  Invenia- 
tur igitur  utnim  pimdum  G an  K propius  fit  pundo  quod 
bifariam  fecat  ipfam  CH.  Ut  hoc  fiat  inveniatur  utrum  punc- 
tum D an  G pundo  iflo  medio  fit  propius.  Conferatur  igitur 
redangulum  CDH  cum  ipfo  (CGH,  hoc  dl  cum  ipfo)  CA, 
BH ; et  ablato  utroque  ex  redangulo  CD,  BH  conferatur  re- 
liquum BDC  cum  reliquo  redangulo  AD,  BH.  Efl  autem 
* ad  notam  rcdangulum  BDC  aequale  ipfi  AD,  BF,  oflenfum  ♦ enim  fuit 
hanc  in  pag.  gfl-g  pp  ad  BD,  Ut  CD  ad  DA ; comparandum  igitur  dl  red- 
angulum  AD,  BF  cum  ipfo  AD,  BH.  Oflenfa  autem  efl  reda 
BF  minor  ipfa  BH;  igitur  rcdangulum  AD,  BF,  hoc  dl  ip- 
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fum  BDC  minus  eft  rcdlangulo  AD,  BH,  quonim  utroque 
ablato  ex  rc(flangulo  CD,  BH,  erit  reliquum  CDH  majus  (re- 
liquo CA,  BH,  hoc  cfl)  redlaiigulo  CGH.  Eli  igitur  Punc- 
tum D propius  pundlo  medio  ipfius  CH  quam  punctum  G. 
Puiufla  aurem  G,  K funt  ad  eaidcm  partes  puncti  D,  ct  G 
propius  ipfi  D quam  eft  pumftum  K ; quare  et  G propius  eft 
pundto  medio  ipfius  CH  quam  K.  Rcdangulum  igitur  CGH, 
hoc  eft  ipfum  CA,  BH  majus  eft  ipfo  CKH,  ct  ablato  utro- 
que ex  rectangulo  CK.,  BH,  erit  reliquum  AK,  BH  minus  re- 
liquo BKC.  Igitur  ratio  retftanguli  AK,  E ad  ipfum  AK,  BH, 
hoc  eft  ratio  retftae  E ad  ipfam  BH,  hoc  eft  ratio  rectanguli 
AG,  E ad  ipfum  BGC,  major  eft  ratione  rejftanguli  AK,  E 
ad  ipfum  BKC.  Pundta  igitur  propiora  puufto  D faciunt  ma- 
jores rationes  quam  pundta  remotiora  ad  cafdcm  partes  punc- 
ti D. 


Componetur  vero  Problema  ita, 

Sit  E redta  data,  et  inveniatur  punctum  D,  ut  in  praemif- 
fis  oftenfum  fuit,  quod  facit  maximam  rationem  redtanguli 
AD,  E ad  ipfum  BDC ; et  fiat  DF  aequalis  ipfi  DC.  Si  igitur 
ratio  propofita  eadem  fuerit  ratioui  redtae  E ad  iplam  BF, 
pundtum  D,  idque  folum,  efficiet  Problema,  ut  prius  often- 
liim.  Si  autem  ratio  propofita  non  eadem  fuerit  rationi  ma- 
ximae, redtae  E ad  ipfam  BF,  erit  haec  ratione  minor.  Sit 
igitur  ratio  propofita  ea  quam  habet  redta  E ad  ipfam  BH,  quae 
quoniam  minor  eft  ratione  E ad  BF,  erit  redta  BF  minor  ipla 
BH,  et  rc(ftangulum  AD,  BF  minus  ipfo  AD,  BH.  Oftenfum 
autem  fuit  redtangulum  CA,  BF  aequale  redlangulo  CDF,  et 
ablatis  hifoe  ex  rcdtangulo  CD,  BF,  erit  reliquum  redlangu* 

M a. 
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Ium  AD,  BF  aequale  reliquo  BDC,  quod  propterea  minus  erit 
ipfo  AD,  BH;  et  hille  ex  reclangulo  CD,  BH  ablatis,  erit  re- 
liquum CDH  majus  reliquo  CA,  BH.  Eli  autem  CDH  minus 
quadrato  ex  dimidio  ipfius  CH,  quia  inaequales  funt  CD, 
DH ; multo  igitur  reclangulum  CA,  BH  minus  eft  eodem 
* j8.  6.  quadrato.  Igitur 'ad  redam  CH  applicari  poteft  redangulum 
aequale  ipfi  CA,  BH  deficiens  quadrato.  Applicetur,  fitque 
G utrumlibct  applicationis  pundum  ; erit  G pundum  inve- 
niendum. Quoniam  enim  CH  major  oftenfa  eft  quam  CF, 
erit  medium  ipfius  CH  pundum  ultra  D medium  fcilicet 
pundum  Ipfius  CF;  et,  ex  conftrudione,  redangulum  CGH 
aequale  eft  Ipfi  CA,BH  quod 

majus  eft  redangulo  CAH;  B C A D GKFH 

quare  pundum  G cadit  pro-  ' — ' *— ■ ' ' ' — 

pius  medio  pundo  ipfius  E 

CH  quam  pundum  A,  et 

propterea  G eft  in  BA  produda.  Et  quoniam  redangulum 
CGH  aequale  eft  ipfi  CA,  BH,  ablatis  hifce  ex  redangulo 
CG,  BH,  erit  reliquum  BGC  redangulum  aequale  reliquo 
AG,  BH.  Eft  autem  redangulum  AG,  E ad  ipfum  AG,  BH, 
hoc  eft  ad  redangulum  BGC,  ut  reda  E ad  ipfam  BH,  hoc 
eft  in  ratione  data. 

Ratio  autem  maxima,  quam  fcilicet  habet  reda  E ad  ip- 
fam BF,  ita  determinatur.  Eft  BF  aequalis  ipfi  BC,  et  redae 
CD  bis;  hoc  eft  ipfi  BC,  redisque  CA,  AD  bis  fumptis,  hoc 
eft  ipfis  BA,  AC  fimul,  et  redae  AD  bis.  Eft  autem  AD  ea 
quae  poteft  redangulum  BAC,  quia  proportionales  funt  BA, 
AD,  AC,  quare  AD  bis  eft  ea  quae  poteft  redangulum  BAC 
quater.  Igitur  ratio  maxima,  hoc  eft  ratio  redae  E ad  ipfam 
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BF,  ea  eft  quam  habet  E ad  utramque  BA,  AC  una  cum  ea 
quae  poteft  re<5langulum  BAC  quater.  Determinatio  autem 
haec  habetvu-  in  Prop.  20.  Lib.  7.  Pappi  Alexandrini,  et  cft 
Lemma  in  Libros  Apollonii  de  Sedtione  Rationis  et  Spatii. 

P R O B.  V. 

” DATIS  in  redia  linea  tribus  pundUs,  quartum  invenirer 
inter  ipfa,  viz.  inter  quodlibet  ex  extremis  et  pxmdium  me- 
**  dium,  quod  faciet  redlang^lum  a Tegmentis  inter  iplum  et 
“ duo  ex  pundlis  datis,  ad  quadratum  ex  Tegmento  inter  ip- 
“ Tum  et  reliquum  pundhun  datvim,  in  ratione  data,” 

PROP.  LI.  PROB.  V.  EPITAGMA  I. 

“ DATIS  in  redla  linea  tribus  pundlis  A,  C,  B quartum  D 
**  invenire  inter  pundia  C,  B,  quod  faciet  redtangulum  ADC 
**  a Te^pnentis  inter  D et  pundla  A,  C quae  Tunt  ad  eafdem 
iphus  partes,  ad  quadratum  ex  Tegmento  DB  inter  iplum  et 
“ reliquum  pundbim  B,  in  ratione  data.” 

Cas.  i.  Quando  ratio  data  eft  aequalis  ad  aequale. 

Fadhim  puta ; Iit  Tcilicet  redlang^um  ADC  aequale  qua- 
drato ex  DB.  Eft  igitur  AD  ad  DB, 
ut  BD  ad  DC ; et  * AD  ad  DB,  ut  A C D B 

AB  ad  BC.  Data  autem  eft  ratio  AB  ' ' 

ad  BC,  quare  data  eft  ratio  AD  ad 

DB.  £t  data  eft  AB,  i^ptur  ^ datum  eft  pundhun  D. 


•la.  s- 


» 8.  Dat. 
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Componetur  ita, 

Secetur  AB  in  D ita  ut  AD  Ct  ad  DB,  ut  AB  ad  BC;  erit 
* 19.  5-  D pumilum  inveniendum.  Nam  erit 'AD  ad  DB,  ut  DB  ad 
DC.  Igitur  reclanguluin  ADC  aequale  cft  quadrato  ex  DB. 

Cas.  2.  Quando  ratio  data  non  efl  aequalis  ad  aequale. 

Facium  puta ; habeat  fcilicet  reclangulum  ADC  ad  qua- 
dratum cx  DB  rationem  datam;  rccfLingulo  autem  ADC 
aequale  fit  redlangulum  BDE,  polita  DE  ad  partes  puncli  B. 
Quoniam  igitur  data  cft  ratio  re<ftanguli  ADC,  hoc  cft  iplius 
BDE  ad  quadratimi  ex  BD, 

data  erit  ratio  reiftae  ED  ad  A C D E F B 

ipfam  DB.  Eft  autem,  per  ' ' ' ’ ' 

Prop.  I,  hujus,  BD  ad  DE,  M N 

ut  retftangulmn  ABC  ad  ip- 

fum  AEC;  Irorum  igitur  ratio  data  cft.  Et  datum  cft  rc(fl- 
angulum  ABC,  datum  igitur  cft  ipfum  AEC;  et  data  cft 
* 85.  dm.  rcdla  AC,  quare  datimr  eft*^punclum  1*1,  ct  redla  EB  data  erit. 
'6.«2.Dit.  Data  autem  oftarfa  cft  ratio  ED  ad  DB,  datum  igitiu- ' cft 
pundlum  D. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  quam  habere  debet  redlangulurr  ADC  ad  qua- 
•dratum  ex  DB,  ea  quam  habet  redla  M ad  i])fim  N ; et  fiat 
ut  N ad  M,  ita  reiSlangulum  ABC  ad  aliud,  quod  invenietur 
faciendo  ut  N ad  M,  ita  CB  ad  BF,  nam  ita  erit  rccflangulum 
' ay,  6.  ABC  ad  ipfum  ABF.  Ad  rccftam  vero  AC  applicetur  * verfus 
partes  pundli  B rcdlangulum  aequale  ipli  ABF  excedens  qua- 
drato, litque  E pundlum  applicationis,  ct  ut  FC  ad  CB,  ita 
iiat  EB  ad  BD,  fumatur  autem  pundlum  D in  BE  produfta 
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vei-fus  C ; crk  D pundlum  invenierulum.  Primo  autem  often- 
dendum  cfl  ipfum  cadere  inter  pundia  C,  B.  Quoniam  eft 
FC  ad  CI3,  ut  EB  ad  BD,  erit  (componendo  in  calii  quo  M 
major  eft  N,  et  dividendo  invcrfe  in  cafu  quo  M minor  eft  N) 
FB  ad  BC,  ut  ED  ad  DB ; igitur  reclangulum  ABF,  hoc  eft, 
ex  conftruclione,  redlangulum  AEG 

eft  ad  ipfum  ABC,  ut  ED  ad  DB.  Si  A C D B 

igitur  ratio  data  redlae  M ad  ipfam  ' ' 

N fit  majoris  ad  minorem,  erit  redl- 

angulum  ABF  majus  ipfo  ABC,  ut  ex  praemiflis  patet,  quare 
et  DE  major  erit  DB ; imde  et  AE  major  erit  AB,  et  redlan- 
gulum  AEC  majus  rediangulo  AB,  EC.  Ratio  igitur  redlan- 
guli  AEC  ad  ipfum  ABC,  major  erit  ratione  redlanguli  AB, 
EC  ad  idem  ABC,  hoc  eft  ratione  rectae  EC  ad  ipfam  CB. 
Oftenfum  autem  fuit  elTe  redtangulum  AEC  ad  ipfum  ABC, 
ut  redla  ED  ad  ipfam  DB ; ratio  igitur  ED  ad  DB,  major  eft 
ratione  EC  ad  CB ; igitur  redla  ED  minor  eft  ipsa  EC,  et  ca- 
det pundlum  D inter  pimdla  C,  B.  Eadem  vero  demonftratio 
infervit  cafui  in  quo  ratio  data  M ad  N eft  minoris  ad  majo- 
rem, legendo  “ minor”  vice  “ major,”  et  “ minus”  vice  “ ma- 
jus,” ufque  ad  “ igitur  re<fta  ED  minor  eft  ipfa  EC,”  &c. 
quae  in  utroque  cafu  legenda  funt.  Quoniam  vero  eft  ED  ad 
DB,  ut  re<ftangulum  AEC  ad  ipfum  ABC,  erit,  per  conver- 
fam  Prop.  i . redlangulum  ADC  aequale  ipfi  BDE.  Reftangu- 
lum  autem  ADC,  hoc  eft  ipfum  BDE,  eft  ad  quadratum  ex 
BD,  ut  redla  ED  ad  ipfam  DB,  hoc  eft  ut  FB  ad  BC,  hoc  eftr 
ut  redta  M ad  ipfam  N,  hoc  eft  in  ratione  data. 

Manifeftum  autem  eft  pundla  ipfi  B propiora  majores  face- 
re rationes  redlanguli  ad  quadratum  quam  pundla  remotiora. 
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PROB.  V.  EPITAGMA  i.  ALITER. 


DATIS  in  rc(5la  linea  tribus  punclis  A,  C,  B quartum  D 
“ invenire  inter  pundla  C,  B quod  faciat  rediangulum  ADC 
“ ad  quadratum  ex  DB  in  ratione  data.” 

Fadlum  puta ; fit  fcillcet  rcdlanguhim  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  in  ratione  data.  Secetur  AC  bifariam  in  puntlo  E, 
centroque  E,  intervallo  EC  deferibatur  femicirculus  AFC,  et 
a puhdlo  D ducatur  re<5la  DF  ipfum  contingens  in  F,  occur- 
ratque  F D in  pim<5lo  G rc(5lae  B G quae  ad  re£tos  angulus 

* 3'  dudla  cft  ipli  AB.  Eft  igitur  * 

quadratum  ex  FD  aequale  re6V- 
angulo  ADC,  quare,  ex  hypo- 
thefi,  data  eft  ratio  quadrati  ex 
FD  ad  quadratum  ex  DB,  et 
propterea  ratio  redlae  FD  ad  ip- 
k j9.  Dat.  fam  DB  data  *’  eft.  Juntfta  autem 

* i8.  3.  EF,  redhis  'eft  angulus  EFD,  et 

retftus  eft  DBG,  quare  aequian- 
gula  funt  triangula  DFE,  DBG.  Ut  igitur  'FD  ad  DB,  ita  eft 
EF  ad  BG  ; data  propterea  eft  ratio  EF  ad  BG,  et  data  eft 
refta  EF,  magnitudine  igitur  -data  eft  BG,  fed  et  politione, 
datumque  eft  pundlum  B,  quare  datum  cft  puntftum  G,  et 
‘ 94.  Dat.  re<2ta  GF  pofitionc  data  erit  Sed  et  re<fta  AB  politione  data 
eft  ; datum  igitur  eft  puntftum  D. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  quam  habere  debet  reiftangulum  ADC  ad  qua- 
xiratum  ex  DB  ea  quam  habet  data  reda  M ad  daum  N,  et 
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inter  M ct  N media  proportionalis  inveniatur  O ; blfariam- 
que  fcdla  AC  in  E,  fiat  ut  M ad  O,  ita  EC  ad  quart:im  BG, 
quae  ponatur  a ptmflo  B ad  redlos  angulos  ipfi  AB,  A punc- 
to vero  G ducatur  rccla  GF  contingens  circulum  fuper  dia- 
metrum AC  deferiptum  in  pimdto  F,  ad  contrarias  fcilicet 
partes  redlae  AB  ad  quas  eft  G ; occurratque  GF  ipfi  AB  in 
D ; erit  D pundhim  inveniendum.  Patet  enim  illud  efle  inter 
C,  B pimdla,  et  jundla  EF,  propter  aequiangula  triangula,  eft 
quadratum  ex  FD,  hoc  eft  redlangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB,  ut  quadratum  ex  EF,  five  EC  ad  quadratum  ex  BG, 
hoc  eft  ut  quadratum  ex  rc(fta  M ad  quadratum  ex  ipfa  O, 
hoc  eft  * ut  rc(fta  M ad  redlain  N,  hoc  eft  in  ratione  data.  < 
Flanc  folutionem  dedit  Rogerius  Ventemiglia  in  pag.  256. 
Analyfeos  Geometricae  Hugonis  de  Omerique,  quae  Gadibus 
imprefla  eft  anno  1698.  et  multo  melior  eft  ea  quam  dedit 
Alexander  Anderfbnus  in  Caf.  i.  Prob.  9.  fupplementi  fui  A- 
pollonii  redivivi, 

PROP,  Lll.  PROB.  V.  EPITAGMA2. 

“ DATIS  in  re<5la  linea  tribus  pundlis  A,  B,  C quartum  D 
“ invenire  inter  puncta  B,  C quod  faciet  redlangulum  ADC 
“ a fegmentis  inter  ipfum  et  pundla  extrema  A,  C ad  qua- 
“ dratuni  ex  fegmento  DB  inter  ipftom  et  pundlum  medium 
“ B,  in  ratione  data.” 

Cas.  i.  Quando  ratio  data  eft  aequalis  ad  aequale. 

Fadlum  puta;  fit  fcilicet  re(ftangulum  ADC  aequale  qua- 
drato ex  DB,  et  ipfi  BD  aequalis  fiat  DE.  Quoniam  igitur  eft 

N 


i.cor.  20. 6. 
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AD  ad  DB,  ut  DB,  five  DE  ad  DG,  dividendo,  erit  AB  aci 
BD,  ut  £C  ad  CD ; et  permutando,  ut  AB  ad  G£,  ita  BD  ad 
DC ; quare  et  AB  ad  CE,  ett  ut  BD 

bis,  hoc  eft  BE  ad  DC  bis ; ut  igi-  y\  g D C E 

• IS.  5.  tur  “ AB  ad  C£,  ita  eft  AE  ad  ED  — 1 ..  . 1 ..  1 

una  cum  DC,  hoc  eft  ad  BC.  Recft- 

angulum  igitur  AEC  aequale  eft  dato  recflangulo  ABC.  Et 
data  eft  recla  AC,  et  pundVum.  £ eft  in  AC  producla,  quia  Al> 
maj(»r  eft  DB,  et  propterea  BD,  five  DE  major  eft  ipsa  DC 
k 85.  Dac.  datunv  igitur eft  puncftum  E,  quare  et  pumftum  D. 

Componetur  ita, 

‘39.6.  Ad  datam  reftam  AC  applicetur  * reftangulum  aequale- 
dato  redtangulo  ABC  excedens  quadrato,  fitque  £ pundhim 
applicationis  quod  eft  in  AC  producfta  ad  partes  pundii  C,  et 
bifariam  fecetur  BE  in  D;  erit  D punftum  inveniendum^ 
Quoniam  enim,  ex  conftrudHone,  recftangulum  AEC  aequale 
eft  ipfi  ABC,  ut  EA  ad  AB,  ita  eft  BC  ad  CE ; major  autenx. 
eft  EIA  ipsa  AB,  quare  BC  major  eft  CE ; eft  igitur  BC  major 
dimidio  ipfius  BE,  hoc  eft  ipsa  BD,  quare  pxm^him  D cadit 
inter  pun<fta  B,  C.  Et- quoniam  eft  AB  ad  CE,  ut  AE  ad  CB,  hoc 

* 19.  9^  eft  ad  DE  una  cum  DC,  erit  AB  ad  CE,  ut  (BE  ad  DC  bis, 

hoc  eftjit)  BD  ad.DC;  et  permutando,  componendoque,  eft 
AD  ad  DB,  ut  ED,  hoc  eft  BD  ad  DC.  Igitur  re€Iangulum 
ADC  aequale  eft  quadrato  ex  BD. 

Cas.  2.  Quando  aequales  funt  AB,  BC. 

Fadhim  puta ; fit  fcilicet  rc<ftangulum  ADC  ad  quadra- 
tum ex  BD  in  ratione  data.  Igitur,  componendo,  quadratum 


I 


\ 
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cx  AB  erit’ ad  quadratum  ex  BD  in  ratione  data.  DatUm  4U-  » d»i. 
tem  eft  quadratum  ex  AB,  quare  et  quadratiun  ex  BD,  ct  ipla. 

BD  data  erit;  datum  igitur  eR  pun<Rum  D. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  re<flangulum  ADC  ad 
quadratum  ex  BD  ea  qtiam  habet  redla  FG  ad  iplam  GH,  ct 
inter  FH  et  HG  media  proportioiulis  inveniatur  HK.,  ut  vero 
FH  ad  HK,  ita  fiat  AB  ad  BD ; erit  D pundlum  invenien- 
dum. Quoniam  enim  FH  major  eft  HK,  erit  AB,  hoc  eft  BC 
major  BD ; quare  cadet  pundlum  D in- 
ter B,  C.  £t  quoniam  eft  AB  ad  BD,  ut 
FH  ad  HK,  erit  ^ quadratum  ex  AB  ad 
quadratum  ex  BD,  ut  (quadratum  ex 
FH  ad  illud  cx  HK,  hoc  eft** ut)  re<fta 
FH  ad  ipfam  HG.  Igitur,  dividendo, 
eft  redlangulum  ADC  ad  quadratura  ex  BD,  ut  FG  ad  GH, 
hoc  eft  in  ratione  data.. 

Si  vero  in  hoc  cafii  ratio  data  fuerit  aequalis  ad  aequal^ 
erit  FH  dupla  ipfius  HG,  quare  et  quadramm  ex  AB  duplum 
erit  quadrati  ex  BD.  Unde  BD  erit  latua  quadrati  cujus  dia.»- 
nxeter  eft  AB. 


B D C 


F K G H 


'>  33.  6. 


'^cor.  i.  20.6. 


C.vs.  Qi^do  ratio  data  non  eft  aequalis  ad  aequale,  et 
inaequales  funt  AB,  BC. 

Fadlum  puta ; fit  fcilicet  re^angulum  ADC  ad  quadratuni 
ex  DB  in  ratione  £t  ipfi  ADC  aequale  fit  retflangulura 

BD£,  pofidl  re<fta  DE  in  AD  produ^a  ad  partes  C.  Quoni»* 
am  igitur  data  eft  ratio  re<5)angufi  ADC,  hoc  eft  ipfius  BDE 
ad  quadratum  ex  DB,  data  erit  ratio  rc(ftae  ED  ad  ipfam  DB. 

N 2 
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Eft  autem,  per  Prop.  8.  ED  ad  DB,  ut  redangulum  AEC  ad 
ipfum  ABC ; horum  igitur  ratio  data  eft ; et  datum  eft  ABC, 
quare  et  reclangulum  AEC.  Et  quoniam  rediangulum  ADC 
aequale  eft  ipfi  BDE,  et  eft  AD  major  BD,  erit  DE  major  DC ; 
pundlum  igitur  E eft  in  AC  produdla.  Quoniam  vero  datum 
•85.0«.  eft  redangulum  AEC,  datum  erit^pundhim  E,  quare  data 
eft  reda  EB ; et  data  oftenfa  eft  ratio  redae  ED  ad  ipfam 
^ 8.  Dat.  pundum  igitur D datum  eft. 

Componetur  vero  ita. 

Sit  ratio  quam  habere  debet  redangulum  ADC  ad  quadra- 
tum ex  DB  ea  quam  habet  reda  M ad  redam  N.  Et  fiat  ut 
N ad  M,  ita  redangulum  ABC  ad  aliud,  quod  invenietur  fa- 
ciendo ut  N ad  M,  ita  CB  ad  BF,  nam  ita  erit  redangulum 
* 29.  6.  ABC  ad  ipfum  ABF.  Ad  redam  vero  AC  applicetur  % verfus 
partes  C,  redangulum  aequa- 
le ipfi  ABF  excedens  quadra-  F A B D C E 

to,  fitque  E pimdum  appli-  — 

cationis;  ut  vero  FC  ad  CB,  M N 

ita  fiat  EB  ad  BD,  fumatur 

autem  pundum  D in  AB  produda  verfus  C;  erit  D pundum 
inveniendum.  Primo  autem  oftendendum  eft  ipfum  cadere 
inter  punda  B,  C.  Quoniam  eft  FC  ad  CB,  ut  EB  ad  BD, 
erit  FB  ad  BC,  ut  ED  ad  DB ; igitur  redangulum  ABF,  hoc 
eft,  ex  conftrudione,  redangulum  AEC  eft  ad  ipfum  ABC,  ut 
ED  ad  DB.  Eft  autem  AE  major  AB,  quare  redangulum  AEC 
majus  eft  ipfo  AB,  EC ; ratio  igitur  redanguli  AEC  ad  ip- 
fum ABC,  hoc  eft  ratio  redae  ED  ad  iplam  DB,  major  eft  ra- 
tione redanguli  AB,  EC  ad  idem  ABC,  hoc  eft  ratione  rec- 
tae EC  ad  ipfam  CB.  Quoniam  igitur  ratio  ED  ad  DB,  major 
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eft  ratione  EC  ad  CB,  eiit  pundlum  D propius  pun(£to  B 
quam  eft  pundlum  C.  Cadit  igitur  puncftum  D inter  pundla 
B,  C.  Quoniam  vero  eft  ED  ad  DB,  ut  re<ftangulum  AEG  ad 
ipfum  ABC,  erit  per  converfam  Prop.  8.  retftangtdum  ADC 
aequale  ipfi  BDE.  Eft  autem  redlangulum  ADC,  hoc  eft  BDE, 
ad  quadratum  ex  DB,  ut  ED  ad  DB,  hoc  eft  ut  FB  ad  BC, 
hoc  eft  in  ratione  data. 

Puncfta  autem  ipfi  B propiora  majores  faciunt  rationes  redl- 
anguli  ad  quadratum,  quam  punifta  remotiora.  Sit  enim 
pun(ftum  G propitos  ipfi  B quam  pundium  D.  Eft  igitur  ra- 
tio CG  ad  GA,  major  ratione  CD  ad  DA,  quare  et  ratio  redl- 
anguli  AGC  ad  quadratum  ex 

AG,  major  eft  redlanguli  ADC  F A B G D C E 

ad  quadratum  ex  DA.  Eft  au-  — ' ' — ' ' — ' ■ ■* 

tem  ratio  quadrati  ex  A G ad  M N 

quadratum  ex  GB,  major  ra- 
tione quadrati  ex  AD  ad  quadratum  ex  DB,  quia  ratio  redlae 
AG  ad  ipiam  GB,  major  eft  ratione  AD  ad  DB.  Igitur  ex  ae- 
quali ratio  redlanguli  AGC  ad  quadratum  ex  GB,  major  eft 
ratione  redlanguli  ADC  ad  quadratmn  ex  DB. 

CoR.  Hinc  11  redlangulum  ADC  aequale  fuerit  quadrato 
ex  DB,  pimdla  quaevis  inter  B et  D faciimt  redlangulum  ma- 
jus quadrato ; pimdla  autem  inter  D et  C faciunt  redlangu- 
lum minus  quadrato. 
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PROB.V.  EPITAGMA  2.  ALITER. 

“ DATIS  in  rc6U  linea  tribus  ptuu^is  A,  B,  C quartum  D 
“ mvenire  inter  punAa  B,  C quod  faciet  re<5laiigulum  ADC 
ad  quadratum  ex  DB  in  ratione  data.” 

Fadlum  puta ; fit  fcilicct  reiflangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  in  ratione  data.  Secetur  AC  bifariam  in  puniffo  E, 
ccntroque  E,  intervallo  EC  dcfcribatur  femicirculut  AFC,  ct 
a pun<fIo  D ducatur  ad  n€tos  angulos  ipfi  AC  reda  DF,  et 
BF  jungatur.  EA  igitur  quadratum  ex  DF  aequale  redangulo 
ADC,  quare,  ex  hypothefi,  da- 
ta eA  ratio  quadrati  cx  FD  ad 
quadratum  ex  DB,  ct  propterca 
• 59.  Dat.  data*eA  ratio  redae  FD  ad  ip- 
fam  DB  ; datus  autem  eA  an- 
gulus BDF;  triangulum  igitur 
44.  D»t.  BDF  fpecie  datum  ’’  eA,  datus 
propterca  eA  angulus  DBF ; et 
datum  eA  pundum  B,  reda 
"«jj.Dat.  igitur  BF  pofitionc  data'eA; 

<38.  Dat.  ct  pofitionc  data  cA  circumferentia  AFC,  datum  igitur  e A 
pundum  F,  ct  propterca  reda  ID  pofitionc  data ' cA;  «t  daea 
• 33.  D«.  .eA  AC  pofitionc,  datum ' igitur  eA  pundum  D. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  quam  habere  debet  rcdangulum  ADC  ad  qua- 
dratum ex  DB  ea  quam  habet  data  reda  M ad  datam  N,  et 
inter  M ct  N media  proportionalis  inveniatiu'  O.  Sumatur 
jiutem  quodvis  pundum  G inter  B et  C,  ct  fiat  ut  reda  O ad 
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M,  ita  BG  ad  quartam  GH,  quae  ponatur  ad  reilos  angulos 
ipfi  AC,  et  junifla  BH  occurrat  circumferentiae  fuper  diame* 
trum  AC  defcriptae  in  F,  ad  eas  fcilicet  partes  redlae  AC  ad 
quas  eft  H ; ad  AC  vero  ducatur  perpendicularis  FD,  erit  D 
punftum  inveniendtun.  Patet  enim  D efle  inter  pundla  B,C; 
et  quia  aequiangula  funt  triangula  BDF,  BGH,  eft  quadra- 
tum ex  FD,  hoc  eft  redlangulum  ADC  ad  quadratum  ex  DB, 
ut  quadratum  ex  HG  ad  quadratum  ex  GB,  hoc  eft  ut  qua- 
dratiun  ex  re<fta  M ad  quadratum  ex  re<5la  O,  hoc  eft  ^ut  re^*'3.cor.  30. 6, 
M ad  ipfam  N,  hoc  eft  in  ratione  data_ 

Hanc  conftrudlionem  dedit  Alexander  Anderfonus  in  Caf.i. 

Prob.  9.  pag.  22.  fupplementi  Apollonii  redivivi. 

Pundla  autem  ipli  B propiora  majores  faciunt  rationes 
re(51anguli  ad  quadrattun,  quam  pundla  remotiora.  Sit  enim 
pun<ftum  G propius  ipfi  B quam  pun<ftum  D,  et  ad  retftos  an- 
gulos ipfi  AC  ducatur  GH,  occurratque  re<ftae  BF  in  H,  et 
circumferentiae  AFC  in  K.  Ratio  igitur  re£languli  AGC,  hoc 
eft  quadrati  ex  GK  ad  quadratum  ex  GB,  major  eft  ratione 
(quadrati  ex  GH  ad  quadratum  ex  GB,  hoc  eft  ratione  qua- 
drati ex  DF,  five)  reiftanguli  ADC  ad  quadratum  ex  DB. 


PROP.  LIII.  PROB.  V.  EPITAGMA3, 

“ DATIS  in  re<fta  linea  tribus  pundlis  B,  A,  C quartum  D 
“ invenire  inter  pundhim  medium  A et  utrumlibet  ex  extre- 
“ mis  C,  quod  faciet  redangulum  ADC  a fegmentis  inter  D 
et  pun<fta  A,  C ad  quadratum  ex  fegmento  DB  inter  D ct 
“ reliquum  extremum  B,  in  ratione  data.” 
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Cas.  i.  Quando  ratio  data  efl  aequalis  ad  aequale. 

Fa£lum  puta ; fit  follicet  re<5langulum  ADC  aequale  qua- 
drato ex  BD,  et  ipfi  BD  aequalis  fiat  DE.  Quoniam  igitur  eft 
CD  ad  DB,  hoc  eft  ad  DE,  ut  BD  ad  DA,  erit,  dividendo,  CE 
ad  ED,  ul  BA  ad  AD;  permutandoque,  CE  ad  AB,  ut  ED  ad 
DA ; quare  et  CE  ad  AB,  ut  ED 
• 1 j.  5.  bis,  hoc  eft  BE  ad  AD  bis ; et  “ CE  b a D E C 

ad  AB,  ut  BC  ad  AD  una  cum  BD,  1 — 1 a 

hoc  eft  ad  AE.  Recbmgulum  igi- 
tur AEC  aequale  eft  dato  reclangulo  CBA,  Et  data  eft  re<fta 
AC,  et  eft  pun(ftum  E inter  A,  C quia  CD  major  eft  DB,  hoc 
t>  86.  Da.  eft  ipsa  DE,  eft  enim  BD  major  DA.  Datum  igitur^^eft  punc- 
tum E,  et  propterea  ptmdhim  D. 

Ut  vero  conftrudlio  fieri  poflit,  necefle  eft  reclangulum 
« j.  a.  CBA  non  majus  ‘ fit  quadrato  ex  dimidio  ipfius  AC.  Si  vero 
fpatia  haec  inter  fe  aequalia  fuerint,  bifariam  fecetur  AC  in 
E,  et  rurfus  bifariam  fecetur  BE  in  D,  pumftumque  D efficiet 
' 6.  a.  Problema.  Eft  enim  quadratum  ex  BE  aequale  reiftangulo 
CBA  una  cum  quadrato  ex  AE,  hoc  eft,  ex  hypotkefi,  qua- 
drato ex  AE  bis.  Dimidium  igitur  quadrati  ex  BE,  hoc  eft 
quadratum  ex  BD  bis,  aequale  eft  quadrato  ex  AE,  quorum 
quadratum  ex  BD  aequale  eft  quadrato  ex  DE ; reliquum  igi- 
tur quadratum  ex  BD  aequale  eft  reliquo,  recftangulo  fcilicet 
ADC. 

Si  vero  redlangulum  CBA  minus  fuerit  quadrato  ex  dimi- 
*a8.  6.  dio  ipfius  AC,  applicetur ' ad  reclam  AC  reclangulum  aequ.a- 
Ic  ipfi  CBA,  deficiens  quadrato,  fitque  E puntflum  applicari- 
x)nis  utrumlibet,  et  bifariam  fecetur  BE  in  D ; erit  D juinc- 
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tum  inveniendum.  Quoniam  enim,  ex  conftnuflione,  re<5lan- 
^lum  AEG  aequale  efl  redlangulo  CBA,  erit  BC  ad  CE,  uc 
EA  ad  AB;  eft  autem  BC  major  CE,  quare  EA  major  eft  AB, 
et  propterea  EA  major  eft  dimidio  ip- 

fius  EB,  hoc  eft  ipsa  ED;  cadit  igitur  B A D E G 

pvmdtum  D inter  pumfta  A,  C.  Et  : 1 1 

quoniam  eft  CE  ad  AB,  ut  CB  ad  EIA, 

hoc  eft  ad  BD  una  cum  DA,  erit  ‘^CE  ad  AB,  ut  (BE  ad  AD  reor.  19. 
bis,  hoc  eft  ut)  ED  ad  DA ; et  permutando,  componendoque, 
eft  CD  ad  DE,  ut  BD  ad  DA.  Redlangulum  igitur  ADC  eft 
ecquale  ipfi  BDE,  hoc  eft  quadrato  ex  DB. 

Cas.  2.  Quando,  bifariam  fe<fta  AC  in  £,  ratio  data  eadem 
eft  rationi  quadrati  ex  AE  ad  quadratum  ex  EB. 

Fadhim  puta ; Iit  fcilicet  rc(ftangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB,  ut  quadratum  ex  AE  ad  quadratum  ex  EB.  Erit  igi- 
tur invertendo,  ut  quadratum  ex  BE  ad  quadratum  ex  EA, 
ita  quadratum  ex  DB  ad  redlangulum  ADC;  quare  “erit  re-  * 19.  ;• 
liquum,  excellus  fcilicet  qtiadrati  ex  BE  fupra  quadratum  ex 
DB,  ad  reliquum  ''^quadratum  ex  DE,  ut  totum,  quadratum  '■  3. 
fcilicet  ex  BE  ad  totum  quadratum  ex  AE ; igitur  compo- 
nendo, ut  excelRis  quadratorum  ex  BE,  ED  fupra  quadratum 
ex  DB,  hoc  eft  ut  duplum  rc<ftangulum  BE,  ED  ad  quadra-  * 7. 3. 
tum  ex  DEi,  hoc  eft  ut  re<5la  BE  bis  ad  redlam^DE,  ita  qua- 
drata BE,  EA  ad  quadratum  ex  AE.  Horum  autem  ratio 
data  eft,  quia  data  funt  B,  A,  E pun<fta ; data  igitur  eft  ratio 
redlac  BE  bis  ad  re<ftam  EiD ; et  data  eft  BE,  igimr  data  eft 
ED,  et  datum  erit  ptihdlum  D. 
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Componetur  iu^  ' ' • 

Fiat  ut  quadrata  cx  BEl,  EA  (Imul  ad  quadratum  ex  AE^ 
ita  redla  BE  bis  ad  quartam  ED  quae  ponatur  a pun«5Io  E 
verfus  A ; erit  D pund:um  inveniendum.  Primo  autem  often- 
dendum  efl  ED  minorem  efle  EA,  hoc  eft  pundhim  D efle  in- 
ter E,  A pundla.  Ex  proportione  praecedente,  et  dividendo, 
eft  quadratum  ex  BE  ad  quadratiun  ex  EA,  ita  (redla  BD  bis 
una  cum  DE  ad  ipfam  DE,  et  ita)  eft  duplxim  redlangulum 
BDE  una  cum  quadrato  ex  DE  ad  quadratum  ex  DE.  Qua- 
4*  *•  dratum  autem  ex  BE  majus  eft  duplo  redlangulo  BDE  una 
* 14-  5-  cum  quadrato  ex  DE,  ergo ' quadratum  ex  A£  majus  eft  qua- 
drato ex  ED.  Et  redla  AE  major 
ipfa  ED;  cadit  igitur  pun<ftiun  D g ^ jj  g 

inter  A et  C.  Er  quoniam,  ex  ■ ■ i 

conftru<5Uone,  ut  quadrata  ex  BE, 

AE  ftmul  ad  quadratum  ex  AE,  ita  (re<fta  B£  bis  ad  ipfam 
ED,  hoc  eft  ita  duplum  retftangtdum  BED  ad  quadratum  ex 

• 7.  s.  ED,  hoc  eft  ' ita)  excelTus  quadratorum  ex  BE,  ED  ftipra  quaf 

dratum  ex  BD  ad  quadratiun  ex  DE,  dividende,  erit  qua- 
dratum ex  BE  ad  quadratum  ex  EA,  ut  exceifus  quadrati  ex 

* 19. ;.  BE  ftipra  quadratum  ex  BD  ad  quadratum  et  DE ; quare  * uc 

reliquum,  quadratum  fcilicet  ex  BD  ad  reliquum  reiftangu- 
lum  ADC,  ita  eft  quadratum  ex  BE  ad  quadratum  ex  EA ; et 
invertendo,  ut  redlangulum  ADC  ad  quadratum  cx  DB,  ita 
eft  quadratum  ex  AE  ad  quadratum  ex  £B< 
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Cas.  3.  Quando  ratio  data  eft  quaevis  alia  quam  in  duobus 
praecedentibus  cafibus. 

. FacRum  puta ; fit  fcilicet  redlangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  in  ratione  data.  Redlangulo  ADC  aequale  fit  re<Ran- 
gulum  BDE,  pofita  DE  verfus  partes  pun<5li  C.  Quoniam  Igi- 
tur data  eft  ratio  rc<flanguli  ADC,  hoc  eft  ipfius  BDE,  ad 
quadratum  ex  DB,  data  erit  ratio  redlae  ED  ad  ipfiim  DB. 

Eft  autem,  per  Prop.  8.  BD  ad  DE,  ut  rc<ftangulum  CBA  ad 
ipfum  AEC,  horum  igitur  ratio  data  eft ; et  datiun  eft  re<ft- 
angulum  CBA,  quare  et  AEC  datum  eft.  Et  quoniam  redlan- 
gvilum  BDE  aequale  eft  ipfi  ADC,  eft  autem  BD  major  AD, 

«rit  CD  major  DE.  Pun(ftum  igitur  E cadit  inter  A,  C punc- 
ta. Et  quoniam  datum  eft  redlangulum  AEC,  et  data  eft  redla 
AC,  datum  ■'erit  pundlum  E,  quare  data  eft  re«fta  BE.  Et  da-  • 86.  Dat. 
ta  oftenfii  eft  rado  BD  ad  DE,  datum  ^ igitur  eft  pimdlum  D.  8.  Dai. 

Quoniam  vero  ad  compofitionem,  qua  inveniendum  eft 
pun<ftum  E,  requiritur  ut  ad  datam  redlam  AC  applicetur 
redlangulum  AEG  dato  redtangulo  aequale,  ei  fcilicet  ad  quod 
reiftangulum  CBA  datam  habet  rationem  BD  ad  DE,  defici- 
ens quadrato,  Problema  non  femper  conftrui  poteft,  quoties 
fcilicet  retftangulum  datum,  cui  aequale  applicandum  eft  rec- 
tae AC,  majus  fuerit  quadrato  ex  dimidio  ipfius  AC  Fiet  27. 6, 
autem  modo  fingulari,  fi  re(5langulum  hoc  aequale  fuerit  qua- 
drato ex  dimidio  retftae  AC,  hoc  eft  fi  pumftum  applicationis 
E inciderit  in  medium  recftae  AC. 

Ita  autem  invenietur  punctum  D,  et  ratio  rcclanguli  ADC 
ad  quadratum  ex  DB  in  hoc  cafu.  Bifariam  fecetur  AC  in  E, 
et  puta  D efle  punAum  inveniendum  quod  fcilicet  facit  re<ft- 
angulum  BDE  aequale  ipfi  ADC;  addito  igitur  communi 
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^3, et;,  a.  quadrato  ex  DE,  erit  redlangulum  BED  aequale dato  qua- 
drato ex  AE,  datum  propterea  eft  redlangulum  EDB,  et  data, 
•cft  rct^Ia  BE;  data  igitur  cll  ED,  datiunque  erit  pimAum  D. 

Componetur  hoc  ita, 

Bifariam  fecetur  AC  in  E,  et  ipfis  BE,  EA  tertia  propor- 
tionalis inveniatur  ED,  quae  ponatur  a pun^lo  E vcrfus  B. 
Et  quoniam  BE  nrajor  eft  AE,  erit  AE  major  ED,  et  cadet 
punctum  D inter  A,  C pundta.  Eft  autem  rctftangulum  BED 
aequale  quadrato  ex  AE,  et  ablato  communi  quadrato  ex  DE, 
reliquum  reclangulum  BDE  aequale  eft  reliquo  redbingulo 
ADC.  Et  quoniam  proportionales 

•2.C0T.  so.6.funt  BE,  EA,  ED,  erit'BE  ad  FD,  B A D E C 

ut  quadratum  ex  BE  ad  quadra-  1 — 1 1 

tum  ex  EA,  et  dividendo,  ut  BD  ad 

DE,  ita  eft  redlangulum  CBA  ad  quadratum  ex  AE,  inver- 
tendoque,  erit  ut  ED  ad  DB,  hoc  eft  ut  re<ftangulum  BDE, 
five  ADC  ad  quadratum  ex  DB,  ita  quadratum  ex  AE  fi  ve 
rccftangulum  AEC  ad  rc(ftangulum  CBA.  Data  igitur  eft  ratio 
rc<ftangull  ADC  ad  qu*adratum  ex  DB,  eadem  fcilicet  rationi 
quadrati  ex  dimidio  ipfius  AC  ad  redlangulum  CBA,  hoc  eft  ea- 
dem rationi  quadrati  ex  AC  ad  quadruplum  redlangfuli  CBA. 

Inquirendum  autem  eft  an  pundhim  D majorem  facit  ra- 
tionem an  minorem  redlanguli  ad  quadratum,  quovis  alio 
pundlo  in  ipfa  AC.  Manentibus  igitur  jam  deferiptis,  fuma- 
tur inter  A et  C aliud  quodvis  pundlum  G,  et  redlangulo 
AGC  aequale  fiat  BGH;  eft  igitur  BG  ad  AG,  ut  GC  ad  GH; 
major  autem  eft  BG  ipsa  AG,  quare  GC  major  eft  GH ; ca- 
dit igittir  punclum  H inter  pundla  G,  C.  Non  autem  incidet 
H in  pundlum  E,  quod  patet  fi  flierit  G inter  E et  C,  neque 
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B 

A D G E H 

C 

B 

A G D HE 

C 

cadet  in  E fi  G fuerit  inter  A et  E,  etenim  eflet  re<^angulum 
BGE,  hoc  eft  ipfum  BGH  aequale  re(fIangulo  AGC,  et,  ad- 
dito communi  quadrato  ex  GE,  eflet  rediangulum  BEG  ae- 
quale quadrato  ex  AE,  hoc  eft  re<ftangulo  BED,  et  pun<ftunt 
G coincideret  pundlo  D,  contra-  hypothefin.  Quoniam  vero 
aequales  funt  AE,  EC,  re^ft- 

angulum  AEG  majus  eft  B A D EG  H 

iplb  AHC,  igitur  ratio 
reftanguli  AEG  ad  ipfiim 
CBA  major  eft  ratione 
re«Slanguli  AHG  ad  idem 
CBA.  Oftenfum  autem 
fuit  efle  ED  ad  DB,  ut 

redlangulum  AEG  ad  ipfum  GBA ; et  fimiliter  quoniam  redl- 
angulum  AGG  aequale  eft  ipfi  HGB,  erit,  per  Prop.  8.  ut  HG  -j- 
ad  GB,  ita  redlangulum  AHG  ad  ipfum  GBA;  ^uare  ratio 
redlae  ED  ad  re&zm  DB,  major  eft  ratione  redlae  HG  ad  ip- 
lam  GB,  et  propterea  ratio  re<ftanguli  BDE,  hoc  eft  redlan- 
guli  ADG  ad  quadratum  ex  DB,  major  eft  ratione  redlanguli 
BGH,  hoc  eft  ipfius  AGG  ad  quadratum  ex  GB.  Pundlum 
igitur  D facit  maximam  rationem  redlanguli  ad  quadratum. 

Oftendendum  reftat  puncfta  ipfi  D propiora  majores  facere 
rationes  re^angiili  ad  quadratum  quam  puncfta  remotiora  ad 
eafdem  partes  pundli  D. 

Manentibus  jam  defcriptis,  fit  in  re<fta  AG  pundhim  K re- 
motius a pun^o  D quam  eft  pun<ftvun  G,  fint  autem  pundla 
K,  G ad  eafdem  partes  ipfius  D.  Recftangulo  AKG  aequale 
fiat  redlangulum  BKL.  Erit  igitur  pundhim  L inter  pun^a 
K,  G,  quod  eodem  modo  oftendetur  quo  pun<flum  H often- 
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£ G K H LC 


dgkj:  hl' 


fum  fuit  cflc  inter  pundia  G,  C.  Et  primo,  fit  pundhim  G inter 
pundlum  D,  quod  facit  maximam  rationem,  et  pundlum 
£t  in  hoc  cafu  erit  pundhim  H inter  pundliim  E quod  bifari- 
am fecat  reclam  AC,  ct 
pundlumC;  quod  quidem 
manlfcflum  cfl  fi  fuerit  G 
in  E,  vel  inter  E,  C punc- 
ta, quia  redlangulum  AGC 
aequale  efl  ipfi  BGH.  At  ' i-i-i— i-*—— 

fi  G fuerit  inter  pundla 

D,  E,  quoniam  rcclangulum  BDE  aequale  «fl  ipfi  ADC,  erit, 
per  partem  i.  Prop.  27.  redlangulum  BGE  minus  ipfb  AGC, 
hoc  efl  redlangulo  BGH,  quare  redla  GE  minor  efi  ipsa  GH, 
ct  pundlmn  H erit  inter  Ect  C.  Si  igitur  pundlum  K inciderit 
in  ipfum  H,  vel  fuerit  inter  H ct  C,  patet  pumflum  L quod 
c:(l  inter  K et  C remotius  efiTe  a pundlo  E quam  pundlum  H. 
Si  vero  pun«5lum  K fiicrit  inter  pundla  G,  H,  quoniam  rcdl- 
angulum  BGH  aequale  efl  ipfi  AGC,  erit,  per  partem  pri- 
mam Prop.  27.  reclangulum  BKH  minus  ipfb  AKC,  hoc  eft 
rcdlangulo  BKL;  quare  redla  KH  minor  efl  ipsa  KL,  et 
pundbim  L remotius  erit  a pundlo  E quam  pun<5him  H.  Se- 
cundo, fit  pnndlum  G inter  j)undlum  D et  ipfum  A;  et  quo- 
mam  redlangulum  BDE 

aequale  efl  ipfi  ADC,  erit,  ^ A KGDL  HI  C 

per  partem  2.  Prop.  27.  . t — 1—1 -lj — 1_! 

redlangulum  BGE  majus 

ipfo  AGC,  hoc  efl  redlangulo  BGH,  quare  rccla  GE  major 
efl  rcdla  GH,  et  pundhim  H erit  inter  pundla  G,  E.  Et  quoni- 
-am  pundlum  K efl  inter  A,  G pimcla,  efl  enim  remotius  a 
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pundlo  D quam  ipfum  G,  et 'ad  eafdem  partes  iplius  D,  et 
quoniam  rc<flangulum  BGH  aeqmile  eA  ipfi  AGC,  erit,  per 
partem  2.  Prop.  27.  redlangulum  BKH  majus  ipfb  AKC,  hoc  cA 
redlangulo  BKL. ; reAa  igitur  KH  major  eA  ipsa  KL,  et  ptmc- 
tum  L remotius  erit  a pundlo  E quam  pundhun  H ; quod  e- 
tiam  in  cafu  primo  oAcnAim  fuit.  In  utroque  igitur  cafu 
reclangulum  AHC  majus  'eA  ipfo  ALC.  Ergo  ratio  redlan-  « j.  j, 
guli  AHC  ad  ipfum  CBA,  major  eA  ratione  reAanguli  ALC 
ad  idem  CBA.  OAenfum  autem  fuit  f re<Aangulum  AHC  eflc  f vide  h»nc 
ad  ipfum  CBA,  ut  re<fla  HG  ad  ipfam  GB ; et  quoniam  redi- 
angulum  AKC  aequale  eA  ipfi  BKL,  fimiliter  prorfus  oAen-*°^” 
detur  redlangulum  ALC  elTe  ad  ipfum  CBA,  ut  redla  LK  ad 
ipfiun  KB.  EA  igitur  ratio  redlae  HG  ad  redlam  GB,  major 
ratione  redlae  LK  ad  ipfam  KB;  quare  et  ratio  redlanguli 
BGH,  hoc  eA  ipfius  AGC  ad  quadratum  ex  GB,  major  eA 
ratione  redlanguli  BKL,  hoc  eA  redlanguli  AKC  ad  quadra- 
tum ex  KB.  Pundla  igitur  propiora  ipfi  D ad  utrafvis  ipfius 
partes  faciunt  majores  rationes  redlangtili  ad  quadratum, 
quam  punAa  remotiora  ad  eafdem  partes. 

Componetur  vero  Problema  ita. 

Sint  B, A,C  tria  pundla  data  in  redla  linea,  fitque  rado  quam 
habere  debet  redlangu- 

lum  a fegmentis  inter  qB  ADEGHG 

pimAum  inveniendum  — j 1 — 1 ■ 

et  pimAa  A,  C ad  qua-  jq 

dratum  ex  legmento  in-  “ 

- ter  ipfiun  et  reliquum 

punAiun  B,  ea  quam  habet  reAa  M ad  redtam  N.  Et  inve- 
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niatur,  ut  in  praemlflls  oftenflim,  pun(^m  D quod  facit  ma- 
ximam rationem  redlan^uli  ad  quadratum,  hoc  eft  rationem 
eandem  quam  habet  quadratum  ex  AE  dimidio  ipfius  AC  ad 
reilangulum  CBA.  Si  igitim  ratio  M ad  N eadem  fuerit  huic 
rationi,  pundlum  D,  idque  folum,  efficiet  Problema,  quia 
pun^Ium  aliud  quod- 


vis inter  A et  C facit 
minorem  rationem  redl- 
anguli  ad  quadratum. 
Si  vero  ratio  M ad  N 


major  fuerit  ratione  hac 

maxima.  Problema  conftrui  non  poteft.  Quod  fi  proponatur 
•ratio  M ad  N minor  ratione  quadrati  ex  AE  ad  rediangulum 
CBA,  fiat  ut  N ad  M,  ita  rcdlangulum  CBA  ad  aliud,  quod 
inveniatur  faciendo  ut  N ad  M,  ita  AB  ad  rediam  BO,  nam 
ita  erit  redlangulum  CBA  ad  ipfum  CBO.  Et  quoniam,  ex 
bypothefi,  ratio  M ad  N,  hoc  eft  ratio  redlanguli  CBO  ad  ip- 
fam  CBA  minor  eft  ratione  quadrati  ex  AE  ad  idem  redlan- 
gulmn  CBA,  erit  redlangtilum  CBO  minus  quadrato  ex  AE. 
*a8. 6.  Igitur  ad  redlam  AC  applicari  poteft*  rediangulum  aequale 
ipfi  CBO  deficiens  quadrato ; applicetur,  et  fit  H utrumlibet 
. ex  applicationum  pundUs.  Fiat  autem  ut  AO  ad  OB,  ita  BH 
ad  HG,  fumpto  G inter  pxmdia  B et  H;  erit  G pimdhim  in- 
veniendum. Eft  enim,  ex  conftrudlione,  redlangulum  AHC 
aequale  ipfi  CBO,  et  AO  ad  OB,  ut  BH  ad  HG  ; quare  eft 
AB  ad  BO,  ut  BG  ad  GH,  et  propterea  redlangulum  CBA  eft 
ad  ipfum  CBO,  hoc  eft  ad  redlangulum  AHC,  ut  BG  ad  GH. 
Eft  autem  BC  major  HC,  quare  redlangulum  AH,  BC  majns 
•cft  ipfo  AHC;  ratio  igitur  re<ftanguli  CBA  ad  ipfiim  AHC, 
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hoc  cft  ratio  rcdlae  BG  ad  rediam  GPI,  major  eft  ratione  (e- 
jufdem  CBA  ad  ipfum  AH,  BC,  hoc  eft  ratione)  BA  ad  AH; 
igitur  BG  major  eft  BA,  et  pundium  G cadit  propterea  inter 
A,  C pundla.  Quoniam  vero  rediangulum  CBA  eft  ad  Ipfum 
AHC,  ut  BG  ad  GH,  ut  prius  oftenfum;  erit,  per  convcr- 
fam  Prop.  8.  redtangulum  BGH  aequale  rediangulo  AGC. 
Eft  autem  redlangulum  AGC,  hoc  eft  ipfum  BGH  ad  qua- 
dratum ex  GB,  ut  redia  HG  ad  redtam  GB,  hoc  eft  ut  OB  ad 
BA,  hoc  eft  ut  redla  M ad  rediam  N,  hoc  eft  in  ratione  data. 
Et  fimiliter  invenietur  alterum  pundlum  quod  folvet  Proble- 
ma, ope  reliqui  pimdli  applicationis. 


PROB.  V.  EPITAGMA3.  ALITER. 

“ DATIS  in  fedla  linea  tribus  pundlls  B,  A,  C quartum  D 
“ invenire  Inter  pundium  medium  A et  utrumlibet  ex  extre- 
“ mis  C,  quod  faciet  redlangulum  ADC  ad  quadratum  ex  DB, 
in  ratione  data.” 

Fadlum  puta ; fit  fcilicet  redlangulum  ADC  ad  quadra- 
tum ex  DB  in  ratione  data.  Secetur  AC  bifariam  in  pundlo 
E,  centroque  E,  intervallo  EC  deferibatur  femicirculus  AFC, 
et  a ptmdlo  D ipfi  AC  ad  redlos  angulos  ducatur  DF  quae 
circumferentiae  occurrat  In  F,  et  jungatur  BF.  Eft  Igitur 
quadratum  ex  DF  aequale  redlangulo  ADC,  quare,  ex  hypo- 
thefi,  data  eft  ratio  quadrati  ex  DF  ad  quadratum  ex  DB, 
quare  data  “ eft  ratio  redlae  DF  ad  ipfiun  DB  ; et  datus  eft 

P 


‘59.  Dit. 
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^44.  Dit.  angvilus  BDF,  igitur ’’ triangulum  DDF  fpccic  datum  eft,  da- 
' tufque  erit  angulus  DDF  ; et  datum  cft  jiun<Rum  B,  quare' 

rc(5la  DF  pofitione  data  cfl  j et  politione  data  eft  circumferen- 
* :3.  Dat.  tia  AFC,  datum  igitur‘*eft  punilum  F,  et  retfta  FD  pofitione'; 
ai*  ^'*‘*  propterca  datum  eft  punchim  D. 

Quoniam  vero  ad  compofitionem  requiritur  ut  retfta  BF, 
quae  pofitione  data  oftcnfa  eft,  occurrat  circumferentiae  pofi- 
tione datae  AFC,  quod  non  femper  fieri  poteft,  ideo  Problema 
in  omni  cafu  non  conftrui  poteft.  Fiet  autem  modo  fingulari 
fi  re^la  ea  circumferentiam  AFC  contigerit.  Pnntftum  vero, 
et  ratio  recftanguli  ad 
quadratum  in  hoc  cafu 
invenientur  ducendo  rec- 
tam BG  circuhim  in  G 
contingentem,  et  a pun<fto 
G ducendo  ad  AC  per- 
pendicularem G H ; erit 
enim  H punftum  inve- 
niendum, et,  juncla  EG, 
ratio  redlanguli  AFIC, 
hoc  eft  quadrati  ex  G Fi 
ad  quadratum  ex  II  B, 
fS,etaa.6.  eadem  erit  rationi  quadrati  ex  EG  ad  quadratum  ex  GB, 
hoc  efl  rationi  quadrati  ex  EA  dimidio  ipfius  AC  ad  re<5lan- 
* 3^*  3*  gubtoi  8 CBA. 

Inquirendum  autem  eft  an  punifhim  FI  facit  majorem  vel 
miaorem  rationem  redlanguli  ad  quadratum  quovis  alio 
puniQu  iu  rc(fta  AC.  Manentibus  igitur  deferiptis,  fumatur 


N 
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inter  A et  C aliud  quodvis  punclum  D,  et  ducatur  DF  ad 
rc«5los  angulos  ipfi  AC,  occxirratque  circumferentiae  in  F,  jun- 
gatur BF  quae  occurrat  ipfi  GH  in  K.  Ratio  igitur  quadrati 
ex  GH,  hoc  eft  rc^languU  AHC,  ad  quadratum  ex  HB,  mar 
jor  eft  ratione  (quadrati  ex  KH  ad  idem  ex  HB  quadratum, 
hoc  eft  ratione  quadrati  ex  FD,  hoc  eft)  redlanguli  ADC  ad 
quadratum  ex  DB.  Quare  pundlum  H facit  maximam  ratir 
onem  redlanguli  ad  quadratum. 

Pun<fta  autem  ipfi  H propiora  faciunt  majores  rationes 
re(5languli  ad  quadratum  quam  pun<fta  remotiora  ad  eafilem 
partes  pun<fti  H.  Sit  enim  pundlum  L propius  pundio  H 
quam  pundlum  P,  et  ad  eafdem  partes  ipfius  H,  at  ducatur 
LM  ad  rcdlos  angulos  ipfi  AC,  occurratque  circumferentiae 
in  M,  et  jundla  BM  occurrat  DF  produdlae  in  N.  Igitur  ratio 
redlanguli  AIX,  hoc  eft  quadrati  ex  ML  ad  quadratum  ex 
LB,  (hoc  eft  ratio  quadrati  ex  ND  ad  quadratum  ex  DB,)  ma- 
jor eft  ratione  quadrati  cx  FD  ad  quadratum  ex  DB,  hoc  eft 
ratione  redlanguli  ADC  ad  quadratum  ex  DB.  Pundla  igitur 
i[di  H propiora  ad  utrafvis  ipfius  partes  faciunt  majores  ra- 
tiones re<ftanguli  ad  quadratum,  quam  pun<fta  remotiora  ad 
<afdem  partes. 

Componetur  ita, 

Sit  ratio  d^&  quam  habere  debet  re<ftangulum  ad  quadra- 
tum ea  quam  habet  rp<fta  O ad  reftam  P,  et  inter  O et  P me- 
dia proportionalis  inveniatur  Qj_  Bifariam  fecetur  AC  in  Ey 
et  centro  E,  intervallo  EC  deferibatur  femicirculus,  quem 
■contingat  redla  du<fta  a pundlo  B in  G,  et  ad  AC  ducatur 
perpendicidaris  GH.  Si  igitur  ratio  data  O ad  P,  hoc  eft’’ra-'’j.cor.  so.6. 
tio  quadrati  cx  O ad  quadratum  ex  Q^cadem  fumt  rationi 
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quadrati  ex  EC  ad  rcdanguluin  CBA,  pundlum  H,  Idque  fo- 
lum,  efficiet  Problema,  quia  punctum  quodvis  aliud  in  recta 
AC  minorem  facit  rationem  re<ftanguli  ad  quadratum.  Si 
autem  ratio  data  O ad  P non  fuerit  eadem  rationi  maximae, 
quadrati  fcilicet  ex  EC  ad  redangulum  CBA,  erit  hac  ratione 
minor.  Sit  igitur  ratio  O 


ad  P minor  ratione  qua- 
drati ex  EC,  hoc  elt  ex 
EC  ad  rcdtangulum  CBA, 
hoc  elt  ad  quadratum  ex 
GB ; erit  igitur  ratio  qua- 
drati ex  O ad  quadratum 
ex  minor  ratione  qua- 
drati ex  GH  ad  quadra- 


tum ex  HB,  et  propterea 
ratio  redtac  O ad  redtam 


Caminor  erit  ratione  GH 

ad  HB.  Fiat  ut  O ad  ita  KH  ad  FIB,  et  KH  minor  erit 
GH ; quare  jundta  BK  necelTario  circumferentiae  occurret  in 
duobus  pundtis.  Sit  F eorum  utrumlibet,  et  ad  AC  ducatur 
perpendicularis  FD ; erit  D pundlum  inveniendum.  Eft  enim 
quadratum  ex  FD,  hoc  eft  rcdlangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB,  ut  quadratum  ex  KH  ad  quadratum  ex  HB,  hoc  eft 
ut  quadratum  ex  redla  O ad  quadratum  ex  redla  hoc  eft 
ut  redla  O ad  redlam  P,  hoc  eft  in  ratione  data. 

ConftrudUonem  hanc  dedit  Hugo  dc  Omerique  in  pag. 
460.  Analyfeos  fuae  Geometricae 
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P R O B.  VI. 

“ DATIS  in  rcdla  linea  tribus  pundlis  quartum  invenire  ex- 
“ tra  ipfa  aci  utrafvis  partes  quod  faciet  redlangulum  a feg- 
“ mentis  inter  ipfum  et  duo  ex  pundtis  datis  ad  quadratum 
‘‘  ex  fegmento  inter  ipfum  et  reliquum- pundlum  datum,  in* 
“ ratione  data.” 

PROP.  LIV.  PROB.VI.  EPITAGMA  I. 

“ DATIS  in  re(fla  linea  tribus  pundlis  A,  C,  B quartum  D 
“ invenire  extra  puncta  data  ad  partes  B quod  faciet  redlan- 
“ gulum  ADC  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pumSla  A,  C 
“ ab  ipfo  remotiora  ad  quadratum  ex  DB  fegmento  inter  ip- 
“ Ium  et  reliquum  puncRum  B,  in  ratione  data,  quae,  ut 
“ patet,  debet  efle  majoris  ad  minorem.” 

Fadlum  puta ; fit  fcilicet  recftangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  in  ratione  data.  RecRangulo  ADC  aequale  fit  redlan- 
gulum  BDE,  pofita  DE  ad  eafdem  partes  ad  quas  eR  DB  ; c- 
rit  autem  punitum  E in  BA 

prcxluita  ad  partes  ipfius  A.  F E H A C B DG 

Et  quoniam  data  eft  ratio  — ' ' — ' ' ' — 

redtanguli  ADC,  hoc  eft  ip-  M N 

fius  BDE  ad  quadratum  ex 

DB,  data  erit  ratio  reitae  ED  ad  iplam  DB.  Eft  autem  per 
Prop.  14.  ED  ad  DB,  ut  reitangulum  CEA  ad  ipfum  ABC ; 
horum  igitur  ratio  data  eft,  et  datum  eft  redtangulum  ABC, 
quare  et  CEAj  dataque  eft  reita  AC,  et  eft  punitum  E in  CA 
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•9j.D>t.  j:roducbi,  igluir  “ datum  cll  pumftum  E,  et  data  erit  re<5la 
*“  6.  D*t.  Data  autem  cft  ratio  ED  ad  DB,  datum  igitur^eft  punc- 
tum D. 

G>mponetur  ita, 

Sit  ratio  daia  quam  habere  debet  rct^angulum  ADC  »d 
quadratum  ex  DB,  ea  quam  habet  re^  M ad  re^am  N,  ct 
fiat  ut  re<5la  N ad  ipfam  M,  ita  rcdlangulum  ABC  ad  aliud, 
quxxl  invenietur  faciendo  ut  N ad  M,  ita  CB  ad  BF,  nam  ita 
erit  redlangulum  ABC  ad  ipfum  ABF.  Ad  rcdfam  vero  AC 
« 8j.  Dit.  applicetur',  verfus  partes  pundii  A,  recflanguium  aequale  ipfi 
ABF  excedens  quadrat»,  fitque  £ punilmu  applkatioud ; et 
ut  fC  ad  CB,  ita  fiet  £B  ad 

BD;  erit  D puofiuin  ineeni-  F E H A C B DO 
endutn.  Erit  enim  FB  ad  BC,  '•  ' 

ut  ED  ad  DB  ; igitur  redan-  M N 

gulum  ABF,  hoc  eft  ipfiim 

CEA  eft  ad  redlangulum  ABC,  ut  ED  ad  DB ; et  per  conver- 
fam  Prop.  14.  erit  redatxgulum  ADC  aequale  ipfi  EDB,  Re<5l- 
anguhun  autem  ADC,  hoc  eft  £DB  eft  ad  quadratum  ex  DB, 
ut  reda  £D  ad  ipiam  DB,  hoc  eft  ut  FB  ad  BC,  hoc  eft  yt 
re<5Ia  M ad  re<Ram  N,  hoc  eft  in  ratione  data. 

Pun(3a  autexn  ipfi  B propiora  fiteiunt  majores  ratioum  reiStr 
anguli  ad  quadratum  quam  pun^  remotiora.  Sit  enim 
pujuftum  D propius  iph  B quam  pumftum  G ; et  re^Ung^tfJo 
ADC  aequale  fiat  BDE,  recftanguie  autem  AGC  reifUngulum 
BGH.  Erit  igitur  per  Prop.  j j.  rcdangulum  EOB  nosqus  ip^ 
foAGC,  hoc  eft  ipfi»  BGH;  quare  recla  £G  m4of  eft  ipfi^ 
CH,  ct  pux>Aum  H torit  ioeer  punfta  E,  A.  fte^tanguluoi 
igitur  CEA  ma^ue  eft  ipFo  CEA,  ct  propterea  GEA  majore» 
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hal>et  rationem  ad  rc^artgulum  ABC  quam  habet  re<Rangu- 
lum  CHA  ad  idem  ABC.  Ut  autem  RD  ad  DB,  ita,  per  Prop. 
14.  eft  re€langulum  CEA  ad  ipfum  ABC;  et,  per  eandem,  ut 
HG  ad  GB,  ita  cA  re^angulum  CHA  ad  ipfum  ABC.  Igitur 
ratio  ED  ad  DB,  major  eA  ratione  HG  ad  GB,  quare  ratio 
re^anguli  EDB,  hoc  eA  ipfius  ADC  ad  quadratum  ex  DB, 
major  eA  ratione  re^nguli  HGB,  hoc  eA  ipAus  AGG  ad 
quadratum  ex  GB, 

PROB.  VI.  EPITAGMA  i.  ALITER. 

“ DATIS  io  redi  linea  tribus  ponKAis  A,  C,  B quartum  D 
“ invenire  extra  pun<Aa  data  quod  faciet  redbingulum  ADC 
“ ad  quadramm  ex  DB,  in  ratione  data,  majoris  fcilicct  ad 
“ minorem.” 


Fa»Aum  puta ; fit  feillcet  recflangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  In  ratione  data.  Secetur  AC  bifariam  in  ptin^o  E,  et 
centro  E,  intervallo  EC 


deferibatur  femicirculus 
AFC,  et  a pundio  D du- 
catur rcdla  DF  ipfum 
contingens  in  F,  occur- 
ratque  DF  in  pundio  G 
redlae  BG  quae  ad  an- 


H L 


gulos  redlos  dudla  eA  N P O 

ipfi  AB.  EA  igitur  qua- 


dratum ex  FD  aequale  * redlangulo  ADC,  quare  data  eA  ratio  * 36. 3. 
quadrati  ex  FD  ad  quadratum  ex  DB,  et  propterea  data  eA  *>  j?.  d«. 
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ratio  redlae  FD  ad  ipfam  DB.  Junda  autem  EF  redus  erit 
angulus  EFD,  quare  aequiangula  funt  triangula  EFD,  GBD; 
ut  igitur  FD  ad  DB,  ita  eft  EF  ad  BG,  quare  data  eft  ratio 
EF  ad  BG,  et  data  eft  EF,  idcoque  et  BG  magnitudine;  fed  et 
pofitione,  datumque  eft  pundum  B,  datum  igitur  eft  punc- 
«^94.  Dat.  tum  G;  quare  reda  GF  poGtlone  data  eft,  fed  et  AB  data 
eft  pofitione ; datiun  propterea  eft  pundum  D. 

Componetur  ita, 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redangulum  ADC  ad 
quadratum  ex  DB  ea  quam  habet  reda  N ad  ipfam  0,  et  in- 
ter N et  O media  proportionalis  inveniatur  P ; bifarlamquc 
feda  AC  in  E,  fiat  ut  N ad  P,  ita  EC  ad  quartam  BG  quae 
ponatur  a pundo  B ad 
redos  angulos  ipfi  AB. 

A pundo  vero  G duca- 
tur reda  GF  contingens 
circulum  fuper  diame-' 
trum  AC  deferiptum  in 
pundo  F ad  eafdem  fei- 
licet  partes  redae  AB 
ad  quas  eft  pundum  G, 
ducatur  autem  EH  parallela  ipfi  GB,  occurratque  circumfe- 
rentiae AFGin  H.  Et  quoniam  ratio  data,  hoc  eft  ratio  N ad 
O eft  majoris  ad  minorem,  erit  et  ratio  N ad  P majoris  ad 
minorem ; reda  igitur  EC,  hoc  eft  EH  major  eft  ipsa  GB, 
ideoque  pundum  contadus  F,  erit  inter  H et  C,  et  reda  FG 
occurret  ipfi  AB  produdae  verfus  partes  B ; occurrat  ei  in  D, 
erit  D pundum  inveniendum.  Jungatur  enim  EF,  et  quoni- 
am aequiangula  funt  triangula  EFD,  GBD,  erit  quadratum 
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■ex  FD,  hoc  cR  rcdlangulum  ADC  ad  quadratum  ex  DB,  ut 
quadratum  ex  EF,  hoc  eft  ex  EC  ad  quadratum  ex  BG,  hoc 
ert  ut  quadratum  ex  redla  N ad  quadratum  ex  ipsa  P,  hoc  eft 
ut  recla  N ad  re<ftam  O,  hoc  eft  in  ratione  data.  <i 

Pundla  autem  ipfi  B propiora  majores  faciunt  rationes  rc(ft- 
angtili  ad  quadratum  quam  pundla  remotiora.  Sit  enim  D 
propius  ipfi  B quam  pun(ftum  K,  et  ducatur  KL  contingens 
fcmicirculum  AHC  in  L,  et  ipfi  KL  occurrat  BG  in  M,  et 
jungatur  EL.  Patet  puncftum  L cadere  inter  ipfa  F,  H,  quare 
BG  minor  erit  BM.  Habet  igitur  quadratum  ex  EF  majorem 
rationem  ad  quadratum  ex  BG,  quam  quadratum  ex  EL  ad 
quadratum  ex  BM,  quare  et  quadratum  ex  FD,  hoc  eft  redl- 
angulum  ADC  majorem  habet  rationem  ad  quadratum  ex 
DB,  quam  quadratum  ex  LK,  hoc  eft  recftangulum  AKC  ad 
quadratum  ex  KB. 

PROP.  LV.  PROB.  VI.  EPITAGMA2. 

“ DATIS  in  rcdla  linea  tribus  puncftis  B,  A,  C quartum  D 
■“  invenire  extra  punifta  data,  quod  faciet  re«flangulum  ADC 
“ a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pmufta  A,  C ipfi  propiora 
“ ad  quadratum  ex  fegmento  DB  inter  ipfum  et  reliquum 
“ pimdlum  B,  in  ratione  data,  quae,  ut  patet,  debet  elTe  mi- 
“ noris  ad  majorem,” 

Fadhim  puta ; et  redb- 
nngulo  ADC  aequale  fit 
rediangulum  BDE,  polita 
DF.  ad  eafdem  partes  ad 

O. 


BF  A C EH  D G 

■ » ■ --  I t I 

M N 


.cor.  30. 6. 
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quas  cft  DC;  erit  Igituf  punclum  E inter  pundla  C,  D.  Et 
quoniam  data  eft  ratio  rc^anguli  ADC,  hoc  eft  ipfius  BDE 
ad  quadratum  ex  DB,  data  erit  ratio  rc<5lae  ED  ad  ipfam  DB. 
Eft  autem,  per  Prop.  14.  BD  ad  DE,  ut  re<ft:angulum  CBA  ad 
ipfum  AEG  ; horum  igitur  ratio  data  cft;  et  datum  cft  re<ftan- 
gulum  CBA,  quare  datum  eft  AEC.  Data  autan  eft  redla  AC, 
■ 85.  Da.  ct  eft  pundlum  E in  AC  produdla;  datum  igitur  * cft  punc- 
tum E,  rt  data  erit  reda  BE.  Et  data  eft  ratio  BD  ad  DE,  et 
pi'opterCa  datum  eft  pundum  D. 

Componetur  ita, 

Sit  ratio  data  quam  Iiabcre  debet  redangulum  ADC  ad 
quadratum  ex  DB,  ea  quam  habet  reda  M ad  redam  N ; ct 
liat  ut  N ad  M,  ita  redangulum  CBA  ad  aliud,  quod  inve- 
nietur faciendo  ut  N ad 

M,  ita  reda  AB  ad  ipfam  BF  AC  EH  D G 

BF,  nam  ita  erit  redan-  — ' ■ ' — ' ' 

gulum  CBA  ad  ipfum  M N 

CBF.  Ad  redam  vero  AC 

‘ 19.  6.  applicetur  redangulum  aequale  ipfi  CBF  excedens  quadrato, 
fttque  E pundum  applicationis  quod  eft  in  AC  prududa  ad 
paites  C ; ct  ut  AF  ad  FB,  ita  fiat  BE  ad  ED ; erit  D punc- 
tum inveniendum.  Erit  enim  AB  ad  BF,  ut  BD  ad  DE,  -qua- 
re et  redangulam  CBA  erit  ad  ipfum  XD8F,  hoc  eft  ad  red- 
angulum  AEC,  ut  reda  BD  ad  redam  DE.  Igitur  per  con- 
verfam  Prop.  14.  erit  redangulum  ADC  aequale  ipfi  BDE, 
Eft  autem  redaiogulum  ADC,  hoc  eft  BDE  ad  quadraitum  ex 
DB,  ut  reda  ED  ad  ipfam  DB,  hoc  cft  ut  FB  ad  BA,  hoc  eft 
ut  M ad  N,  hoc  eft  in  ratione  data. 

Punda  autem  ab  ipfo  C remotiora  faciunt  majores  ratio- 
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nes  re<!languU  ad  quadratum  quam  pundla  propiora.  Sit 
enim  punfhim  G remotius  a pundlo  C quam  eft  pund\um  D. 
Et  rcdtangulo  ADC  aequale  fiat  ipfum  BDE,  redlangulo  autem 
AGC  aequale  fiat  BGH,  igitur  per  Prop.  33.  recSlangulum  BGE 
majus  eft  ipfo  AGC,  hoc  eft  ipfo  BGH ; quare  re<fta  GE  ma- 
jor eft  ipfa  GH,  et  punflum  H erit  in  CE  produdla;  et  prop- 
terea  re<ftanguliun.  AHG  majus  eft  ipfo  AEG,  ideoque  habet 
AHC  majorem  rationem  ad  rcdlangulum  CBA,  quam  rcftan- 
guliun  AEG  ad  idem  CBA.  Quoniam  vero  recftangulum  AGC 
aequale  eft  ipfi  BGH,  erit,  per  Prop.  14.  HG  ad  GB,  utredl- 
angulum  AHC  ad  ipfum  CBA;  et  fimiliter,  quoniam  ADC 
aequale  eft  ipfi  BDE  rciftangulo,  erit  ED  ad  DB,  ut  redlan- 
gulum  AEC  ad  ipfum  CBA.  Ratio  igitur  HG  ad  GB,  major 
eft  ratione  ED  ad  DB;  quare  et  ratio  redlanguli  BGH,  hoc 
eft  ipfius  AGC  ad  quadratum  ex  GB,  major  eft  ratione  retft* 
anguli  BDE,  hoc  eft  ipfius  ADC  ad  quadratum  ex  DB. 


PROB.  VI.  EPITAGMAa.  ALITER. 

“ DATIS  in  redla  linea  tribus  pundlis  B,  A,  C quartum  D 
“ invenire  extra  puncla  data  quod  faciet  reiftangulmn  ADG 
ad  quadratum  ex  DB  in  ratione  data  nainoris  ad  majorem.” 

Facium  puta ; fit  feilicet  re<ftangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  in  ratione  data.  Sececur  AC  bifariam  in  puzufto  E,  et 
centro  E,  intervallo  EC  defirribatur  femicirculus  AFC,  et  a 
pundlo  D ducatur  DF  ipfum  contingens  in  F,  occurratque  in 
pundlo  G re^e  BG  quae  ad  re^s  angulos  du<fta  eft  ipfi 

0^2 
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• 36. 3.  AB.  Quoiiiam  igitur  data  efl  ratio  recflanguli  ADC,  hoc  dt* 
» 59.  Diit.  quadrati  ex  ED  ad  quadratum  cx  DB,  data  erit ratio  redlae 
FD  ad  ipfam  DB.  JuiuRa  autem  EE  aequiangula  erunt  tri- 
angula EFD,  GBD ; ut  igitur  FD  ad  DB,  ita  eft  EF  ad  BG ; et 
datae  funt  FD,  DB,  quare  data  eft  ratio  EF  ad  BG ; et  data 
eft  EF,  idcoque  et  BG  magnitudine,  fcd  et  politione,  datum- 
que eft  pun<ftum  B ; datum  igitur  eft  pundlum  G,  et  redia 
« 94.  Dat.  CiF  politione  data  erit,  fcd  et  redla  AB  politione ; igitur  da- 
tum eft  punctum  D. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redtangulum  ad  qua- 
dratiun  ca  quam  habet  redla  N ad  rcdlam  O,  et  inter  N tt  O 
media  propoitionalis  inveniatur  P;  bifariam  fecetur  AC  in  E» 
et  fiat  ut  N ad  P,  ita 
EC  ad  quartam  BG, 
quae  ponatur  ad  redlos 
angulos  ipfi  AB.  Du- 
catur vero  a pundto  G 
redla  G F contingens 
circulum  fuper  diame- 
trum AC  deferiptum  in 
pundto  F ad  eafdem  fei- 
licet  partes  redtae  AC 
ad  quas  eft  G ; ducatur 
etiam  redta  EH  parallela  ipfi  GB,  occurratque  circumfe- 
rentiae AFC  in  H.  Et  quoniam  data  ratio  N ad  O eft  mi- 
noris ad  majorem,  erit  et  ratio  N ad  P minoris  ad  majo- 
rem ; quare  redla  EC,  hoc  eft  EH  minor  eft  ipsa  GB ; cadet 
igitur  pundtum  contadtus  F inter  H et  C,  et  redta  GF  occur- 
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ret  ipfi.  BC  produdlae  ad  partes  C ; occurrat  ei  in  D,  erit  D 
puncRum  inveniendum.  Jungatur  enim  EF,  et  quoniam  ae- 
quiangula  funt  triangula  EFD,  GBD,  erit  quadratum  ex  FD, 
hoc  eR  rediangulum  ADC  ad  quadranim  ex  DB,  ut  quadra- 
tum ex  EF,  five  EC  ad  qxiadratum  ex  BG,  hoc  eft  ut  q\ia- 
dratum  ex  redia  N ad  quadratum  ex  redia  P,  hoc  eft^utre<Ra<s.eor.2o.6. 
N ad  ipfain  O,  hoc  eR  in  ratione  data. 

Pundla  autem  ab  ipfb  C remotiora  faciunt  majores  ratio- 
nes redlanguli  ad  quadratum  quam  pundla  propiora.  Sit  e- 
nim  pundlum  K remotius  a pxmdlo  C quam  eR  pundhun  D, 
et  ducatur  redla  KL  contingens  femicirculum  AHC  in  L,  et 
ipfi  BG  occurrat  KL  in  M,  et  jtuigatur  EL.  Patet  ptmdliim 
L cadere  inter  pundla  F,  H,  quare  cadet  M inter  B,  G.  Ha- 
bet igitur  quadratum  ex  EL  majorem  rationem  ad  quadra- 
tum ex  BM,  quam  quadratum  ex  EF  ad  quadramm  ex  BG. 

Quare,  propter  aequiangula  triangula,  quadratum  ex  LK, 
hoc  eR  redlangulum  AKC  majorem  habet  rationem  ad  qua- 
dratum ex  KB,  quam  quadranim  ex  FD,  hoc  eR  redlangulum 
ADC  ad  quadratum  ex  DB. 


PROP.LVI.  PROB.  VI.  EPITAGMAj. 

DATIS  in  redla  linea  tribus  pundlis  A,  B,  C quartum  D 
“ invenire  extra  ipfa  quod  faciet  redlangulum  ADC  a feg- 
“ mentis  inter  ipfum  et  pundla  extrema  A,  C ad  quadratum 
“ ex  fegmento  DB  inter  ipfum  et  reliquum  puqdlum  B,  in 
“ ratione  data.” 
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Cas,  I.  Quando  ratio  data  eft  aequalis  ad  aequalem. 

. Fadiun  puta ; fit  fcilicet  rcdbuigulum  ADC  aequale  qua- 
drato ex  DB.  £(t  igitur  AD  ad  DB,  ut  BD  ad  DC>  et  AB  ad 
* 19.  BC,  ut  ^ AD  ad  DB.  Data  autem  e(l  ratio  AB  ad  BC,  igitur 
data  cR  rado  AD  ad  DB ; et  data  eR  AB,  quare  datum.  cR  punc- 
tum D.  Quoniam  vero  rado  AD  ad  DB  cR  majoiis  ad  mino« 
rem,  oportet  AB  majorem  efie  BC. 

Componetur  ita. 

Sit  igitur  AB  major  BC,  et  inveniatur  in  AC  produRa 
puniRum  D quod  facit  AD  ad  DB,  ut  AB  ad  BC.  £nt  igitur 
*AD  ad  DB,  ut  BD  ad  DG,  et  rectangulum  ADC  cR  prop- 
terea  aequale  quadrato  ex  DB. 

Pim(Ra  autem  remodora  a C quam  eR  D faciunt  retRangu- 
Ium  majus  quadrato,  et  con- 
tra. Sit  enim  E remotius  a C ^ g q 

quam  D.  Quoniam  igitur  C£  1 ■ — j — 

major  eR  ipsa  CD,  erit  ratio 

BD  ad  DC,  major  ratione  BE  ad  EC.  ER  autem  AB  ad  BC, 
‘cor.  19.  f.  ut  '*BD  ad  DC,  quia  proportionales  funt  AD,  BD,  CD  ; igi- 
tur ratio  AB  ad  BC,  major  eR  ratione  BE  ad  EC,  et  propter- 
ea  reRangulum  AB,  EC  majus  cR  rcRangulo  CBE ; commu- 
ne addatur  reRangulum  BEC,  et  redlangulum  AEC  majus 
' a.  a.  erit  reclangulis  CBE,  BEC,  hoc  cR ' quadrato  ex  EB. 

Cas.  2.  Quando  aequales  funt  AB,  BC. 

FaRum  puta ; fit  fcilicet  reRangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  in  ratione  data.  Quoniam  igitur  quadratum  ex  DB, 
•6.  a.  hoc  eR  “ rcRangulum  ADC  una  cmn  quadrato  ex  BC  dataro 
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habet  rationem  ad  recflangulum  ADC,  convertendo,  quadra- 
tum ex  DB  datam  habebit  rationem  ad  quadratum  ex  BC. 
Datum  igitur  eft  quadratum  ex  DB,  ct  ipfa  DB  data  erit,  i- 
deoque  datum  efl  pun<Shun  D^ 

Componetur  ita. 

Sit  rado  quam  habere  debet  re<3anguium  ad  quadratum 
eadem  radoni  re£lae  EF  ad  redam  FG,  quae,  ut  patet,  de 
bet  efle  miuoris  ad  majorem.  Et  iiat  ut  G£  ad  GF,  ita  CB 
ad  BH,  inveniatur  au- 
tem inter  CB,  BH  media 
proportionalis  BD  quae 
ponatur  a pundo  B ver- 
fus  partes  pundiC ; punc- 
tum D folvet  Problema. 

Eli  enim  quadratum  ex  BD,  hoc  eft  redangulum  HBC  ad 
quadratum  ex  BC,  ut  reda  HB  ad  ipfam  BC,  hoc  eft  ut  FG 
ad  GE ; igittir,  convertendo,  eft  quadratum  ex  BD  ad  red- 
ang^lum  ADC,  ut  reda  GF  ad  iplam  FE,  et  invertendo,  rod- 
angulum  ADC  eft  ad  quadratum  ex  DB,  ut  EF  ad  FG,  hoc 
eft  in  ratione  data. 

Punda  autem  remotiora  a pundO  C majores  facitmt  rati- 
ones redanguli  ad  quadratum  quam  punda  Ipli  propiora. 
Sit  enim  pundiun  K remotius  a C quam  eft  ■jnundum  D,  igi- 
tur quadratum  ex  BC  ad  redangulum  AKC  minorem  habet 
rationem  quam  ad  redangulum  ADC ; et  componendo,  qua- 
' drattun  ex  BK  minorem  habet  rationem  ad  redangulum  AKC 
quam  quadratum  ex  BD  ad  redangulum  ADC.  Igitur  inver- 
tendo, redangulum  AKC  ad  quadratum  ex  KB  majorem  ha- 
bet rationem  quam  redangulum  ADC  ad  quadratum  ex  DB. 


H A B C DK 

— I I 

G E F 
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Cas.  3.  Quando  Inaequales  funt  AB,  BC,  et  ratio  data  eR 
minoris  ad  majorem, 

FacRum  puta ; fit  fcilicet  in  AC  produfla  pundVum  D quod 
facit  rcclangulum  ADC  ad  quadratum  ex  DB  in  data  ratione 
minoris  ad  majorem;  et  redlangulo  ADC  aequale  fit  ipfiiin 
BDE,  Quoniam  igitur  recRangulum  ADC,  hoc  eft  BDE  mi- 
nus eft  quadrato  ex  DB,  erit  £D  minor  DB ; eadem  vero  ED 
major  eR  DC,  quia  reclan- 
gulum  ADC  eft  aequale  ipfi 

Tmp  1.  - V /V,  A F B FIEC  D G 
BDE ; cadet  jgitur  punctum  ^ _ 

E inter  puncta  B,  C.  Et 

quoniam  rectangulum  ADL.,  - — 

hoc  eft  ipfum  BDE  datam 

habet  rationem  ad  quadratum  ex  DB,  habebit  RD  ad  DB  ean- 
dem datam  rationem.  Eft  autem,  per  Prop.  15,  ED  ad  DB, 
ut  rectangulum  ABC  ad  ipfum  AEC;  horum  igitur  ratio  data 
eft.  Et  datum  eft  recftangulum  ABC,  igitur  datum  eft  rcctan- 
• 86.  Dit.  gulum  AEC  ; et  data  eft  redta  AC,  quare  datum  erit  * punc- 
tum E,  et  propterea  data  eft  redta  BE,  et  data  eft  ratio  ED 
ad  DB,  datum  igitur  eft  pundtum  D. 

Componetur  ita. 

Sint  pundta  data  A,  B,  C in  redta  linea,  fitque  ratio  data 
quam  habere  debet  redtangulum  ad  quadratum  eadem  ratio- 
ni redtae  M ad  redtam  N,  Et  ut  N ad  M,  ita  fiat  redtangu- 
lum ABC  ad  aliud,  quod  invenietur  faciendo  ut  N ad  M,  ita 
AB  ad  BF,  erit  enim  in  eadem  ratione  redtangulum  ABC  ad 
ipfum  FBC.  Quoniam  vero  ratio  M ad  N eft  minoris  ad  ma- 
jorem, erit  redtangulum  FBC  minus  ipfo  ABC,  et  propterea 
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recflangulum  FBC  minus  eft  quadrato  ex  dimidio  i'cctac 
AC;  igitur,  in  hoc  cafu,  in  quo  fcilicet  ratio  data  cft  mino- 
ris ad  majorem,  femper  applicari  poteft ad  redam  AC  rcd-  ^ jS.  o. 
angulum  aequale  dato  FBC  deficiens  quadrato.  Alterum  au- 
tem ex  applicationum  pundis  neceflarid  cadet  inter  B et  C, 
quoniam  redangulum  applicatum  minus  eft  ipfo  ABC.  Sit 
pundum  illud  E,  et  ut  AF  ad  FB,  ita  fiat  BE  ad  ED,  pofita 
ED  verfus  partes  pundi  C;  erit  D pundum  inveniendum.  Elrit 
enim  AB  ad  BF,  ut  BD  ad  DE,  major  autem  eft  AE  ipsa  AB, 
iginir  ratio  AE  ad  FB,  major  eft  ratione  (AB  ad  BF,  hoc  eft 
ratione)  BD  ad  DE.  Et  quoniam,  ex  conftrudione,  redan- 
gulum AEC  aequale  eft  ipfi  FBC,  erit  AE  ad  FB,  ut  BC  ad* 

CE.  Eft  igitur  ratio  BC  ad  CE,  major  ratione  BD  ad  DE, 
et  propterea  pundum  D cadit  in  EC  produda.  Quoniam  au-  " 
tem  eft  AB  ad  BF,  ut  BD  ad  DE,  erix  redangulum  ABC  ad 
(ipfum  FBC,  hoc  eft  ad)  redangulum  AEC,ut  BD  ad  DE.  I-  -|- 
gitur  per  converfam  Prop.  15.  redangulum  ADC  aequale  eft 
ipfi  BDE ; redangulum  autem  ADC,  hoc  eft  BDE  eft  ad  qua- 
dratum ex  DB,  ut  reda  ED  ad  ipfam  DB,  hoc  eft  ut  FB  ad 
B/V,  hoc  eft  ut  reda  M ad  ipfam  N,  hoc  eft  iji  ratione  data. 

Punda  autem  remotiora  a pundo  C,  propiora  vero  ipfi 
quam  pundiun  quod  facit  redangulum  aequale  quadrato,  fa- 
ciunt majores  rationes  redanguli  ad  quadratum  quam  punda 
ipfi  C propiora.  Sit  enim  pundum  G remotius  a'  pundo  C 
quam  eft  D.  Fado  igitur  redangnlo  BDE  aequale  ipfi  ADC, 
cadet  pundum  E inter  B,  C punda,  ut  prius  oftenfiim.  Si- 
militer, fi  fiat  redangulum  BGH  aequale  ipfi  AGC,  cadet  H 
inter  punda  B,  C.  Et  quoniam  redangulum  ADC  aequale 
-eft  redangulo  BDE,  et  pundum  G eft  itv  AD  produda,  erit, 

' R ■ 
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per  Prop.  33.  rcdiangulum  AGC,  hoc  cft  ipfum  BGH  majus 
rcclangulo  BGE;  igitur  recla  GH  major  eft  ipsa  GE,  et  ca- 
det punctum  H inter  puncta  B,  E.  Quoniam  vero  redtangu- 
lum  AGC  aequale  eft  ipfi  BGH,  erit,  per  Prop,  15.  BG  ad 
GH,  ut  reclangulum  ABC 

* ad  ipfum  A H C ; et,  quia 
BG  major  eft  GH,  recftan- 
angulum  ABC  majus  eft  ip- 
fo  AHC,  ct  proptcrea  cadet 
puniftum  B propius  medio 

pundo  rc(5tac  AC  quam  punctum  H,  quare  et  H cadet  pro- 
pius eidem  puncto  medio  quam  ptmcftum  E.  Igitur  rc(5tan- 
gulum  AHC  majus  cft  ipfo  AEC,  et  habebit  AHC  ad  ABC 
' reclangulum  majorem  rationem  quam  rcdtangulum  AEC  ad 

% ViJc  no-  Klcm  ABC,  Quare,  ex  praemiftis  J,  HG  ad  GB,  majorem  ha- 
' ' . bet  rationem  quam  ED  ad  DB ; et  propterea  redtangulum 
BGH,  hoc  cft  AGC  majorem  habet  rationem  ad  quadratum 
cx  GB,  quam  rectangulum  BDE,  hoc  eft  ADC  ad  quadratiun 
ex  DB. 

Cas.  4.  Quando  ratio  data  eft  majoris  ad  minorem. 

Fadtum  puta ; fit  fcilicet  redtangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  in  ratione  data  majoris  ad  minorem.  Quoniam  igittir 
rectangulum  ADC  majus  eft  quadrato  ex  DB,  ablato  com- 
muni redtangulo  BDC,  erit  reliquum  redtangulum  AB,  CD 
majus  reliquo  CBD ; quare  ratio  AB  ad  BC,  major  eft  ra- 

* tione  BD  ad  DC;  eft  autem  BD  major  DC,  multo  igitur 
AB  major  eft  BC.  Unde  ut  Problema  conftrui  poffit,  ncceflTe 
cft  ut  inaequales  fint  AB,  BC,  ct  ut  pundtum  D fit  in  redta 
AC  produdta  ad  partes  minoris  fegmenti  BC.  Fiat  redlangu- 
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Ium  BDE  aequale  ipfi  ADC,  pofita  DE  verfus  A.  Et  quoniam 
data  eft,  ex  hypothefi,  ratio  recflanguli  ADC,  hoc  eft  ipfius 
BDE  ad  quadratum  ex  DB,  data  erit  ratio  redlae  ED  ad  rec- 
tam DB.  Eli  autem,  per  Prop.  15.  BD  ad  DE,  ut  redlangu- 
lum  ABC  ad  ipfum  AEC ; horum  igitur  ratio  data  eft ; et  da- 
tum eft  re(ftangulum  ABC,  quare  datum  eft  AEC ; et  data  eft 
redla  AC,  datum  igitur  “ eft  pundlum  E.  Data  autem  oftenfa  ■ 86.  Dat. 
eft  ratio  ED  ad  DB,  et  data  eft  redla  EB,  et  propterea  datum 
eft  pundlum  D, 

Quoniam  vero  ad  compofitionem  requiritur  ut  ad  datam 
reclam  AC  applicetur  redlangulum  AEC  dato  retflangulo  ae- 
quale, ei  fcilicet  ad  quod  retftangulum  ABC  datam  habet  ra- 
tionem BD  ad 

DE,  deficiens  f A LH  E B C D G K 

quadrato , Pro-  ' ' ' ' 

blcma  non  fem-  ^ 

per  conftrui  po- 

teft,  quoties  fcilicet  redlangulum  datum  majus  fuerit  qua- 
drato ex  dimidio  ipfius  AC.  Fiat  autem  modo  fingulari,  fi 
reclangulum  datum  aequale  fuerit  quadrato  huic. 

Invenietur  autem  pundlum  D,  et  ratio  redianguli  ADC  ad 
quadratiun  ex  DB,  in  hoc  cafu,  fi  inveniatur  pun<5lum  D tale 
ut,  fadlo  redlangulo  BDE  aequali  ipfi  ADC,  cadat  pimdhim 
E in  medio  ipfius  AC.  Faiftum  puta,  et  quoniam  reclangu- 
lum  BDE  aequale  eft  ipfi  ADC,  ablatis  hifcc  ex  communi 
quadrato  ex  ED,  erit reliquum  reiftangulum  BED  aequale  '•2,  «6.  2. 
reliquo,  dato  fcilicet  quadrato  ex  EC  ; datum  igitur  eft  recl- 
angulum  BED,  et  data  eft  re<fta  EB,  datum  propterea  eft 
pundum  D, 

R 2 
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Bifariam  fccctur  AC  in  E,  et  ipfis  BE,  EC  tertia  proporti- 
onalis inveniatur  ED ; et  quoniam  EB  minor  cft  ipfa  EC,  erit 
EC  minor  ED,  et  cadet  puncElum  D in  AC  produdla.  Quo- 
niam vero  rediangulum  BED  aequale  efl;  quadrato  ex  EC,  ab- 
latis hifce  ex  communi  quadrato  ex  ED,  erit  reliquum  recfl- 
angtdum  EDB  aequale  reliquo  redangulo  ADC.  Redlangu- 
lura  igitur  ADC,  hoc  efl  EDB  efl  ad  quadratum  ex  DB,  ut 
redla  ED  ad  ipfam  DB,  Quoniam  vero  proportionales  funt 
‘j.COT.  20.6.  DE,  EC,  EB,  erit  * DE  ad  EB,  ut  quadratum  ex  EC  ad  qiia- 
dratum  ex  EB ; et 

convertendo,  eftf  ALHE  BCDG  K 

X ED  ad  DB,  ut  ^ ^ 

quadratum  ex  ^ ^ 

EC,  five  redlan- 

gulum  AEC  ad  redlangulum  ABC ; quare  et  re<flangulum 
ADC  efl  ad  quadratum  ex  DB,  ut  quadratum  ex  EC  dimi- 
dio fcilicet  ipfius  AC  ad  redlangulum  ABC,  hoc  cft  ut  qua- 
dratum ex  AC  ad  re<ftangulum  ABC  quater. 

Inquirendum  autem  eft  an  pundlum  D facit  rationem  re<ft- 
anguU  ADC  ad  quadraturo  ex  DB  majorem  vel  minorem  ra- 
tione quam  facit  aliud  quodvis  punctum  in  AC  produ<fta. 
Manentibus  igitur  jam  deferiptis,  fit  in  AC  produ<fta  aliud 
quodvis  punftum  G,  et  redlangulo  AGC  aequale  fiat  BGH. 
Quoniam  igitur  quadratum  ex  EC,  hoc  eft  redlangulum  DEB 
majus  aut  minus  eft  redlangulo  GEB,  ablatis  hifce  ex  com- 
muni quadrato  quod  fit  a redla  EG,  erit  reliquum  redlangu- 
lum AGC,  hoc  eft  BGH  minus  aut  majus  reliquo  redlangulo 
BGE ; quare  redla  HG  minor  aut  major  eft  redla  EG,  igitur 
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non  cadet  pundlum  H in  £ ; pundhun  autem  E bifariam  fe- 
cat  redlam  AC,  igimr  re«5langulum  AEG  majus  eft  ipfo  AHC, 
et  propterea  recflangulum  AEG  majorem  habet  rationem  ad 
ipfum  ABC,  quam  AHC  redhingulum  ad  idem  ABC.  Often- 
fiun  autem  fuit  re<flanguliun  AEC  efle  ad  ipfum  ABC,  ut 
re<5la  ED  ad  re«flam  DB ; et  quoniam  reclangulum  AGC  ae- 
quale eft  ipfi  BGH,  erit,  per  Prop.  15.  retftangulum  AHC  ad 
ipfum  ABC,  ut  recfla  HG  ad  ipfam  GB.  Igitur  ratio  ED  ad 
DB,  major  eft  ratione  HG  ad  GB,  et  propterea  ratio  re<flan- 
guli  EDB,  hoc  eft  ipfius  ADC  ad  quadratum  ex  DB,  major 
eft  ratione  redlanguli  HGB,  hoc  eft  ipfius  AGC  ad  quadra- 
tum ex  GB.  Punftum  igitur  D facit  maximam  rationem  reil- 
anguli  ad  quadratum. 

Oftendendum  reftat  pumfta  ipfi  D propiora  facere  majores 
rationes  redlanguli  ad  quadratum  quam  pim<fta  remotiora  ad 
eafdem  partes  pundli  D. 

Manentibus  jam  defcriptis,  fit  pundhun  K remotius  a 
pundlo  D quam  pun<ftum  G ; fint  autem  K,  G ad  eafdem  par- 
tes pundli  D,  et  redlangulo  AKC  aequale  fiat  recftangulum 
BKL.  Si  igitur  pim(fta  G,  K fint  in  CD  produdfa,  quoniam 
redlangulum  ADC  aequale  eft  ipfi  BDE,  erit,  per  Prop.  33. 
re<ftangul\un  AGC,  hoc  eft  BGH  majus  ipfo  BGE ; quare  et 
rccla  GH  major  eft  ipsa  GE.  Et  fimiliter,  quoniam  redlan- 
gulum AGC  aequale  eft  ipfi  HGB,  et  eft  K in  AG  produdla, 
erit  redlangulum  AKC,  hoc  eft  ipfum  BKL  majus  redlangulo 
BKH,  per  eandem  Prop.  33.  quare  et  rcdla  LK  major  eft  ipsa 
KH.  Eadem  ratione  in  cafu  in  quo  pundla  G,  K funt  inter  C, 
D pundla  oftendetm-,  per  Prop.  32.  HG  minor  GE,  et  LK  mi- 
nor KH.  In  utroque  igitur  cafu  ptmdlum  L remotius  eft  a 


videt. 
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puniflo  E quod  bifariam  fecat  redlam  AC,  quam  pun»flum  H. 
Itaque  rcilangulum  AHC  majus  eft  ipfo  ALC,  et  propterea 
re<fbmgulum  AHC  majorem  habet  rationem  ad  ipfum  ABC, 
quam  redlangulum  ALC  ad  reflangulum  ABC.  Oftenfum 
ttutem  fiiit  rectiangulum  AHC  efTe  ad  ABC,  ut  redla  HG  ad 
ipfam  GB  ; et  fimiliter  oftendetur  rectiangulum  ALC  ad  ip- 
fum ABC,  ut  rectla 

LK  ad  rectlana  KB.  rp  A E H L B CKGD 

Igitur  ratio  rectlae  — ' — ' — ' 

HG  ad  rectlam  G B,  M N 

major  eft  ratione  LK 

ad  KB,  et  propterea  ratio  rectianguli  HGB,  hoc'  eft  ipfius 
AGC  ad  quadratum  ex  GB,  major  eft  ratione  rectianguli  LKB, 
hoc  eft  ipfius  AKC  ad  quadratum  ex  KB.  Punctla  igitur  ipfi 
D propiora  ad  utrafvis  partes,  faciunt  majores  rationes  redl- 
anguli  ad  quadratum  quam  punctla  remotiora  ad  ealUem  par- 
tes. 

Componetur  vero  Problema  ita. 

Sint  A,  B,  C data  punctla  in  rectla  linea,  litque  ratio  data 
quam  habere  debet  rectiangulum  a fegmentis  inter  punctlum 
inveniendum  et  punfta  A,  C ad  quadratum  ex  fegmento  in- 
ter idem  punctlum  et  reliquum  punctlum  B,  eadem  rationi 
quam  habet  rectla  M ad  minorem  rectlam  N.  Et  inveniatur, 
ut  in  praemiflis  oftenfum  fuit,  punctlum  D quod  facit  maxi- 
mam rationem  rectianguli  ad  quadratum,  hoc  eft  rationem 
eandem  ei  quam  habet  quadratum  ex  AE  dimidio  ipfius  AC, 
ad  rectiangulum  ABC.  Et  fi  ratio  M ad  N eadem  fuerit  huic 
rationi,  punctlum  D,  idque  folum,  efficiet  Problema.  Si  vero 
ratio  M ad  N major  fuerit  ratione  hac  maxima.  Problema  non 
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poterit  conftrui.  Quod  fi  proponatur  ratio  M ad  N minor  ra- 
tione maxima,  fiat  ut  N ad  M,  ita  rcdangulum  ABC  ad  ali- 
ud rcclangulum, 

quod  quidem  in-  f ALHE  BCDG  K 

venietur  faclen-  ' ' ' ' ' ' 

do  ut  N ad  M,  ^ ^ 

ita  redla  AB  ad 

quartam  BF,  nam  ita  erit  redlangulum  ABC  ad  ipfum  FBC. 

Et  quoniam  ratio  M ad  N,  hoc  eft  ratio  reclanguli  FBC  ad 
ipfum  ABC,  minor  eft  ratione  quadrati  ex  AE  ad  idem  ABC ; 
erit  re«3;angulum  FBC  minus  quadrato  ex  AE.  Applicari  igi- 
tur poteft  redlangulum  aequale  ipfi  FBC  ad  recftam  A defi-  >'  sfi-  6. 
ciens  quadrato..  Applicetur,  ct  fit  H utrumlibet  ex  applica- 
tionum pundlis,  ut  vero  FA  ad  AB,  ita  fiat  HB  ad  BG,  fu- 
matur autem  puntftum  G in.HB  producfta;  erit  G punclum 
inveniendum.  Quoniam  enim  redlangulum  AHC  aequale  eft, 
ex  conftnwflione,  ipfi  FBC  quod  majus  eft  redlangulo  ABC, 
quia  ratio  data  M ad  N eft  majoris  ad  minorem,  erit  AHC 
majus  redlangulo  ABC,  et  propterea  pundlum  H cadit  pro- 
pius puncfto  E quod  bifariam  fccat  re<ftam  AC,  quam  punc- 
tum B ; cadit  autem  pundlum  B inter  E et  C quoniam  often- 
ia  * eft  AB  major  BC,  ideoque  eft  AH  minor  AB.  Quoniam  «vide  hanc  > 
vero  eft  FA  ad  AB,  ita  eft  HB  ad  BG,  componendo,  erit  FB  notam, 
ad  BA,  ut  HG  ad  GB.  Eft  autem  AH  minor  AB,  igitur  ra- 
tio FB  ad  AH,  major  eft  ratione  (FB  ad  BA,  hoc  eft  ratione) 

HG  ad  GB.  Ut  vero  FB  ad  AH,  ita  HC  ad  CB,  quia  redlan- 
gulum  FBC  aequale  eft  ipfi  AHC ; igitur  ratio  HC  ad  CB 
major  eft  ratione  HG  ad  GB,  et  propterea  cadit  pimtftum  G 
in  retfta  BC  produ<fta.  Quoniam  vero  ut  FB  ad  BA,  ita  eft 
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HG  ad  GB,  erit  redlangulum  FBC,  hoc  eft  ipfum  AHC  ad 
rc€langulum  ABC, 

utHGadGB.  Igi-  f A JEH  L B CKGD 

tur  per  converfam  ‘ ' ‘ 

Prop.  15.  erit  redlan-  ^ 

gulum  AGC  aequale 

ipfi  HGB.  Eft  autem  redlangulum  AGC,  hoc  eft  HGB  ad 
quadratum  ex  GB,  ut  re<5la  HG  ad  ipfam  GB,  hoc  eft  ut  FB 
ad  BA,  hoc  eft  ut  M ad  N,  lu>c  eft  in  ratione  data. 

PROB.  VI.  EPITA.GMA3.  ALITER. 

DATIS  in  retfta  linea  tribus  pun<ftis  A,  B,  C invenire  ex- 
“ tra  ipfa  quartum  D quod  faciet  reclanguluin  ADC  ad  qua- 
“ dratum  ex  DB  in  ratione  data.” 

Cas.  i.  Q^ndo  ratio  data  non  eft  majoris  ad  minorem. 

Fadhun  puta ; fit  fcilicet  reclangulum  ADC  ad  quadratum 
ex  DB  in  ratione  data  aequalis  .ad  aequalem,  vel  minoris  ad 
majorem.  Secenir  AC  bifariam  in 
E,  et  centro  E intervallo  EC  de- 
feribatur  circulus  AFC,  et  a punc- 
,to  D ducatur  DF  ipfum  contin- 
gens in  F,  occurratque  in  pundo 
G redae  BG  quae  ad  angulos  rec- 
tos duda  eft  ipfi  AB.  Quoniam  ^ E B C D 

igitur  data  eft  ratio  redanguli 

ADC,  hoc  eft  quadrati  ex  FD  ad  quadratum  ex  DB,  data  erit 
,ratio  redae  FD  ad  ipiam  DB.  Junda  autem  EF  acquianguU 
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fiint  triangula  EFD,  GBD ; nt  igitur  FD  ad  DB,  ita  ril  EF 
ad  BG,  quare  data  eft  ratio  FE  ad  BG,  et  data  eft  EF,  data 
igitur  eft  BG  magnitudine,  fed  et  politione,  datumque  eft 
pundlum  B ; datum  igitur  eft  pun<ftum  G,  et  propterea  refta 
GF,  qnae  drculum  politione  datum  contingit,  pofitione  data 
«ft fed  et  AB  pofitione,  datum  igitur  eft  pun<ftum  D.  ••  94.  Dat. 

Gomponetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redangulum  ad  qua- 
dratum ea  quam  habet  redhi  N ad  ipfiun  O,  et  inter  N et  O 
media  proportionalis  inveniattir  P.  Qwniam  igitur,  ex  hy» 
pothefi,  N vel  aequalis  eft  rpfi  O 
vel  eadem  minor,  erit  et  N vel  ac- 
4][ualis  ipfiPvel  eadem  minor.  Bi-- 
fariam  fececar  AC  in  E,  et  fiat  ut 
N ad  P,  ka  EC  ad  quartam  BG, 
quae  ponatur  ad  redos  angulos 
ipfi  AB;  centroque  E intervallo 
EC  deferibatur  femicirculus  AFC 
ad  partes  ipfius  AC  ad  quas  eft 
pantftom  G,  et  ducattH-  EH  pa.- 
rallda  ipli  BG,  et  fi  ratio  data,  fu- 
erit aequalis  ad  aequalem  junga- 
tur HG  ; fi  vwro  fuerit  nunoris 
ad  majorem  compleatur  paraMc- 
logrammum  BEHK.  In  primo  i- 
gitur  cafu,  quoniam  EC,  hoc  eft 
EH  aequalis  eft  ipfi  BG,  funtque 
EH,  BG  inter  fe  parallelae,  reda  GH  paraUela  erit  **  ipfi  EB,  * 33*  *• 
et  cireuhan  cootinget^.  In  altero  vero  cafu,  cik  £C,  hoc  eft  * }• 

S 
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EH,  five  BK  minor  ipsa  BG,  et  propterea  pimfttim  G eft 
extra  redlam  KH  quae  circulum 
contingit  iii  H.  In  utroque  igi- 
tur cafu  una  tantum  contingenti- 
um circulum,  a pumflo  G (ludia- 
rum, occurret  redlae  AC  ad  partes 
C produdlae ; ducatur,  et  fit  GF 
quae  redlae  AC  occurrat  in  D ; e- 
rit  D pundlum  inveniendum.  Jun- 
gatur enim  EF,  et  quoniam  ae- 
qulangula  funt  EFD,  GBD  trian- 
gula, erit  quadratum  ex  FD,  hoc 
cll  redlangulum  ADC  ad  quadra- 
tum ex  DB,  ut  quadramm  ex  EF, 
hoc  dl  ex  EC  ad  quadratum  ex 
BG,  hoc  efl  ut  quadratum  ex 
rcdla  N ad  quadratum  ex  redla  P, 

<a.cor.ao.6.  hoc  eft  ut  redla  N ad  Ipfam  O, 
hoc  eft  in  ratione  data. 

Si  autem  pundlum  B fit  in  E medio  fcilicet  ipfius  AC,  vel 
inter  A et  E,  fueritque  ratio  data  aequalis  ad  aequalem,  ma- 
nifeftum  eft  Problema  conftrui  non  pofle ; ubicimque  enim 
* 6.  a.  fumatur  pundlum  D in  AC  produdla  ad  partes  C,  erit  * redl- 
angulum ADC  minus  quadrato  ex  BD. 

Cas.  2.  Quando  ratio  data  eft  majoris  ad  minorem. 

Analyfis  hujus  eadem  eft  cum  ea  praecedentis  cafus.  Quo- 
niam vero  ad  compofitionem  requiritur  ut  ducattir  a pundlo 
B redla  BG  ad  redlos  angulos  ipll  AB,  et  ut  EC  ad  BG  habeat 


G 
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rationem  majoris  ad  minorem,  erit  BG  minor  ipsa  EC,  et 
quoniam  praeterea  requiritur  ut  a pu«<5lo  G ducatur  redia 
quae  circulum  fuper  diametrum  AC  deferiptum  contingat; 
ideo  Problema  non  femper  conflrui  porefl ; quoties  Icilicet 
pundlum  G fuerit  intra  circulum.  Fiet  autem  modo  fingu- 
lari,  fi  punctum  G fuerit  in  ipfa  circumferentia.  Invenietur 
autem  pundtum  in  AC  produdta,  et  ratio  redlanguli  ad  qua- 
dratum, in  hoe  cafu,  ut  fequitur.  A piindlo  B ad  redlos  an- 
gulos ipfi  AB  ducatur  ad  circumferentiam  fuper  diametrum 
AC  redta  BL,  et  redta  circulum  in  L contingens  occurrat  ipli 
AC  in  M.  Erit  M pundlum  inveniendum,  et  ratio  redlanguH 


AMC,  hoc  eft  quadrati  ex  LM  ad  quadratum  ex  MB,  eadem 
erit,  jundla  EL,  rationi  quadrati  ex  EL  ad  quadratum  ex  LB, 
hoc  eft  rationi  quadrati  ex  EC  dimidio  ipfius  AC  ad  redbin- 
gulum  ABC. 

Inquirendum  autem  eft  an  ratio  rcdlanguli  AMC  ad  qua- 
dratum ex  MB  major  aut  minor  fit  ratione  quam  facit  aliud 
quedvis  pundFum  in  AC  produdla.  Sit  aliud  quodvis  pimc- 
tum  D,  et  ducatur  redla  DF  circulum  contingens  in  F,  oc- 

S 2 
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curratcjue  ipfi  BL  in  G,  et  jungatur  EF ; cft  igitur  pun<5him 
G extra  circulum,  quare  redia  BL  minor  eft  ipsa  BG,  et  prop- 
terea  ratio  quadrati  ex  EL  ad  quadratum  ex  LB,  major  eft 
ratione  quadrati  ex  EF  ad  quadratum  ex  BG,  hoc  eft,  prop- 
ter aequiangula  triangula  ELB,  LMB,  ut  et  aequiangula  EIFD, 
GBD,  rado  quadrad  ex  LM,  hoc  eft  retfhinguli  AMB  ad  qua- 
dratum ex  MB,  major  eft  ratione  quadrad  ex  FD,  hoc  eft 
reclanguli  ADC  ad  quadratum  ex  DB.  Puncbim  igitur  M fa- 
cit maximam  radonem  rctftanguli  ad  quadratum. 

Pun<fta  autem  ipft  M propiora  faciimt  majores  radones 
quam  pundia  remoriora  ad  caldem  partes  ipfius  M.  Sit  enim 


D propius  ipli  M quam  eft  pundhim  N,  ftnc  autem  D,  N ad 
cafdem  partes  ipfius  M.  A pundds  D,  N ducantur  circulum 
contingentes  redlae  DF,  NO  quarum  DF  occurrat  ipfi  BL  in 
G,  NO  vero  eidem  occurrat  in  P,  et  jungantur  EF,  EO,  Quo- 
niam igimr  contingens  NO  quae  remorior  eft  a pundlo  M oc- 
currit redlae  BL  fupra  pundlum  G in  quo  contingens  propior 
DF  eidem  occurrit,  erit  BG  minor  rcdla  BP.  Igitur  rado  quU'- 
drati  ex  EF  ad  quadratum  ex  BG,  major  cft  radone  quadrad 
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ex  £0  ad  quadratum  ex  BP;  quare  propter  aequiangola  tri> 
angxila,  ratio  quadrati  ex  FD,  hoc  eil  redUtngtdi  ADG  ad  qua- 
dratum ex  DB,  major  eft  ratione  quadrati  ex  ON,  hoc  eft  redl- 
angiili  ANC  ad  quadratum  ex  NB.  Pun<3:a  igitur  propiora 
ipfi  M ad  utrafvis  ejus  partes  Sciunt  majores  rationes  redl- 
anguli  ad  quadratum  quam  p\m<5ta  remotiora  ad.  eafdem  par- 
tes pun£U  M. 

Componetur  vero  Problema  in  ado  Cafu  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redangulum  ad  qua- 
dratum ea  quam  habet  redla  R ad  recflam  S,  et  inter' R et  S 
media  proportionalis  inveniatur  T.  Quoniam  igitur  ratio  da- 
ta efl  majoris  ad  minorem  R major  eft  quam  S,  quare  et  R 
major  erit  quam  T.  Bifariam  fecetur  AC  in  E,  et  centro  E, 
intervallo  EC  defcribatvu'  femicirculus,  et  a pun(fto  B,  ipfi 
AB  ad  redios  angulos  ducatur  BL  quae  circumferentiae  oc- 
cturat  in  L,  et  ducatur  LM  circulum  contingens.  Si  igitur 
ratio  data  R ad  S,  hoc  eft  ’ ratio  quadrati  ex  R ad  quadratum  «j.cor.  20.6. 
ex  T eadem  fuerit  rationi  quadrati  ex  EC  ad  retftangulum 
ABC,  puniftum  M folvet  Problema,  idque  folum,  quia  ptmc- 
tum  quodvis  aliud  fiicit  minorem  rationem  retftanguli  ad 
quadratum  quam  pundium  M,  ut  oftenfum  fuit.  Si  autem 
ratio  data  major  fuerit  maxima.  Problema  conftrui  non  po* 
teft.  Quod  fi  proponatur  ratio  R ad  S quae  minor  fit  maxi- 
ma, hoc  eft  ratione  quadrati  ex  EC  ad  recftangulum  ABC,  fi- 
ve  qudratum  ex  BL,  fiat  ut  R ad  T,  ita  EC  ad  quartam  BG 
quae  ponatur  in  redla  BL,  et  ipfi  BG  parallela  ducatur  EH, 
et  ducatur  HK  parallela  ipfi  AC,  quae  propterea  continget 
circulum  in  H.  Quoniam  igitur  R major  eft  quam  T,  erit 
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•a.cor.ao.6.EC,  hoc  efl  EH  major  BG;  et  quoniam  ratio  R ad  S,  hoc  cft* 
ratio  quadrati  ex  R ad  illud  cx  T,  hoc  eft  ratio  quadrati  ex  EC, 
five  EH  ad  quadratum  ex  EG  minor  eft  ratione  quadrati  ex  EC 
ad  quadratum  ex  BL,  erit  BG  major  BL,  eadem  autem  BG  mi- 
nor oftenfa  eft  i|>6a  EH ; igitur  pundlum  G cadit  inter  punc- 
tum L et  contingentem  HK,,  et  propterea  utraque  contingenti- 
um quae  a pundlo  G ducuntur  occurrent  cucumferentiae  inter 
puntfta  H,  C,  quare  et  reclae  AC  occurrent  produ<ftae  ad  par- 
tes C.  Sit  GD  carum  utralibet,  contingatque  circulum  in  F, 


R 


et  jungatur  EF ; erit  D pundlum  inveniendum.  Quoniam  e- 
nim  aequiangula  ftmt  triangtila  EFD,  GBD,  erit  quadratum 
ex  FD,  hoc  eft  redlangulum  ADC  ad  quadratum  ex  DB,  ut  qua- 
dratum ex  EF,  hoc  eft  ex  EC  ad  quadratum  ex  BG,  hoc  eft, 
cx  conftrudlione,  ut  quadratum  ex  redla  R ad  quadrarum  ex 
T,  hoc  eft  ut  redla  R ad  redlam  S,  hoc  eft  in  ratione  data. 
Similiter  ope  reliquae  contingentis  invenietur  aliud  pundlum 
in  redla  AC  produdla  quod  efficiet  Problema. 
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Semicirculi  autem  hi  quorum  ope  Demonflrationes  fecun- 
dae Epitagmatum  Prob.  5.  et  6.  fadlae  funt,  non  funt  ii  de 
quibus  loquitur  Pappus  in  praefatione  fua  ad  librum  ejus  fep- 
timum.  Dicit  enim  Pappus  “ Apollonium  rurfus  demonlh'afe 
fe  Propofitiones  fuas”  hoc  eft  quafdam  ex  iis  “ ingeniofe  per 
femicirculos”  et  quidem  Demonftrationes  Lemmatum  Apol- 
lonii ope  femicirculorum  quas  Pappus  fervavit,  ingeniofe  ad- 
modum funt  fadlae ; Demonftrationes  vero  Epitagmatum 
Prob.  5.  et  6.  per  femicirculos  hic  traditae,  parum  aut  nihil 
ingenii  requirunt.  Quamvis  igitur  has  Apollonius  non  po- 
tuit non  cognovilTe,  obviae  enim  funt,  certum  tamen  non  eft 
eum  eas  dedifle. 
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SECTIONE 

DETERMINATA 

LIBER  SECUNDUS. 
PROBLEMA  I. 


IBATIS  in  redla  linea  quatuor  puncflis,  quintum  Inve-» 
“ nire  in  fegmento  medio  quod  faciet  re<5langulum  a feg-* 
“ mentis  inter  ipfum  et  duo  quaevis  ex  pundlis  datis  ad  re<5l- 
“ angulum  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  reliqua  pun<fta  itt 
ratione  data.” 


PROP.LVn.  PROB.  I.  EPITAGMA  t. 

“ DATIS  in  re<Ela  linea  quatuor  punAis  A,  C,  E,  B quln- 
“ tum  invenire  in  fegmento  medio  CE  quod  faciet  redlan- 
V gulum  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  punda  A,  C ad  eaf* 
dem  ipEus  partes  ad  redlangulum  a fegmentis  inter  ipfum. 
“ et  punita  E,  B ad  alteras  ejus  partes,  in  ratione  data.” 

T 
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Cas.  i.  Quando  ratio  data  eft  aequalis  ad  aequalem. 

Fadlum  puta;  fit  fcilicet  D pundlum  quod  facit  re<5langu- 
lum  ADC  aequale  ipfi  BDE.  Erit  igitur  AD  ad  DE,  ut  BD  ■ 
• 1 2.  5.  ad  DC,  et  * AB  ad  CE,  ut  AD  ad  DE  ; quare,  componendo». 
AB  una  cum  CE,  hoc  eft 

AE  una  cmn  CB  eft  ad  CE,  p ^ C D E B 

ut  AE  ad  ED.  Datae  au-  . 

tem  funt  AE,  CB,  CE ; da^ 

ta  igitur  eft  ED,  et  punibun  D datunk  «at.  Hic  atitcm  cafus . 
idem  efl  cum  parte  quarta  Prop.  20. 

Componetur  ita. 

Producatur  BA  ad  F ita  ut  EA  aequalis  fit  ipfi  CB,  et  ut 
FE  ad  EC,  ita  fiat  AE  ad  ED  quae  ponatur  a pundo  E ver- 
fus  A ; erit  D pundhim  inveniendum.  Quoniam  enim  FE 
m^*or  efl  AE,  erit  £C  major  ED,  et  cadet  pundlum  D inter 
C,  E pundla.  Eft  autem  FE  ad  EC,  ut  AE  ad  ED,  et  dividen- 
»tor,  19.;.  do,  uc  FC,  hoc  efl  AB  ad  EC,  ita  AD  ad  DE ; igitur  **  BD  eft 
ad  DC,  ut  AD  ad  DE,  et  proptecea.redlangulum,  ADC  efl  ae* 
quale  re<5langulo  BDE. 

Cas.  2.  Quando  ratio  data  non  efl  aequalis  ad  aequalem. 

Fadhmr  puta.;  fit  fcilicet  F pundum  inveniendum,  inter 
C et  E,  quod  facit  rcdlangulum  AFC  ad  redlangulum  BFE  in 
radone  data.  Et  ope  Cafus  praecedentu  inveniatur  inter  C et 
E puoiilum-  D quod  fade  redlangulum  ADC  aequale  redlan- 
guJo  BDE.  Sit  amem  redangulum  AFC  nuqus  ipfb  BFE ; 
(iiam  fi  AFC  minus  fiierit  ipfu  BFE,.  feriptia  notb.  A,  C,  E,  B 
in  fbhflmatc  ordine  invorfi),  eadem,  cxic  fidutio)*  erit  igitur 
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pundlam  F inter  D et  E punda;  et  propterea  fi  ponatur  rod» 
G aequalis  redis  AE,  CB  fimul,  erit,  per  Prop.  24.  rcdangw- 
lum  AFC  aequale  redangulis  BFE,  G,DF  fimul.  Data  au- 
tem eft  ratio  rodanguU  AEC  atl  ipfum  BFE,  <juarc,  dividen- 
do, data  cft  ratio  rcdanguli  G,  DF  ad  redangulum  BFE.  Et 
■<lata  funt  D,  E,  B pimda,  da- 
taque dl  reda  G.  Igitur  de- 
■dudum  cft  Problema  ad  Fqu- 
•tagma  i.  Prob.  3.  Lib,  i.  ime 
«ft  ad  Prop.  45.  hujus.  Datis 
fcilicet  tribus  pundis  D,  E,  B 
in  reda  linea,  invenire  inter 
punda  D,  E quartum  F quod  facit  redanguUnn  a data  reda 
G et  ipfii  DF  ad  redangulom  BFE  in  ratione  data.  Datum 
igitur  cft  pondoin  F. 

Componetur  ita, 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redangulum  AFC  ad  ip- 
fum BFE,  eadem  ei  quam  habet  reda  OP  ad  redam  PQj^  £t 
ope  Caf.  I . inveniatur  Inter  C et  E pundum  D qxtod  facit 
redanguhim  ADC  aeqtiale  ipfi  BDE.  Dein  per  Epitagma  1« 
•Prob.  3.  Lib.  i . inveniatur  inter  D et  £ pundum  F quod  fa- 
cit redangulum  G,  DF  ad  redangulum  BFE  in  ratione  data 
quam  habet  reda  OQjid  ipfam  QP,  pofita  fcilicet  reda  G ae- 
quali ipfis  AE,  CB  fimul ; erit  F pundum  inTcniezsdum.  Quo- 
niam enim  redangulum  G,'  DF'  eft  ad  ipfum  BFF.,  ut  reda 
OQjid  iplam  QP,  erit,  componendo,  BFE  ima  cum  redan* 
gulo  G,  DF,  hoc  eft,  per  Prop.  24.  erit  redangulum  AFC  ad 
ipfum  BFE,  ut  reda  OP  ad  ipfam  PQ^  hoc  eft  in  ratione  da* 
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ta.  Patet  autem  puncta  ipfi  G propiora  minores  facere  ratio- 
nes quam  remotiora. 

PROP.  LVIII.  PROB.  I.  EPITAGMA2. 

DATIS  in  re<fla  linea  quatuor  punitis  A,  E,  C,  B quin- 

tun\  invenire  inter  punita  media  E,  C quod  faciet  reitan- 
“ gulum  a fegmentis  inter  ipfiim  et  alterum  ex  punitis  ex- 
• tremis  A,  medimnque  C ab  extremo  A remotius,  ad  reib- 

“ angulum  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  punita  E,  B 
“ in  ratione  data.” 

Cas.  i.  Quando  ratio  data  eft  aequalis  ad  aequalem. 

Faitum  puta ; fit  fcilicet  D punihun  inter  E et  C,  quod 
facit  reitangulum  ADC  aequale  ipfi  EDB,  erit  igitur  AD  ad 
•cor.  19.  j.  DB,  ut  ED  ad  DC,  quare  “ut 

AE  ad  CB,  ita  ED  ad  DC,  eti  a E F D CB 

componendo,  ut  AE  una  cum  i..  . 1 ■ 

CB  ad  CB,  ita  EC  ad  CD.  Da- 
tae autem  funt  AE,  CB,  EC ; data  igitxir  eft  CD,  punilum- 
que  D datum.  Hic  autem  Cafus  idem  eft  cum  ada  parte 
Prop.  21. 

Componetur  ita. 

Fiat  EF  aequalis  ipfi  CB,  fumpto  F inter  E et  B,  et  ut  AF 
ad  FE,  ita  fiat  EC  ad  CD  quae  ponatur  a punito  C verfus  A ; 
erit  D punitum  inveniendum.  Quoniam  enim  AF  major  eft 
FE,  erit  EC  major  CD,  et  cadet  punitum  D inter  punita  E, 
C.  Et  quoniam  eft  AF  ad  FE,  ita  EC  ad  CD,  dividendo,  erit 
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AE  ad  EF,  hoc  eft  CB,  ut  ED  ad  DC ; et  ’’  ut  AD  ad  DB,  ita  la.  j.’ 
ED  ad  DC.  Eft  igitur  redlangulum  ADC  aequale  ipfi  EDB. 


Cas.  2.  Quando  ratio  data  non  eft  aequalis  ad  aequalem. 

Fadlum  puta ; fit  fcllicet  F pundium  inveniendum  inter  E 
et  C quod  facit  re«ftangulum  AFC  ad  redlangulum  EFB  in  ra- 
tione data.  Et  ope  Caf.  i,  inveniatur  inter  C et  E pundlum  D 
quod  facit  rcdlangulum  ADC  aequale  ipfi  EDB.  Sit  autem 
rcclangulum  AFC  majus  ipfo  EFB ; (nam  fi  AFC  minus  fu- 
erit redlangulo  EFB,  fcriptis  notis  A,^E,  C,  B in  fchemate  or- 
dine inverfo,  eadem  erit  folutio)  erit  igitur  per  Cor.  Prop.  27. 
pundlum  F inter  E et  D pundla. 

Q^re  fi  ponatur  redla  G aequalis  ^ E F H D C B 

ipfis  AE,  CB  fimul,  erit,  per  Prop.  1 — 1 1 1 1 

27.  redlangulum  AFC  aequale  q q qj» 

redlangulo  EFB  una  cum  ipfo  G,.  — 

FD,  Data  autem  eft  ratio  redlan- 


guli  AFC  ad  ipfum  EIFB,  quare,  dividendo,  data  eft  ratio  ip- 
fius  G,  FD  ad  redlangulum  EFB.  Et  data  funt  E,  D,  B punc- 
ta, dataque  eft  redla  G ; igitur  Problema  dedudhim  eft  ad 
Epitagma  2.  Prob.  3.  Lib.  i.  hoc  eft  ad  Prop.  46.  hujus,  datis 
fcilicet  in  redla  linea  tribus  pundfis  E,  D,  B,  invenire  inter 
pundla  E,  D quartum  F quod  facit  redlangulum  a data  redla 
G et  ipfa  DF  ad  redlangulum  EFB  in  ratione  data.  Datum 
igitur  eft  pundlum  F. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangulum  AFC  ad  ip- 
fum EFB,  eadem  ei  quam  habet  redla  OP  ad  ipfam  PQ^  Et 
inveniatur  inter  E,  C pundum  D quod  facit  rcdangulum 
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ADC  aeqvale  ipE  EDB.  De  In  per  Epitagma  2.  Prob.  3.  Lib.  1. 
hoc  eR  per  Prop.  46.  inveniatur  inter  £ et  D pundlum  F quod 
facit  redlanguluin  G,  FD  ad  ipfum  EFB  in  ratione  data  quam 
habet  OQ_ad  QP,  pofita  fcilicct  redla  G aequali  ipfis  AE,  CB 
Einul;  erit  F punctum  invenien- 
dum. Quoniam  enim  reiflangu- 
lum  G,  FD  eft  ad  ipfum  EFB,  ut 
reda  OQ_ad  ipiam  QP,  compo- 
nendo, erit  roAangulum  EFB  una 
cum  ipib  G,  FD,  hoc  eft,  per 
Prop.  27.  reet angulum  AFC  ad  ipfum  EFB,  ut  OP  ad  PQ^ 
hoc  eft  in  ratione  data. 

Punda  autem  F propiora  punda  £ majores  faciunt  ratio- 
nes quam  remotiora,  ut  H.  Nam  per  ea  quae  oftenia  iiant  ad 
finem  Prop.  46.  ratio  rectanguU  G,  FD  ad  ipfum  EFB  major 
eft  ratione  rcdanguli  G,  HD  ad  nedangulum  EHB  ; igitur, 
componendo,  ratio  redanguli  EFB  una  cum  iplb  G,  FD,  hoc 
eft  redangnli  AFC  ad  tpftim  EFB,  major  eft  ratione  redan- 
guii  EHB  »ina  cum  ijrfb  G,  HD,  hoc  eft,  per  Prop  27.  red- 
Angoli  AHC  ad  ipfiun  EHB. 

PROP.  LIX.  PROB.  I.  EPITAGMA  3. 

DATIS  in  reda  linea  quatuor  pnndis  A,  E,  B,  C quin- 
tum  invenire  inter  punda  media  E,  B quod  faciet  redan- 
“ gulum  a fegmentis  inter  ipitim  et  panda  extrema  A,  C ad 
“ redangulum  a fegmentis  inter  ipfum  et  pimda  media  E,  B 
in  ratione  data,  quae,  ut  patet,  debet  efle  majoris  ad  mi- 
^ norem.” 


A E F H D C B 
» ^ * • • ... 

G O QJ> 
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C.vs.  I.  Quando  aequales  flint  redlae  AE,  BC  inter  fe. 

Fadlum  puta ; iit  fcilicet  D punclum  inveniendum  inter  £ 
et  B quod  facit  reclangulum  ADG  ad  ipfum  EDB  in  ratione 
data.  Et  quoniam,  per  Prop.  36.  redlangulum  ADC  aequale 
eft  ipfis  ABC,  EDB  iimul,  dividendo,  habebit  rediangulum 
ABC  datam  rationem  ad  redlangulum  EDB.  Datum  autem 
cil  ABC,  quia  data  funt  puiufla  A,  B,  C.  datum  igitur  eft 
redlangulum  EDB,  et  data  eft  re<fta  EB,  datum  igitur  “ eft  • 86.  Dat’ 
pimdhim  D. 

Quoniam  vero  ad  compoiltionem  requiritur  ut  ad  datam 
rectam  EB  applicetur  retftangulum  dato  retftangulo  ABC  ae- 
quale, deficiens  quadrato,  quod. 

non  femper  fieri  poteft,  quoties  ^ £ GFDHB  C 

fcilicet  retftangulum  ABC  ma-  1 ■ ■ 1 1 - 

jus  eft  quadrato  ex  dimidio  ip-  q p 

fius  EB,  ideo  Problema  non  1.  ■ 

femper  poteft  conftrui.  Fiet  au- 
tem modo  fingulari  fi  puntftum  appliaidonis  inciderit  in  punc- 
tum F quod  bifariam  fecat  retftam  EB,  hoc  eft  fi  rectangu- 
lum  ABC  aequale  fuerit  quadrato  ex  EF ; et  in'  hoc  cafii;  quo- 
niam aequales  funt  AE,  BC,  puntftum  F bifariam  etiam  fecaa^ 
bit  redtam  AC,  et  propterea  ratio  redtanguli  AFC  ad  ipfum 
EFB  eadem  erit  rationi  quadrati  ex  AF  ad  quadratum  ex  EF, 
hoc  eft  rationi  quadrati  ex  AC  ad  quadratum  ex  EB;:  haec 
autem  ratio  minor  eft  ratione  quam  facit  aliud  quodvis  punc- 
tum D in  redia  EB.  Quoniam  enim  quadratum  ex  EF  ma- 
jus’’eft  rcdlangulo  EDB,  habebit  redfangulum  ABC  ad  ip-  1*5.2. 
liim  EFB,  hoc  eft.  ad  quadratum  ex  EF  minorem  rationem 
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quam  idem  ABC  habet  ad  recSlangulum  EDB,  et,  componen- 
do, habebit  quadratum  ex  AF  ad  quadratum  ex  EF  minorem 
rationem  quam  reclangulum  ABC  una  cum  ipfo  EDB,  hoc 
eft,  per  Prop  36.  quam  recflangulum  ADC  habet  ad  ipfmn 
EDB.  Pundlum  igitur  F facit  minimam  rationem. 

Componetur  autem  Problema  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  rci5langulum  ADC  ad  ip- 
fum  EDB  eadem  rationi  redlae  OP  ad  ipfam  PQ»^  et  bifariam 
feda  EB  in  F,  fi  ratio  OP  ad  PQjeadem  fuerit  rationi  qua- 
drati ex  AC  ad  quadratum  ex  EB,  hoc  eft  rationi  quadrati  ex 
AF  ad  illud  ex  EF,  five  rationi 

redlanguli  AFC  ad  ipfum  EFB,  ^ -p  GFDHB  C 

pundium  F,  idque  folum.  Pro-  1 1 — 1— 1 — 1 — 1 

blema  efficiet,  ut  prius  oden-  q p 

fum.  Si  vero  ratio  OP  ad  PQ^  ; 

non  eadem  fuerit  huic  rationi, 

erit  eadem  neceflario  major.  Et  quoniam  requiritur  ut  ADC 
redlangulum  fit  ad  ipfum  EDB,  ut  OP  ad  PQj^dividendo,  de- 
bet redlangulum  ABC  efle  ad  EDB,  ut  OQjid  QP.  Fiat  igitur 
ut  OQ^ad  QP,  ita  rediangulum  ABC  ad  aliud,  quod  invenie- 
tur faciendo  ut  OQ^d  QP,  ita  AB  ad  BG,  nam  ita  erit  redl- 
angulum  ABC  ad  ipfum  GBC.  Qwniam  vero  ratio  OP  ad  PQ^ 
major  eft,  ex  hypothefi,  ratione  quadrati  ex  AF  ad  quadratum 
ex  FB,  dividendo,  ratio  OQ^ad  QP,  hoc  eft  ratio  redlanguli 
ABC  ad  ipfum  GBC,  major  erit  ratione  cjufdem  ABC  ad  qua- 
* IO.  j.  dratum  exEB.  Igitur  rediangulum  GBC  mmus  eft'quadrato 
< 38.  6.  ex  FB.  Quare  ad  redlam  EB  applicari  jw)teft‘*re(ftangulum  ae- 
quale ipfi  GBC  deficiens  quadrato.  Applicetur,  fitque  D u- 
trumlibet  ex  applicationum  pimdUs  j erit  D pundum  inveni- 
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-endum.  Quoniam  enim,  ex  conftrudlione,  rectiangulum  EDB 
cft  aequale  ipfi  GBC,  erit  rectiangulum  ABC  ad  ipfum  EDB, 
hoc  eft  ad  GBC  rectiangulum,  ut  (rectla  AB  ad  ipfum  BG,  hoc 
eft  ut)  rectla  OQ^ad  QP,  et,  componendo,  erit  rectiangulum 
ADC  ad  ipfum  EDB,  ut  rectla  OP  ad  ipfim  PQ»^hoc  eft  in  ra- 
tione data. 

Punctla  autem  ipfi  F propiora  ad  utrafvis  partes,  ut  D,  mi- 
nores faciunt  ratiemes  quam  punctla  remotiora  ad  eafdem  par- 
tes, ut  H.  Rectiangulum  enim  EDB  majus  eft  ipfo  EHB,  qua- 
re rectiangulum  ABC  minorem  habet  rationem  ad  EDB  quam 
ad  ipfum  EHB ; ct  componendo,  rectiangulum  ADC  mino- 
rem habet  rationem  ad  rectiangulum  EDB,  quam  rectiangu- 
lum AHC  ad  ipfum  EHB. 

Cas.  2.  Quando  inaequales  fimt  AE,  BC.  Sit  autem  AE  ma- 
jor BC. 

FacSlum  puta ; fit  fcilicet  punctlum  F inveniendum  quod 
facit  rectiangulum  AFC  ad  ipfum  EFB  in  ratione  data.  Primo 
autem  in  AC  productla*inveniatur  punctlum  D quod  facit  recti- 
angulum ADC  aequale  ipfi  EDB.  Sit  et  hoc  facium ; fi  igi- 
tur excefliii  ipfarvun  AE, 

BC  aequalis  ponatur  rec-  A L E K H FMB  C D 
ta  G,  erit,  per  partem  fe- 
cundam Prop.  22.  rectlan-  ^ ^ ^ 

gulum  G,  CD  aequale  ipfi 

BCE ; datum  autem  eft  rectiangulum  BCE,  ct  data  eft  rectla 
G,  igitiu"  data  eft  rectla  CD,  datumque  punctlum  D.  Quoni- 
am vero  punctlum  F,  ex  hypothefi,  eft  inter  E,  B punctla,  erit, 
per  Prop.  30.  rectiangulum  AFC  aequale  rectiangulis  EFB,  •* 
G,  FU  fimul.  Et  data  eft,  ex  hypothefi,  ratio  rectianguli  AFC 
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ad  ipfum  EFB,  igitur,  dividendo,  data  eft  ratio  re<5Ianguli 
G,  FD  ad  ipfum  EFB.  Et  data  funt  pundia  £,  B,  D,  dataque 
eft  rcdia  G.  Dedudlum  igitur  eft  Pixiblema  ad  Epitagma  3. 
Prob.  3.  Lib.  I.  hoc  eft  ad  Prop.  47.  cujus  ope  pundlum  F in- 
venietur. 

Primo  autem  inveniendum  eft  pundhim  D,  quod  fiet  fi- 
ponatur  rccia  G aequalis  cxceflui  ipfarum  AE,  BC,  et  ut  G 
ad  EC,  ita  fiat  BC  ad  CD.  Erit  enim  rediangulum  G,CD  ae- 
quale ipfi  ECB ; igitur  per  converfam  partis  adac  Prop.  22., 
erit  rcdlangulum  ADC  aequale  ipfi  EDB.  Vel  inveniri  poteft 
pundium  D ut  in  Caf.  i.  Prop.  65. 

Quoniam  vero  Problema  ad  quod  dedudhim  eft  hoc,  de- 
terminationem habet,  et  non  femper  conftrui  poteft,  ideo  ne- 
que hoc  femper  poteft  conftrui,  fed  determinationem  habebit. 
Oftenfum  autem  eft  in  Prop,  47.  datis  in  redta  linea  tribus 
pundtis  £,  B,  D,  et  data  redla  G,  fi  inter  ED,  DB  fumatur 
media  proportionalis  DH, 

pundhim  H facere  mini-  A L 1 K H FMB  C IX 

- ■■  t . 1 I I III  I 

mam  rationem  redtanguli 

G,  HD  ad  ipfum  EHB,  ^ ^ 

hoc  eft  fi  liimatur  aliud 

quodvis  pundlum  F inter  E,  B pundia,  fore  rationem  redlan- 
guli  G,  HD  a<l  ipfum  EHB  minorem  ratione  redtanguli- 
G,  FD  ad  iplum  EFB.  Igitip*,  componendo,  ratio  redtanguli 
EHB  una  cum  ipfo  G,  HD  ad  redtangulum  EHB  minor  eft 
ratione  redtanguli  EFB  una  cum  ipfo  G,  FD  ad  redtangulum 
EFB,  Eft  autem,  per  Prop.  30.  redtangulum  AHC  aequale 
ipfis  EHB,  G,HD  fimul,  et  redtangulum  AFC  aequale  ipfis 
EFB, ' G,  FD  fimul ; igitur  ratio  redtanguli  AHC  ad  ipfum 
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£HB  minor  efl  mtionc  redlanguli  AFC  ad  ipfum  EFB  j ec 
propterea  puncflum  H facit  minimam  rationem.  £t  quoniam 
in  determinatione  Problematis  in  Prop.  47.  oftenfumeft,  fi  fiat 
KH  aequalis  HB,  fore  rationem  G ad  EK  eandem  minimae 
rationi  quam  icilicec  habet  rcdiangulum  G,  HD  ad  ipfum 
£HB;  igitur  fi  fiat  L£  aequalis  ipfi  G,  erit,  componendo,  rap- 
tio LK  ad  K£  eadem  rationi  minimae,  hoc  efi  rationi  reiR" 

• anguli  AHC  ad  ipfum  EHB. 

Puntflum  autem  H quod  facit  minimam  rationem  ita  de- 
■ terminabitur. ' Quoniam  proportionales  funt  ED,  HD,  BD  erit 
ED  ad  DB,  ut  ( quadratum  ex  ED  ad  quadratum  ex  DH,  •>a.cor.  20.6. 
hoc  efi  ut)  quadratum  ex  EH  ad  illud  ex  HB.  Igitur  redlan- 
gulum  G,  ED  eft.  ad  ipfum  G,  DB,  ut  quadratum  eJe  EH  ad 
quadratum  ex  HB.  Quoniam  vero  redlangulum  ADC  aequa- 
’ le  eft  ipfi  EDB,  et  eft  redla  G exceftus  ipfarum  AE,  BC,  redi* 
angulum  G,  ED  aequale  eft  ipfi  AEG  per  4tam  partem  Prop. 

22.  et  per  3tiam  partem  ejufUcm,  reftangulum  G,  DB  eft  ae- 
quale ipfi  ABC..  Igitur  re«ftangulum  A£C  eft  ad  ipfum  ABC, 
ut  quadratum  ex  EH  ad  quadratum  ex  HB.  Atque  haec  eft 
determinatio,  ipfius  Icilicet  Apollonii,  quam  Pappus  mOmOrat 
•in  Prop.  6 1 . Lib.  7. 

Componetur  hoc  ita,  * 

Secetur  EB  in  H ita  ut  redlangulum  AEC  fit  ad  ipfum 
ABC'.,  ut  quadratum  ex  EH  ad  quadratum  ex  HB ; pundlmn 
H ci-it  id  quod  facit  ftunirnam  rationem.  Nam  ex  hac  pro»- 
portionc  et  ^arte  4ta  «t  3tia  Prt>p.  22,  erit  rediangulum  G,ED 
ad  ipfum  G,  DB,  hoc  eft,  erit  rcdla  ED  ad  ipfam  DB,  ut  qua* 
dratum  ex  EH  ad  quadratum  ex  HB.  Igitur,  per  Prop.  16. 
redlangulum  EDB  aequale  eft  quadrato  ex  DH ; quare,  ut 

U a 
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prius  oftenfum,  punclum  H facit  minimam  rationem,  Potefl 
etiam  pun»5lum  H ins^cniri  Ii  fiat  ut  reclangulum  BAE  ad  ip- 
fum  ECB,  ita  quadratum  cx  AH  ad  quadratum  ex  HC,  ut 
conftat  ex  Prop.  ly. 

Et  pundla  ipfi  H propiora  minores  faciunt  rationes  quam 
pundla  remotiora  ad  eafilem  partes  pundli  H.  Sit  enim  pimc- 
tum  F propius  ipfi  H quam  pundluin  M ad  eafdem  partes  ip- 
fius  H.  Igitur,  per  ea  quae  oftenfa  funt  in  determinatione  Pro- 
blematis in  Prop.  47.  erit  ratio  re<5langull  G,  FD  ad  ipfum 
EFB  minor  ratione  rcdlanguli  G,  MD  ad  ipfum  EMB  ; qua- 
re, componendo,  et  per  Prop.  30.  erit  ratio  recfanguli  AFC 
ad  redlangulum  EFB,  minor  ratione  redtanguli  AMC  ad  ip- 
fum EMB. 


Componetur  vero-  Problema  ita, 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangulum  a fegmen— 
tis  inter  pimifhun  inveniendum  et  pun«fta  A,  C ad  redlangu- 
lum  a fegmentis  inter  ipfum  et  punt^a  £,  B ea  quam  habet 
redla  OP  ad  iplam'  PQj_  Ec 

inveniantur  puncfla  D,  H,  A L E K H FMb  C I> 
K,  L et  redla  G,  ut  in  prae- 

miflis  oftenfum  fuit.  Et  fi  ^ ^ ^ 

ratio  OP  ad  PQjeadem  fit 

rationi  minimae,  hoc  eft  rationi  quam  habet  re<fta  LK  ad  Ip- 
fam  KE,  five  rationi  redianguli  AHC  ad  ipfum  EHB,  punc- 
tum H efficiet  Problema,  nullumque  aliud,  ut  in  praemiffis 
oftenfum.  Si  vero  ratio  data  OP  ad  PQ^  minor  fit  ratione  mi- 
imna,  Problema  non  poterit  conftrui.  Quod  fi  ratio  OP  ad 
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PQ^major  fit  ratione  minima  LK.  ad  KE,  dividendo,  ratio 
OQ^ad  QP  major  erit  ratione  LE,  hoc  eft  ipfius  G ad  EK. 
Igitur,  per  compofitioncm  Problematis  in  Prop.  47.  Datis  in 
recta  linea  tribus  punctis  E,  B,  D,  et  data  redla  G,  poEimc 
inter  E et  B inveniri  duo  puncta  quorum  utrumlibet,  quod 
fit  F,  faciet  redtangulum  G,  FD  ad  ipfum  EFB  in  data  ratio- 
ne quam  habet  redta  OQ^ad  Ipfam  QP,  et  propterea  compo- 
nendo, ratio  reclanguli  EFB  una  cum  ipfo  G,  FD,  hoc  eft  ra- 
tio rcdtanguli  AFC  ad  ipfum  EFB,  eadem  erit  rationi  OP  ad 
PQ»^  hoc  eft  rationi  datae. 

Ratio  autem  minima'  determinatur  ita.  Oftenfum  fuit  in 
compofitione  ad  notam  * in  margine,  datis  in  redta  linea  qua- 
tuor  pimdtis  A,  B,  C,  D fi  fiat  ut  redlangulum  ABD  ad  ip- 
fum ACD,  ita.  quadratum  ex  BE  ad  quadratum  ex  EC,  fore 
E pundlum  quod  facit  rationem  redlanguli  AED  ad  redlan- 
gulum BEC  fingularem  et  minimam.  Nunc  vero  oftendcn- 
dum  eft  rationem  hanc  eandem  eflTe  ei  quam  habet  quadra- 
tum ex  AD  ad  quadratum  excefliis  quo  redla  linea  quae  poteft 
redlangulum  AC,  BD  excedit  eam  quae  poteft  redlangulum 
AB,  CD. 

Defcribatur  circulus  circa  “ diametrum”  AD,  et  BF, 
CG  perpendiculares  ducantur  “ ad  oppofitas  ipfius  AD  par- 
tes.” Quoniam  igitur  eft  ut  redlangulum  ABD  ad  ipfum 
ACD,  hoc  eft  quadratum  ex  BF  ad  quadratum  ex  CG,  ita 
quadratum  ex  BE  ad  quadratum  ex  EC,  erit  et  longitudine 
ut  BF  ad  CG,  ita  BE  ad  EC ; ergo  redla  linea  eft  quae  per 
pundla  F,  E,  G tranfit.  Sit  FEG,  et  GC  ad  H producatur ; 
jundla  vero  FH  producatur  ad  K,  atque  ad  ipfam  perpendi- 
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cularis  ducatur  DK.  Ergo  per  Prop.  39.  redlangfulum  AC, 
BD  eft  aequale  quadrato  ex  FK ; re<flangulum  vero  AB,  CD 
quadrato  ex  HK  aequale.  Reliqua  igitur  FH  eft  excelTus  quo 
re<5la  linea  quae  poteft  re<5langulum  AC,  BD  excedit  eam  quae 
poteft  redtanguliun  AB,  CD.  Ducatur  per  centrum  FL,  et  HI. 
jungatur.  Itaque  quoniam  redlus  angulus  FHL  eft  aequalis 
re<flo  ECG,  et  angulus  FLH  aequalis  ci  qui  ad  G,  aequiangula 
erunt  triangula  “ LFH,  GEC,”  et  ideo  ut  LF  ad  FH,  hoc  eft 
ut  AD  ad  FH,  ita  GE  ad 
EC ; ergo  ut  quadratum  ex 
AD  ad  quadratiun  ex  FH, 
ita  quadrattim  ex  G£  ad 
'a a.  6.  quadratum  ex  EQ,  et'reil- 

angulwu  GEF,  boc  eft  AED  a 
ad  re^angulum  BEC.  Eft 
autem  reAanguIi  quidem 
AED  ad  rcdlangtalum  BEC 
fingularis  et  minima  ratio. 

FH  vero  eft  exceflua  quo 
refta  linea  quae  poteft  rediangulum  'AC,  BD  hoc  eft  quadn^ 
tum  ex  FK.  excedit  eam  quae  poteft  re^Iangulum  AB,  CD 
hoc  eft  quadratum  ex  HK.  Ergo  fingularis  et  minima  ratio 
eadem  eft  quae  quadrau  ex  AD  ad  quadratum  exceftiis  quo 
re£Ia  linea  quae  poteft  rediangulum  AC,  BD  excedit  eam  quae 
poteft  redangulom  AB,  CD.  Atque  haec  eft  iplius  Apollonii 
determinatio  et  demonftratio  quas  fervavit  Pappus  in  Prop.  6 1. 
Lib.  7.  Mathematicarum  CoUoftionum. 
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P R O B.  II. 

**  DATIS  in  redla  linea  quatuor  pun<Etis,  quintum  invenire 
" in  altero  cx  fegmenti»  extremis,  quod  faciet  retfUnguIum 
a legmentis  inter  ipfum  et  duo  quaevis  ex  pun(Ris  datis  ad 
“ redlangulum  inter  ipfum  et  duo  reliqua  pimda,  in  ratione 
“ data.” 


PROP.  LX.  PROB.  II.  EPITAGMA  I. 


“ DATIS  in  redla  Unca  quatuor  pun<^s  A,  E,  B,  C quin- 
“ tum  invenire  in  altero  ex  fegmentis  extremis  AE,  BC,  quod 
faciet  re(5Iangulum  a fegmentis  inter  ipfum  et  pundia  ex- 
*'  trema  A,  C ad  redang^lum  a legmentis  inter  ipfum  et  re- 
“ Uqua  pundla  £,,  B,  in  ratione  data.” 


£t 


B D C 


Cas.  i.  Quando  AE,  BC  funt  inter  fe  aequales. 

Fa<5hun  puta;  fit  fciUcet D ptm^m  in  legmento  BC  quod 
fiacit  redlangulum  ADC  ad  ipfiim  EDB  in  ratione  data, 
quoniam  data  eR  ratio  redtanguU 
ADC  ad  ipfum  EDB,  componen-  ^ g 

do,  dau  erit  ratio  redlanguli  ADC  

una  cum  iplb  EDB  ad  redlangu-  q 

Ium  EDB,  hoc  * eft  ratio  re«£lan-  

guli  ABC  ad  ipfum  EDB.  Et  da- 
tum eR  ABC,  igitur  datum  eR  redlangulum  EDB.  Data  au^ 
tem  eR  re<Ra  £B,  et  eR  pimdhim  D in  £B  produ^,  et  prop- 
terea  ^ datum.  eR  pun<Rum  D. 


P 0. 


•PfOp.  37. 


‘ 8j.  Pat. 
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Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  rc(flangulum  ADC  ad  ip- 
fum  EDB  eadem  rationi  redlae  OP  ad  ipfam  PQj  et  fiat  ut 
OQ^ad  QP,  ita  reclangulutn  ABC  ad  aliud,  quod  invenie- 
tur li  fiat  ut  OQ^ad  QP,  ita  AB  ad  BF,  nam  ita  erit  reclan- 
' 59.  <5.  gulum  ABC  ad  ipfum  FBC.  Ad  rcdlain  vero  EB  applicetur  ' 
rcclangulum  aequale  ipfi  FBC 
excedens  quadrato,  fitque  D 
punclum  applicationis  quod  eft 
in  EB  produ(5la  ad  partes  C; 
erit  D pundlum  inveniendum. 

Quoniam  enim,  ex  conftrudli- 
one,  rcclangulum  EDB  efl  aequale  ipfi  FBC,  et  efl  rcclangu- 
lum ABC  majus  ipfo  FBC,  redla  cnimOQjnajor  efl  ipsa  QP; 
erit  ABC,  hoc  efl  ECB  redlangulum  majus  ipfo  EDB;  igitur 
pundlum  D cadit  inter  B,  C pundla.  Et  quoniam  redlangu- 
lum  ABC  efl  ad  ipfum  FBC,  hoc  efl  ad  redlangulum  EDB,  ut 
* Prop,  37.  OQ^d  QP,  dividendo,  erit  redlangulum  “ ADC  ad  reclangu- 
lum  EDB,  ut  OP  ad  PQ»_  hoc  efl  in  ratione  data.  Manife- 
flum  autem  efl  pundla  ipfi  C propiora  minores  facere  ratio- 
nes quam  pundla  remotiora. 

Cas.  2.  Quando  inaequales  funt  A E,  BC  et  requiritur  ut 
pundlum  inveniatur  in  minore  fegmento  BC. 

Fadlum  puta ; fit  fcilicet  pundlum  F inveniendum  inter  B 
et  C quod  facit  redlangulum  AFC  ad  ipfum  EFB  in  ratione 
data.  Et  in  AC  produdla  fit  pundlum  D quod  facit  redlan- 
gulum ADC  aequale  ipfi  EDB ; datum  igitur  efl  pundlum  D, 
ut  oflcnfum  fuit  in  analyfi  Caf.  2.  Prop.  59.  Et  fi  ponatur 


A E F B D C 


O P 0^ 
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Tefla  G aequalis  exceflui  ipfarum  AE,  BC,  quoniam  punctum 
F eft  inter  B et  C,  erit,  per  Prop.  31.  reclangulmn  AFC  una 
cum  ipfo  EFB  aequale  reclangulo  G,  FD.  Data  autem  efl.  ra- 
tio rcdlanguli  AFC  ad  ipfum  EFB,  quare,  componendo,  data 
eft  ratio  reftanguli  G,  FD  ad  ipfum  EFB;  et  data  funt  punc- 
ta E,  B,  D,  dataque  eft  rcdtaG ; igitur  dedu(5tum  eft  ad  Pr6- 
•blema  in  Prop.  45.  cujus  ope  pun<ftum  F invenietur. 

Componetur  ita, 

'Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangulum  AFC  ad  ip*- 
fum  EFB  eadem  ei  quam  habet  re<fta  OP  ad  ipfam  PQ^  Et 
in  AC  produ(fta  inveniatur,  ut  oftenfum  fuit  in  compolitione 
Caf.  2.  Prop.  59.  puniftum  D 

quod  facit  redlangulum  ADC  ^ E B F C D 

aequale  ipft  EDB;  et  excefllii  — — — 1 1 i_i 

re(ftarum  AE,  BC  ponatur  rec-  q O P 

ta  G aeqvialis.  Dein  per  1 

• ^ 

pofitionem  Problematis  in  Prop. 

45.  datis  in  re(fta  linea  tribus  pundlis  E,  B,  D,  et  data  redla 
G,  inveniatur  inter  pundla  B,  D pun<ftum  F quod  facit  re<ft- 
angulum  G,  FD  ad  ipfum  EFB  in  data  ratione  quam  habet 
re<fta  OQ_ad  ipfam  QP.  Et  quoniam  OQjnajor  eft  ipsa  QP, 
erit  redlangulum  G,  FD  majus  ipfo  EFB ; quare  per  Cor. 
Prop.  32.  pundlum  F eft  inter  B,  C pundla,  et  propterea,  per 
Prop.  31.  redlangulum  G,FD  aequale  eft  redlangulo  AFC  ima 
cum  ipfo  EFB.  Et  quoniam  ut  reclangulum  G,  FD  ad  ipfum 
EFB,  ita  eft  redla  OQ^ad  ipfam  QP.  Igitur,  dividendo,  ex- 
cdfus  redlanguli  G,  FD  fupra  ipfum  EFB,  hoc  eft  redlangu- 
lum  AFC  eft  ad  ipfum  EFB,  ut  redla  OP  ad  ipfam  PQ»^  hoc 
eft  in  ratione  data. 

X 
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Quoniam  Tero  redVa  BC,  ex  hypothefi,  minor  eft  ipsa  AE^ 
pimdlum  bifariam  fecans  redlam  AC  cadet  in  fegmcnto  AB ; 
unde  manifellum  eft  pundla  ipft  C propiora  minores  facere 
rationes  quam  remotiora. 

Cas.  3.  Quando  requiritur  ut  pimdhim.F  inveniatur  in  ma- 
jore fcgmento  AE. 

Fadhim  puta ; fit  fcilicet  re£Iangulum  AFC  ad  ipfum  EFB 
in  ratione  data.  Et  in  AC  produdla  fit  punClum.  D quod  fa- 
cit redlangulum  ADC  aequale  ipfi  EDB.  Datum  igitur  eft; 
pun<ftum  D,  ut  pritis  oftenfiun.  Q^niam  vero  pun^lum  F,, 
ex  hypothefi,  eft  inter  A. et  E,  erit  per  Prop.  34.  rediangulum»^ 
AFC  una  cum  ipfo  EFB  aequa^ 

le  re(ftangulo  G,  FD;.pofita  fci-  A' h F EB  G I> 

licet  redii  G aequali  excelTui  1 1 1 1 i 

ipfarum  AE,  BC.  Data  autem  q.  O P Q^ 

eft  ratio  redianguli  AFC  ad  ip-  1 

fum  EFB,  quare,  componendo^ 

data  eft  ratio  redlanguli  G,  FD  ad  ipfum  EFB,  Et  data  funf 
pundla  D,  B,  E,  et  data  eft  redla  G;  igitur,  quoniam  F eft- 
extra  data  pundla,  dedudlum  eft  Problema  ad  Epitagma  i„ 
Prob.  4.  Lib.  i.  hoc  eft  acL  Prop.  48.  cujus  ope  invenietur, 
pundlum  F.. 

Componetur  ita, 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangnlum  AFC  ad  ip- 
fum EFB  ea  quam  habet  redla  OP  ad  ipfam  PQ^  Et  invento 
pundlo  D quod  facit  redlangulum  ADC  aequale  ipfi  EDB,  ut 
in  Cafu  praecedente,  fiat  redla  G aequalis  excefliii  ipfaninx 
AE,  BC  ; datifque  pundlis  D,  B,  E inveniatur  extra  ipfa  ad 
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partes  pundll  E,  per  compofitioncm  Problematis  in  Prop.  48. 
punAum  F quod  facit  redlangulvun  G,  FD  ad  ipfum  EFB 
in  data  ratione  quam  habet  re«Ra  OQjid  ipfam  QP.  Et  quo- 
niam OQ^inajor  cft  QP,  erit  redlangulum  G,  FD  majus  ipfo 
EFB,  quare,  per  Cor.  Prop.  35.  erit  pundlum  F inter  A,  E 
pundla,  et  propterea,  per  Prop.  34.  re(5langulum  G,  FD  ac- 
' quale  eft  re(fIangulo  AFC  una  cum  ipfo  EFB.  Et  quoniam 

• redlangulum  G,  FD  eft  ad  ipfum  EFB,  ut  re<fta  CX^d  ipfam 
■ QP,  igitur,  dividendo,  re<ftangulum  AFC  eft  ad  ipfum  EFB, 

ut  re(fta  OP  ad  ipfam  PQ^hoc  eft  in  ratione  data. 

Pun<fta  autem  ipli  £ propiora  majores  faciunt  nttiones 

• quam  pun«fta  remotiora.  Sit  enim  punflum  F propius  ipfi  E 
’ quam  eft  puniftum  H ; et  quoniam  ad  finem  Prop.  48.  oftcn- 
' fum  eft  rationem  rcdlanguli  G,  FD  ad  ipfum  EFB,  majorem 
-efie  ratione  ipftus  G,  HD  ad  redlangulum  EHB,  dividendo, 

'Ct  per  Prop.  34.  erit  ratio  rc(!languli  AFC  ad  redlangulum 
EFB,  major  ratione  redlanguli  AHC  ad  ipfum  EHB. 


PROP.LXI.  PROB.  II.  EPITAGMA2. 

“ DATIS  in  rcdla  linea  quatuor  ptindlis  A,  E,  C,  B quin>- 
' **  tum  F invenire  in  altero  ex  fegmentis  extremis,  puta  inter  G 
“ et  B pundla  quod  faciet  redlangulum  AFC  a fegmentis  in- 
■“  ter  iplum  et  pundlum  extremum  A quod  ad  eafdem  eft 
partes  ipfius  F ad  quas  funt  pundla  media,  et  pundlum  me- 
■“  dium  C ipfi  F propius,  ad  redlangulum  EFB  a fegmentis 
inter  ipfum  et  reliqua  pundla  E,  B,  in  ratione  data.” 
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Eftdlum  put3  j Iit  fcilicet  rcdlangulum  AFC  sd  ipAun  EFB 
in  ratione  data.  Inter  E,  C pundla  fit  puniSIuni  D ejuod  facit 
redtangulum  ADC  aequale  ipfi  EDB ; igitur  fi  ponatur  reda 
G aequalis  ipfis  AE,  CB  fimul,  erit  per  partem  adam  Prop. 
21.  redangulum  G,  DC  aequale  redangulo  ECB.  Datum 
autem  eft  rcdangulum  ECB,  et  data  eft  reda  G,  igitur  data 
eft  DC,  et  pun<5lum  D da- 


E D C FHB 


O 


tum.  Quoniam  vero  pxmc- 
tum  F eft,  cx  hypothefi,  in- 
ter C,  B pundia,  erit,  per 
Prop.  28.  redangulum  AFC 
una  cum  ipfo  EFB  aequale 

redlangulo  G,  DF.  Data  autem  eft  ratio  redlanguli  AFC  ad 
ipfum  EFB,  igitur,  componendo,  data  erit  ratio  redanguli 
G,  DF  ad  ipfum  EFB.  Quoniam  igitur  data  funt  pumfta  E, 
D,  B,  et  data  eft  rcdla  G,  dedudlum  eft  ad  Epitagma  2.  Prob. 
3.  Lib.  i.  hoc  eft  ad  Prop.  46.  cujus  ope  invenietur  pundlum 
F inter  D,  B pundla. 


Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  recftangulum  AFC  ad  ip- 
fum EFB  ea  quam  habet  redla  OP  ad  ijifam  PQj^  et  invenia- 
tur inter  E et  C punclum  D quod  facit  redangulum  ADC  ae- 
quale ipfi  EDB,  quod  fiet  fi  ponatur  redla  G aequalis  ipfis 
AE,  CB  fimul,  et  ut  G ad  EC,  ita  fiat  BC  ad  CD,  erit  enim 
rcclangulum  G,  DC  aequale  redlangulo  ECB ; quare,  per  con- 
verfam  partis  2dae  Prop.  21.  erit  redlangulum  ADC  aequale 
ipfi  EDE"*.  Dein  per  compofitionem  Problematis  in  Prop. 46. 


• Vel  i(a  invenietur  punftum  D ; quoniam  eft  AD  ad  DE,  ut  BD  ad  DC 
* 1 2.  5.  dividendo,  ut  AE  ad  ED,  ita  eft  BC  ad  CD,  et  ut  AE  una  cum  CB  ad  Ecl 
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datis  in  redla  linea  tribtis  pundiis  E,  D,  B,  et  data  redla  G, 
inveniatur  inter  pundla  D,  B pundlum  F quod  faciet  redlangu- 
lum  G,DF  ad  ipfum  EFB  in  data  ratione  quam  habet  OQ^d 
QP.  Eft  autem  redla  OQjnajor  ipsa  QP,  et  propterea  redbmgu- 
lumG,DF  majus  eft  ipfo  EFB;  igitur,  per  Cor.  Prop.  28.  erit 
pundlum  F inter  pundla  C,  B,  quare,  per  Prop.  28.  redlangu- 
lum  G,  DF  eft  aequale  redlangulo  AFC  una  cum  ipfo  EFB. 

Et  quoniam  redlangulum  G,  DF  eft  ad  ipfum  EFB,  ut  redla 
OQ^ad  redlam  QP,  igitur,  dividendo,  exceflus  iplius  G,  DF 
fupra  redlangulmn  EFB,  hoc  eft®  redlangulum  AFC  eft  ad  'Prop. a 8. 
ipfum  EFB,  ut  redla  OP  ad  ipfam  PQv  hoc  eft  in  ratione 
data. 

Pundla  autem,  ut  H,  propiora  ipfi  B majores  faciunt  ra» 
tiones  quam  pundla  remotiora  ut  F.  Quoniam  enim  oftenfum 
eft  in  Prop.  46.  rationem  redlanguli  G,  DH  ad  ipfum  EHB, 
majorem  efle  ratione  redlanguli  G,  DF  ad  ipfum  EFB;  erit, 
dividendo,  et  per  Prop.  28.  ratio  redlanguli  AHC  ad  ipfum 
EHB,  major  ratione  iplius  AFC  ad  redlangulmn  EFB. 

Si  autem  requiratur  ut  pundlum  F inveniatur  in  fegmento 
AE,  feriptis  notis  alphabeticis  in  Ichemate  ordine  inverfo,  fiet 
tum  analyfis  tum  compofitio  iifdem  verbis  cum  praecedenti- 
bus in  hac  Propofitione. 

ita  BC  ad  CD.  Datae  autem  funt  AE,  CB,  £C,  data  igitur  eft  CD,  datumque 
erit  pun^m  D.  Fiat  igitur  ut  AE  una  cum  CB  ad  £C,  ita  BC  ad  CD,  et  ‘ut  ‘ ip,  j,' 
AE  ad  ED,  ita  erit  BC  ad  CD  ; quare,  componendo,  ut  AD  ad  DE,  ita  BD 
ad  DC ; igitur  refUngulum  ADC  aequale  eft  rcdangulo  EDB. 
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PROP.  LXII.  PROB.II.  EPITAGMA3. 

“ DATIS  in  re(fla  linea  quatuor  pundtis  A,  C,  E,  B quln- 
“ tum  F invenire  in  altero  ex  fegmentis  extremis  EB  quod 
“ faciet  re<flangulum  AFC  a regmentis  inter  ipfum  et  punc- 
“ tum  extremum  A quod  eft  ad  eafdcm  ejus  partes  ad  quas 
“ funt  punAa  media,  pmufhimque  anedium  C ab  ipfo  remo- 
“ tius  ad  reiRangulum  EFB  a fegmentis  inter  ipfum  et  reli- 
qua  pundla,  in  ratione  data.” 


■FaduHi  puta ; Iit  Icilicet  pundum’  F inveniendum  inter  £ 
et  B quod  faciet  redlangulum  AFC  ad  ipfum  EFB  in  ratione 
data.  Inveniatur  ope  Caf.  i.  Prop.  57.  puntRum  D inter  C et 
E quod  facit  re(3angulom  ADC  aequale  ipli  BDE.  Si  igitur 
ponatur  reifla  G ae- 
qualis ipTis  AE,  CB  fi-  LA  CDEHK  FM  B 
tnul,  erit,  jier  Prop.  25.  ’ ' — ' ' — ' 


reclangulum  AFC  u- 
na  cum  iplb  EFB  ae- 
quale re^nguio  G, 
DF.  Data  autem  eR 


ratio  redlanguli  AFC  ad  ipfum  EFB,  igittir,  componendo, 
. data  erit  Tatio  redlanguli  G,  DF  ad  ipfum  EFB.  Data  autem 
lunt  punAa  D,  E,  B,  et  data  eft  rc«fla  G,  et  eft  puneftum  F 
inter  E.et  B;  ergo  dedudhun  eft  Problema  ad  Epitagnia  3. 
Prob.  3.  Lib.  i.  hoc  eft  ad  Prop.  47.  cujus  ope  invcjiietur 
pun<ftuin  F. 

Quoniam  vero  Problema  ad  quod  dedudlum  eft  hoc  de- 
terminationem habet,  et  non  femper  conftrui  poteft,  neque 
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Eoe  femper  conftrui  poterit.  Oftenfum  autem  eft  in  Prop.47. 

Datis  in  redla  linea  tribus  pundlis  D,  E,  B,  et  data  re<fla  G, 
fi  inter  BD,  DE  fumatur. media  proportionalis  DH,  pxmdlum 
H facere  minimam  rationem  re<5languli  G,  DH  ad  redbmgu- 
lum  EHB,  hoc  eft  fi  fumatur  aliud  quodvis  puniftum  F inter 
E,  B punifta,  fore  rationem  re^languli  G,  DH  ad  ipfum  EHB 
minorem  ratione  redlangpili  G,  DF  ad  re<ftangulum  EFB. 

Quoniam  vero  redlangulum  ADC  aequale  eft  ipfi  BDE,  re<ft- 
augulum  AHC  una  cum  ipfb  EHB  aequale,  eft  redlangulo- 
G,  DH  per  Prop.  25.  Et  fimUiter  redlangulum  AFC  ima  cum 
ipfb  EFB  eft  aequale  redlangulo  G,  DF ; igitur,  dividendo, 
erit  ratio  redlanguli  AHC  ad  redlangulum  EHB  minor  ratio- 
ne recftanguli  AFC  ad  ipfum  EFB,  et  propterea  pundlum  H 
facit  minimam  rationem.  Et  quoniam  in  determinatione  Pro- 
blematis in  Prop.  47.  oftenfum  eft,  polita  HK  aequali  ipfi  EH, 
fore  rationem  G adBK  eandem  minimae  rationi  quam  fcilicet 
habet  redlangulum  G,  DH  ad  ipfum  EHB ; li  fiat  LB  aequa- 
lis ipfi  G,  dividendo,  erit  ratio  LK  ad  KB  eadem  minimae 
rationi  re<ftanguli  AHC  ad  ipfum  EHB. 

Pundtum  autem  H quod  facit  minimam  rationem  ita  de- 
terminatur. Quoniam  proportionales  funt  BD,  DH,  DE,  erit**a.cor.  20.6. 
BD  ad  DE,  ut  (quadratum  ex  BD  ad  quadratum  ex  DH,  hoc 
eft  ut)  quadratum  ex  BH  ad  quadratum  ex  HE.  Igitur  redl- 
angulum  G,  DB  eft  ad  ipfum  G,  DE,  ut  quadratum  ex  BH 
ad  quadratum  ex  HE.  Quoniam  vero  re<ftangulum  ADC  ae- 
quale eft  ipfi  BDE,  et  eft  recfta  G aequalis  ipfis  AE,  CB  fimul, 
erit  rediangulum  G,  DB  aequale  redfangulo  ABC,  et  rc<ftan- 
g^lum  G,  DE  aequale  ipfi  AEC,  per  partem  fcilicet  3tiam  et 
4tam  Prop.  20.  Eft  igitur  reiftangulum  ABC  ad  ipfum  AEC, 
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ut  quadratum  ex  BH  ad  quadratum  ex  HE.  Atque  haec  ipla 
eft  determinatio  quam  Pappus  memorat  in  Prop,  62.  Lib.  7. 

Componetur  hoc  ita, 

Secetur  EB  in  H,  ita  ut  quadratum  ex  BH  fit  ad  quadra- 
tum ex  HE,  ut  rcclangulura  ABC  ad  ipfura  AEC,  punclum- 
que  H erit  id  quod  facit  minimam  rationem.  Nam  ex  hac  pro- 
portione et  parte  3tia  et  4ta  Prop.  20.  erit  quadratum  ex  BH 
ad  quadratum  ex  HE,  ut  redlangulum  G,  DB  ad  ipfum  G,  DE, 
hoc  efl  ut  redla  BD  ad 

ipfam  DE.  Igitur,  per  LA  CDEHK  FM  B 

Prop.  1 6.  redlangulum  ' ' — ' ' * — ' 

BDE  aequale  eft  qua-  G 

drato  ex  DH,  et  prop- 
terea  D H media  eft  ^ ^ 

proportionalis  inter  ip- 

fas  BD,  DE ; ideoque,  ex  praemifiis,  pundum  H facit  mini- 
mam rationem.  Poteft  etiam  pundlum  H inveniri  fi  fiat  ut 
reaangulum  BAE.ad  ipfum  BCE,  ita  quadratum  ex  AH  ad 
quadratum  ex  HC,  ut  conftat  ex  Prop.  1 8. 

Et  punaa  ipfi  H propiora  minores  faciunt  rationes  quam 
punaa  remotiora  ad  eafdem  partes  punai  H.  Sit  enim  punc- 
tum F propius  ipfi  H quam  punaum  M ad  eafdem  partes 
punai  H.  Igitur  per  ea  quae  oftcnfa  funt  in  determinatione 
Problematis  in  Prop.  47.  erit  ratio  reaanguli  G,  FD  ad  ip- 
fum EFB  minor  ratione  reaanguli  G,  MD  ad  ipfuni  EMB ; 
quare,  dividendo,  et  per  Prop.  25.  ratio  reaanguli  AFC  ad 
ipfum  EFB  minor  eft  ratione  reaanguli  AMC  ad  rcaangu- 
Jum  EMB. 
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Componetur  vero  Problema  ita, 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  rediangulum  AFC  ad  ip- 
fum  EFB  ea  quam  habet  re«Ra  OP  ad  ipfam  PQ^  invenianmr 
autem  puiufla  D,  H,  K,  L et  redia  G,  ut  in  pracmiflis  often- 
fum  fuit.  Et  fi  ratio  OP  ad  PQ^eadem  fit  rationi  minimae, 
hoc  eft  rationi  LK  ad  KB,  five  rationi  re«flanguli  AHC  ad  ip- 
fum  EHB,  pundium  H,  idque  folum,  Problema  efficiet,  ut  in 
praemiffis  oftenfum  eft.  Si  vero  ratio  data  OP  ad  PQjion  ea- 
dem fit  rationi  huic  minimae,  erit,  fi  Problema  conftrui  poteft, 
eadem  ratione  neceffiirio  major.  Sit  igitur  ratio  OP  ad  PQ___ 
major  ratione  LK  ad  KB,  et,  componendo,  ratio  OQ^ad  QP 
major  erit  ratione  LB,  hoc  eft  ipfius  G ad  KB.  Quare,  per 
Compofitionem  Problematis  in  Prop.  47.  Datis  in  redla  linea 
tribus  pundlis  D,  E,  B,  et  data  redla  G,  polTunt  inter  E et  B 
inveniri  duo  pundla  quorum  utrumlibet,  quod  fit  F,  faciet 
rationem  rcdianguli  G,  FD  ad  ipfiim  EFB  eandem  rationi  da- 
tae quam  habet  OQ^d  QP.  Igitur,  dividendo,  ratio  excefTus 
rcdlanguli  G,  FD  fupra  ipfum  EFB,  hoc  eft  per  Prop.  25.  ra- 
tio redlanguli  AFC  ad  ipfum  EFB,  eadem  eft  rationi  redlae 
OP  ad  ipfam  PQ^  hoc  eft  rationi  datae. 

Ratio  autem  minima  ita  determinatur.  Oftenfum  fuit, 
Datis  in  rcdla  linea  quatuor  pundlis  A,  B,  C,  D fi  fiat  ut  re<ft- 
angulum  ADB  ad  redlangulum  ACB,  ita  quadratum  ex  DE 
.ad  quadratum  ex  EC,  fore  E puneftum  quod  facit  minimam 
rationem  recftangull  AF.B  ad  redlangulmn  CED,  Oftenden- 
dum  nunc  eft  rationem  hanc  eandem  efFe  ei  quam  habet  qua- 
dratum redlae  lineae  quae  conftat  cx  ea  quae  poteft  reclan- 
gulum  AC,  BD,  ct  ex  ea  quae  poteft  rccftangulum  AD,  BC  ad 
quadratum  ex  DC. 
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Ducatur  a punflo  E ipfi  AD  ad  redos  angulos  EF,  et  pro- 
ducatur, fitque  redlangulo  ADB  aequale  quadratum  ex  DF,., 
et  ipfi  FD  parallela  ducatur  CG.  Quoniam  igitur  ut  rcdlan- 
gulum  ADB  ad  retlangulum.  ACB,  ita  eft  quadratum  (ex. 
DE  ad  quadratura  cx  EC,  hoc  eft  quadratum)  ex  DF  ad  qua-- 
dratum  ex,  CG ; atque  eft  reclangulum  ADB  quadrato  ex  DF.‘ 
aequale,  erit  et  re<5langulum 
ACB  aequale  quadrato  ex 
CG.  Jungantur  AF,  FB,  AG, . 

GB,  occurratquc  GC  ipfi  BE 
in  H ; itaque  cmn  redangu- 
lum  ADB  fit  aequale  quadra- 
to cxDF,  angulus  BFD  aequa- 
* 17,  c:6. 6.  lis  eft  * angulo  FAB  ; eft  au- 
tem et  B G C angulus-  angulo 
BAG  aequalis  % quia  re<ftan- 
gulum  ACB  aequale  eft  qua- 
drato ex  CG  ; fed  ct  angulus 
I"  19. 1.  BFD  angulo*’BHG  j igitur  an- 
guli BHG,  BGH  fiinul,  hoc 
eft,  fi  producatur  GB  ut  occurrat  ipfi  AF  in  K,  angulus  KBF" 
•coBT.3j,3.  aequalis  eft  angulo  LAKj  quare  in  circulo  funt‘^A,  L,  B,  K: 
pun^la.  Et  per  Prop.  40.  anguli  ad  K,  L pundla  redii  erunt.. 
Ducatur  ad  FD  perpendicularis  BM  quae  occurrat  ij^  EF  in 
N,  et  jundla  DN  ad  X protlucatnr.  Perpendicularis  igitur  eft. 
DX  ad  FL*,  et  ipfi  GL  parallela.  Occurrat  GC  ipfi  BN  in  O, 

• PcrpentUcnlaris  igimr  eft  DX  ad  FL]  Hoc  prolixe  conatiir  oAemlerc 
Commandinus  in  commentario  fuo  ad  litcram  M in  pag.  1 98.  b.  Goll.  Math. . 
Pappi ; verum  ponit  circulos  FEC,  AEK,  in  figura  fua  ad  hanc  notam,  fc  mu— 
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Hcrgo  perpendicularis  eft  ad  BN,  eft  enim  FD  ad  BM  perpen- 
•dicularis.  Angulus  autem  BGC  angulo  GAC  eft  aequalis,  ut 
^rius  oftenfum.  Sed  angulus  quidem  BGC  aequalis  eft  angu- 
lo CNB  in  circulo  f,  angulus  autem  GAC  aequalis  eft  angulo 
BDN  in  parallelis,  ergo  et  angulus  CNB  angulo  BDN  eft  ae- 
qualis, ac  propterea  **  redlangulum  DBC  aequale  eft  quadrato 
•et  BN.  Quoniam  autem  in  triangulo  BDF  adia  eft  perpendi- 
cularis DNX,  et  Inflexae  funt  ad  ipfam  FN,  NB  erit  quadra- 
torum ex  FD,  DB  exceflus  aequalis  excelTui  quadratorum  ex 
FN,  NB,  Sed  exceffus  quadratorum  ex  FD,  DB  eft  J ADB 
-redlanguliun,  ergo  et  quadratorum  ex  FN,  NB  exceflus  eft 
‘idem  redtangulum  ABD.  Eft  autem  et  Tcdlangulum  DBC  ae- 
>quale  qpadrato  ex  BN  ; quare  NF  poteft  redlangulum  AC, 
'BD  §.  Rurfus,  quoniam  quadratorum  NG,  NB  exceflTus  eft 


' ruo  contingere,  non  antem  demooftrat,  nt  obrervatnm  eft  a Herigonio  in  pag. 
318.  tom.  I.  Curfus  ftii  Mathematici,  unjc  dicit  cum  nihil  probare,  quod 
•quidem  verum  eft;  et  Herigonius  fatis  longa  dcmonftratione  indirefte  idem 
oftendit.  Verum  direfte  et  breviter  ita  dcmonftratur,  viz.  Quoniam  anguis 
DMN,  D£N  refti  funt,  punfla  D,  £,  N,  M funt  in  circulo,  ut  et  punfla  F, 
B,  E,  M.  . Jun£t&  igitur  EM,  erit  angulus  MDN  aequalis  (angulo  MEN,  frve 
MEF,  hoc  eft)  angulo  MBF ; A in  triangulis  FDX,  MBF,  communis  eft  an- 
gulus MFX;  aequalis  igitur  eft  reliquus  angulus  DXF  reliquo  BMF,  angulo 
-feilicet  reflo.  Unde  DX  perpendicularis  eft  ad  FL, 

•f  Sed  angulus  quidem  BSC  aequalis  eft  angulo  GNB  in  circulo]  Produca- 
*tur  enim  NC  ad  BG  in  P;  et  quoniam  in  triangulo  BNG  eft  BE  perpendi- 
cularis ad  NG,  et  GO  ad  BN,  erit,  per  ea  qbae  oftenfa  funt  in  nota  ad  *, 
•KP  perpendicularis  ad  BG.  Sunt  igitur  G,  P,  O,  N punfla  in  circulo,  quare 
angtilus  PGO  aequalis  eft  PNO  in  eodem  fegmento,  hoc  eft  angulus  BGC  ae- 
■•qualis  ipfl  CNB.  COMMSNDINUS. 

Sed  exceftus  quadratorum  ex  FN,  NB  eft  ABD  reflangulum]  Quadra- 
tum  enim  ex  FD  aequale  eft  reflangulo  ADB  cujus  exceflus  fupra  quadratum 
•«X  DB  eft  reflangulnm  ABD  per  3.  2.  Command. 

} Quoniam  enim  exceflus  quadratorum  ex  FN,  ND  eft  reflangulum  ABD| 

Y 2 
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aequalis  exceflul  quadratorum  ex  GC,  CB,  quadratorum  au- 
tem ex  GC,  CB  exceffus  ell  ABC  rediangulum  * ; erit  qua- 
dratorum cx  NG,  NB  cxcelTus  idem  redlangulum  ABC.  At- 
que eft  redlangulum  DBC  ae- 
quale quadrato  ex  BN ; ergo 
NG  potcft  rcdlangulum  AD, 

BC.  Sed  et  FN  poteil  recH;- 
angulum  AC,  BD.  Itaque 
quoniam  reclus  eft  angulus 
FKG,  et  perpendicularis  AE 
“ ad  FG,”  erit  rectiangulum 
AEB  reclangulo  FEG  aequale. 

J Ergo  ut  rectiangulum  AEB 
ad  rectiangulum  CED,  ira  efl 
rectlangidum  FEG  ad  rectian- 
gulum CED.  Ut  autem  recti- 
angulum FEG  ad  rectiangu- 
lum CED,  ita  quadratum  ex  FG  ad  quadratum  ex  CD  §.  Et 

erit  quadratum  ex  FN  acqxialc  rc^angulo  ABD  et  quadrato  ex  NB  Hmul,  hoc 
eft  reiftangulis  ABD,  DBC  Gmul,  hoc  eft  per  i.  a.  reftangulo  AC,  BD  j hoc 
eft  rc^a  FN  potcft  rcftangulum  AC,  BD.  Command. 

* Quoniam  quadratum  ex  CG  aequale  eft  reflangulo  ACB,  exceilus  ejus 
fupra  iiuadratum  cx  CB  eft  rcflangulum  ABC  per  3.  2. 

t Quoniam  enim  quadratorum  ex  NG,  NB  excelTus  eft  reftangulum  ABC, 
erit  quadratum  cx  NG  aequale  re£btnguIo  ABC  et  quadrato  ex  NB  ftmul,  hoc 
eft  rcflangulis  ABC,  DBC  fimul,  hoc  eft  rc£tanguIo  AD,  BC.  Igitur  refta 
NG  potcft  rcflangulum  AD,  BC. 

t Aequiangula  enim  funt  triangula  AEF,  GEB,quia  utrumque  acquiangu- 
Ium  eft  ipft  AKB  ; igitur  ut  AE  ad  EF,  ita  EG  ad  EB. 

5 Quoniam  enim  par.illelae  funt  FD,  GC,  erit  [[2.  6.]  FE  ad  ED,  ut  FG 
ad  DC;  ftmilia  autem  funt  reflangula  FEG,  DEC,  igitur  [2  2.  6.]  rcflangu- 
lum  FEG  eft  ad  ipfum  DEC,  ut  quadratum  cx  FG  ad  quadratum  ex  CD. 
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xit  igitur  redangulum  AEB  ad  redlangulum  CED,  ita  qua- 
dratum cx  FG  ad  quadratum  ex  CD.  Eftque  redlanguli  qui- 
dem AEB  ad  re<5iangulum  CED  fingularis  et  minima  ratio ; 
rc(5la  vero  linea  FEG  conftat  ex  ea  FN  quae  poteft  redlangu- 
hun  AC,  BD,  et  ex  ea  NG  quae  poteft  redlangulum  AD,  BC. 
catio  igitur  fingularis  et  minima,  eadem  eft  quae  quadrati 
redlae  lineae  quae  conftat  ex  ea  quae  poteft  retftangulum  AC, 
BD,  et  cx  ea  quae  poteft  redlangulum  AD,  BC,  ad  quadra- 
tum ex  CD. 

Atque  haec  eft  ipfius  Apollonii  Determinatio,  ejufque  De- 
monftratio,  magno  quidem  Geometra  digna,  quas  Pappus 
fervavit  in  Prop.  62,  Libri  fui  feptimi,  quam  Propofitionem 
pertinaci  inveftigationc  hic  in  priftinam  integritatem  refti- 
tuimus.  Multum  enim  depravata  habetur  in  codicibus  Grae- 
cis, ut  pleracque  Pappi  Propofitiones  Librariorum  incuria  et 
ignorantia.  Unde  Federicus  Commandinus,  qui  in  veterum 
Geometrarum  feriptis,  praefertim  quidem  Pappi  Alexandrini, 
emaculandis,  maximam  et  utilifiimam  adhibuit  diligentiam, 
bonus  licet  Geometra,  Propofitionem  hanc  reftituere  minime 
potuit.  Commentarii  enim  prolixi  quos  in  eam  fcripfit  ad  no- 
tas in  margine  Z,  a,  ^ nihil  ad  rem  faciunt,  quoniam  ad 
textum  Pappi  corruptum  explicandum  adfenmtur,  qui  qui- 
dem, ut  habetur  in  Commandini  verfione  et  manuferiptis 
Graecis,  explicari  minime  poteft.  Non  enim  hunc  lociun  cor- 
ruptum efle  videbat  Commandinus,  qui  in  aliis  locis  manu- 
feriptum  corruptum  efle  putat  quando  integer  eft,  et  in  qui- 
bufdam  locis  quaedam  ut  fupervacanea  omittit,  quae  quidem 
neceflaria  funt.  Et  quidem  materiam  hanc  non  fatis  intel- 
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lexit,  ut  ingenue  fatetur  in  commentario  ad  notam  A ad 
Prop.  praecedentem  6i.  Lib.  7.  Pappi,  ubi  haec  habet “Grac^ 
“ cus  codex  0 Xoyoj  ^ iXap^/Vos  «fw  0 t»  vtto  AEA  rr^of 

“ To  V7TO  BEN.  Quibus  verbis  quid  fignificetur,  quidque  per 
**  monachos,  et  Epitagma  in  his  Lemmatibus  intelligat,  fa- 
ds  percipi  non  potcR,  cnm  Apollonii  libris  careamus,  iu 
“ quos  ea  conicripta  funt.” 


p R o B.  m. 

“ DATIS  in  ret5la  linea  quatuor  pundlis,  quintum  invenire 
■“  extra  data  pimdla,  ad  utrafvis  partes,  quod  faciet  redan^ 
gulum  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  ex  puudis  datis,  ad 
redanguhun  a fegmentis  inter  ipfiun  et  reliqua  duo  puno 
■“  tt,  in  ratione  data.” 


PROP.LXIU.  PR-OB.  m.  EPITAGMA  i. 

“ DATA  fint  punda  A,  C,  E,  B quintum  inveaure  extra 
ptinda  data,  ad  partes  fbilicet  pundi  B,  quod  fackt  red> 
angulum  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  punda  A,^  C ab 
ipfo  remotiora,  «d  redanguliun  a fegmeatis  inter  ipfum  et 
reliqua  duo  punda  £,  B,  in  ratione  data.  Patet  autem  ra~ 
tianem  datam  debere  elTe  majoris  ad  minorem.” 


Fadum  puta;  fit  fcilicet  pundum  F inveniendiun quod  fa*- 
ciet  redangulum  AFC  ad  ipfum  EFB  in  ratione  data.  Primo 
autem  inveniatur  inter  punda  C,  E pundum  D quod  facit 
redangulum  ADC  aequale  ipfi  BDE,  ope  fcilicet  CaC  i.  Prop. 
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57;  Igitur  fi  utrifque  AE,  CB  aequalis  ponatur  re<Ela  G,  erit, 
per  Prop.26.redlangulum  AFC  aequale  re<^ugulis  EFB,  G,DF 
fimul.  Data  avitcm  eft  ra- 
tio redianguli  AFC  ad  ip- 
fum  EFB,  quare,  dividen- 
do, data  erit  ratio  redan- 
guli  G,  DF  ad  rcdlangulum 
EFB.  Igitur  dedudlum  eft 
ad  Problema  in  Prop.  48. 
datis  fcilicet  in  redla  linea  tribus  pundtis  D,  E,  B invenire  ex- 
tra ipfa,  ad  partes  punili  B,  quartum  F quod  faciet  re<ftan- 
gulum  a data  retfta  G et  ipfa  DF,  ad  redlangulum  EFB  in  ra^ 
tioue  data.  Datum,  igitur  eft  puniftum  F.. 

Componetur  ita^. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redtangulum  AFC  ad  ip- 
fum  EFB  ea  quam  habet  redla  HK  ad  re<ftam  KX ; et  invento 
pun(fto  D ut  didhim  fuit,  per  Prop.  48.  datis  in  redla  linea 
tribus  pundlis  D,  E,  B,  et  rafta  linea  G aequalis  fcilicet  ipfis 
AE,  CB  fimul,  inveniatur  in  DB  produ^a  ad  partes  6,  punc- 
tum F quod  fadt  redtangulum  a data  recla  G et  I^pnento  FD 
kiter  pun<ftum  F et  pim<ftum  D ab  eo  remodfilmum  ad  rc<ft- 
angulum  EFB  a fcgmcntis  inter  F et  reliqua  pun<5la  E,  B,  in 
satione  data  quam  habet  HL  ad  LK. ; erit  F punclum  inve- 
niendum. Quoniam  enim  recftangulum  G,  FD  eft  ad  ipfiim 
EFB,  ut  reda  HL  ad  ipfam  LK,  erit,  componendo,  redan- 
gulmn  EFB  una  cum  ipfo  G,  DF  ad  redangulum  EF’B,  ut 
HK  ad  KL.  Redangpila  autem  EFB,  G,DF  fimul  aequalia 
fimt  redangulo  AFC,  per  Prop.  26.  quod  propterca  eft  ad 
redangulum  EFB,  ut  HK  ad  KL,  hoc  eft  in  ratione  data. 


A C D EB  FM 
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Pun<Sa  autem,  ut  F,  propiora  pundio  B majores  faciunt  ra- 
tiones quam  pundla  remotiora,  ut  M.  Nam  per  Prop.  48.  ra- 
tio reclanguli  G,  DF  ad  ipTum  EFB  major  eft  ratione  redl- 
anguli  G,  DM  ad  redlan- 
gulum  EMB ; igitur,  com- 
ponendo, ratio  redianguli 
EFB  una  cum  ipfo  G,DF  ad 
redlangulum  EFB,  major 
eft  ratione  redlanguli  EMB 
-una  cum  ipfo  G,  DM  ad 
ipfum  EMB,  hoc  eft,  per  Prop.  26.  ratio  rcdlangilli  AFC  ad 
redlangulum  EFB,  major  eft  ratione  redianguli  AMC  ad  ip- 
fum EMB.  Pundla  igitur  propiora  ipfi  B faciunt  majores  ra- 
tiones quam  pundla  remotiora. 

PROP.  LXIV.  PROB.  III.  EPITAGMA  2. 

“ DATIS  in  redla  linea  quatuor  punclis  A,  E,  C,  B quin- 
“ tum  invenire  extra  data  pundia,  quod  faciet  redlangulum 
“ a fegmentis  inter  ipfum  et  pundhim  A ab  eo  remotiflimum 
“ et  ptmdlum  medium  C quod  ipfi  propius  eft,  ad  rcdlangu- 

Ium  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  pundia  E,  B in  rati- 
“ one  data.  Patet  autem  rationem  datam  debere  efle  majoris 
■“  ad  minorem.” 

Fadlum  puta;  fitque  F pundhim  inveniendum  quod  faciet 
redhingulum  AFC  ad  ipfum  EFB  in  ratione  data;  ct  ope 
Caf.  I.  Prop.  58.  inveniatur  inter  pimdla  E,  C pundium  D 
quod  facit  redlangulum  ADC  aequale  ipfi  BDE.  Igitur  per 
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Prop.  29.  fi  utrifque  AE,  CB  aequalis  ponatur  rcdla  G,  erit 
redlangulum  AFC  aequale  redangulo  EFB  una  cum  ipfo  G, 
DF.  Data  autem  eft  ratio  redanguli  AFC  ad  ipfum  EFB,  i- 
gitur,  dividendo,  data  erit  ratio 
re^Ianguli  G,DF  ad  ipfum  EFB. 

Dedudium  propterea  eft  ad  Pro- 
blema in  Prop.  49.  datis  fcilicet 
in  rcdla  linea  tribus  pundlis  E, 

D,  B invenire  extra  ipfa,  ad  par- 
tes pundli  B,  quartum  F quod  faciet  redlangulum  a data  rec- 
ta G et  fegmento  DF  inter  F et  punctum  medium  D ad  redl- 
angulum  EFB  in  ratione  data.  Datum  igitur  eft  pundhim  F. 


G 


H L K 


Componeuir  ita, 

Sit  ratio  data  qxiam  habere  debet  redlangulum  AFC  ad  ip- 
fum EFB  ea  quam  habet  redla  HK  ad  redlam  KL ; ct  per 
Prop.  49.  datis  in  redla  linea  tribus  pimdlis  E,  D,  B,  ct  redla 
linea  G aequalis  fcihcct  ipfis  AE,  CB  funul,  inveniatur  in 
DB  produdta  ad  partes  B,  pundlum  F quod  faciet  redlangu- 
Inm  a data  redta  G,  et  fegmento  FD  inter  F et  pundbim  me- 
dium D ad  redlangulum  EFB  a fegmentis  inter  F et  reliqua 
pundta  E,  B,  in  ratione  data  quam  habet  HL  ad  LK  j erit  F 
pundhrai  inveniendum.  Quoniam  enim  redlangulum  G,  FD 
eft  ad  ipfum  EFB,  ut  redla  HL  ad  Ipfam  LK,  erit,  compo- 
nendo, redlangulum  EFB  una  cum  ipfo  G,  FD  ad  redlangu- 
lum  EFB,  ut  HK  ad  KL.  Redlangula  autem  EFB,  G,  FD 
limul  aequalia  funt  redlangulo  AFC,  per  Prop.  29.  quod  prop- 
terea eft  ad  redlangulum  EFB,  in  data  ratione  HK  ad  KL. 

Pundla  autem,  ut  F,  propiora  pundo  B majores  faciunt  ra- 
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tioncs  quam  pun<5la  remotiora,  ut  M.  Nam,  per  Prop,  49^ 
rado  redianguli  G,  DF  ad  ipfum  EFB  major  eft  ratione  redl- 
ajiguli  G,  DM  ad  ipfum  EMB ; igitur,  componendo,  ratio 
redlanguli  EFB  una  cum  ipfo 

G,  DF  ad  redlangulum  EFB,  ma-  ^ £ D C B F M 

jjor  cil  ratione  redlanguli  EMB  1 . t 1 ■ 

una  cum  iplb  G,  DM  ad  redlan-  q H L K 

gulum  EMB ; hoc  eft,  per  Prop..  .......  . . •_ 

2g.  ratio  recffenguli  AFC  ad  redt- 

angulum  EFB,  major  dl  ratione  retflanguli  AMC  ad  ipfum> 
EMB.  Puncfla  igitur  propiora  ipli  B majores  faciunt  rationes 
quam  pundbi  remotiora» 


PROP.LXV.  PROB.  nr.  EPITAGMA5. 

**  DATIS  in  refla  linea  quatuor  pundis  A,  £,  B,  C,  q\iin>> 
'tum  invenire  extra  data  pxmfla  quod  faciet  reflangulum  a 
iegmentis  inter  ipAim  et  punfba  extrema  A,  C ad  reflan- 
“ gulum  a fegmentis  inter  ipilim  et  reliqua  punfla  £,  B,  in 
“ ratione  data. 

Cas.  1.  Quando  ratio  data  eft  aequalis  ad  aequalem;. 

Fafbun  puu ; ftt  Icilicet  D pundhim  inveniendum  quod 
facit  refUngulum  ADC  aequale  ipft  EDB.  Eft  igitur  AD  ad 
DE,  ut  BD  ad  DC,  et,  dividendo,  ut  A£  ad  £D,  ita  BC  ad 
•cor,  19.  5.  CD  ; quare  ^ ut  excdliis  ipfarum  AE,  BC  ad  EC,  ita  eft  BC 
ad  CD.  Datae  autem  funt  AE,  BC,  EC,  data  i^tur  eft  CD, 
datumque  erit  punflum  D,  Quoniam  vero  eft  AE  ad  £D,  uc 
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■BC  ad  CD,  ec  eft  ED  major  CD,  erit  AE  major  BC,  hoc  efl: 
punAum  D neceflario  cadit  ad  partes  rcdlac  AC  ad  qxus  efl; 
minor  re<aaruru  AE,  BC,  ad  partes  icilicet  ipfius  BC. 

Componcnir  ita. 

Ponatur  a pundlo  E verfus  A re£b  EF  aequalis  ipli BC;  ec 
ut  AF  ad  EC,  ita  fiat  BC  ad  CD,  igitur  ^ eft  AF  et  BC  fimul,  >>  i s.  5. 
hoc  eft  AE  ad  £D,  ut  BC  ad 

CD,  et,  componendo,  ut  AD  ad  ^ p g B C D 

DE,  ita  BD  ad  DC  Recftangu-  . . . 

Ium  igitur  ADC  eft  aequale 

redlangulo  EDB.  Si  vero  BC  major  fuerit  quam  AE,  punc* 
tum  D eodem  modo  invenietur  in  CA  produ<fta  ad  partes  A, 

Haec  autem  eft  pars  fecunda  Prop.  22. 

Cas.  a.  Quando  ratio  data  eft  minoris  ad  majorem. 

Primo,  aequales  inter  fe  fine  AE,  BC,  fitque  D pun<ftum 
inveniendum. 

Fadlum  puta ; habeat  fcilicet  re£langulum  ADC  datam 
rationem  ad  reiftangulum  EDB.  Quoniam  vero  aequales  fune 
' AE,  BC,  et  eft  pun<ftum  D in  AC  pro* 

duda,  erit,  per  Prop.  38.  rcAangu-  a E B C D L K 
Ium  EDB  aequale  redlangulis  ADC,  ........i — 

£CB  fimul.  Redlangula  igitur  ADC,  H F G 
ECB  fimul  datam  habent  rationem  ad  ..  . .. 
redlangulum  ADC,  quare,  dividen- 
do, data  eft  ratio  redUnguli  ECB  axi  rciftangulum  ADC.  Da» 
tum  autem  eft  ECB,  quia  data  fimt  punxfta  £,  B,  C ; datum 
igitur,  eft  redlangulum  ADC,  et  data  eft  re^la  AC  ; quare  * ' 8j- 
data  eft  CD,  pun<ftumque  C propterea  datum  eft. 

Z a 
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Componetur  ita, 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  re<Rangulum  ADC  ad 
ipfum  EDB  ea  quam  habet  redla  FG  ad  ipfam  GH,  et  ut  HF 
ad  FG,  ita  fiat  rcdiangulum  ECB  ad  aliud,  quod  invenietur 
faciendo  ut  HF  ad  FG,  ita  EC  ad  CK,  nam  ita  erit  redlangu- 
lum  ECB  ad  ipfum  BCK  ; et  ad  redlam  AC  applicetur  redt- 
angulum  aequale  ipfi  BCK,  excedens 
quadrato,  fitque  D punclum  appli- 
cationis quod  ell  in  AC  produdla  ad 
partes  C ; erit  D pundium  invenien- 
dumv  Quoniam  enim,  ex  conftruc- 
tione,  reclangulum  ADC  aequale  eft 
ipfi  BCK,  erit  redlangulum  ECB  ad  ipfum  ADC,  (hoc  eft  ad 
BCK,  ut  EC  ad  CK,  hoc  eft)  ut  HF  ad  FG ; et,  componen- 
do, erit  re(flangulum  ADC  una  cum  ipfo  ECB  ad  rcdlangu- 
lum  ADC,  ut  HG  ad  GF ; et,  itrvertendo,  erit  redlangulum. 
ADC  ad  ADC  una  cum  ipfo  ECB,  hoc  eft  ad  ipfum  EDB,  ut 
FG  ad  GH,  hoc  eft  in  ratione  data^ 

Pundla  autem,  ut  L,  remotiora  a pun»5lo  C majores  faci- 
unt rationes  quam  pun(fta  propiora,  ut  D.  Erit  enim  redlan- 
gulum  ALC  majus  ipfo  ADC,  et  propterea  redlangulum  ECB 
habet  ad  redlangulum  ALC  minorem  rationem  quam  ad  redl- 
angulum  ADC ; et,  componendo,  redlangulum  ALC  una  cum 
ipfo  ECB,  hoc  eft,  per  Prop,  38.  redlangulum  ELB  minorem 
habet  rationem  ad  ipfum  ALC,  quam  re(5langulum  ADC  una 
cum  ipfo  ECB,  hoc  eft  retftangulum  EDB  ad  ipfum  ADC. 
Igitur,  invertendo,  recftangulum  ALC  majorem  habet  ratio- 
nem ad  ELB,  quam  rcdlangulum  ADC  ad  ipfum  EDB. 


A E B C D L K 
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Secundo,  fint  AE,  BC  inaequales,  major  autem  AE. 

Sit  F pun<Rum  inveniendum,  quod  fcilicet  faciet  redVan- 
gulum  AFC  ad  ipfum  EFB  in  data  ratione  minoris  ad  majo- 
rem. Poteft  autem  requiri  ut  pundium  F vel  cadat  in  AC  pro- 
duda  ad  partes  A majoris  fegnienti,  vel  in.  eadem  produdla 
ad  partes  C minoris  fegmenti. 

trao.  Requiratur  ut  F cadat  in  AC  produdla  ad  partes  A, 
et  ope  Caf.  i.  hujus  Problematis  invcniamr  pundlum  D extra 
data  pundia  quod  facit  redlangulum  ADC  aequale  ipfi  EDB  ; 
et  quoniam,  ex  hypothefi,  major  ell  redla  AE  ipsa  BC,  cadet 
pundhim  D in  AC  produdia  ad 

partes  C,  ut  in  primo  cafu-  of-  pjp  ^ E B C D‘ 

tenfum ; et  fit  G excefliis  ipfa-  _< 1 1 1 — i 

rum  AE,  BC.  Quoniam  igitur  q.  O N M' 

eft  rediangulum  ADC  aequale  — i 

ipfi  EDB,  et  eft  pundhim.  F ex- 
tra redlam  AC  ad  partes  pundti  A,  erit,  per  Prop.  35.  redlan- 
gulum  EFB  aequale  redlangulo  AFC  una  cum  ipfo  G,DF.  Ex 
hypothefi  autem  data  eft  ratio  redlanguli  EFB  ad  ipfum  AFC, 
igitur,  dividendo,  dau  eft  ratio  redlanguli  G,  DF  ad  ipfiun 
AFC  ; dedudlum  propterea  eft  ad  Problema  in  Prop;  48.  da- 
tis fcilicet  in  redla  linea  tribtis  pun<ftis  D,  C,  A invenire  ex- 
tra ipfa,  ad  partes  pundli  A,  quartum  F quod  faciet  redlan- 
gulum  a data  redla  G et  ipsa  DF,  ad  redlangulum  AFC  in  ra- 
tione data.  Datum  igitur  eft  ptmdlum  F. 

Componetur  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  redlangulum  AFC  ad  ip- 
fum EFB  ea  quam  habet  redla  MN  ad  ipfam  MO;  et  ope 
Caf.  I.  inveniatur  pundlum  D quod  facit  redlangulum  ADC 
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aequale  ipfi  EDB ; dein,  per  Prop.  48.  datis  In  redla  linea  tribus 
pundlis  D,  e.  A,  et  redla  linea  G aequalis  fcilicet  excelTui  ip- 
farum  AE,  BC,  inveniatur  in  DA  produ^  ad  partes  A,  punc- 
tum F quod  facit  re<5langulum  G,  DF  a data  reiRa  G et  feg- 
inento  FD  inter  pundium  F et  pundlum  ab  eo  remotilEmum 
D,  ad  redlangulum  AFC  a fcg- 

mentis  inter  F et  reliqua  pundla  ^ E B C D 

A,  C,  in  data  ratione  quam  ha-  — 1 ■ 1 1 — l... — < 

bet  rcdla  ON  ad  ipfamNM;  erit  q O N M 

F punebom  inveniendum.  Erit  1 

enim,  componendo,  rcdlangu- 

lum  AFC  una  cum  ipfo  G,  FD  ad  redlangulum  AFC,  ut  redla- 
OM  ad  MN ; et,  invertendo,  redlangulum  AFC  eft  ad  reclan- 
gulmn  AFC  una  cum  G,  FD,  hoc  eft,  per  Prop.  35.  ad  redi- 
angulum  EFB,  ut  MN  ad  MO,  hoc  eft  in  ratione  data. 

Pundla  autem,  ut  H,  remotiora  a pundio  A majores  faci- 
unt rationes  quam  pundla  propiora,  ut  F.  Nam,  per  Prop.  48. 
redlangulum  G,  HD  habet  ad  ipfum  AHC  minorem  ratio- 
nem quam  redlangulum  G,  FD  habet  ad  ipfum  AFC ; igitur, 
componendo,  ratio  redFanguli  AHC  una  cum  iplb  G,  HD, 
hoc  eft,  per  Prop.  35.  ratio  ipfius  EHB  ad  AHC,  minor  eft 
ratiane  redkinguli  EFB  ad  ipfum  AFC,  et,  invertendo,  ratio 
redbmguli  AHC  ad  ipfum  EHB  major  eft  ratione  reclanguli 
AFC  ad  redlangulum  EFB.  Pundla  igitur  remotiora  a pundU>  A 
majores  faciunt  rationes  quam  pimdla  ipfi  propiora.  Ubicun- 
que autem  fumatur  pundlum  F'  in  CA  producta  ad  partes  A, 
erit  redtang^um  AFC  minus  ipfb  EFB ; oftenfum  enim  eft 
xcdiangulum  liFB  excedere  reiftangulum  AFC  ipfo  G,  FD. 
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ado,  Requiratur  ut  punclum  F cadat  in  AC  produdla  ad 
partes  C. 

Sit  F ptmdlum  inVeniendtun,  quod  fcilicet  facit  re£tangu> 
Ium  AFC  ad  ipfum  EFB  in  ratione  data ; et  inveniatur  punc- 
tum D extra  pundta  data  quod  facit  redlangulum  ADG  ae- 
quale ipfi  EDB.  Et  quoniam,  cx  hypotEefi,  re<flangulum  AFC 
minus  eft  ipfo  EFB,  ratio  enim  data  eft  minoris  ad  majorem, 
pun«5imn  F necelTario  cadet  inter  pundla  C,  D per  Cor..  Prop. 
33.  Quoniam  igitur  redlangulum  ADC  aequale  eft  ipfi  EDB, 
•et  eft  ptmdluuEi  F inter  G et  D,  fi 
.ponatur  re<fta  G aequalis  excefiTui 
ipfarum  AE,  BC,  erit,  per  Prop. 

32.  redlangulum  EFB  aequale 

reclangulo  AFC  una  cum  iplb  G,  1 — 

FD ; data  autem  eft  ratio  refl- 

anguli  EFB  ad  ipfum'AFC,  igitur,  dividendo,  data  eft  rado 
rcclanguli  G,  FD  ad-  ipfiim  AFC.  Ergo  dedudtum  eft  ad  Pro- 
blema in  Prop.  45.  datis  fcilicet  in  retfta  linea  tribus  ptmfds 
A,  C,  D,  et  data  refla  G,  invenire  inter  punfla  C,  D quar- 
tum F quod  &ciet  refhmgulum  a data  refla  G et  ipfii  DF  ad 
reflangulum  AFC  in  data  radone.  Datum  igitur  eft  punc- 
tum F. 


A 


G 


E B C F HD 


O N M. 


Componetur  ita. 

Sit  rado  data  quam  habere  debet  reflangulum  AFC  ad  ip- 
fum EFB  ea  quam  habet  refta  MN  ad  iplam  MO,  ct  ope 
Caf.  I.  inveniatur  punfhim  D quod  facit  reflangulum  ADC 
aequale  ipfi  EIDB ; dein,  per  Prop.  45.  dads  in  refla  linea  tri- 
bus ptm(ftis  A,  C,  D et  refla  linea  G aequalis  fcilicet  excefiui 
ipfarum  AE,  BC  inveniatur  inter  punfla  C,  D punflum  F 
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quod  facit  re(5langulum  a data  rc(5la  G,  et  fegmento  FD,  ad 
rcdlangulum  AFC  a fegmentis  inter  F et  pundla  A,  C quae 
funt  ad  eafdem  partes  ipfius  F,  in  ratione  data  quam  habet 
redla  ON  ad  ipfam  NM ; erit  F pundlum  inveniendum.  Com- 
ponendo enim,  redlangulum  AFC  una  cum  ipfo  G,  FD  eft  ad 
re^langulum  AFC,  ut  redla  OM  ad  iplam  MN,  et,  inverten- 
do, reclangulum  AFC  eft  ad  AFC  una  cum  ipfo  G,  FD,  hoc 
eft,  per  Prop.  32.  ad  rcftangidum  EFB,  ut  MN  ad  MO,  hoc 
eft  in  ratione  data. 

Puncta  autem,  ut  H,  remotiora  a pundlo  C majores  faci- 
unt rationes^uam  pundla  propiora,  ut  F.  Nam,  per  Prop.  45. 
redlangulum  G,  HD  habet  ad  ipfum  AHC  minorem  rationem 
quam  redlangulum  G,FD  ad  ip- 
fum AFC;  igitur,  componendo, 
ratio  redlanguli  AHC  una  cum 
ipfo  G,  HD  ad  ipfum  AHC,  mi- 
nor eft  ratione  redlanguli  AFC  una 
cum  ipfo  G,  FD  ad  redlangulum 
AFC;  et,  invertendo,  ratio  redlanguli  AHC  ad  AHC  una 
cum  ipfo  G,HD,  hoc  eft,  per  Prop.  32.  ad  redlangulum  EHB 
major  eft  ratione  ipfius  AFC  ad  AFC  una  cum  G,  FD,  hoc  eft 
ad  redlangulum  EFB.  Pundla  igitur  remotiora  a pundlo  C 
majores  faciunt  rationes  quam  pundla  propiora. 

Gas.  3.  Quando  ratio  data  eft  majoris  ad  minorem  ; fit  au- 
tem AE  major  BC. 

Facium  puta ; fit  fcilicet  F pun<ftum  inveniendum  quod 
facit  redlangulum  AFC  ad  ipfum  EFB  in  ratione  data  majo- 
ris ad  nainorem ; et  inveniatur  punclum  D extra  data  pundla 
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quod  facit  redhingulum  ADC  aequale  ipli  EDB.  Quoniam 
igitur,  ex  hypothefi,  redlangulum  AFC  majus  eft  ipfb  EFB, 
necefTe  eft  ut  inaequales  lint  AE,  BC,  quia  fi  aequales  eflent, 
redlangulum  AFC  minus  cflet  ipfo  EFB  per  Prop.  38.  Punc- 
tum autem  D cadet  ad  partes  minoris  legmenti  BC,  ut  prius 
oftenfum  in  Caf.  i.  cadet  vero  pim<ftum  F in  AD  produtfta 
ad  partes  D,  per  Cor.  Prop.  33.  ponatur  re<fta  G aequalis  ex- 
cefiui  ipfiirum  AE,  BC,  et  quoniam  redlangulum  ADC  aequa- 
le eft  ipfi  EDB,  erit,  per  Prop.  33.  rediangulum  AFC  aequale 
ipfi  EFB  una  cum  rc<Slangulo  G,  FD,  Data  autem  eft  ratio 
re<ftanguli  AFC  ad  ip- 

fum  EFB,  igitur,  divi-  ^ME  BCDKFH  L 

dcudo,  data  eft  ratio  — j ; 1—1 — ■ — 1 — 1 — 1 — 

rcclanguli  G,  FD  ad  q q p jq 

redlangulum  EFB.  De-  — 1 

fluiftum  igitur  eft  ad 

Problema  in  Prop.  50.  datis  fcilicet  in  redla  linea  tribus 
pun<ftls  E,  B,  D et  reda  G,  invenire  extra  pundla  data  quar- 
tum F quod  faciet  re<ftangulum  G,  FD  ad  ipfum  EFB  in  ra- 
tione data.  Datum  igitur  eft  punftvun  F. 

Quoniam  vero  Problema  ad  quod  hoc  deduiftum  eft  deter- 
minationem habet,  et  non  femper  conftjnil  poteft,  neque  hoc 
in  omni  cafu  conftrui  poterit,  fcd  determinationem  habebit. 
Oftenfum  autem  eft  in  Prop.jo. datis  in  reifta  linea  tribus  pvmc- 
tis  E,  B,  D,  et  data  redla  G,  fi  producatur  ED  ad  FI,  ut  DH  fit 
media  proportionalis  inter  ED  et  DB,  pundbum  H facere  ma- 
ximam rationem,  hoc  eft  fi  fiunatur  aliud  quodvis  pundfum 
F in  AD  produifta  ad  partes  D,  fore  rationem  recfbmguli 
G,  HD  ad  ipfum  EFIB  majorem  ratione  recflanguli  G,  FD  ad 

A a 
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ipfum  EFB.  Efl  autem,  per  Prop.  33.  redlangulum  AHC  ae- 
quale rcdlangulis  EHB,  G,HD  fimul;  et  redlangulum  AFC 
aequale  ipfis  EFB,  G,FD  Cmul.  Erit  igitur,  componendo,  ratio 
reclanguli  AFiC  ad  ipfum  EFIB  major  ratione  redlanguli  AFC 
ad  ipfum  EFB.  Pundlum  igitur  H facit  maximam  rationem. 
Et  quoniam  in  Prop.50. 
oftenfum  cll,  fi  produ- 
catur BH  ad  L ut  ae- 
quales fint  BH,  HL  fo- 
re rationem  G ad  EL 
eandem  maximae  rati- 
oni quam  fcilicet  habet  reclangulimi  G,HD  ad  ipfum  EHB, 
facla  EM  aequali  ipfi  G,  erit,  componendo,  ratio  ML  ad  LE 
eadem  rationi  retflanguli  EHB  una  cum  G,  HD  ad  ipfum 
EHB,  hoc  efl  rationi  maximae  re(flanguli  AHC  ad  ipfum 
EHB. 

Punclum  autem  H quod  facit  maximam  rationem  ita  de- 
terminatur. Quoniam  proportionales  funt  ED,  DH,  DB,  erit 
•13.5.  * ED  ad  DH,  ut  EH  ad  FIB,  igitur  ut  quadratum  ex  ED  ad 
'•2J.  6.  quadratum  ex  DH hoc  efl  ut  recfla  ED  ad  ipfam  DB  ita 
quadratum  ex  EH  ad  quadratum  ex  HB.  Ut  autem  ED  ad 
DB,  ita  efl  rcdlangulum  G,ED  ad  ipfum  G,DB ; et  per  par- 
tem 4.  Prop.  22.  reclangulum  G,ED  aequale  efl  reclangulo 
AEC,  et  redlangulum  G,DB,  per  partem  3.  ejufdem  Prop.  ae- 
quale efl  ipfi  ABC,  quia  fcilicet  aequalia  funt  ADC,  EDB  rccfl- 
angula;  igitur  redlangulum,  AEC  efl  ad  ipfum  ABC,  ut  qua- 
dratima  ex  EH  ad  quadratum  ex  HB.  Atque  haec  efl  Apol- 
lonii determinatio  quam  Pappus  memorat  in  Prop.  64.  Lib.  7. 
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Componetur  hoc  ita. 

Fiat  ut  re<flangulum  AEC  ad  ipfum  ABC,  ita  quadratum  ex 
redla  EH  ad  quadratum  ex  BH ; pundium  H erit  id  quod  facit 
maximam  rationem.  Nam  ex  hac  proportione,  et  parte  4.  et 
3.  Prop.  22.  fequitur  rediangulum  G,ED  elfe  ad  ipfiim  G,DB, 
hoc  cft  redlam  ED  cfle  ad  ipfam  DB,  ut  quadratum  ex  EH  ad 
quadratum  ex  BH.  Igitur,  per  Prop.  1 7.  rcclangulum  EDB 
eft  aequale  quadrato  ex  DH ; et  propterea  proportionales  funt 
ED,  DH,  DB ; quare,  ex  pracmiflis,  punclum  H facit  maxi- 
mam rationem.  Idem  autem  punctum  H jiotcft  inveniri  fa- 
ciendo ut  redtangulum  BAE  ad  ipfum  ECB,  ita  quadratum 
ex  AH  ad  quadratum  ex  HC,  ut  conflat  ex  Prop.  19. 

Pundta  autem  ipli  H propiora  majores  faciunt  rationes 
quam  pun«5la  remotiora  ad  eafdem  partes  ipfms  H.  Sit  enim 
pundlum  F propius  pundto  H quam  K,  fint  autem  ad  eafdem 
partes  ipfms  H.  Igitur,  per  ea  quae  oftenfa  funt  in  determi- 
natione Problematis  in  Prop.  50.  ratio  redtanguli  G,FD  ad  ip- 
fum EFB  major  eft  ratione  redlanguli  G,KD  ad  ipfum  EKB, 
et,  componendo,  et  per  Prop.  33.  ratio  redtanguli  AFC  ad 
ipfum  EFB  major  eft  ratione  reclanguli  AKC  ad  redangulum 
EKB.  Pundla  igitur  propiora  ipfi  H majores  facivmt  rationes 
quam  pundta  remotiora  ad  eafdem  ejus  partes. 

Componetur  vero  Problema  in  Cafu  3.  ita. 

Sit  ratio  data  quam  habere  debet  rcctangulum  AFC  ad  ip- 
fum EFB  ea  quam  habet  re<5la  NO  ad  ipfam  NP;  et  inveni- 
antur pun<fta  D,  H,  L,  M,  ut  dictum  fuit,  ut  et  redla  G;  et 
fi  ratio  NO  ad  NP  eadem  fit  rationi  maximae,  hoc  eft  rationi 
quam  habet  redta  ML  ad  redlam  LE,  five  rationi  re<ftanguli 
AHC  ad  ipfum  EHB,  pundtum  H,  idque  folum,  Problema 
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efficiet,  ut  In  praemiffis  oftenfum  eft.  Si  vero  ratio  data  NO 
ad  NP  non  eadem  Ut  rationi  ML  ad  LE,  erit  ea  neceUario  mi- 
nor ratione  ML  ad  LE,  quare,  dividendoi,  ratio  OP  ad  PN 
minor  erit  ratione  redlae  ME,  hoc  eft  iplius  G ad  EL.  Datis 
igitur  in  recla  linea  tribus  pxmdlis  E,  B,  D,  et  data  redla  G, 
inveniri  pofTunt,  per  Compofitionem  Problematis  in  Prop.  50. 
duo  pundla  in  ED  produdia  ad  partes  D,  quorum  utnunlibet 
faciet  rcdlangulum  a 

Icgmento  inter  ipfum  ^ME  BCDKFH  L 

et  pun(ftum  D ipfi  pro-  : ; — ■ — 1 — >— 1 ■ 

ximum  et  data  recfta  G q q p pj 

ad  redlangidum  a feg-  

mentis  inter  ipfum  et 

reliqua  duo  puncla  £,  B,  in  data  ratione  quam  habet  recfta 
OP  ad  ipfiun  PN ; inveniantur,  fitque  F utmmlibet  ex  ipfis. 
Quoniam  igitur,  ex  conftru<ftione,  rc<ftangulum  G,FD  eft  ad 
redlangulum  EFB,  ut  OP  ad  PN,  componendo,  redhmgulum 
EFB  una  cum  ipfb.  G,FD,  hoc  eft,  per  Prop.  33.  reAangulum 
AFC  eft  ad  ipfum  EFB,  ut  recla  ON  ad  redlam  NP,  hoc  eft  in 
ratione  data. 

• Vide  ad  f Ratio  autem  maxima  determinatur  ita.  Oftenfiun  fuit 

Datis  in  redla  linea  quatuor  pungis  A,  B,  C,  D,  ii  fiat,  additi 
quadam  DE,  ut  re«ftaagulnm  ABD  ad  redhmgulum  ACD,  ita 
quadratum  ex  BE  ad  quadratum  ex  CE,  fore  E pun^um  quod 
facit  maximam  rationem  re^Ianguli  AED  ad  redbmgulum 
BEG  Oftendendum  nunc  eft  rationem  hanc  eandem  efte  ei 
quam  habet  quadratum  ex  AD  ad  quadratum  re<ftae  lineae 
quae  componitur  ex  ea  quae  poteft  rectangulum  AC,  BD,  et 
ex  ea  quae  poteft  contentum  AB,  CD. 
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Defcrlbatur  in  rcdla  linea  AD  femicircuJus  AFGD,  et  ad 
reflos  angulos  ipfi  AD  agantur  BF,  CG.  Quoniam  igitur  fac- 
tum ell  ut  ABD  reclangulum  ad  redlangulum  ACD,  ita  qua- 
dratum ex  B£  ad  quadratum  ex  CE ; redlangulo  autem  ABD 
aequale  eR  in  lemicirculo  quadratum  ex  BF,  et  re<Rang\ilo 
ACD  aequale  quadratum  ex  CG;  erit  ut  quadratum  ex  BF  ad 
quadratum  ex  CG,  ita  quadratum  ex  BE  ad  id  quod  fit  ex 
EC  quadratum ; et  longitudine ut  BF  ad  CG,  ita  BE  ad  aa.  6. 


H F 


EC;  funtque  BF,  CG  parallelae,  igitur  redla  linea  eft  quae 
per  F,  G,  E tranfit ; fit  FGE  et  producatur,  atque  ad  ipfam 
agantur  perpendiculares  AH,  DK.  Quoniam  igitur  fingula- 
ris  et  maxima  ratio  eft  redlanguli  AED  ad  re(ftangulum  BEC, 
redlangulum  autem  FEG  retftangulo  AED  eft  aequale ; erit 
lingularis  et  maxima  ratio  eadem  quae  redlanguli  FEG  ad 
rc<ftangulum  BEC.  Ut  autem  retftangulum  FEG  ad  redlan- 
g^ltun  BEC,  ita  eft‘‘ob  parallelas  redlas  quadratum  ex  G£ 
ad  quadratum  ex  EC,  hoc  eft  ut  quadratum  ex  A£  ad  qua- 
dratum ex  £H,  in  circulo  enim  fimt  ptm^  H,  A,  C,  G,  * 

* Ia  circulo  enim  funt  punAa  H,  A,  C,  G3  Quare  reftangulum  HEG  ae- 
quale eft  ipft  AEC,  iptur  st  G£  ad  EC,  ita  eft  AE  ad  EH,  et  quadrata  ex 
ipftf  proportionalia.  Conunandinus  oftcndit  angulum  ad  U rc^hun  cSe,  ex  eo 
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cum  anguli  ad  H,  C recU  fint.  Ut  autem  quadratum  ex  AE 
ad  quadratum  ex  EH,  ita  cft  quadratum  ex  AD  ad  quadra- 
tum ex  HK  ob  parallelas.  Singularis  igitur  et  maxima  ratio  ell 
quadrati  ex  AD  ad  quadratum  ex  HK..  Sed  HG  quidem  potcft 
redlangulum  AC,  BD ; GK  vero  potefl  quod  AB,  CD  conti- 
netur “ fcilicet  per  Prop.  39.”  quare  fingularis  et  maxima 
ratio  eadem  eft  quae  quadrati  ex  AD  ad  quadratum  re(flae  li- 
neae “ HK,”  quae  componitur  ex  ea  “ HG”  quae  potefl  recl- 


angulum  AC,  BD,  et  ea  “ GK”  quae  potefl  Id  quod  .^B,  CD 
continetur.  Atque  haec  eft  Apollonii  determinatio  et  demon- 
ftxatio  quas  fervavit  Pappus  in  Prop.  64.  Libri  7. 

Obfcrvandum  eft  Epitagmata  onmia  hujus  libri  fecundi 
pofTe  duplici  via  folvi,  vel  fcilicet  oftendendo  rationem  redl- 
anguli  G,FD  ad  rcdlangulum  AFC,  vel  rationem  ipfius  G,FD 
ad  rc(5langulum  E F B datam  effe  ; unde  et  duae  erunt  con- 
ftrudliones  quibus  pun<5tum  F quod  folvit  Problema,  duac- 
que  quibus  puneftum  quod  facit  maximam  vel  minimam  ra- 
tionem inveniatur.  Ex,  gr.  In  Epitagmate  3.  Prob.  3.  hoc  eft 

quod  pun£la  H,  A,  C,  G fuiit  in  circulo,  non  memor  angulum  ad  H rciflum 
clTc  cx  conftruflionc. 
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in  Prop.  65.  data  oflenfa  eft  ratio  redlanguli  G,FD  ad  ipfum 
EFB,  ct  inde  pundlum  FI  quod  facit  maximam  rationem  in- 
venitur faciendo  ut  reclangulum  AEG  ad  ipfum  ABC,  ita 
quadratum  cx  F.H  ad  quadratum  ex  ipsa  HB.  Sed  aeque  po- 
tuiflct  ofteudi  rationem  re<5Fanguli  G,FD  ad  recTangulum  AFC 
datam  effe,  unde  alia  conflruclio  ad  inveniendum  pundlum 
H,  fimili  an;dyfi,  inveniretur,  faciendo  fcilicet  ut  redlangUf 
Ium  BAE  ad  ipfum  BCE,  ita  quadratum  ex  AH  ad  quadrar- 
tum  ex  HC.  Hoc  autem  liet  ut  fequitur;  quoniam  in.  Ana- 
lyfi  Problematis  in  Prop.  65.  data  oflenfa  ell  ratio  re(!languli 
AFC,  hoc  efl  ipfius  EFB  una  cum  reclangulo  G,FD  ad  redl,- 
angulum  EFB,  convertendo,  data  erit  ratio  rcdlanguli  AFC 
ad  ipfum  G,FD.  Datis  igitur  in  redla  linea  tribus  puniflis  A, 
C,  D,  et  data  retfla  G,  potefl,  per  Prop.  50.  quartum  F inve- 
niri extra  data  pundla  quod  faciet  redlangulum  AFC  ad  ip- 
fum G,FT)  in  ratione  data.  Et  fi  inter  AD  et  DC  media  pro- 
portionalis inveniatur  DH,  ollendetur  Cmiliter  ut  in  Prop.  65. 
pundlum  H facere  maximam  rationem  redanguli  AHC  ad 
ipfum  EFIB.  Hoc  autem  puncflum  Ii  idem  efl  cum  eo  quod 
inventum  fuit  in  Prop.  65.  Quoniam  enim  redlangula  ADC, 
EDB  funt  inter  fc  aequalia,  media  proportionalis  inter  AD, 
DC  efl  etiam  media  inter  ED,  DB. 

Et  ut  in  Prop.  65.  oflenfum  fuit  elTe  ut  ED  ad  DB,  ita  qua- 
dratum ex  EH  ad  quadratum  ex  HB,  ita  fimiliter  omnino  of- 
tendetur  effe  ut  AD  ad  DC,  ita  quadratum  ex  AH  ad  qua- 
dratum ex  HC,  et  propterea  redlangulum  G^AD  effe  ad  rc<5l- 
angulum  G,DC,  ut  quadratum  ex  AH  ad  quadratum  ex  HC. 
Efl  autem,  per  partem  1.  Prop.  22.  redangulum  G,AD  aequa- 
le rc(5langulo  BAE  j et,  per  partem  2.  ejufdem,  redtangulum 
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G,DC  aequale  cft  ipfi  BCE.  Ut  igitur  redlangulum  BAE  ad 
ipfum  BCE,  ita  eft  quadratam  ex  AH  ad  quadratum  cx  HC. 
Et  haec  eft  altera  conftnufUo  qua  inveniri  poteft  punctum  H, 
ut  di«ftum  fuit. 

Apollonius  autem  foLa  harum  conftrudUoniun  prima  uti- 
tur, quoniam  in  Prop.  1 9.  oftenftun  eft  fecundam  ex  ea  ne- 
ceflario  fequi.  Idem  autem  oblervandum  eft  de  Determinati- 
onibus Epitagmatis  3.  Prob.  i.  et  Epitagmatis  3.  Prob.  2, 
hujus  Lib.  2.  quarum  alterae  conftnuftiones  ad  eas  quae  in 
hoc  Libro  habentur  deduci  poflunt  ope  ejulUem  Prop.  ig,  vel 
Prop.  18. 

Quamvis  autem  quaevis  ex  praediftis  conftrudllonibus  qui- 
bus determinatur  puneftum  H fufSciat  Compofitioni  Proble- 
matis, ex  neutra  autem  ftatim  dignofeitur  utram  Problema 
fieri  poteft  an  non  fieri.  Demonftratum  quidem  eft,  fi  fuerit 
redtangulum  AEC  ad  iplum  ABC  ut  quadratum  ex  EH  ad 
quadratum  ex  HB,  rationem  redanguli  AHC  ad  ipfum  EHB 
fore  maximam.  Utram  vero  ratio  data  redlae  NO  ad  ipfam 
NP  hac  ratione  maxima  major  Iit  an  non  major,  hoc  cft  u- 
trum  Problema  conftrui  poteft  an  non  conftnii  ftatim  percipi 
non  poteft,  quia  pumftum  H et  propterea  redlangula  AHC, 
EHB  non  funt  inter  ea  quae  data  funt  in  Problemate,  fed  ex 
hifce  datis  ope  praedidlae  conftru^onis  invenienda  funt.  Et 
propter  hanc  caulam  Determinationem  hanc  ad  aliam  dedu- 
cit Apollonius  in  qua  ratio  maxima  exliibctur  in  magnitudi- 
nibus quae  data  funt  in  ipfii  enuntiatione  Problematis.  In 
Problematibus  autem  quorum  Determinationes  facilius  inve- 
niuntur, una  determinatio  utrique  ufui  infervire  poteft,  ut  in 
Determinatione  Problematis  in  Prop.  43.  ct  eorum  in  Ffop. 
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5 3.  et  56.  Et  fimiliter  in  Libris  Apollonii  de  Sedllone  Ratio- 
nis, aliquando  unam  aliquando  duas  determinationes  obftr- 
vare  licet.  Harum  autem  ultima  ex  altera  femper  pendet. 

Ex  his  igitur  aliifque  veterum  libris  liquet  eos  Determina- 
tiones Problematum  ita  tradidifle,  ut  ex  iis  quam  facile  dig- 
nofeeretur  utrum  Problema  fieri  an  non  fieri  poflet,  et  fi  lo- 
cus inveniendus  fuerit,  quifnam  futurus  fit,  utrum,  ex.  gr. 
Parabola,  Edlipfis,  an  Hyperbola.  Quod  quidem  ex  multis 
recentiorum  Determinationibus  vix  intelligi  queat;  quafdam 
etiam  tradunt  ex  quibus  id  minime  percipi  poteft. 

Ufus  vero  praecipuus  librorum  de  Secflione  Determinata 
cfl  in  Analyfi  Problematum,  multa  enim  Problemata  ad  ea 
quae  in  hifce  libris  continentur  deducuntur.  Optime  etiam  ty'- 
ronibus  oftendunt  genuinam  demonftrandi  viam  a veteribus 
ufurpatam,  variis  ejufdem  Propofitionis  demonftrationibus 
addudlis ; Lemmata  enim  Apollonii  a Pappo  fervata  demon- 
ftrata  funt  vel  fine  ratione  compofita,  vel  ejuldem  ope;  et  vel 
utendo  folis  redlis  lineis,  vel  ope  figurarum.  Apollonii  igi- 
tur fibros  hos  tvun  Geometris,  tum  in  Geometria  Tyronibus, 
non  ingratos  fore  aequum  eft  fperare. 

FINIS. 
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ADDITUS. 

PROBLEMA  PRIMUM. 

“ DATIS  duobus  puiuflis  tertium  invenire  inrcdlaquae  per 
“ ea  tranfit,  quod  faciet  quadratum  ex  fegmento  inter  ipfum 
**  et  alterum  ex  datis  pundiis  majus,  aut  minus  quadrato  ex 
“ reliquo  fegmento  dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  faciet 
“ quadrattun  ex  fegmento  inter  ipfum  et  alterum  ex  datis 
“ pundlis  datum  Emul  cum  eo  ad  quod  quadratiun  ex  rcli- 
“ quo  fegmento  datam  habet  rationem.” 

PROP.LXVI.  PROB.  I.  EPITAGMA  I. 

“ DATIS  duobus  ptmdiis  A,  B tertium  C inter  ea  invenire 
quod  faciet  quadratum  ex  AC  majus,  aut  minus  quadrato 
**  ex  CB  dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  faciet  quadratuni 
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“ ex  AC  datum  fimul  cum  eo  ad  quod  quadratum  ex  CB  da- 
tam  habet  rationam.” 


Pars  i.  Sit  quadratum  ex  AC  majus  quadrato  ex  CB  da- 
to, quam  in  ratione.  .Igitur,  ex  hypothefi,  a quadrato  ex  AC 
ablato  dato  fpatio,  quod  fit  quadratum  ex  data  AD  vel  AEi, 
reliquum,  reclangulum  fcilicet 

EC,  CD  ad  quadratum  ex  CB  E A D C B 

datam  habet  rationem ; et  data  - i , 

funt(pun<5Ia  E,  D,  B,  et  inter  D, 

B inveniendum  eft  pimdhun  C quod  faciet  redbngulum  EC, 
CD  a fegmentis  inter  ipfmn  et  puadia  E,  D qxiae  funt  ad  eaf- 
dem  ipfius  partes  ad  quadratum  ex  CB  fegmento  inter  ipfum 
et  reliquum  pun«flum  datum  B in  data  ratione.  Dedudhim 
igitur  eft  Problema  ad  Epitagma  i.  Prob.  5.  Lib.  i.  hoc  eft  ad 
Prop.  51.  cqjus  ope  pundlum  C invenietur. 

Pars  2.  Sit  quadratum,  ex  AC  minus  quadrato  eX  CB  da- 
.to,  quam  in  ratione,  et  damm  fit  quadratum  ex  reda  D;  igi- 
tur quadratum  ex  AC  una  cum  quadrato  ex  D habet,  ex  hy- 
pothefi, datam  rationem  .ad  qua- 
dratum ex  CB  ; in  hac  ratione  fit 
quadratum  ex  D ad  quadratum  ex 
reda  BE  cui  aequalis  fit  reda  BF, 

19.  j.  et  in  eadem  ratione  erit  * quadra- 
tum ex  AC  ad  excefliim  quadrati 
*-  6.  a.-ex  CB  fupra  quadratum  ex  BE,  hoc  eft  ^ ad  redangulmn  .EG, 
CF..  ? Quoniam  igitur  data  funt  tria  punda  A,  F,  E in  reda 
iJinca,  et  eft  pundum  C inter  A,  E punda  quod  facit  ratio- 


A 


D 


C 'F 


B 
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nem  redlanguli  EC,  CF  ex  fegmentis  inter  ipfum  et  pundla  F, 
E quae  funt  ad  eafdem  ejus  partes  ad  quadratum  ex  AC  in- 
ter ipfum  et  reliquum  pundium  A in  ratione  data,  datum  erit 
pvmdlum  C per  eandem  Prop. 


Pars  3.  Denique  fit  quadratum  ex  AC  datum  fimul  ctmi 
eo  ad  quod  quadratum  cx  CB  datam  habet  rationem,  et  da- 
tum fit  aequale  quadrato  ex  AD  cui  aequalis  fit  redla  A E. 
Quoniam  igitur  quadratum  ex  AC  una  cum  redlangulo  EC, 

CD  aequale  eft' quadrato  ex  AD  fpatio -icilicet  dato  cui  ae-  «j. 
quale  e(l  quadratum  ex 

AC  fimul  cum  eo  ad  £ C D B 

quod  quadratum  ex  CB  1 1 1 

datam  habet' rationem, 

erit  redlangulum  EC,  CD  id  ad  quod  ex.  CB  quadratum  da- 
tam habet  rationem.  Datis  igitur  in  redia  linea  tribus  punc- 
tis E,  D,  B inveniendum  eft  pundlum  C inter  E,  D quod  fa- 
ciet redlangulum  EC,  CD  ad  quadratum  ex  CB  in  ratione 
data,  hoc  autem  fiet  ope  Epit.  3,  Prob.  5.  Lib.  i.  hoc  eft  ope 
Prop.  53. 


PRQP.  LXVII.  PROB.I.  EPITAGMA2. 


**  DATIS  duobus  pundlis  A,  B tertium  C in  redla  quae  per 
**  ea  tranfit  invenire  extra  ipfa  quod  faciet  quadratum  ex  AC 
“ fegmento  inter  ipfum  et  pundbim  A ab  eo  remotius  majus, 
“ aut  minus  quadrato  ex  reliquo  fegmento  CB  dato,  quam  in 
**  ratione,  vel  quod  faciet  quadratum  ex  AC  datum  fimul 
**  cum  eo  ad  quod  quadratum  ex  CB  datam  habet  radonem.” 
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Pars  i.  Sit  quadratum  ex  AC  majus  quadrato  ex  CB  da- 
to, quam  in  ratione ; igitur  a quadrat»  ex  AC  ablato  date 
fpatio,  quod  fit  quadratum  ex  AD  vel  AE,  reliquum,  fcilicet 
recftangulum  EC,  CD  habebit  da- 
tam rationem  ad  quadratum  ex  £ ^ D B C 

CB.  Datis  igitur  in  redla  linea  tri-  i • 

bus  pundlis  E,  D,  C inveniendum 

e(l  quartum  C extra  ipfa  quod  faciet  re<5tangulum  EC,  CD  a 
fegmentis  inter  ipfum  et  duo  p\m6Ia  ab  eo  remotiora  E,  D ad 
quadratum  ex  CB  inter  ipfum  et  pun^lum  reliquum,  in  data 
ratione,  quod  quidem  fiet  ope  Prpp.  54.  quae  eft  Epitagma  i, 
Prob.  6.  Lib.  i. 


Pars  2.  Sit  quadratum  ex  AC  minus  quadrato  ex  CB  da- 
to, quam  in  ratione ; igitur,  ex  hyporhefi,  quadratum  ex  AC 
una  cum  fpatio  dato,  quod  fit  quadratum  ex  rc<fla  D datam 
habet  rationem  ad  quadratum  ey.  CB.  In  hac  ratione  fit  qua- 
dratum ex  D ad  quadra- 


B 


D 


tum  ex  redia  BE  cui  ae- 

qualis  fit  BF,  et  in  ea-  

19.  dem  data  ratione  erit^ 
quadratum  ex  AC  ad 
rediangulum  FC,  CE. 

Datis  igitur  in  redla  linea  tribtis  pundiis  A,  F,  E invenien- 
dum eft  quartum  C extra  ipfa  quod  faciet  redlangulum  FC, 
* CE  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pundia  propiora  F,  E ad 
Quadratum  ex  AC  in  data  ratione,  quod  quidem  fiet  ope 
Prop.  55.  quae  eft  Epitagma  2.  Prob.  6.  Lib.  -i. 
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Pars  3.  Denique-fit  quadratum  ex  AC  datum  fimul  cum 
fpatio  ad  quod  quadratum  ex  CB  datam  habet  rationem ; fit 
fpatium  datum  quadratum  ex  recfla  AD  cui  aequalis  fit  AE, 
et  quoniam  quadratum  cx  AC  fi- 
mul cum  reclangulo  EC,  CD  ae-  £ A B C D 

quale  eft  quadrato  ex  AD,  erit  ■ 

rcdlangulum  EC,  CD  id  ad  quod 

quadratum  ex  CB  datam  habet  rationem.  Datis  igitur  in  redia 
linea  tribus  pundlis  E,  B,  D inveniendum  eft  quartum  C in- 
ter pundla  B,  D quod  faciet  redlangulum  EC,  CD  a tegmen- 
tis inter  ipfum  et  pundla  extrema  E,  D ad  quadratum  inter 
ipfum  et  reliquum  punclum  B in  data  ratione,  quod  quidem 
fiet  ope  Prop.  ja.  quae  eft  Epitagma  2.  Prob^.  Lib.  1. 
r- 

PROP.LXVm,  PROB.  I.  EPITAGMA  3. 
DATIS  duobus  pundlis  A,  B invenire  in  redla  quae  per  ea 
“ tranfit  tertium  C extra  pundla  data  quod  faciet  quadratvun 
“ ex  CB  fegmento  inter  ipfom  et  pundlum  B ei  propius  ma- 
jus,  aut  minus  quadrato  ex  fegmento  AC  inter  ipfum  ct 
reliquum  pundlum  A dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  fa- 
“ ciet  .quadratum  ex  CB  datum  fimul  cum  fpatio  ad  quod 
quadratum  ex  AC  datam  habet  rationem,” 


Pars  1,  Sit  quadratum  ex  CB  majus  quadrato  cx  AC  da- 
to, quam  in  ratione;  igitur  a qua-  . *• 

•drato  CB  ablato  dato  fpatio,  quod  ^ E B D C 

fit  quadratum  ex  BD  vel  BE,  erit,  1 1 1 — 

ex  hypothefi,  reliquum,  rciRangu- 

lum  fcilicct  EC,  CD  ad  quadratum  ex  AC  in  data  ratione. 

C c * 
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Datis  igitur  in  rc(5la  linea  tribus  pun«5lis  A,  E,  D invenien- 
dum cft  quartum  C extra  ipfa  quod  faciet  redlangulum  EC, 
CD  a fegmentis  inter  ipfum  ct  duo  pundla  ci  propiora  ad  qua- 
dratum cx  fegmento  AC  inter  ipfum  et  reliquum  pun<Rum  A 
in  ratione  data,  quod  quidem  fiet  ope  Prop.  55.  quae  eft  Epi- 
tagma  2,  Prob.  6.  Lib.  i. 


Pars  2.  Sit  quadratum  ex  CB  minus  quadrato  ex  AC  dar- 
to,  quam  in  ratione;  igitur,  ex  hypothefi,  quadratum  ex  CB 
una  cum  fpatio  dato,  quod  fit  quadratum  cx  reda  D,  datam 
habet  rationem  ad  quadratum  ex  AC.  In  hac  ratione  fit  qua- 
dratum ex  D ad  quadra- 


tum ex  reda  AE,  cui  ae- 
qualis fit  AF,  et  in  eadem 


• «9‘  J-  data  ratione  * erit  qua- 

dratum  cx  CB  ad  redan-  — 


gulum  FC,  CE.  Datis  i- 

gitur  in  reda  linea  tribus  pundis  F,  E,  B inveniendum  eft 
quartum  C extra  ipfa  quod  faciet  redangulum  FC,  CE  a feg- 
mentis inter  ipfum  et  duo  punda  remotiora  F,  E ad  quadra- 
tum ex  fegmento  CB  inter  ipfum  et  pimdum  reliquum  B in 
ratione  data,  quod  quidem  fiet  ope  Prop.  54.  Lib.  i . 


Pars  3.  Denique  fit  quadratum  ex  CB  datum  fimul  cum 
fpatio  ad  quod  quadratum  ex  AC 

datam  habet  rationem ; fit  datum  a E B C D 

aequale  quadrato  ex  BD  cui  aequa-  1 ■ — — t 

lis  fit  reda  BE.  Quoniam  igitur 

quadratum  ex  CB  una  cum  redangulo  EC,  CD  aequale  eft 
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qaadrato  ex  BD,  erit  rcdangulum  EC,  CD  fpatliim  ad  quod 
quadratum  ex  AC  datam  habet  rationem.  Datis  igitiu*  in 
re(5Ia  linea  tribus  punctis  A,  E,  D inveniendum  eft  quartum 
C inter  E et  D quod  faciet  redlangulum  EC,  CD  ad  quadra- 
tum ex  AC  in  data  ratione,  quod  quidem  fiet  ope  Prop.  53. 


P R O B.  II. 

DATIS  duobus  pundtis  tertium  Invenire  in  redla  quae  per 
“ ea  tranfit,  inter  vel  extra  data  pundta  quod  faciet  redtan- 
“ gulum  a fegmento  inter  ipfum  et  alterum  ex  datis  pundlis 
“ et  data  re<5la  majus,  aut  minus  quadrato  ex  fegmento  inter 
“ ipfum  et  reliquum  datum  punclum  dato,  quam  in  ratione, 
“ vel  quod  faciet  redlangulum  illud  datum  fimul  cum  fpa- 
“ tio  ad  quod  quadratum  hoc  datam  habet  rationem.” 

PROP.  LXIX.  PROB.  II.  EPITAGMAi. 
PARS  I. 

“ DATIS  duobus  punctis  A,  B tertium  C invenire  in  re<fta 
“ quae  per  ea  tranfit  inter  pun(fta  data  quod  faciet  redlangu- 
“ Ium  a fegmento  inter  ipfum  et  alterum  ex  pun<flls  datis  A 
“ et  data  redla  AD  majus  quadrato  ex  reliquo  fegmento  CB 
“ dato,  quam  in  ratione.” 

Fadum  puta,  et  fit  datum  redlangulum  a recfta  DA  et  ipfa 
AE  contentum,  et  quoniam  data  eft  redla  DA  data  erit  AE 
quae  ponatur  in  re<fta  AB  verfus  pun<ftum  B ; damm  igitur 

C c 2 
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eft  pundlum  E.  Et  a redlangulo  DA,  AC  ablato  dato  redlan- 
gulo  DA,  AE  reliquum,  redlangulum  fdlicet  DA,  EC,  cx  hy- 
pothefi,datam  habet  rationem  ad 

quadratum  ex  CB.  Datis  Igitur  p A F C B 

in  reda  linea  duobus  punclis  £,  i ■ 

B inveniendum  eft  tertium  C 

inter  ipfa  quod  faciet  redangulum  a fegmento  EC  et  data 
reda  DA  ad  quadratum  ex  CB  in  ratione  data,  quod  quidem 
fiet  ope  Prop.  42.  quae  cft  Epitagma  t.  Prob.  2.  Lib. 

Pars  2.  Sit  redangidum  DA,  AC  minus  quadrato  ex  CB  j 
igitur  ipfi  DA,  AC  addito  dato, 

quod  fit  redangulum  DA,  AE  po-  DEA  C B 

fita  AE  in  BA  produda  ad  partes  : 1 1 

A,  totum,  redangulum  fdlicet 

DA,  EC  habet,  ex  hypothefi,  datam  rationem  ad  quadra- 
tum ex  CB.  Pundum  igitur  C invenietur  ut  in  Parte  1 . ope 
Prop.  42 » 

Pars  3.  Denique,  fit  redangulum  DA,  AC  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  quadratum  ex  CB  datam  habet  rationem. 
Sitque  datum  cui  praedida  fpatia  fimul  funt  aequalia  redan- 
gulum DA,  AE. 

Cas.  i.  Quando  redangulum  DA,  AE  minus  eft  ipfo  DA, 
AB ; polita  Igitur  AE  in  reda  AB 

verfus  partes  B cadet  pundum  E pj  ^ ^ E B 

inter  A et  B,  et  quoniam  redan-  1 , 1 1 

gulum  DA,  A E majus  eft  ipfo 

DA,  AC  cadet  E inter  C et  B.  Eft  autem  redangulum  DA» 
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AC  fimul  cum  ipfb  DA,  CE  aequale  rcdlangulo  DA,  AE,  igi- 
tur rectangulum  DA,  CE  eR  id  ad  quod  quadratum  ex  CB 
datam  habet  rationem..  Datis  igitur  duobus  pun<Slis  E,  B in- 
veniendum eft  tertium  C in  re(Ra  linea  quae  per  ea  tranfit 
extra  pundla  data  quod  faciet  redlangulum  a Tegmento  CE  in- 
ter ipfum  et  pun<Rum  E ei  propius  et  data  redla  DA  ad  qua- 
dratum ex  CB  in  data  ratione,  quod  quidem  fiet  ope  Prop.43.. 
quae  eft  Epitagma  2.  Prob.  2.  Lib.  i,. 


Cas.  2.  Quando  rcdlangulum  DA,  AE  aequale  eft  ipfiDA, 
AB,  hoc  eft  quando  pundlum  E cadit  in  B.  Quoniam  igitur 
redlangulum  DA,  AC  fimul  cum 

ipfo  DA,  CB  aequale  eft  redlangu-  DA  C B 

lo  DA,  AB,  erit  DA,  CB  recftangu-  ■ ■ ; 

Ium  id  ad  quod  quadratum  ex  CB 
datam  habet  rationem ; habet  igi- 
tur redla  DA  datam  rationem  ad  ipftim  CB,  et  data  eft  DA, 
data  igitur  eft  CB,  et  datum  erit  pundbun  C. 


Cas.  3.  Quando  redlangulum  DA,  AE  majus  eft  redlan- 
gulo  DA,  AB,  et  propterea  cadit  pundhim  E in  AB  produ^j 
eft  igitur  redlangulum  DA,  AC  fi- 
mul cum  ipfo  DA,  CE  aequale  DA  C B E 

redlangulo  DA,  AE,  quare,  ex  hy-  1 1 1— 

pothefi,  eft  redlangulum  DA,  CE 

id  ad  quod  quadratum  ex  CB  datam  habet  rationem.  Datis 
igitur  duobus  pundlis  B,  E inveniendum  eft  tertium  C extra 
ipfa  in  redla  quae  per  ea  tranfit  quod  faciet  redlangulum  a 
Tegmento  CE,  inter  ipfum  et  pundlum  E ab  eo  remotius  et  da- 
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ta  re<5Ia  DA  in  data  ratione  ad  quadratum  ex  CB,  quod  qui- 
dem fiet  ope  Prop.  44.  Lib.  i.  quae  eft  Epitagma  3.  Prob.  2. 

PROP.  LXX.  PROB.  II.  EPITAGMA  2. 

“ DATIS  duobus  pundUs  B,  A tertium  C invenire  in  reda 
“ quae  per  ea  tranfit  extra  data  punda  quod  faciet  rcdan- 
“ gulum  a fcgmento  CA  inter  ipfum  et  pundum  A ei  propius 
“ et  data  reda  AD  majus,  aut  minus  quadrato  ex  fcgmento 
“ CB  inter  ipfum  et  reliquum  pundum  B dato,  quam  in  ra- 

tione,  vel  quod  faciet  redangulum  illum  datum  fimul  cum 
“ eo  ad  quod  quadratum  boc  datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  redangulum  AC,  AD  majus  quadrato  ex  CB 
dato,  quam  in  ratione,  et  datum  fit  redangulum  DA,  AE,  et 
quoniam  data  eft  DA  data  erit  AE,  pundumque  E erit  da- 
ttun.  Ablato  igitur  a redangulo 

DA,  AC  dato  redangulo  DA,  AE  g j)  A F C 

reliquum,  redangulum  fcilicet  s 1 1 

DA,  EC  datam  habet,  ex  hypo- 

thefi,  rationem  ad  quadratum  ex  CB.  Datis  Igitur  duobus 
pundis  B,  E inveniendum  eft  extra  Ipfa  pundum  C quod  fa- 
ciet redangulum  a fegmento  CE  inter  ipfum  et  propius  punc- 
tum C et  data  reda  DA  ad  qtiadratum  ex  CB  in  ratione  data, 
quod  quidem  fiet  ope  Prop.  43. 

Pars  2.  Sit  redangulum  AC,  AD  minus  quadrato  ex  CB 
dato,  quam  in  ratione,  fitque  datum  redangulum  DA,  AE  et 
ponatur  AE  verfus  pimdum  B. 
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B D 
E ^ 


e 


Ca s.  I . Quando  AE  minor  eft  qiiam  AB ; igitur  addito  red- 
angulo  DA,  AE  ad  ipfum  DA,  AC  totum  DA,  EC,  ex  hypo- 
thefi,  datam  habet  rationem  ad 

quadratum  ex  CB.  Datis  igitur-  g E D A G 

duobus  pundlis  B,  E invenien-  • 

dum  eft  tertium  C extra  ipfa  in 

re<fta  BE  producla  quod  faciet  redlangulum  a Icgmento  CE 
inter  ipfum  et  pundhim  ei  propius  ad  quadratum  ex  CB  in 
ratione  data,  id  quod  fiet  ope  Prop.  43.  Lib.  r. 

Cas.  2.  Quando  A E aequalis  eft  ipfi  AB,  five  quando 
pundlum  E cadit  in  B.,  Addita  i^- 
gitur  redlangulo  DA,  AB  ad  iplum 
DA,  AC  totum  DA,  BC  datam  ha- 
bet rationem  ad  quadratum  ex 
CB;  data  igitur  eft  ratio  DA  ad 

BC,  et  data  eft  D,  data  igitur  eft  BC,  datumque  erit  punc- 
tum C. 

Cas.  3.  Quando  AE  major  eft  quam  AB ; cadit  igitur 
pun<ftum  E in  AB  produdla  ultra  B.  Et  quoniam  addito  redl- 
angulo  DA,  AE  ad  ipfum  DA,  AC 

tomm  rediangulum  DA,  EC  da>-  £ b D A C 

tam  habet  rationem  ad  quadratum  — ■ 

ex  CB;  igitur  datis  duobus  ptmc- 

tis  E,  B tertium  C inveniendum  eft  extra  ipfa  quod  faciet 
redlangulum  a fegmento  CE  inter  ipfum  et  pundlum  remo- 
tius E ad  quadratum  ex  CB  in  ratione  data,  quod  fiet  ope 
Prop.  44.  quae  eft  Epitagma  3.  Prob.  2.  Lib.  i. 
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Pars  3.  Denique  fit  reclangulum  AC,  AD  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  quadratum  ex  CB  datam  habet  rationem,  et 
datum  fit  re<5langulum  DA,  A E. 

Quoniam  igitur  re<Elangulum  DA,  g £)  ACE 

AC  fimul  cum  ipfo  DA,  CE  ae-  1 < s 

quale  ell  dato  redlang^lo  DA,  AE,^ 

erit  redlangulum  DA,  CE  id  ad  quod  quadratum  ex  CB,  ex 
hypothefi,  datam  habet  rationem.  Datis  igitur  duobus  punc- 
tis B,  E inveniendum  eft  tertium  C inter  ipfa  quod  faciet  redl- 
angulum  a fegmento  CE  et  data  recSla  DA  ad  quadratum  ex 
reliquo  fegmento  CB  in  data  ratione,  quod  quidem  fiet  ope 
Prop.  42. 

PROP.  LXXI.  PRO  B.  II.  EPITAGMA3, 

“ DATIS  duobus  ptmdlis  A,  B tertium  C invenire  in  redla 
“ quae  per  ea  tranfit  extra  data  pundla  quod  faciet  rcdlan- 
gulum  a fegmento  CA  inter  ipfum  et  pun<5hun  A ab  eo  re- 
“ modus  et  data  redla  AD  majus,  aut  minus  quadrato  ex 
“ fegmento  CB  inter  ipfinn  et  reliquum  pundlum  B dato, 
“ quam  in  radone,  vel  quod  faciet  redlangulum  illud  da.- 
“ tum  fimul  cum  eo  ad  q\iod  quadratum  hoc  datam  habet 
rationem.” 

Pars  1.  Sit  redlangulum  CA,  AD  majus  quadrato  ex  CB 
dato,  quam  in  ratione,  et  datum  fit  aequale  re^ngulo  DA, 
AE. 

Cas.  1.  Quando  AE  minor  eft  quam  AB,  igitur  a redlan- 
gulo  DA,  AC  ablato  dato  re^angxilo  DA,  AE  reliquum  redl- 
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DA  E B 


C 


B 

■fi" 


angulum  DA,  EC  datam  habet  rationem  ad  quadratum  ex 
CB.  Datis  igitur  duobus  punclis 
E,  B inveniendum  eft  tertium  C 
extra  ipfa  quod  faciet  redangulum 
a fegmento  CE  inter  ipfum  et  punc- 
tum E quod  remotius  efl;  ab  eo  et  data  reda  AD  in  data  rati- 
cMie  ad  quadratum  ex  fegmento  CB  inter  ipfum  et  reliquum 
pundum  datum  B,  quod  fiet  ope  Prop.  44.  Lib.  i. 

Cas.  2.  Quando  AE  aequalis  eft  ipfi  AB,  hoc  eft  quando 
pundum  E cadit  in  B.  Igitur  a rcd- 
angulo  DA,  AC  ablato  dato  redan-  p ^ 

gulo  DA,  AB,  reliquum,  fcilicet  red-  — 

angulum  DA,  BC  habet,  ex  hypo- 
tbefi,  datam  rationem  ad  quadratum 
ex  CB ; data  propterea  eft  ratio  datae  DA  ad  ipfam  BC,  'et 
ipfa  BC  data  erit,  datumque  erit  pundum  C. 

•Cas.  3.  Quando  AE  major  eft  quam  AB,  et  propterea  ca- 
dit pundum  E ia  AB  produda.  Ablato  igitur  dato  redan- 
gulo  DA,  AE  ob  ipfb  DA,  AC  reli- 
quum redangulum  DA,  EC  habet  DA  B E C 

ad  quadratum  ex  CB  rationem  da-  ■ . 

tam.  Datis  igitur  duobus  pundis 

B,  E inveniendum' eft  tertium  C extra  ipfa  quod  faciet  red- 
angulum a fegmento  CE  inter  ipfum  et  pundum  E ipfi  pro- 
pius et  data  reda  AD  ad  quadratum  ex  CB  inter  ipfiun  et  re- 
liquum pundum  in  data  ratione,  quod  fiet  ope  Prop.  43, 

Pars  2.  Sit  redangulum  CA,  AD  minus  quadrato  ex  CB  da- 
to, quam  in  ratione,  et  datum  fit  aequale  redangulo  DA,  AE,  et 

D d 
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ponatur  AE  in  BA  produfhi.  Totum  igitur,  re(5binguium  fcb- 
licet  DA,  EC  datam  habet  rationem 

ad  quadratum  ex  CB.  Datis  igitur  DEA  B C 

duobus  pundlis  E,  B inveniendum  1 1 i 

ell  tertium  C extra  ipfa  quod  faciet 

reftangulum  a fegmento  CE  inter  ipfum  et  pun(5tum  E ab  ea 
remotius  et  data  rcdla  AD  ad  quadratum  ex  CB  in  rationt 
data,  quod  fiet  ope  Prop.  44. 

Pars  3.  Denique  fit  redlangulum  CA,  AD  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  quadratum  ex  CB  datam  habet  rationem,  et 
fit  datum  aequale  re^langulo  AD,  AE,  et  ponatur  AE  verfus- 
partes  puncli  B.  Quoniam  igitur 

rc(51angulum  DA,  AC  fimul  cum  DA  B CE. 

ipfo  DA,  CE  aequale  eft  dato  red-  1 1 

angulo  DA,  AE,  erit  reflangulum 

DA,  CE  id  ad  quod  quadratum  ex  CB  datam  habet  rationem., 
Datis  igitur  duobus  puncUs  B,  E inveniendum  eft  tertium  C 
inter  ea  quod  faciet  reclangulum  a fegmento  CE  inter  ipfum. 
et  alterum  ex  punclis  datis  E in  data  ratione  ad  quadratum  ex 
reliquo  fegmento  CB,  quod  fiet  cq>c  Prop.  42. 


C O R.  A D P R O B.  II. 

Et  fi  quadratum  ex  CB  majus,  aut  minus  fuerit  reftangu- 
lo  CA,  AD  dato,  quam  in  ratione,  erit  re<flangulum  CA,  AD 
minus,  aut  majns  quadrato  ex  CB  dato,  quam  in  ratione  per 
Prop.  14.  Dat.  in  Edit.  Glafg.  1762.  Et  fi  quadratum  ex  CB 
datum  fuerit  fimul  cum  eo  ad  quod  redangulom  CA,  AD  da- 
tam Labet  rationem,  erit  reiflangulum  CA,  AD  datum  fimul 
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cum  co  ad  quod  quadratum  ex  CB  datam  habet  rationem  per 
Prop.  15.  Dat.  Igitur  hae  Propofitioncs  deducuntur  ad  eas 
Problematis  2. 


P R O B.  III. 

“ DATIS  in  refla  linea  tribus  punfUs  quartum  invenire  in* 
“ ter  ipfa,  viz.  inter  utrumlibct  ex  extremis  et  pundlum  mc- 
“ dium  quod  faciet  redlangulum  a fegmento  inter  ipfum  et 
“ quodlibet  ex  datis  pundlis  et  data  refla  majus,  aut  minus 
“ reflangulo  a fcgmentis  inter  ipfum  et  reliqua  punfla  data 
“ dato,  quam  in  ratione,  aut  quod  faciet  reflangulum  illud 
**  datum  hmul  cum  eo  ad  quod  redlangulum  hoc  datam  ha> 
■“  bet  rationem.” 

PROP.  LXXII.  PROB.  III.  EPITAGMA  i. 

■“  DATIS  in  refla  linea  tribus  punflis  A,  B,  G invenire 
“ quartum  D inter  punflum  A alterum  ex  extremis  et  medi- 
“ um  pundlum  B quod  faciet  reclangulum  a fegmento  DA 
inter  ipfum  et  extremum  pundhim  A quod  non  eft  ad  par- 
“ tes  ad  quas  ell  medium  et  data  refla  AE  majus,  aut  minus 
“ reflangulo  BD,  DC  a fegmentas  inter  ipfum  et  reliqua 
“ punfla  B,  C dato  quam  in  ratione,  vel  quod  faciet  reflan- 
gulum  illud  datum  fimul  cum  eo  ad  quod  reflangidum  hoc 
.datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  redlangulum  DA,  AE  majus  reflangulo  BD, 
DC  dato,  quam  in  ratione,  et  datum  aequale  Iit  rei^angulo 

D d 2 
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EA,  AF  quae  ponatur  ab  A verfus  B.  Ablato  igitur  redlangulo 
EA,  AF  ab  ipfo  EA,  AD,  reliquum,  reilangulum  fcillcet  EA, 
FD  habet,  ex  hypothefi,  datam  ra- 
tionem ad  redlangulum  BD,  DC.  £ A F D B G 

Datis  igitur  in  recfla  linea  tribus  1 ■ — • 1 

pundlis  F,  B,  C inveniendum  cft. 

quartum  D inter  extremum  punctum  F et  medium  B quod 
faciet  re<flangulum  a fegmento  DF  et  data  re(fta  ad  redlangu- 
lum  BD,  DC  inter  ipfunv  et  reliqua  prmdla  quae  funt  ad  eaf- 
dem  ejus  partes  in  data  ratione,  quod  fiet  ope  Prop.  45,  quae 
ell  Epitagma  i.  Prob.  3.  Lib.  j. 

Pa.rs  2.  Sit  recftangulum  DA,  AE  minus  redtangulo  BD, 
DC  dato,  quam  ia  ratione,  et  fit  datum  aequale  redlangufo 
EA,  AF  quae  ponatur  in  BA  protluda  ad  partes  A.  Totum 
igitur,  re<flangulum  fcilicet  EA, 

FD  datam  habet  rationem  ad  re<fl-  £ p A D B C 

angulum  BD,  DC.  Datis  igitur  ia  1 — 1 1 1 

re<5la  linea  tribus  ptmclis  F,  B,  C 

inveniendum  eft  in  ea  quartum  D inter  pundia  F,  B.  quod  fa- 
ciet redlangulum  a fegmento  DF  inter  ipfum  et  pundlum  F 
ad  redlangulum  BD,  DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua 
pundla  B,  C quae  funt  ad  ealdem  ejus  partes  in  data  ratione, 
quod  fiet  ope  Prop.  45'. 

Pars  3.  Denique  fit  redlangulum  DA,  AE  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  redlangulum  BD,  DC  datam  habet  ratio- 
nem, et  fit  datum  aequale  rcdlangulo  EA,  AF  quae  ponatur  a 
pundlo  A verfus  B. 
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Cas.  i.  Quando  re<5la  AF  minor  eft  ipsa  AB;  igitur,  quo- 
niam redlangulum*  EA,  AD  iimul  cum  ipfb  EA,  DF  eft  ae- 
quale dato  rediangulo  EA,  AF,  erit  redlangulum  EA,  DF  id 
ad  quod  redlangulum  BD,  DC  datam  habet  rationem.  Datis 
igitur  in  re<fta  linea  tribus  pun<ftis  F, 

B,  C inveniendum  eft  quartum  Din  EAD  FB  G 

CF  produdla  quod  faciet  redlango—  ■ ■ ■ ■ 

Ium  a fegmento  DF  inter  ipfum  et 

pun<ftum  F ipli  proximum  et  data  redla  EA  ad  redlanguliim 
BD,  DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  data  pun<fta  B,  C 
in  ratione  data,  quod  quidem  fiet  ope  Prop.  50.  quae  eft  Epi- 
tagma  3.  Prob.  4.  Lib.  u 

Cas.  2.  Quando  re<fta  AF  aequalis  eft  ipfi  AB,  feu  quando 
pundhim  F incidit  in  B.  Quoniam  igitur  redlangulum  EA, 
AD  fimul  cum  ipfo  EA;  DB  aequa- 
le eft  dato  recftangulo  EA,  AB,  erit  E A D B C 

reilangulum  EA,  DB  id  ad  quod  1 1 1 

re<ftangulum  BD,  DC  datam  habet  ^ 

rationem  ; data  eft  proptcrea  ratio 

datae  redlae  EA  ad  ipfam  CD,  quare  data  eft  CD,  et  pxmc- 
tum  D datum  erit. 


Cas.  3.  Quando  re<fta  AF  major  eft  quam  AB  at  minor 
quam  AC ; quoniam  igitur  redlangulum  EA,  AD  fimul  cum 
ipfo  EA,  DF  aequale  eft  dato  re«ft- 

angulo  EA,  AF,  erit  redlangulum  £ ^ D B F C 

EA,  DF  id  ad  quod  re<ftangulum  1 1 l__ 

BD,  DC  datam  habet  rationem.  Da- 
tis igitur  in  re^la  linea  tribus  .pundUs  B,  F,  C inveniendtun 
eft  quaruun  in  CB  produdia  quod  faciet  rcdlangulum  a feg- 
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E A D B 


F 


mento  DF  inter  ipfum  et  punftum  medium  F et  data  reifla  AE 
ad  reflangulum  BD,  DC  'a  fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua 
pun<fla  B,  C in  data  ratione,  quod  fiet  ope  Prop.  49.  quae  eft 
Epitagma  2.  Prob.  4.  Lib.  i. 

Cas.  4.  Quando  redta  AF  aequalis  eft  ipfi  AC,  fcu  quando 
pundlum  F incidit  in  ipfum  C.  Quo- 
niam igitur  redbingulum  EA,  AD  fi- 
inul  cum  ipfo  EA,  DC  aequale  eft 
xeclangulo  dato  EA,  AC,  erit  redl- 
angulum  EA,  DC  id  quod  ad  redl- 

angulum  BD,  DC  datam  habet  rationem ; data  igitur  eft  ra- 
tio datae  redlae  EA  ad  ipfam  BD,  .data  propterea  eft  BD,  et 
datum  erit  pundlum  D. 

Cas.  5.  Quando  redla  AF  major  eft  ipla  AC;  igitur  quo- 
niam redlangulum  EA,  AD  fimul  cum  ipfo  EA,  DF  aequale 
eft  dato  rcdlangulo  EA,  AF,  erit  reclangulum  EA,  DF  id  ad 
quod  redlangulum  BD,  DC  datam 

habet  rationem.  Datis  igitur  £ A D B C F 

redla  linea  tribus  pundlis  B,  C,  F 1 1 ! : 

•inveniendum  eft  in  FB  produdla  ad 

partes  B quartum  pundlum  D quod  faciet  redtangulum  a feg- 
mento  DF  inter  ipfum  et  pundlum  F ab  eo  remotiflimum  ad 
redlangulum  BD,  DC  inter  ipfum  et  reliqua  data  pundla  B,  G 
in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  48.  quae  eft  Epitagma  i. 
Prob.  4.  Lib.  ,1. 
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PROP.  LXXIII.  PROB.  III.  EPITAGMA  z. 

“ DATIS  in  redta  linea  tribus  pundlis  B,  A,  C invenire  in- 
**  ter  B,  A quartum  D quod  faciet  redlangulum  a fegmento 
“ DA  inter  ipfum  et  pundlum  medium  C et  data  rcdla  AE 
“ majus,  aut  minus  redianguio  BD,  DC  inter  ipfum  et  reli- 
“ qua  pundla  data  B,  C dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  fa- 
“ ciet  redlangulum  illud  datum  Cmul  cum  eo  ad  quod  qua- 
“ dratum  hoc  datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  redlangulum  DA,  AE  majus  redlangulo  BD, 
DC  dato,  quam  in  ratione,  et  Iit  da- 
tum aequale  redlangulo  EA,  AF,  E B D F A C 

pofita  AF  verfus  partes  pundli  B.  I-  ■ i i i 

gitur  a redlangulo  EA,  AD  ablato 

dato  redlangulo  EA,  AF,  reliquum,  redlangulum  fcilicet  EA, 
FD  habet,  ex  hypothefi,  datam  rationem  jd  redlangulum  BD, 
DC.  Datis  igitur  in  redla  linea  tribus  pundlis  B,  F,  C invenien- 
dum eft  quartum  D inter  pundla  B,  F quod  faciet  rcdlangu- 
lum  a fegmento  inter  ipfum  et  ptmdlum  medium  F ct  dati 
redla  EA  ad  redlangulum  inter  ipfum  et  reliqua  data  pundla 
B,  C in  ratione  data,  quod  qtiidem  fiet  ope  Prop.  46.  quae  eft 
Epitagma  2.  Prob.  3.  Lib.  1. 

Pars  2.  Sit  redlangulum  DA,  AE  minus  redlangulo  BD, 
DC  dato,  quam  in  ratione,  et  Et  datum  aequale  redlangulo 
EA,  AF  poEta  AF  verfus  partes  pundli  C. 

Cas.  i.  Quando  redla  AF  minor  eft  ipsa  ac ; addito  igi- 
tur dato  redlangulo  EA,  AF  ad  redlangulum  EA,  AD,  totum. 
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reaangulumiHlicet  EA,  DF  habet,  ex  hypothefi,  datam  ra- 
tionem ad  redlangulum  BD,  DC. 

Datis  igitur  in  reda  Enea  tribus  £ g ^ 

pundis  B,  F,  C inveniendum  eft  ■ . . [ ^ 

quartum  D inter  extremum  B et 


medixim  pundum  F quod  faciet  redangulum  a fegmcnto  DF 
inter  ipfum  ct  medium  F,  et  data  reda  AE  ad  redangulum 
BD,  DC  a fcgmentls  intcrdpfum  et  reliqua  punda  data  B,  C 
in  data  ratione,  quod  quidem  fiet  ope  ejufdem  Prop.  46. 

Cas.  2.  ^ando  reda  AF  aequalis  efl  ipfi  AC,  feu  quando 
pundum  F incidit  in  C ; quoniam 
igitur  redangulum  EA,  AD  fimul  £ ^ DA 

cum  dato  redangulo  EA,  AF,  hoc  -■ . ^ 

cft  redangtilum  EA,  DF,  -live  EA,  F 

DC  datam  habet  rationem  ad  red- 


angulum BD,  DC,  data  erit  ratio  datae  redae  EA  ad  ipfam 
BD,  quare  data  eft  BD,  datumque  erit  pundum  D. 

Cas.  3.  Quando  reda  AF  major  cft  quam  AC;  igitur 
redangulum  EA,  AD  fimul  cum  dato  redangulo  Fj\,  AF,  hoc 
eft  redangulum  EA,  DF  datam  ha-  * 

bet  rationem,  ex  hypothefi,  ad  red-  £ B D A 

angulum  BD,  DC.  Datis  igitur  in  . . , ^ ^ 

reda  linea  tribus  pundis  B,  C,  F 

inveniendum  eft  quartum  D quod  faciet  redangulum  a feg- 
mento  DF  inter  ipfum  et  pundum  F quod  eft  ad  cas  partes 
pundi  D ad  quas  eft  pundum  medium  A et  data  reda  EA  ad 
redangulum  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  punda  data 
B,  C in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  47.  quae  cft  Epitae- 
JCna  3.  Prob.  3.  Lib.  i.  ® 
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Pars  3.  Denique  fit  recRangulum  DA,  AE  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  redlangulum  BD,  DC  datam  habet  ratio- 
nem, et  fit  datum  aequale  redlangulo  EA,  AF,  pofita  AF  ver- 
fiis  partes  puncU  B. 

Cas.  1.  Quando  AF  minor  cft  quam  AB;  quoniam  igitur 
redlangulum  EA,  AD  fimul  cum  ipfo  EA,  DF  aequale  eft  redl- 
angulo  dato  EA,  AF,  erit  redlangulum  EA,  DF  id  ad  quod 
re^langulum  BD,  DC  datam  ha- 
bet rationem.  Datis  igitur  in  recla  £ B F DA  G 

linea  tribus  punclis  B,  F,  C inve-  1 1 1 1 

niendum  eft  quartum  D inter 

pundla  F,  C quod  faciet  re<ftangulum  a fegmento  DF  inter  ip- 
fum  et  pun<ftum  medium  F et  data  ret^Ia  EA  ad  rc<ftangulum 
BD,  DC  a fegmentis  inter  ipfum  ct  reliqua  puntfta  data  B,  C 
in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  46. 

Cas.  2.  Quando  AF  aequalis  eft  ipfi  AB,  feu  quando  punc- 
tum F incidit  in  B ; quoniam  igitur  rccftangulum  EA,  AD 
fimul  cum  ipfo  EA,  DB  aequale  eft 

dato  re<ftangulo  EA,  AB,  erit  re<ft-  E B D AC 

angulum  EA,  DB  id  ad  quod  red-  > s 

angulum  BD,  DC  datam  habet  ra- 
tionem ; data  igimr  eft  ratio  da- 
tae redae  EA  ad  ipfam  DC,  quare  data  cft  DC,  et  datum  erit 
pundum  D. 

Cas.  3.  Quando  AF  major  eft  quam  AB;  igitur  quoniam 
redangulum  EA,  AD  fimul  cum 

ipfo  EA,  DF  aequale  eft  dato  red-  E F B DA  C 
angulo  EA,AF,erit  redangulum  EA, 

DF  id  ad  quod  redangulvun  BD,  DC  datam  habet  rationem. 

E c 
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Dads  igitur  in  rc«5la.  linea  tribus  pun^Us  F,  B,  C inveuien- 
ilum  cft  quartum  D inter  B et  C 

quod  faciet  rc^langulum.  a fcg-  £ p B DA  C 

mento  DF  inter  ipfum  et  extremum  ■ ■ ■ 1 — : 

pun<Rum  F quod  e(l  ad  eas  partes 

iplius  D ad  quas  e(l  pun<5lum  medium  B et  data  re^  EA  ad 
rc<flangulum  a Tegmentis  inter  ipfum  ec  puiuRa  reliqua  data 
B,  C in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  47. 


PROP.  LXXIV.  PROB.  III.  EPITAGMA3. 


“ DATIS  in  redta  linea  tribus  pundHs  B,  C»  A quartum  I> 
“ invenire  inter  pundla  B,  C quod  faciet  redlangulum  a ftg- 
“ mento  DA  inter  ipfum  et  pundhim  extremum  A quod  eft 
“ ad  eas  partes  ipfius  D ad  quas  eft  pundlum  medium  C et 
“ data  redla  AE  majus,  aut  minus  redlang^lo  BD,  DC  a Ibg- 
mentis  inter  ipfum  et  reliqua  pundla  data  B,  C dato,  quam 
“ in  ratione,  vel  quod  faciet  redlangulum  illxid  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  redlangulum  hoc  datam  habet  rationem.’*' 


Pa»s  1.  Sit  rcdlangulum  DA,  AE  majus  redhingulo  BD, 
DC  dato  quam  in  ratione,  ct  fit  datum  aequale  redlangulo 
EA,  AF  pofita  AF  verius  partes  puiufti  B. 

Cas.  i.  Quando  redlh  AF  major  cft  ipsa  AC;  igitur  a redl- 
angulo  EA,  AD  ab- 

lafo  dato  rcdlangulo  £ B D F C A 

£A,  AF  reliquum,  : 1 1 ■ 

rcdlangulum  icilicet 

EA,  FD  habet,  cx  hypotheii,  datam  rationem  ad  redlangu- 
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Ium  BD,  DC.  Datis  igimr  in  reda  linea  tribus  pundis  B,  F, 
■C  inveniendum  eft  qtiartum  D inter  B,  C quod  faciet  redan- 
gulum  a fegmento  DF  inter  ipfum  et  pundum  medium  F et 
data  reda  EA  in  data  ratione  ad  redangulum  a fegmentis 
inter  ipfum  et  reliqua  pvmda  B,  C,  quod  fiet  ope  Prop.  46. 

Cas.  2.  Quando  reda  AF  aequalis  eft  ipfi  AC,  feu  quanda 
pundum  F incidit  in  ipfum  C;  igitur  a rcdangulo  EA,  AD 
-ablato  dato  redangulo  EA,  AC,  reli- 
quum, redangulum  fcilicet  EA,  CD  £2  D C A 

habet,  ex  hypothcfi,  datam  rationem  - ■ ■ - — 

ad  redangulum  BD,  DC ; quare  da-  ^ 

ta  eft  ratio  datae  redae  EA  ad  ip- 

fam  CD;  data  igitur  eft  reda  CD,  et  pundum  D erit  da- 
tum. 

Cas.  3.  Quando  reda  AF  minor  eft  quam  AC;'ig;itur  ab- 
lato dato  redangulo  EA,  AF  ab  ipfo  EA,  AD,  reliquum,  fci- 
licet redangulum  EA,  FD  tlatain 

habet,  ex  hypothefi,  rationem  ad  p g D G F A 

redangulum  BD,  DC.  Datis  igitur  — 1— . ,,  r 1 i 1. 

in  reda  linea  tribus  pundis  B,  C,  F 

inveniendum  eft  quartum  D inter  B et  C quod  faciet  redan- 
^lum  a legmento  DF  inter  ipfum  et  pimdum  extremum  F 
quod  eft  ad  eas  partes  q>fius  D ad  quas  eft  medium  C,  ct  data 
•reda  EA  in  data  ratione  ad  redangulum  BD,  DC  a fcgmen- 
tis  inter  ipfum  et  reliqua  punda  data  B,  C,  quod  fiet  ope 
Prop.  47, 

Pars  2.  Sit  redangulum  EA,  AD  minc^  ipfo  BD,lXl  da- 
to, quam  in  ratione,  et  fit  datum  aequale  redauguJo  EA,  AF, 
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pofita  AF  m BA  produdla ; igitur  ad  re<5langulum  EA,  Al> 
addito  dato  redlangulo  EA,  AF,  totum,  fcilicet  rc<Rangulum 
EA,  DF  habet,  ex  hypothcG,  da- 
tam rationem  ad  reclangulum  BD,  £ g D C A F 

DC.  Datis  igitur  in  re<^la  linea  tri-  — i— i — i 1 

bus  puncHs  B,  C,  F inveniendum 

eft  quartum  D inter  B et  C quod  faciet  redlangulum  a feg- 
mento  DF  inter  ipfum  et  punctum  extremum  F quod  cft  ad 
eas  partes  ipfius  D ad  quas  eft  medium  C,  et  data  re<5la  EA 
atl  redlangulum  BD,  DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua 
puncta  data  in  data  ratione,  quod  fiet  ope  Prop.  47. 

Pars  3,  Denique  fit  recflangulum  EA,  AD  datum  ficfluT 
cum  eo  ad  quod  rcdtangulum  BD,  DC  datam  habet  ratio- 
nem, ct  fit  datum  aequale  redtangulo  EA,  AF,  pofita  AF  ab 
A verfiis  partes  pun(5ti  B. 

* Cas.  i.  Quando  rc(fta  AF  minor  cft  ipfa  AB;  quoniam 
igitur  rcdtangulum  EA,  AD  fimul  cum  ipfo  EA,  DF  aequale 
eft  tlato  rc(5tangulo  EA,  AF,  erit  re<5t- 

angulum  EA,  DF  id  ad  quod  redt-  £ B F D C A 

angulum  BD,  DC  datam  habet  ra-  — ! 1 — • 

tionem.  Datis  igitur  in  reda  linea 

tribus  pundis  B,  F,  C inveniendum  eft  quartum  D inter  F et 
C quod  faciet  rcdangulum  a fegmento  DF  inter  ipfum  et 
pundum  medium  F et  data  reda  EA  ad  redangulum  BD, 
DC  in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop»  46.  quae  eft  Epitag- 
ma  2.  Prob.  3.  Lib.  1. 

Cas.  2.  Quando  reda  AF  aequalis  eft  ipfi  AB,  feu  quan- 
do pundum  F incidit  in  Bj  quoniam  igitur  rcdangulum 
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EA,  AD  flmul  cum  Ipfo  EA,  DB  aeqviale  cft  dato  rfdlangulo 
EA,  AF,  erit  reclangulum  EA,  DB 

id  ad  quod  rcdiangulum  BD,  DC  EB  D C A 
datam  habet  rationem.  Data  igi>  p 
tur  eft  ratio  datae  rediac  EA  ad  ip- 

fam  DC ; data  igitur  eft  redla  CD,  et  datum  erit  puntftum  D". 

Cas.  3.  Quando  recfta  AF  major  eft  ipfa  AB;  quoniam  igi- 
tur reftangulum  EA,  AD  fimul  cum  ipfo  EA,  DF  aequale  eft 
dato  re<ftangulo  EIA,  AF,  erit  recftangulum  EA,  DF  id  ad  quod 
datam  habet  rationem  re<ftangu- 

lum  BD,  DC.  Datis  igitur  in  ree-  p £ B D C A 

ta  linea  tribus  pundlis  F,  B,  C in-  — 1 1 1 i 

veniendum  eft  quartum  D inter  B 

et  C quod  faciet  recftangulum  a fegmento  DF  inter  ipfum  et 
pundlum  extremum  F quod  eft  ad  eas  partes  ipftus  D ad  quas 
eft  pun<ftum  medium  B et  data  recfta  EA  in  data  ratione  ad 
re<ftangulum  BD,  DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  punc- 
ta data,  quod  fiet  ope  Prop,  47. 

COR.  AD  PROB.  III. 

Et  fi  recftanguliun  BD,  DC  majus,  aut  minus  fuerit  re(ft- 
angulo  EA,  AD  dato,  quam  in  ratione,  erit  re«ftangulum  EA, 
AD  minus,  aut  majus  ipfo  BD,  DC  dato  quam  in  ratione  per 
14.  Dat.  Et  fi  redlangulum  BD,  DC  danun  fuerit  fimul  cum 
co  ad  quod  re<5Iangulum  EA,  AD  datam  habet  rationem,  re<ft- 
angulum  EA,  AD  datum  erit  fimul  cum  co  ad  quod  BD,  DC 
re<ftangulum  datam  habet  rationem,  per  15.  DatT  Igitur  hae 
Propoli  tiones  deducuntur  ad  eas  Problematis  3. 
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P R O B.  IV. 

DATIS  in  rc<EIa  linea  tribus  punclis  invenire  quartum  ex- 
“ tra  ipfa  ad  utrafvis  partes  quod  faciet  re»3angulum  a feg- 
mento  inter  ipfum  et  quodUbet  ex  pundiis  datis,  et  data 
“ recla  majus,  aut  minus  rcdlangulo  inter  ipfum  et  reliqua 
“ pundla  data,  dato,  quam  ia  ratione;  vel  quod  faciet  redl- 
angulum  illud  datum  limul  cum  eo  ad  quod  re<2angulum 
hoc  datam  habet  rationem.” 

PROP.  LXXV.  PROB.  IV.  EPITAGMA  i. 


“ DATIS  in  redla  linea  tribus  punclis  A,  B,  C quartum  D 
“ invenire  extra  ipfa  quod  faciet  redlangulum  a fegmento  in- 
“ ter  ipfum  et  p\mclum  A ab  eo  remotiflimum  et  data  redla 
*'•  AE  majus,  aut  minus  cedlangulo  BD,  DC  a fegmentis  in- 
“ ter  ipfum  et  reliqua  pundla  data  R,  C dato,  qtiam  in  rati- 
“ one,  vel  quod  faciet  redlangulum  illud*datum  jQmul  cum 
“ eo  ad  quod  redangulum  hoc  datam  habet  rationem.” 


Pars  i.  Sit  xedbmgulum  DA,  AE  majus  rodiangulo  BD, 
DC  dato,  quam  in  ratiaoe,  iitque  datum  aequale  re^ngulo 
EA,  AF,  polita  AF  verius  partes  pundki  C. 

Cas.  i-.  Quando  refla  AF  minor  «ft  ipsa  AB;  igittir  ablato 
dato  rectangub  EA,  AF  ab  Ipfb 


!EA,  AD  rehquuin,  fdlicet  reclaa- 
gulum  EA,FD  habet,  csLhypothefi, 


datam  rationem  ad  recfcmgulum 


BD,  DC.  Datis  igitur  in  refla  linea  tribus  punflis  F,  B,  C 
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mveniendum  eft  quartum  D extra  ipfa  quod  faciet  redlangu- 
lum  a Icgmento  DF  inter  ipfum'et  punftum  ab  eo  remotiiE- 
mum  F et  data  redla  EA  in  data  ratione  ad  redlangulum  BD, 
DC  a Tegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  pun£tadata  B,G,  quod 
fiet  ope  Prop.  48.  quae  eft  Epitagma  i.  Prob.  4.  Lib.  1. 

C A s.  2^  Quando  reda  AF  aequalis  eft  ipfi  AB,  hoc  eft 
quando  pundum  F incidit  in  B. 

Ablato  igitur  dato  redangulo  EA,  £ A B C D 

AB  ab  ipfo  EA,  AD,  reliquum,  ■ 

redangulum  fcilicet  EA,  BD  ha-  ^ 

bet,  ex  hypothcii,  datam  rationem 

ad  redangulum  BD,  DC  ; data  igitur  reda  EA  datam  habet 
rationem  ad  ipliun  CD,  quae  propterea  data  eft,  datumque 
erit  pundum  D. 

Cas.  3.  Quando  re<5Ja  AF  major  eft  quam  AB,  at  minor 
quam  AC ; ablato  igitur  dato  redangulo  EA,  AF  ab  ipfo  EA, 
AD,  reliquum,  redangulum  fcili- 
cet EA,  FD  habet,  ex  hypothefi,  £ a B F C D 

datam  rationem  ad  redangulum  i - - i ..  1 ■ 

BD,  DC.  Dads  igitur  in  reda  li- 
nea tribus  pundis  B,  F,  C inveniendum  eft  extra  ipfa  quar- 
tum D quod  faciet  redangulum  a fegmento  DF  inter  ipfum 
et  pundum  medium  F,  ct  data  reda  EA  in  data  ratione  ad 
redangulum  BD,  DC  a fSgmentis  inter  ipfum  et  reliqua  data 
punda  B,  C,  quod  quidem  fiet  ope  Prop.  49.  quae  eft  Epi- 
tagma 2.  Prob.  4.  Lib.  i. 

Cas.  4.  Quando  reda  AF  aequalis  eft  ipfi  AC,  hoc  eft 
quando  pundum  F incidit  in  C.  Oftendetur  hic  Caliis  eo- 
dem modo*quo  oltenfus  fuit  Caf.  2. 
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Cas.  5.  Quando  recRa  AF  major  eft  ipfa  AC;  ablato  igl- 
iair  dato  reiflangulo  EA,  AF  ab  ipfo  EA,  AD,  reliquum,  re«Sl- 
angulum  Icilicet  EA,  FD  habet,  ex  hypothefi,  datam  rationem 
ad  redlangulum  BD,  DC,  Datis 

igitur  in  recla  linea  tribus  punc-  £ ^ g C F D 

tis  B,  C,  F inveniendum  efl  quar-  i 1 1 1-  . , 

tum  D extra  ipfa  quod  faciet  re<5l- 

angulum  a fegmento  DF  inter  ipfum  et  puncflum  ipfi  proxi- 
mum F et  data  redla  EiA  in  data  ratione  ad  reclangulum  BD, 
DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  pundla  data  B,  C,  quod 
fiet  ope  Prop.  50.  quae  eft  Epitagma  2.  Prob.  4.  Lib.  i. 

Pars  2.  Sit  reclangulum  DA,  AE  minus  redlangulo  BD, 
DC  dato,  quam  in  ratione,  et  fit  datum  aequale  re^angulo 
EA,  AF,  pofita  AF  in  BA  prodiufta.  ^Igitur  addito  dato  re«ft- 
angulo  EA,  AF  ipfi  EA,  AD,  to- 
tum, redlangulum  fcilicet  EA,  £p  ^ £ CD 

FD  habet,  ex  hypothefi,  datam  1 ■ ■ 

rationem  ad  reiftangulum  BD, 

DC.  Datis  igitur  in  rcdla  linea  tribus  punftis  F,  B,  C inve- 
niendum eft  quartum  D extra  ipfa  quod  faciet  re(ftangulum 
a fegmento  DF  inter  ipfum  et  pundlum  F ab  eo  remotifll- 
mum  et  data  redla  EA  ad  redlangulum  BD,  DC  a fegmentis 
inter  ipfum  et  reliqua  puncla  data  B,  C in  ratione  data,  quod 
fiet  ope  Prop.  48. 


Pars  3.  Denique  fit  reiftangulum  DA,  AE  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  reclangulum  BD,  DC  datam  habet  rationem, 
et  datum  aequale  fit  reclangulo  EA,  AF,  pofita  AF  ab  A ver- 
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flis  partes  ptmdli  C.  Quoniam  igitur  rcdangulum  EA,  AD 
£mul  cum  ipfo  EA,  DF  aequale  efl  dato  reiSangulo  EA,  AF, 
erit  re(£langulum  EA,  DF  id  ad 

quod  ipfiun  BD,  DC  datam  ha-  £ ^ g C D F 

bet  rationem.  Igitur  datis  in  . ■ 

rc(5la  linea  tribus  punilis  B,  C,  F 

inveniendum  eft  quaoaim  D inter  C et  F quod  faciet  redlan- 
gulum  a fegmento  DF  inter  ipfum  et  pundhim  extremum  F 
quod  non  eft  ad  eas  partes  ipfius  D ad  quas  eft  pundlum  me- 
dium C et  data  redla  FA.  in  data  ratione  ad  redlangulum  BD, 
DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  pundla  data  B,  C,  quod 
fiet  ope  Prop.  45.  quae  eft  Epitagma  i.  Prob.  3.  Lib.  i. 


TROP.  LXXVI.  PROB.  IV.  EPITAGMA  2. 

DATIS  in  reila  linea  tribus  pundlls  B,  A,  C quartum  D 
“ invenire  extra  ipfa  quod  faciet  redlangulum  a fegmento  DA 
“ inter  ipfiim  et  pundlum  medium  A et  data  recla  EA  ma- 
“ jus,  aut  minus  redlangulo  BD,  DC  a fegmentis  inter  ip- 

fum  et  reliqua  data  pundla  B,  C dato,  quam  in  ratione, 
“ vel  quod  faciet  fedlangulum  illud  datum  fimul  cum  eo  ad 
“ quod  redlangulum  hoc  datam  habet  rationem.” 

-Pars  i.  Sit  redlangulum  DA,  AE  majus  redlangulo  BD, 
DC  dato,  quam  in  ratione,  et  datum  fit  aequale  redlangulo 
EA,  AF,  pofita  AF  a pundlo  A verfus  partes  C. 

Cas.  i.  Quando  redla  AF  minor  eft  ipsa  AC;  igitur  ablato 
<lato  redlangulo  EA,  AF,  ab  ipfo  IA,  AD  reliquum,  redlan- 

F f 
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gulum  fcUicet  EA,  FD,  ex  hypothcfi,  datam  habet  rationem 
ad  rectangulum  BD,  DC.  Datis  igitur  in  re<^  linea  tribus 
pundiis  B,  F,  C inveniendum  cft 

quartum  D extra  ipfa  quod  faciet  £ B A F C D 

rectangulum  a fegmento  DF  inter  - i > 

ipfum  et  punctum  medium  F et 

data  recta  EA  in  data  ratione  ad  rcdtangulum  a legmentis  in- 
ter ipfum  et  reliqua  pundta  data  B,  C,  quod  fiet  ope  Prop.  49. 

Cas.  a.  Quando  AF  aequalis  cft  ipfi  AC,  hoc  eft  quando 
pundtum  F iiu:idit  in  C ; igitur  a 

reftanguJo  EA,  AD  ablato  dato  £ B A C D 

redtangulo  EA,  AC  reliquum,  fci-  1 1 1 

licet  redtangulum  FiA,  CD,  habet,  ^ 

cx  hypothefi,  datam  rationem  ad 

ipfum  BD,  DC.  Rcdta  igitur  data  EA  datam  habet  rationem 
ad  ipfam  BD,  quae  propterea  data  eft,  datumque  erit  pxmc- 
tum  D. 

Cas.  3.  Q^ndo  redta  AF  major  eft  ipsa  AC;  igienr  ab- 
lato tlato  redtangulo  EA,  AF  ab  ipf»  EA,  AD,  rdiquum,  redt- 
anguium  fcilicet  EA,FD  habet,  exhypotheft,  datam  rationem 
ad  recbinguliun  BD,  DC.  Datis 

igitur  in  rcdla  luoea  tribus  pundtis  £ g A C F D 

13,  F,  C inveniendum  cft  extra  < • ■ ■ 

ipfa  quartum  D quoti  faciet  rcdl- 

angulum  a tfegmento  DF  inter  Ipftun  ct  pundlum  F ipfi  pro- 
ximum in  daca  ratione  ad  ludlanguium  BD,  DC  a fegmentis 
inter  ipfum  et  reliqua  pundta  data  B,  C,  quod  iiet  ope  Prop, 
50,  quae  eft  Epitagma  3.  Prob.  4.  Lib,  i. 
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Pars  2.  Sit  re<Rangulum  EA,  AD  minus  ipfo  BD,  DC 
dato,  quam  in  ratione,  fitque  datum  aequale  re^angulo  EA, 
AF,  pofita  AF  vcrfus  partes  pundli  B. 

Cas.  i.  Quando  AF  minor  eft  ipfa  AB;  igitur  ad  redlan- 
gulum  EA,  AD  addito  dato  redangulo  EA,  AF,  totum,  re<5l- 
angulum  fcilicet  EA,  FD  habet,  ex 

hypothefi,  datam  rationem  ad  redi-  E B F A C D 

angulum  BD,  DC.  Igitur  datis  in  . — 1 1 1 ■ 

redla  linea  tribus  punctis  B,  F,  C 

quartum  D inveniendum  eft  extra  ipfa  quod  faciet  redtangu» 
Ium  a fegmento  DF  inter  ipfum  et  pimdlum  medium  F et  da*- 
ta  rcdla  EA  in  data  ratione  ad  rcdiangulum  BD,  DC  a feg>- 
inentis  inter  ipfum  et  reliqua  pundla  data  B,  C,  quod  fiet  ope 
Prop.  49. 

Cas.  2.  Quando  redla  AF  aequalis  eft  ipli  AB,  hoc  eft 
■quando  punctum  F incidit  in  ipfum  B ; igitur  rcdlangulo  EA, 
AD  dato  reclangulo  EA,  AB  addi- 
to, totum,  redlangulum  fcilicet  F.A, 

DB  habet,  ex  hypothefi,  datam  rati- 
onem ad  ipfum  BD,DC.  Data  igitur 
redla  EA  datam  habet  rationem  ad 

ipfam  CD,  data  propterea  eft  CD,  et 'datum  erit  pundlum  D. 

Cas.  3.  Quando  redta  AF  major  eft  ipfa  AB;  igitur  rcdl- 
angulo  EA,  AD  dato  redlangulo  EA,  AF  addito,  totiun,  rcdl- 
angulum  fcilicet  E.\,  FD  datam, 

£X  hypothefi,  habet  rationem  ad  i p-  £ p g A C D 

ium  BD,  DC.  Datis  igitur  in  redla  >-■ . -j ■ — ■ 

linea  tribus  pundiis  F,  B,  C inve- 
niendum eft  quartum  F extra  ipfa  quod  faciet  redlangulum  a 

F f 2 
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fegmento  DF  inter  ipftim  et  pun<Slum  F ab  eo  remotifllmuni 
et  data  redla  EA  in  data  ratione  ad  re(flangulum  BD^  DC, 
quod  fiet  ope  Prop.  49, 

Pars  3.  Denique  datum  fit  redlangulum  EA,  AD  fimul 
cum  eo  ad  quod  redlangulum  BD,  DC  datam  habet  ratio- 
nem, et  datum  fit  aequale  redlangulo  EA,  AF,  pofita  AF  ver- 
fus  partes  pundli  C.  Igitur  quoniam  redlangulum  EA,  AD 
fimul  cum  ipfo  EA,  DF  aequale  eft 

dato  redlangulo  EA,  AF,  erit  redi-  £ B A C D F 

angulum  EA,  DF  id  ad  quod  redi-  — » 1 1 

angulum  BD,  DC  datam  habet  ra- 
tionem, Datis  igitur  in  redla  linea  tribus  pundlis  B,  C,  F in- 
veniendum eft  quartum  D inter  C et  F quod  faciet  rcdlangu- 
lum  a fegmento  DF  inter  ipfum  et  pundlum  extremum  F' 
quod  non  eft  ad  eas  partes  ipfius  D ad  quas  eft  pundlum  me- 
dium C et  data  redla  EA  in  data  ratione  ad  rcdlangulum  BD, 
DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  pundla  data,  quod  fiet 
ope  Prop.  45. 

PROP.  LXXm  PROB.  rV.  EPITAGMA  3. 

“ DATIS  in  redla  linea  tribus  pundlis  B,  C,  A quartum  D 
“ invenire  extra  data  pundla  quod  faciet  rcdlangulum  a feg- 
“ mento  DA  inter  ipfum  et  pundlum  A ipfi  proximum  et 
“ data  redla  EA  majus,  aut  minus  redlangulo  a fegmentis  in- 
“ ter  ipfum  et  reliqua  pundla  data  B,  C dato,  quam  in  rati- 

one,  vel  quod  faciet  rcdlangulum  illud  datum  fimul  cum 
**  eo  ad  quod  redtangulum  hoc  datam  habet  rationem.” 
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Pars  I.  Sit  reflangulum  EA,  AD  majus  re<flangulo  BD, 
D C dato,  quam  In  ratione,  et  datum  aequale  fit  rediangulo 
EA,  AF  pofita  AF  verfus  partes  D.  Igitur  a redlangulo  EA, 
AD  ablato  dato  re€bingulo  EA,  AF, 

reliquum,  re«flangulum  fcilicet  EA,  £ B'  C A F D 

FD  datam,  ex  hypothefi,  habet  ra-  ■ » ■ 

tionem  ad  reiRangulum  BD,  DC. 

Datis  igitur  in  redla  linea  tribus  pungis  B,.  C,  F invcnienr 
dum  efl  quartum  D extra  ipfa  quod  faciet  redbingulum  a Teg- 
mento DF  inter  ipfum  et  pundhim  F ei  proximtun  et  data 
recla  EA  in  data  ratione  ad  rediangulum  a fegmends  inter 
ipfum  et  reliqua  pundla  data  B,  C in  ratione  data,  qnod  fiec 
ope  Prop.  50. 

Pars  2.  Sit  rcdlaiigulum  EA,  AD  minus  ipfb  BD,  DC  da- 
to, quam  in  ratione,  et  datum  aequale  Iit  redlangulo  EA,  AF, 
pofita  AF  verfus  partes  pimdU  B. 

Cas.  i.  Quando  AF  minor  eft  redla  AC  ; igitur  addito  da- 
to re<Rangulo  EA,  AF  ipfi  EA,  AD,  totum,  re<5langulum  fci- 
licet FA,  FD  habet,  ex  hypothdi,  datam  rationem  ad  recl- 
angulum  BD,  DC.  Datis  igitur  in 
re<Ra  linea  tribus  pundlis  B,  C,  F in-  £ g ^ p 

veniendam  efl  quartum  D extra  ipfa  1 1 — ■ ■ 

quod  faciet  roflangulum  a Tegmen- 
to DF  inter  ipfum  et  punitum  F ei  proximum  et  data  reila 
EA  in  data  ratione  ad  reitangulum  BD,  DC  a legmentis  in- 
ter ipfiun  et  reliqua  punita  B,  C,  quod  fiet  ope  Prop.  50. 
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Cas.  2.  Quando  redla  AF  aequalis  eft  ipfi  AC,  hoc  efl 
quando  puii^um  F Incidit  in  C. 

Igitur  addito  dato  rc^angulo  EA,  F B C A D 

AC  ipfi  EA,  AD,  totum,  fcilicet  < • 

redlangulum  EA,  CD  datam  ha-  ^ 

bet,  cx  hypothcfi,  rationem  ad 

rediangulum  BD,  DC;  et  propterea  data  rc<5la  EA  datam  ha- 
bet rationem  ad  iplam  BD.  Data  igitur  efl  BD,  et  datum  erit 
punclum  B. 

Cas.  3.  Quando  re«5la  AF  major  cft  ipsa  AC,  at  minor 
quam  AB ; igitur  addito  dato  rctflangulo  EA,  AF  rc(^ngulo 
EA,  AD,  totum,  rc«fbingulum  fci- 
licet EA,  FD  habet,  ex  hypothefi,  £ B F C AD 

datam  rationem  ad  redlangulum  1 1 1 s 

BD,  DC.  Datis  igitur  in  recla  li- 
nea tribus  punctis  B,  F,  C quartum  D inveniendum  cft  extra 
ipfa  quod  faciet  redtangulmn  a fegmento  DF  inter  ipfum  et 
pundtum  medium  F et  data  re^a  EA  in  data  ratione  ad  redt- 
angulum  BD,  DC,  quod  fiet  ope  Prop.  49. 

C A s.  4.  Quando  redta  AF  aequalis  eft  ipfi  AB,  hoc  eft 
quando  pundtum  F incidit  in  C,  Cafus  hic  eodem  modo  often- 
ditur  quo  Caf.  2.  oftenfus  fiiit. 

Cas.  5.  Qi^ido  redta  AF  major  eft  ipsa  AB;  addito  igi- 
tur dato  rccftangulo  EA,  AE'  ipfi  FA,  AD,  totum,  redtangu- 
lum  fcilicet  EA,  FD  habet,  ex  hy- 
pothefi, daum  rationem  ad  redtan-  £ F B C AD 

gulum  BD,  DC.  Dads  igitur  in  1 1 1 1 

redta  linea  tribus  pundtis  F,  B,  C 

inveniendum  eft  extra  ipfa  quartum  D quod  faciet  redtangu- 
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Ium  a fegmento  DF  inter  ipfum  ct  pundlum  F ab  co  remo- 
tiflimum  ct  data  refla  EA  ad  reflangulum  BD,  DC  a Tegmen- 
tis inter  ipfum  ct  reliqua  punfla  data  B,  C in  ratione  data, 
quod  fiet  ope  Prop,  48. 

Pars  3.  Denique  fit  reflangulum  EA,  AD  datum  fimuF 
eum  eo  ad  quod  reflangulum  BD,  DC  datam  habet  ratio- 
nem, fitque  datum  aequale  rcflangulo  EA,  AF,  pofita  AF  in 

B. \  produfla  ad  partes  D.  Quoniam  igitur  reflangulum  EA, 
AD  fimul  cum  iplb  EA,  DF  aequale  e£t  dato  reclangulo  EA, 
AF,  erit  rcflangulum  EA,  DF  id  ad 

quod  reflang^um  BD,  DC  datam  £ B C A D F 

habet  rationem.  Datis  igitur  in  rec-  ■ ■ 

ta  linea  tribus  punflis  B,  C,  F in- 
veniendum eft  quartum  D inter  C et  F quod  faciet  reflangu- 
lum  a (egmento  DF  inter  ipfum  et  punflum  extremum  F quod 
non  eR  ad  eas  parces  ipfius  D ad  quas  eft  punflum  medium 

C,  ct  data  refla  EA  in  data  ratione  ad  reflangulum  BD,  DC 
a Tegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  ponfla  data  B,  C,  quod 
fiet  ope  Prop.  45. 

Corollarium  idem  fequitur  ex  Prob.  4.  cum  eo  ex  Prob.  3. 
P R O B.  V. 

“ DATIS  in  refla  linea  tribus  puniRis  invenire  quartum  in- 
ter  utrumlibec  ex  punflis  extremis  et  punflum  medium 
quod  faciet  redangulum  a Tegmentis  inter  ipfiun  et  duo 
ex  punflis  datis  nu^'us,  aut  minus  quadrato  ex  fegmento 
inter  ipfum  et  reliquum  punflum  datum  dato,  quam  in  ra- 
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“ tionc,  vel  quod  fatiet  rcdlangulum  illud  datum  llmul  cum 
“ eo  ad  quadratum  hoc  datam  habet  rationem.” 

P R O P.  LXXVIII.  PROB.  V,  EPITAGMAi. 

“ DATIS  in  reda  Unca  tribus  pimdis  A,  C,  B quartum 
“ D invenire  inter  punclinn  medium  C et  utrumlibet  ex  ex- 
“ tremis,  puta  B,  quod  faciet  redangulum  AD,  DC  a feg- 
“ mentis  inter  ipfum  et  punda  A,  C quae  funt  ad  eafdcm  ip- 
fius  partes  majus,  aut  minus  quadrato  ex  fegmento  DB  in- 
“ ter  ipfum  et  reliquum  pundum  datum  B dato,  quam  in  ra- 
tione,  vel  quod  fackt  redangulum  illud  datum  llmul  cum 
eo  ad  quod  quadratum  hoc  datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  redangulum  AD,  DC  majus  quadrato  ex‘DB 
dato  quam  in  ratione ; auferatur  datum  ab  ipfo  AD,  DC  red- 
angulo,  hoc  fiet  applicando  ad  datam  redam  AC  redangu- 
lum dato  aequale  excedens  quadrato,  fitque  E pundum  ap- 
plicationis in  AC  produda 

verfus  D,  et  fit  F alterum;  erit  "p  A C E DB 

igitur  per  Prop.  24.  Lib.  7.  - ■ ■ 1 — - — - — 1 1 — 

Pappi  Alexandrini  redangu- 
lum AD,  DC  aequale  reClangulo  FD,'DE  una  cum  ipfo  AE, 
EC,  quare  ab  ipfo  AD,  DC  ablato  dato  redangulo  AE,  EC 
reliquum  eft  redangulum-  FD,  DE,  quod  propterea,  ex  hypo- 
thefi,  datam  habet  rationem  ad  quadratum  ex  DB.  Datis  igi- 
tur in  reda  linea  tribus  pundis  F,  E,  B inveniendum  eft 
quartum  D inter  E et  B quod  faciet  redangulum  FD,  DE  a 
iegmentis  inter  ipfum  et  punda  E,  F quae  fimt  ad  cafdem 
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i piius  partes  in  data  ratione  ad  quadratum  cx  legmento  DB 
inter  ipfum  et  reliquum  punctum  B,  quod  fiet  ope  Prop.  51, 
•quae  ell  Prob.  5.  Epitagma  i. 

Pars  2.  Sit  reclangulum  AD,  DC  minus  quadrato  cx  DB 
<lato,  quam  in  ratione. 

Cas.  I-.  Quando  datum  minus  eft  quadrato  ex  dimidio  ip- 
fius  AC,  applicari  igitur  potell  “ ad  datam  re<flaia  AC  redtan- 
gulum  dato  aequale  deficiens  qua- 

■drato ; applicetur,  fintque  E,  F DB 

pundla  applicationum;  igitur,  per  1 ■ ■ 

Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi  re<5langu- 

lum  FD,  DE  aequale  erit  rectangulo  AD,  DC  una  cum  dato 
redtangulo  AE,  EC,  feu  FC,  CE.  Ex  hypothefi  igitur  redlan- 
gulum  FD,  DE  datam  habet  rationem  ad  quadratum  ex  DB, 
et  reliqua  Iblutio  ■erit  ut  in  parte  r-. 

Cas.  2.  Quando  datum,'  addetidum  fcilicct  redtangulo  AD, 
DC,  aequale  eft  quadrato  ex  dimidio  rectae  AC.  Igitur  bife.- 
riam  fe«fta  AC  in  E,  erit  ^ redtangu- 
lum  AD,  DC  una  cum  quadrato  cx  p C D B 

EC  aequale  quadrato  ex  ED,  quod  1 ■ 

propterea,  ex  hypothefi,  datam  ha- 
bebit rationem  ad  quadratum  ex  DB.  Datis  igitur  in  redta 
linea  duobus  pun«ftis  E,  B inveniendum  eft  tertium  D inter 
ipfa  quod  faciet  quadratum  ex  ED  ad  illud  ex  DB  in  ratione 
data,  quod  fiet  ope  Prop.  4t.  quae  eft  Prob.  1.  Lib.  i. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  eft  quadrato  ex  EC  dimidi<y 
ipfius  AC;  fit  datum  aequale  quadrato  ex  EC  uiu  cum  qua- 
drato ex  data  £F,  additis  igitur  hifce  re^langulo  AD,  DC,  to- 
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tum,  quadrarum  fcilicet  cx  ED  una  cum  dato  quadrato  ex  Et 
datam,  ex  hypothcfi,  habet  rationem 

ad  quadratum  cxDB.  Quadratum  igi-  ^ E F C D B 

tur  ex  ED  minus  dl  quadrato  cx  DB  ! — t s s 

dato,  quam  in  raticuie,  et  invenien- 
dum eft  punclum  D inter  data  pundla  E,  B qucxl  hoc  cfBcict,. 
invenietur  autem  oj^  partis  2.  Prop.  66.  quae  eft  Prob.  i.  Epi- 
tagma  i.  Lib.  hujus  3. 


Pars  3.  Denique  fit  rciftangulum  AD,  DG  datum  fimub 
cum  co  ad  quod  quadratum  ex  DB  datam  habet  rationem. 

Cas.  i.  Quando  datum  minus  eft  re^angulo  AB,  BC  ; a<i 
datam  rcclam  AC  applicetur  utrinque  redlangulum  aequale 
dato  excedens  quadrato,  fitque  E pundlum  applicationis  quod 
eft  in  AC  produifta  verfus  B,  et  iit  F alterum;  et  quoniam 
datum,  redlangulum  fcilicet  A£,  £C  minus  eft  redlangulo  AB, 
BC,  cadet  pundlum  £ inter  C et  B. 

Eft  autem  per  Prop.  23.  Lib.  7-  p a C D E B 

Pappi  rc(5langulum  AD,  DC  fimul  * 1 1 1 

cum  ipiio  FD,DE  aequale  re<ftan{[ulo> 

FC,  CE  hoc  eft  dato  rcdangulo  A£,  EC ; re^bu^ulum  igitur 

FD,  DE  eft  id  ad  quod  quadratum  e»  DB  habet,  ex  hypotheii, 
datam  radoocm.  Datis  igitur  in  re<fta  linea  tribus  pun^s  F,  £, 
B inveaiendum  cA  quartum  D inter  pundhusv  extremum  F ec 
medium  £ quod  factet  re^anguhim  a fegmeittis  inter  ipfui» 
et  ca  puA<fta,  redlaagulum  Icihcet  FD,  DE  ad  quadrattim  ex 
DB  fitgmento  inter  ipftun.  et  reKquum  pun^htm  datum  B in 
mtWue  data,  quod  fiet  ope  Ptop.  53.  quae  eft  IVob.  5.  £pL- 
Mgma  3.  ia  qua  oftoadimr  rationem  datam  re^nguli  FD, 
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DE  ad  quadratum  ex  DB  non  poflc  majorem  cfle  ratione  qua- 
drati ex  dimidio  rcdlae  FE  ad  reclangulum  FB,  BE,  et  fi  huic 
rationi  eadem  fuerit  ratio  data  unicum  erit  punifhiin  D,  fi  ve- 
ro minor  fuerit  ratio  data  ea  ratione  erunt  duo  puncta  D quae 
Problema  efficient. 

Cas.  a.  Quando  datum  aequale  cft  redtangulo  AB,  BC  ; 
in  BA  produdta  fumatur  AF  aequalis  datae  CB,  et  quoniam 
punctam  D efl  inter  G et  B,  erit,  per  Prop.  23.  Lib.  7.  Pappi» 
rectangulum  AD,  DC  una  cum  ip- 

fb  FD,  DB  aequale  ipfi  FC,  CB,  hoc  p A C D B 

efh  dato  redtangulo  AB,  BC ; redt-  ■ ! 1 

angulum  igitur  FD,  DB  ell  id  ad 

quod  quadratum  ex  DB  datam  habet  rationem,  et  proptcrca 
xlata  efl  ratio  redlae  FD  ad  ipfam  DB,  quare,  componendo, 
<lata  efl  ratio  datae  rcdlae  FB  ad  ipfam  BD ; data  igitur  efl 
BD,  datumque  erit  pun<a:um  D. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  efl  rcclangpxlo  AB,  BC;  ad 
'datam  redlam  AC  applicetur  redlangulum  dato  aequale  exce- 
dens quadrato,  fitque  E pundlum  applicationis  quod  efl  ift 
AC  produdla  verfus  partes  B,  et  fit  F alterum ; et  quoniam 
datum  redlangulum  AE,  EC  ma- 
jus efl  quam  AB,  BC  erit  punc-  p A C D B E 

tum  £ in  AB  produdla.  Efl  au-  < 

tem,  per  Prop.  23.  Lib.  7.  Pappi, 

redlangulum  AD,  DC  una  cum  ipfo  FD,  DE  aequale  tedlan?* 
gulo  FC,  CE,  hoc  efl  dato  redlangulo  AE,  EC  ; redlangulum 
igitur  FD,  DE  efl  id  ad  quoti  quadratum  ex  DB  datam  habet 
rationem.  Datis  igitur  in  redla  linea  tribus  pundlis  F,  B,  E in- 
veniendiun  efl  quartum  D inter  pundlum  extremum  F et  me- 
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dium  B quod  faciet  redlangulum  FD,  DE  a fcgmentis  inter  ip^- 
fum  et  pun<fla  extrema  F,  E in  data  ratione  ad  quadratum  ex 
DB,  quod  fiet  ope  Prop.52.  in  qua  quidem  oflenditur  rationem 
redlanguli  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  majorem  efle  ratione 
retflanguli  FC,  CE  ad  quadratum  ex  CB,  quia  fcilicct  punc- 
tum D propius  cft  puniflo  mccTio  B quam  eft  punftum  C.  Ra- 
tio igitur  data  redlanguli  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  ma- 
jor debet  e(Tc  ratione  reflanguli  dati  FC,  CE,  fivc  AE,  EC  ad 
quadratum  cx  CB. 

PROP.  LXXIX.  PROB.  V.  EPITAGMAz. 

“ DATIS  in  rc<fla  linea  tribus  puntSIis  A,  B,  C quartum  I>‘ 
“ invenire  inter  pun<fla  B,  C quod  faciet  redlangulum  AD,. 
“ DC  a fcgmentis  inter  ipfum  et  pundla  extrema  A,  C majus,. 
“ aut  minus  quadrato  ex  fegmento  DB  inter  ipfum  et  reli- 
“ quum  pundlum  datum  B dato,  quam  in  ratione, . vel  quod 
“ faciet  redlangulum  illud  datum  fimul  cum  co-ad  quod  qua- 
“ dratum  hoc  datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  redlangulum  ADj  DC  majus  quadrato  ex  DB 
dato,  quam  in  ratione  ; quoniam  igitur  datum  quod  aufe- 
rendum cft  a rcdlangulo  AD,  DC  minus  eft  ipfo,  erit  idem  mi- 
nus quadrato  ex  dimidio  redlae  AC ; 

ad  redlam  igitur  AC  applicari  po-  ^ p jj  DEC 

• 27.  6.  teft  “ redlangulum  ei  dato  aequale  : ■. ^ i_ 

deficiens  quadrato.  Applicetur,et  fit 

E pundlum  applicationis  quod  propius  eft  pundlo  C,  et  F al- 
terum; et  quoniam  redlangulum  AE,  EC  minus  eft  ipfo  AD, 
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DC  cadet  pimclum  E inter  D et  C.  Eft  autem,  per  Prop.  31. 
Lib.  7.  Pappi,  rediangulum  AD,  DC  aequale  redlangulo  AE, 
EC  una  cum  ipfo  FD,  DE ; igitur  a rediangulo  AD,  DC  ab- 
lato dato  redlangulo  AE,  EC  reliquum,  re6lang\Uum  fciliccC 
FD,  DE  datam  habet,  ex  hypothefi,  rationem  ad  quadratum 
ex  DB.  Et  primo,  fit  pundlum  B inter  pundla  F,  E,  hoc  eft  fit 
datum  redlangulum  AE,  EC,  hoc  eft  AF,  FC  minus  iplb  AB, 
BC.  Datis  igitur  in  reda  linea  tribus  pundis  F,  B,  E inve- 
niendum eft  quartum  D inter  punda  F,  E quod  faciet  redan- 
gulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  et  punda  extrema  F, 
E ad  quadratum  ex,  fegmento  DB  inter  ipfum  et  reliquum 
pundum  datum'  B io  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  52. 

Secundo,  fit  pundum  B in  ipfo  F ; hoc  eft  fit  redangu- 
Ivun  AF,  FC  aequale  ipfi  AB,  BC,  et 
quoniam  redangulum  FD,  DE,  five 
in  hoc  cafu  BD,  DE  datam  habet  ra- 
tionem ad  quadratum  ex  DB,  data 
erit  ratio  redae  ED  ad  ipfam  DB,  et 

componendo,  data  erit  ratio  datae  redae  EB  ad  redam  BD ; 
data  igitur  eft  BD,  et  datum  erit  pundum  D. 

Tertio,  fit  pundum  B inter  A et  F,  hoc  eft  fit  redangu- 
lum AF,  FC  majus  ipfo  AB,  BC ; et  quoniam  redangulum 
FD,  DE  datam  habet  rationem  ad  quadrattun  ex  DB,  igitur 
data  funt  in  reda  linea  tria  punda 

B,  F,  E et  inveniendum  eft  quar-  A B F DE  C 

tum  D inter  punda  F,  E quod  fa-  — 1 — 1 1 

ciet  redangulum  FD,  DE  a feg- 
mentis inter  ipfum  et  punda  F,  E ad  quadratum  ex  DB  feg- 
mento inter  ipfum  et  reliquum  datum  pundum  B,  extremum 


A B 
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fcilicet  quod  cfl  ad  eafdcm  partes  ad  quas  cft  medium  F in 
ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  53.  in  qua  quidem  oftendi- 
tur  rationem  redlanguli  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  non 
pofle  majorem  efle  ratione  quadrati  ex  FE  ad  rcdiangulum  EB, 
BF  quater,  cui  fi  aequalis  fuerit  ratio  data  unicum  erit  punc- 
tum D,  fi  vero  ea  fuerit  minor  ratio  data  duo  erunt  pun(fla  D 
quae  Problema  efficient. 

Pars  2.  Sit  redlangulum  AD,  DC  minus  quadrato  ex  DB 
dato,  quam  in  ratione;  ad  datam  reclam  AC  applicetur  re(Sl- 
angulum  aequale  dato  ei  fcilicet  quod  ipfi  AD,  DC  adden- 
dum eft  excedens  quadrato,  et  fit  E pujicl  um  applicationis 
quod  eft  in  AC  prodiufla,  fitque  F alterum  ; eft  autem  per 
Prop.  31.  Lib.  7.  Pappi  re£tangu- 

lum  AD,  DC  una  cura  ipfo  FC,  p ^ B D C F 

CE,  hoc  eft  ima  cum  dato  reclau-  1 ■ 

gulo  AE,  EC  aequale  rc(5bngulo 

FD,  DE.  Datis  igitur  in  recla  linea  tribus  pundlis  F,  B,  E in- 
reniendum  eft  quartum  D inter  B et  E quod  faciet  redlangu- 
him  FD,  DE  inter  ipfum  et  pundla  extrema  F,  E ad  quadra- 
tum ex  fegmento  DB  inter  ipfum  et  puncflum  reliquum  B in 
ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop,  52.  Ratio  autem  data  redf- 
anguli  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  major  debet  elfe  ratione 
reclanguli  dati  FC,  CE,  five  AE,  EC  ad  quadratum  ex  CB,  ut 
in  Cafu  3.  Epltagmatis  2.  Prob.  5.  Lib.  i.  oftenfum  fuit. 

Pars  3.  Denique  fit  redlangulum  AD,  DC  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  quadratum  ex  DB  datam  habet  rationem. 

Cas.  i.  Quando  datum  minus  eft  quadrato  ex  dimidio  ip- 
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lius  AC ; igitur  ad  datam  rctflam  AC  applicari  potcft  reilan- 
gulum  aequale  dato  deficiens  quadrato;  applicetur,  fitque  E 
puudluni  applicationis  quod  ipfi  C propius  cft,  ct  fit  F alte- 
rum. Quoniam  igitur,  per  Prop.  23.  Lib.  7.  Pappi,  redlan- 
gulum  AD,  DC  fimul  cum  ipfb  FD,  DE  aequale  cft  dato,  rc<ft.- 
angulo  fcHicet  AE,  EC,  erit  reclan- 

gulum  FD,  DE  id  ad  quod  quadra-  ^ y E B D C 

tum  ex  DB  datam  habet  rationem.  ■ ■ ■ ■ 

Primo  autem  fit  redbmgulmn  AE, 

£C  majus  iplb  AB,  BC  et  cadat  pundium  B in  rc^a  FE  pnv' 
du<fta  verfus  D.  Datis  igitur  tribus  pundtis  F,  E,  B invenienr 
dum  cft  quartum  D extra  data  puncfta  ad  partes  B quod  fa- 
ciet re£langulum  FD,  DE  a Tegmentis  inter  ipfum  et  duo 
punfla  F,  E ab  iplb  remotiora  ad.  quadratum  ex  Tegmento  DB 
inter  ipTum  et  reliquum  pumftum  datum  in  ratione  data, 
quae,  ut  patet,  debet  elle  majoris  ad  minus,  quod  fiet  ope 
Prop.  54.  quae  eft  Prob.  6.  Epitagma  i.  in  qua  etiam  often- 
ditur  rationem  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  majorem  efle  ra- 
tione FC,  CB  ad  quadrarum  ex  CB. 

Secundo^  cadat  pundiom  B in  ip- 
fbm  E ; quoniam  igitur  data  eft  ra-  ^ ^ 

tio  re^languli  FD,  DE,  Tire  FD, 

DB  ad  quadratum  ex  DB,  hoc  eft 

ratio  reftae  FD  ad  ipfam  DB,  et  data  eft  FB,  datum  erk 
punftum  D. 

• Tertio,  fit  retftangulunk  AE,  EC  minus  ipfb  AB,  BC,  ce  ca- 
det pun^bim  B inter  F et  £ ; datis  igitur  in  refta  Knea  tri- 
bus pundiis  F,  B,  £ quartum  D inTcnicntfaim  eft  extra  ipTa 
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quod  faciet  rc«flangulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  et 
■puntfla  extrema  F,  E in  data  ratio- 
ne ad  quadratum  ex  fegmento  DB  ^ F B E D G 

inter  ipfum  et  reliquum  punctum  ’ ' ' ' 

datimi  B,  quod  fiet  ope  Prop.  56.  quae  eft  Prob.  6.  Epitag- 
ma  3. 

Quarto,  fit  pundtum  B in  E,  .et  punclum  T)  datum  often- 
detur,  ut  oftenfum  fuit  in  Jtrticulo  ado  hujus  Caf.  i. 

Quinto,  denique  fit  redlangulum  A E,  EC,  five  AF,  FG 
majus  ipfo  AB,  BC,  et  cadat  pundlum  B inter  A et  F punfta,  et 
•in  hoc  cafu  punflum  D poteft  inveniri  vel  inter  E,  C vel  inter 
A,  F pundta ; quando  eft  inter  E et  C data  funt  in  recfta  linea 
tria  puncfta  B,  F,  E ad  inveniendum  quartum  D extra  ipla 
quod  faciet  rc(5langulum  FD,  DE, 

a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  A B F E D G 

pundla  F,  E ipfi  propiora  ad  qua-  • ■ • 

•dratum  ex  fegmento  DB  inter  ip-  A B D F E G 

fum  et  reliquum  pundlum  datxim  1 — i_j 1 

in  data  ratione,  quod  fiet  ope  Prop. 

55.  Et  quoniam  in  hac  oftenditur  pundla  remotiora  a pimc- 
to  E majores  facere  rationes  redlanguli  ad  quadratum  quam 
pundla  propiora,  et  eft  pundlum  D inter  E et  C,  igitur  ratio 
data  redlanguli  FD,  DE  ad  quadratum  «x  DB  minor  debet  elTe 
ratione  redlanguli  FC,  CE  ad  quadratum  ex  CB.  Quando  au- 
tem D eft  inter  pundla  A,  F data  funt  tria  pundla  B,  F,  E in 
Tcdla  linea  ad  inveniendum  quartvun  D inter  B et  F quod  fa- 
ciet redlangulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  ct  duo 
•pundla  F,  £ quae  funt  ad  eafdem  ipfius  partes  ad  quadratum 
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cx  fegmento  DB  inter  Ipfum  ct  reliquum  punclum  datum  in 
ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  51.  Ratio  autem  data  nul- 
lam habet  limitationem. 

Cas.  2.  Qaando  datum  aequale  eft  quadrato  cx  dimidio 
reftae  AC  ; bifariam  igitur  fc<fla  AC  in  E erit  re^Rangulum 
AD,  DC  fimul  cum  quadrato  cx  ED 

aequale  dato,  quadrato  fcilicct  cx  ^ E B D C 

EC;  quadratum  igitur  cx  ED  cftid  . ■ . 

ad  quod  quadratum  cx  DB  datam 

habet  rationem ; data  propterea  eft  ratio  rc<Rae  ED  ad  ipfam 
DB,  et  data  eft;  redla  EB,  quare  data  eft  ED,  et  pmuftum  D 
erit  datum. 

Cas.  3.  Quando  datum  eft  majus  quadrato  ex  dimidio 
recftae  AC,  quadratis  fcilicet  ex  EC,  EF,  bifariam  fc«fta  AC  in 
E;  erit  rediangulum  AD,  DC  fimul  cum  quadratis  ex  ED,EF 
aequale  dato,  quadratis  fcilicet  ex 

EC,  EF,  quadrata  igitur  ex  ED,  EF  ^ E F B D C 

funt  id  ad  quod  quadratum  cx  DB  1 •. 1 ■ 

ilatam  habet  rationem,  et  datum  eft 

quadratum  cx  EF,  quare  quadratum  ex  FD  minus  eft  qua- 
drato ox  DB  dato  quam  in  ratione.  Datis  igitur  duobus  pimc- 
tis  E,  B tertium  D inveniendum  eft  extra  ipfa  ad  partes  B 
quod  efficiet  quadratum  cx  feginento  DE  inter  ipfum  et  ptme- 
tum  E ab  eo  remotius  minus  quadrato  cx  fegmento  DB  inter 
ipfum  et  reliquum  puiuftum  B in  data  ratione,  quod  fiet  opc 
Partis  2.  Prop.  67. 


H h 
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PIIOP.  LXXX.  PROB.  V.  EPITAGMA3. 


DATIS  in  rec\a  Unca  tribus  pun^lis  B,  A,  C quaitum 
invenire  inter  punclum  medium  A et  utrumlibet  extre- 
mum C quod  faciet  recflangulum  AD,  DC  a fegmentis  in- 
ter ipfum  et  ea  puneda  majus,  aut  minus  quadrato  cx  fcg- 
mento  DB  inter  ipfum  et  reliquum  punclunr  B dato,  quam 
in  ratione,  vel  quod  faciet  reclangulum  illud  datum  limul 
cum  eo  ad  quod  quadratum  hoc  datam  habet  rationem.” 


Paks  i.  Sit  reclangulum  AD,  DC  majus  quadrato  cx  DB 
dato  quam  in  ratione ; igitur  quoniam  datum  quod  auferen- 
dum cll  a reilangulo  AD,  DC  minus  eft  ipfo,  erit  idem  mi- 
nus quadrato  cx  dimidio  redlac  AC,  applicari  igitur  poteft  ad 
datam  rectam  AC  redlangulum  da- 
to aequale  deficiens  quadrato ; ap-  B A F DEC 

plicettu',  et  fit  E punctum  applica-  1 1 1 1 

tionis  quod  propius  eft  pundto  C, 

et  F alterum  j et  quoniam  per  Prop.  31,  Lib.  7.  Pappi  rect- 
angulum  AD,  DC  aequale  eft  reiftangulo  dato  AE,  EC  una 
cum  ipfo  FD,  DE,  igitur  ablato  re^angulo  AE,  FlC  ab  ipfo 
AD,  DC  reliquum,  rcdtangulum  fdlicet  FD,  DE  datam  habet 
rationem  ad  quadratum  ex  DB.  Datis  igitur  in  redta  linea 
tribus  pundtis  B,  F,  E inveniendum  eft  quartum  D inter  F et 
E quod  faciet  redtangulum  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  in 
ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  53.  in  cujus  Cafu  3.  often- 
ditur  rationem  datam  non  pofle  majorem  elle  ratione  quadrati 
cx  FE  ad  redtangulum  EB,  BF  quater,  cui  fi  aequahs  fuerit 
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unicum  erit  pun«fluin  D,  fi  veto  minor  fuerit  duo  erunt  punc- 
ta D quae  Problema  efficient, 

CoR.  Et  eodem  modo  fi  data  fuerint  duo  punifta  A,  C,  et 
inveniendum  fit  tertium  D inter  ea 

quod  faciet  redlangulum  AD,  DC  g p DEC 

majus  quadrato  ex  DA  dato,  quam : : i 

“ ii 

in  ratione,  fi  fiat  re(5langulum  AE, 

EC,  five  AF,  F'C  aequale  dato,  ofi- 

tendeuir  rationem  redanguli  F'D,  DE  ad  quadratum  ex  DA 
datam  elTe,  unde  invenietur  ptmcflum  D ope  ejufdem  Prop.  53. 

Pars  2,  Quando  redlangulum  AD,  DC  minus  eft  quadrato 
ex  DB  dato,  quam  in  ratione;  ad  datam  AC  applicetur  redl- 
angulum dato,  quod  fcilicet  addendum  eft  ipfi  ADC,  aequale 
•excedens  quadrato,  et  fit  E pundlnm  applicationis  quod  eft  in 
AC  produdla,  et  F alterum;  quoniam  igitiu*,  per  Prop.  31. 
Lib.  7.  Pappi,  redlanguliun  AD, 

DC  fimul  cum  ipfb  FC,  CE,  hoc  g p a D C E 

fimul  cum  dato  redlangulo  AE,  EC  1 — ! • 1 

aequale  eft  redlangulo  FD,  DE,  ha- 
bebit FD,  DE,  ex  hypolhefi,  datam  rationem  ad  quadratum 
ex  DB.  Primo  autem  fit  pimdlum  B in  AF  produdla.  Datis 
igitur  in  redla  linoa  tribus  pundlis  B,  F,  E inveniendiun  eft 
quartum  D inter  F ct  E quod  faciet  redlangulum  FD,  DE  ad 
quadratum  ex  DB  in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  53.  Ea- 
demque  eft  limitatio  rationis  datae 

quae  in  [>artc  I.  obfervata  fuit.  Sive-  F A D C E 
ro  punclum  B cadit  in  F data  erit  ra-  g ' ' ~ 

tio  rectianguli  FD,  DE  ad  quadratum 

ex  DB  live  DF,  data  igitur  eft  ratio  redlae  DE  ad  ipfam  DB, 

H h 2 
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et  data  efl.  rccla  BE,  ct  propterea  pundlum  D.  Si  autem 
pundlum  B cadat  inter  F ct  A,  quoniam  data  eft  ratio  rcclan- 
anguli  F'D,  DE  ad  quadratum  cx 

DB,  data  erunt  in  rc^a  linea  tria  F B A D C F 

pundla  F,  B,  E ad  inveniendum  ' : ■. 

quartum  D inter  B et  E quod  faciet 

rationem  redlanguli  FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  ct  punc- 
ta extrema  F,  E ad  quadratiun  ex  DB  datam,  quod  fiet  ope 
Prop.  52. 


Cor.  Et  eodem  modo  fi  data  fuerint  duo  puiufla  A,  C ct 
inveniendum  fit  tertium  D inter  ea. 

quod  faciet  recflangulum  AD,  DC  mi-  p A D C E 

nus  quadrato  ex  DA.  dato,  quam  in  ! 1 1 

ratione,  fi  fiat  redlangulum  AE,  EC,  ^ 
five  FC,  CE  aequale  dato,  oftendetur 

rationem  redianguli  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DA  datam- efle, 
ct  invenietur  puiuflura  D ope  Prop.  52. 


Pars  3.  Denique  fit  re«5langulun»  AD,  DC  datum  fimul 
cum  eo  ad  quoti  quadratum  cx  DB  datam  habet  rationem. 

Gas.  i.  Quando  datum  minus  cll  quadrato  cx  dimidio 
redlac  AC;  igitur  ad  datam  reclam  AC  applicari  poteft  rc(5l- 
angulum  dato  aequale  deficiens  quadrato  ; applicetur,  fit- 
que  E punclum  applicationis  pro- 
pius pundlo  D,  ct  fit  F alterum,  g ^ p E D C 

Quoniam  Igitur,  per  Prop.  23.  Lib.  1 1 1 ■ ■ - 

I.  Pappi,  re^langulum  AD,  DC  fi- 
mul cum  ipfo  FD,  DE  efl  aequale  dato  recflangulo  AE,  EC  erit 
rctflangulum  FD,  DE  id  ad  quod  quadratum  ex  DB  datam 
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habet  rationem.  Datis  igitur  in  redia  linea  tribtis  pundUs  B, 
F,  E quartum  D efl  inveniendum  extra  ipfa  ad  partes  E quod 
faciet  rcclangulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo 
puncla  F,  Fi  ei  propiora  ad  quadratum  ex  fegmento  DB  inter 
ipfum  et  reliquum  pundIum.B  in  ratione  data,  quod  fiet  ope 
Prop.  55.  in  qua  oftenditur  datam  rationem  reclanguli  FD, 
DE  ad  quadratura  ex  DB  minorem  cfle  debere  ratione  redlan- 
gjuli  FC,  CE  ad  quadratum  cx  CB. 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  cft  quadrato  ex  dimidio 
redlac  AC  ; bifariam  igitur  fedia  AC  in  E,  erit  rcdtangulum 
AD,  DC  fimul  cum  quadrato  ex  ED 

aequale  dato,  quadrato  fcilicet  cx  g ^ E D G 

EC ; quadratmn  igitur  ED  eft  id  ad  1 1 1: 

quod  quadratum  ex  DB  datam  ha- 
bet rationem;  data  propterea  cft  ratio  redlae  ED  ad  ipfam 
DB,  et  data  eft  redla  BE,  datum  igitur  eft  pundlum  D. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  eft  quadrato  ex  EC  dimidio 
ipfius  AC ; fit  datum  aequale  quadrato  ex  EC  una  ciun  qua- 
drato ex  EF,  et  quoniam  redbingu- 

lum  AD,  DC  fimul  cum  quadratis  ex  jj  ^ E F D C 

ED,  DF  aequale  eft  quadratis  cx  EC,  1 1 i_j 

EF,  hoc  cft  dato,  erit  quadratum  ex 

ED  \ma  cum  quadrato  ex  EF  id  ad  quod  quadratum  ex  DB 
datam  habet  rationem ; quoniam  igitur  quadratum  cx  ED 
fimul  oim  dato  quadrato  ex  EF  datam  habet  rationem  ad 
quadratum  ex  DB,  erit  quadratum  ex  ED  minus  quadrato  ex 
DB  dato,  quam  in  ratione.  Datis  igitur  duobus  puneftis  B,  E 
inveniendum  eft  tertium  D extra  ipfa  quod  faciet  quadra- 
tum ex  fegmento  DE  inter  ipfum  ct  pun<ftum  E quod  ei  pro- 
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pius  eft  minus  quadrato  ex  fegmento  DB  inter  ipfum  et  reli- 
quum pundum  B minus  dato,  quam  in  ratione,  quod  fiet  ope 
Prop.  68.  partis  fcilicet  2.  Epitagmatis  j. 

P R O B.  VI. 

“ DATIS  in  re<SIa  linea  tribus  pundiis  quartum  invenire  ex- 
“ tra  ipfa  ad  utrafvis  partes  quod  faciet  rcdiangulum  a feg- 
“ mentis  inter  ipfum  et  duo  quaevis  ex  pundUs  datis  majus, 
aut  minus  quadrato  ex  fegmento  inter  ipfum  et  reliquum 
“ pundium  datum  dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  faciet 
“ redlangulum  illud  dattun  fimul  cum  eo  ad  quod  quadra- 
*'•  tum  hoc  datam  habet  rationem.” 

PROP.  LXXXI.  PROa  VI.  EPITAGMA  i. 

“ DATIS  in  rcdia  linea  tribus  ptmdlis  A,  C,  B quartum 
“ D invenire  extra  ipfa  ad  partes  B quod  faciet  redlangulum 
AD,  DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  jiundia  ab  eo  rc- 
“ motiora  majus,  aut  minus  quadrato  ex  fegmento  DB  inter 
“ ipfum  et  reliquum  pundlum  datum  dato,  quam  in  ratione, 
“ vel  quod  faciet  redlangulum  illud  datum  fimid  cum  eo  ad 
quod  quadrarum  hoc  datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  redlangulum  AD,  DC  majus  quadrato  ex  DB 
(lato,  q\iam  in  ratione. 

Cas.  i.  Quando  datum  minus  eft  redlangulo  AB,  BC;  ad 
datam  redlam  AC  applicetur  redlangulum  dato  aequale  exce- 
dens quadrato,  fitque  £ pundlum  applicationis  in  AC  pro- 
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d.Q(fIa  ad  partes  C,  et  fit  F alterum.  Quoniam  igittir  redUn- 
gulmn  AD,  DC  aequale  eft,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi,  redl- 
angulo  FD,  DE  fimul  cum  ipfo  AE,  EC,  ablato  dato  redbui- 
gulo  AE,  EC  ab  ipfo  AD,  DC  reliquum,  rediangulum  fcilicet 
FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  datam 

habet  rationem.  Datis  igitur  in  recla  p a C E B D 

linea  tribus  pundlis  F,  E,  B invenien-  « 1 1 1 , , 

dum  eft  quaitum  D extra  ipfa  ad  par- 
tes B quod  faciet  recbingulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ip- 
fum  et  duo  pundla  F,  E ab  ipfo^  remotiora  in  data  ratione  ad 
quadratum  ex  DB  inter  ipfum  et  reliquum  pimdlum  B,  quod 
fiet  ope  Prop.  54-  Patet  autem  rationem  datam  debere  efle 
majoris  ad  minorem. 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  eft  redlangulo  AB,  BC; 
fiunatULT  in  BA  produdia  re(fta  AF  aequalis  ipfi  CB,  et  per 
Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi  redlangulum  AD,  DC  aequale  erit  ipfi 
FD,  DB  una  cum  reclangulo  AB,  BC ; 

ablato  igitur  dato,  rediangulo  fcilicet  p A C B D 

AB,  BC  ab  ipfo  AD,  DC  reliquum,  1 1 — 1 

redlangulum  fcilicet  FD,  DB,  eft  id 

ad  quod  quadratum  ex  DB  datam  habet  rationem ; redla  Igi- 
tur FD  datam  habet  rationem  ad  ipfam  DB,  et  data  eft  redla 
FB  ad  ipfam  DB,  datum  igitur  eft  pundlum  D. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  eft  redlangulo  AB,  BC;  ad 
datam  redlam  AC  applicetur  redlangulum  dato  aequale  exce- 
dens quadrato,  et  fit  E pundlum  applicationis  quod  eft  in  AG 
produdla  ad  partes  C,  fitque  F alterum  ; et  quoniam  redlan- 
gulum AE,  EC  majus  eft  ipfo  AB,  BC  cadet  pundlum  E in- 
ter B et  D pundla.  Eft  autem,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi, 
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redlangulum  AD,  DC  aequale  ipfi  FD,  DE  una  cum  rectian- 
gulo AE,  EC,  et  ablato  hoc  a rectiangulo  AD,  DC  reliquum, 
rectiangulum  fcilicet  FD,  DE  datam 
habet,  ex  hypothcfi,  rationem  ad  p 
quadratum  ex  DB.  Datis  igitur  in  — 
rcctla  linea  tribus  pungis  F,  B,  E 

quartum D inveniendum eft  extra  ipCi  quod  faciet  rectiangulum 
FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  punctla  extrema  !•',  E 
in  data  ratione  ad  quadratum  ex  Tegmento  DB  inter  ipfum  ct 
reliquum  punctlujn  B,  quod  fiet  ope  Prop.  56.  in  qua  oflcn- 
ditvir  rationem  datam  non  pofTe  majorem  elTe  ratione  quadrati 
ex  FE  ad  rectiangulum  FB,  BE  quater. 

CoR.  Et  eodem  modo  fi  data  fuerint  duo  punctla  A,  B et 
inveniendum  fit  tertium  D in . AB 
prcxluctla  quod  faciet  rectiangulum  p ^ 

AD,  DB  majus  quadrato  ex  DB  dato,  1- 

quam  in  ratione,  fi  fiat  rectiangulum 

AE,  EB,  five  FB,  BE  aequale  dato, 
oftendetur  rationem  rectianguli  FD,  DFl  ad  quadratum  ex  DB 
datam  elTe ; unde  invenietur  punctlum  D ope  ejuldem  Prop.  56. 


B E D 

— * - — -•  

C 


'Pars  s.  Sit  rectiangulum  AD,  DC  minus  quadrato  ex  DB 
dato,  ejuam  in  ratione. 

-Cas.  i.  Quando  datum  minus  efl  quadrato  ex  dimidio  rec- 
tae AC;  applicari  igitur  poteft  ad  datam  rectlam  AC  rectian- 
gulum aequale  dato  deficiens  quadrato  ; applicetur,  ct  fit  E 
punctlmn  applicationis  quod  ipfi  C propius  efl,  et  F alterum. 
Quonl<am  igitur  aequales  funt  AF,  EC,  ct  eft  D in  AC  ;pro- 
ductla,  erit,  per  Prop.  24.  Lib.  7-  Pappi,  rectiangulum  AD, 
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DC  una  cum  ipfo  FC,  CE,  hoc  eft  dato  AE,  EC  aequale  re«5l- 
angulo  FD,  DE,  quod  propterca,  ex 

hypothcfi,  datam  habet  rationem  ^ p E C B D 

ad  quadratum  ex  DB.  Datis  igitur  i ■ 

in  re«5la  linea  tribus  puneftis  F,  E,  B 

inveniendum  eft  quartum  D extra  ipfa  ad  partes  B quod  faciet 
rcclangulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pundia 
remotiora  F,  E ad  quadratum  ex  DB  in  ratione  data,  quod 
fiet  ope  Prop.  54.  Et  patet  rationem  datam^eberc  efle  majo- 
ris ad  minorem. 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  cft  quadrato  cx  dimidio 
reclae  AC;  bifariam  igitur  fedla  AC  in  E,  erit  redlangulum 
AD,  DC  fimul  cum  dato  quadrato  ex 

EC  aequale  quadrato  ex  ED  quod  AI'  C B D 

propterea  datam  habet,  ex  hypo-  1 ■ 

thefi,  .rationem  ad  quadratum  ex 

DB.  Data  igitur  eft  ratio  redlae  ED  ad  ipfam  DB,  ct  data  eft 
rcdla  EB,  quare  datum  eft  pundium  D. 

Cas.  3.  Quando  datmn  majus  eft  quadrato  ex  EC  dimidio 
redlae  AC ; fit  datum  aequale  quadrato  ex  EC  una  cum  qua- 
drato ex  EF ; et  quoniam  redlangulum  AD,  DC  una  cum  qua- 
dratis cx  EC,  EF,  hoc  eft  una  cum 

dato,  aequale  eft  quadratis  ex  ED,  ^ E F C B D 

EF,  quadrata  ex  ED,  EF,  ex  hypo-  1 1 — 1 ■ 

thefi,  datam  habent  rationem  ad 

quadratum  ex  DB ; eft  igitur  quadratum  ex  ED  minus  quadrato 
ex  DB  dato,  quam  in  ratione.  Datis  igitur  E,  B inveniendum 
eft  tertium  D extra  ipfa  quod  faciet  quadratum  ex  fegmento 
DE  inter  ipfum  et  pundlum  E ab  ipfo  remotius  minus  qua- 

I i 
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drato  ex  fcgmcnto  DB  inter  ipfum  et  reliquum  pun(fhim  B 
dato  quanvin  ratione,  quod  fiet  ope  partis  2.  Prop.  67; 

Paks  3.  Denique  fit  redlangulum  AD,  DC  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  quadratum  ex  DB  datam  habet  rationem  ; 
ad  datam  rectam  AC  applicetur  retfbmgulum  dato  aequale  ex- 
cedens quadrato,  fttque  E punctum  applicationis  quod  elt  in 
AC  produdta  ad  partes  C,  et  fil  P alterum.  Et  quoniam  puno- 
tum  D elt  in  AB  producta  et  cft  da- 
tum, rectangulum  fcilicet  AE,  EC  p ^ C B D F 

majus  ipfo  AD,  DC  quod  majus  elt  u 1.  t..  1 — 

redtangido  AB,  BC,  igitur  datum 

rei^tangulum  AE,  F.C  majus  debet  efle  iplb  AB,  BC.  Elt  auc- 
tem rectangulum  AD,  DC.  fimul  cum  ipfo  ED,  DE  aequale, 
per  Prop.  23.  Lib.  7.  Pappi,  redtangulo  FC,  CE,  hoc  elt  dato 
redtangulo  AE,  EC ; igitur  rectangulum  FD,  DE  elt  id  ad 
quod  quadratum  cx  DB  datam,  ex  hypothcli,  habet  rationem. 
Datis  igitur  in  reCta  linea  tribus  punCtis  F,  B,  E inveniendum 
elt  quartum  D inter  B et  E quod  faciet  reCtanguhim  a feg- 
mentis  FD,  DE  inter  ipfum  et  punCta  extrema  F,  E ad  qua- 
dratum cx  DB  fegmento  inter  ipfum  et  reliquum  pun<ftum  B 
in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  52.  Nulla  autem  elt  limi- 
tatio rationis  datae. 


PROP.  LXXXII.  PROR  VI.  EPITAGMA 


DATIS  in  recta  linea  tribus  pun<5tis  B,  A,  C quartum  D 
“ invenire  extra  ipfa  ad  partes  C quod  faciet  ixxftanguluin 
AD,  DC  a fitgmcntis  inter  ipfum  et  dtip  pun^  A,  C ipfi 
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propiora  majus,  aut  minus  quadrato  ex  DB  fcgmento  inter 
*'■  ipfum  ct  reliquum  pundium  B dato,  quam  in  ratione,  vel 
■“  quod  faciet  retflangulum  illud  datum  fimul  cum  eo  ad  quod 
“ quadratum  hoc  datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  redlangulum  AD,  DC  majus  quadrato  ex  DB 
dato,  quam  in  ratione;  ad  datam  re<5Iam  AC  applicetur  reifl'- 
angulum  dato  aequale  excedens  <juadrato,  fitque  E pundlum 
applicationis  quod  cft  in  AC  produdia  ad  partes  C,  et  F alte- 
rum. Quoniam  igimr  funt  FA,  CE  aequales,  et  eft  D in  FE 
produ(5Ia,  erit,  per  Prop.  24.  Lib.  7. 

Pappi,  recflangulum  AD,  DC  ae-  B F A C E D 

quale  redlangulo  FD,  DE  una  cum  1 1 1 1 

ipfo  AE,  EC.  Ablato  igitur  dato, 

redlanguk)  fcilicet  AE,  EC  ab  ipfo  AD,  DC  reliquum,  rcdb- 
angulum  fcilicet  FD,  DE  habet,  ex  hypothefi,  datam  ratio- 
nem ad  quadratum  ex  DB,  Datis  igimr  in  redia  linea  tribus 
pundlis  B,  F,  E inveniendum  eft  quartum  D extra  ipfa  quod 
faciet  redlangulum  FD,  DE  a fogmentis  inter  ipfum  et  duo 
puncfta  F,  E ipli  propiora  in  data  ratione  ad  quadratum  ex 
-DB  fegincnto  inter  ipfum  et  reliquum  pundtum  B,  quod  fiet 
ope  Prop.  55.  Patet  vero  rationem  datam  debere  efle  minoris 
ad  majorem. 

Pars  2.  Sit  redlangulum  AD,  DC  minus  quadrato  ex  DB 
dato,  quam  in  ratione. 

Cas.  i.  Quando  datum  minus  eft  qiudrato  ex  dimidio 
re<5lae  AC ; igimr  ad  datam  redlam  AC  applicari  poteft  re<ft- 
angulum  dato  aequale  deficiens  quadiato;  applicemr,  et  fit 

I i 2 
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E pundlum  applicationis  quod  pundio  C eft  propius,  et  F al- 
terum. Igitur  quoniam  aequales  funt  AF,  EC  et  eft  pundium 
D in  AC  produdla,  erit,  per  Prop.  24,  Lib.  7.  Pappi,  redlan- 
gulum  AD,  DC  una  cuin  ipfo  FC, 

CE,  hoc  eft  una  cum  dato  rcdlan-  B A F E C D 

gulo  AE,  EC  aequale  rcdhingulo  1 1 1 1 — 

FD,  DE ; igitur,  ex  hypothcfi,  rcdl- 

angulum  I D,  DE  datam  habet  rationem  ad  quadratum  c^x 
DB.  Datis  igitur  in  rccla  linea  tribus  {nmdEs  B,  F,  F.  quar- 
tum D inveniendum  eft  extra  ipla  ad  partes  E quod  faciet  ra- 
tionem redianguli  FD,  DE  a feginentis  inter  ipfum  et  duo 
pundla  F,  E ipfi  propiora,  in  data  ratione  ad  quadratum  ex 
DB  fegmento  inter  ipfum  et  reliquum  punftum  B,  quod  fiet 
ope  Prop.  55.  in  qua  oftenditur  datam  rationem  redbinguli 
FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  debere  majorem  efle  ratione 
redlanguli  FC,  CE  ad  quadratum  cx  CB,  ut  fcilicet  cadat 
pundium  D in  AC  produdIa. 

Cas.  2.  Quando  datum,  aequale  eft  quadrato  cx  dimidio 
redlac  AC ; bifariam  igitur  fe«fta  AC  in  E,  redlangulum  AD, 
DC  fimul  cum  dato,  quadrato  fci~ 

licet  ex  EC  aequale  eft  quadrato  cx  g ^ £ C D 

ED  quod  propterea  datam,  ex  hy-  1 1 s 

pothefi,  habet  rationem  ad  qua- 
dratum ex  DB.  Data  igitur  eft  ratio  redlae  ED  ad  ipfam  DB, 
et  data  eft  BE,  quare  datum:  eft  pimdfum  D; 

Cas.  3.  Quando  datum  eft  majus  quadrato  ex  EC  dimi- 
dio ipfius  A(?;  fit  datum  aequale  quadrato  ex  EC  una  cum 
quadrato  ex  EF,  eft  igitur  redlangulum  AD,  DC  una  cum  qua- 
draitis  es  EC,  EF,  hoc  eft  una  cum  dato,  aequale  quadratis  ex 
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ED,  EF,  quae  propterea  fimul  habent,  ex  hypothefi,  datam 
rationem  ad  quadratum  ex  DB ; quare  quadratum  ex  ED  mi- 
nus eft  qviadrato  cx  DB  dato,  quam 

in  ratione.  Datis  igitur  duobus  3 ^ E F C D 

pun(5lis  B,  E inveniendum  eft  tcr-  < ^ ■ ■ 

tium  D extra  ipfa  ad  partes  E quae 

faciet  quadratum  cx  DE  minus  quadrato  ex  DB  dato,  quam 
in  ratione,  quod  fiet  ope  partis  2.  Prop.  68. 

Pars  3.  Denique  fit  rcdiangulum  AD,  DC  datum  fimul 
cum  eo 'ad  quod  quadratum  cx  DB  datam  habet  rationem; 
ad  datam  rediam  AC  applicetur  redlangulum  dato  aequale  ex- 
cedens quadrato,  fitque  E pundium  applicationis  quod  eft  in 
AC  produdla,  et  F alterum.  Et  primo,  fit  redtangulum  AE, 
EC,  hoc  eft  ipfum  CF,  FA  minus 

redlangulo  CB,  BA,  et  cadet  punc-  g p C D E 

tum  F inter  A et  B,  Eft  autem,  — 1 1 • • - - 

per  Prop.  23.  Lib.  r.  Pappi,  redb- 

angulum  AD,  DC  fimul  cum  ipfo  FD,  DE  aequale  redlangulo 
FC,  CE,  hoc  eft  dato,  rediangulo  fcilicec  AE,  EC ; rcdlaugu- 
lum  igitur  FD,  DE  eft  id  ad  quod  quadratum  ex  DB  datam 
habet  rationem.  Datis  igitur  in  redla  linea  tribus  pundlis  B, 
F,  E inveniendum  eft  quartum  D inter  pundla  F,  E quod  fa- 
ciet redlangulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  et  pundla 
F,  E ad  quadratum  ex  fegmento  DB  inter  ipfum  et  pundlum 
B quod  eft  ad  cafdem  partes  ad  quas  eft  pundlum  medium  F 
ih  data  ratione,  quod  fiet  ope  Prop.  53.  In  cujus-  cafu  3.  ofi- 
tenditur  rationem  datam  non  poflfe  majorem  elTe  ratione  qua- 
drati ex  F£  ad  redUingulum  £B,  BF  quater. 
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Secundo,  fit  redtangulum  CF,  FA  aequale  rcilangulo  CB, 
BA,  hoc  eft  cadat  pun<5lum  F in 

ipfum  B ; habet  igitur,  ut  in  cafu  g A.  C D E 

I.  oftcnfum,  rediangulum  FD,  1 — ■ 

DE,  five  BD,  DE  datam  rationem  ^ 
ad  quadratum  ex  DB,  quare  data 

.eft  ratio  reiflac  ED  ad  iplkm  DB,  et  data  eft  rcifta  BE,  datum 
igitur  eft  puniftum  D. 

Tertio,  fit  redlangulum  CF,  FA  majus  ipfo  CB,  BA,  et  ca- 
dat puniftum  F in  AB  produdla  ad  partes  B;  et,  ut  in  ca- 
fu I . data  oftendetur  ratio  reclanguli  FD,  DE  ad  quadratum 
ex  DB.  Datis  igitur  in 

redla  linea  tribus  puniftis  F B A C D E 

F,  B,  E quartum  D inve-  — i i 1 i 

niendum  eft  inter  pundia 

B,  E quod  faciet  reclangulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ip- 
fum et  pundia  extrema  F,  E ad  quadratam  ex  legmento  DB 
inter  ipfum  et  reliquum  puudlum  B in  ratione  data,  quod  fiet 
^pe  Prop.  52.  in  qua  quidem  oftenditur  rationem  rcdlanguU 
FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  minorem  eOe  ratione  rcdlanguli 
FC,  CE  ad  quadratum  ex  CB. 


PROP.  LXXXIII,  PROB.  VI.  EPITAGMA3. 

DATIS  in  redla  linea  tribus  pundiis  A,  B,  C quartum  D in- 
“ venire  extra  ipfa  ad  partes  C quod  faciet  rcdlangulum  AD, 
“ DC  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pundia  extrema  A,  C 
majus,  aut  minus  quadrato  ex  fegmento  DB  inter  ipfum  et 
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“ reliquum  pundum  B dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  fa- 
“ ciet  rcdiangulum  illud  datum  fimul  cum  eo  ad  quod  qua- 
“ dratum  hoc  datam  habet  rationem.” 


Pars  i.  Sit  re<Elangulum  AD,  DC  majus  quadrato  ex  DB> 
dato,  quam  in  ratione  ; ad  datam  redlam  AC  applicetur  re«R- 
angulum  dato  aequale  excedens  quadrato,  fitque  E pun<£lum 
applicationis  quod  cll  in  AC  produdla  ad  partes  C,  et  F alte- 
rum; et  quoniam,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi,  rediangulum 
AD,  DC  aequale  ell  redlangulo 

FD,  DE  una  cum  dato  ledlangu-  F A B C E D 

k)  AE,  EC  ; igitur  ablato  dato,,  ! 1 1 1 

re<5langulo  fcilicet  AE,  EC  a re<fl- 

angulo  AD,  DC  reliquum,  rc(flangulum  fcilicet  FD,  DE  eft  id 
ad  quod  quadratum  ex  DB  datam  habet  rationem.  Datis  igi- 
tur in  redla  linea  tribus-  pundlis  F,  B,  E inveniendum  eft 
quartum  D extra  ipfa  ad  partes  E quod  faciet  re<Rangulum 
FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  et  pnn<5Ia  extrema  F,  E ad 
quadratum  ex  fegmento  DB  inter  ipfum  et  reliquum  punc- 
tum B in  ratione  dato,  quod  fiet  ope  Prop.  56.  in  qua  often- 
ditur  rationem  datam  non  poffe  majorem  efle  ratione  quadra- 
ti ex  FE  ad  refhmgulum  FB,  BE  quater. 

Cor.  Eodem  modo  fi  data  fint  duo  pun<5la  A,  C et  iirve- 
aiendum  eft  tertium  D in  AC  pro- 

du<fta  quod  faciet  re<ftangulum  AD,»  p a C E D 

DC  majus  quadrato  ex  DA  feg-  1 1 1 — 

mento  inter  ipfum  et  pundlum  aB  ^ 
eo  remotius  A dato,  quam  in  rati- 
one, fi  fiat  reiftangultun  AE,  EC,  five  FC,  CE  aequale  dato. 
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Qftencktur  datam  cITc  rationem  rcclanguli  TD,  DE  ad  qua- 
dratum ex  DA ; unde  invenietur  pumflum  D ope  ejufdem 
Prop.  56. 

Pars  2.  Sit  rcO;angulum  AD,  DC  minus  quadrato  ex  DB 
dato,  quam  in  ratione. 

. Cas.  i.  Quando  datum  minus  eft  quadrato  ex  dimidio  ree- 
tae  AC ; igitur  ad  datam  rc<Ram  AC  poteft  applicari  rcdlan- 
gulum  dato, aequale  deficiens  quadrato;  applicetur,  fitque  E 
puntRum  applicationis  quod  propius  eft  puntRo  C,  et  F alte- 
rum. Quoniam  igitur  aequales  funt  AF,  EC,  et  cll  pundhun 
D in  AC  producla,  erit,  per  Prop. 

24.  Lib.  7.  Pappi,  rcdangulum  p B E C B 

AD,  DC  limul  cum  dato  rcdlan-  — 1 ■ 1 1 — 1 

gulo  AE,  EC,  fiveFC,  CE,  aequa- 
le redlangulo  FD,  DE  quod  propterea,  ex  hypothefi,  datam 
habebit  rationem  ad  quadratum  ex  DB.  Primo  autem  fit  re<Si- 
angulum  AE,  EC  minus  ipfb  AB,  BC,  et  cadet  pundlum  E 
inter  B et  C.  Datis  igitur  injrecla  linea  tribus  pun<fUs  F,  .B, 
E inveniendum  eft  quartum  D extra  ipfa  ad  partes  E quod  fa- 
ciet rationem  re^languli  FD,  DE  a fegmentis  inter  ipfum  et 
pundla  extrema  F,  E ad  quadratum  ex  DB  in  ratione  data, 
quod  fiet  ope  Prop.  56.  in  qua  oftenditur  rationem  datam 
non  pofle  majorem  efTe  ratione  quadrati  ex  FE  ad  rcdlangu- 
lum  FB,  BE  quater,  at  majorem  cfle  ratione  reclanguli  FQ, 
CE  ;id  quadratum  ex  CB. 

Secundo,  fit  redlangulum  AE, 

EC  aequale  ipfi  AB,  BC,  et  cadet  A F B C D 

pundum  E in  B ; quoniam  igitur  ' ^ ' 

data  oilenla  eft  ratio  re<ftanguli 
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FD,  DE,  five  FD,  DB  aci  quadratum  ex  DB,  data  erit  ratio 
redae  FD  ad  ipfam  DB,  et  data  efl;  FB,  quare  datum  eft  pimc- 
tum  D. 

Tertio,  fit  redangulum  AE,  EG  majus  ipfo  AB,  BG,  et  ca- 
dat pundum  E inter  F et  B;  -quoniam  igitur  data  eft  ratio 
redanguli  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB,  data  erunt  in  reda 
linea  tria  punda  F,  E,  B ad  in- 
veniendum quartum  D extra  ipfa  F E B G D 

ad  partes  B quod  faciet  redan-  ! : — ! • 

gulum  FD,  DE  a fegmentis  inter 

ipfiim  et  duo  punda  F,  E ab  ipfo  remotiora  in  data  ratione 
ad  quadratum  exDBfegmento  inter  ipfum  et  reliquum  punc- 
tum B,  quod  fiet  ope  Prop.  54.  in  qua  oftcnditur  rationem 
redanguli  FD,  DE  ad  quadratum  ex  DB  minorem  elfe  ratione 
redanguli  FG,  GE  ad  quadratum  ex  GB. 

Gas.  2.  Quando  datum  aequale  ell  quadrato  ex  dimidio 
redae  AG  ; bifariam  igitur  feda  AC  in  E erit  redangulum 
AD,  DC  fiinul  cum  dato,  quadra- 
to fcilicet  ex  EC  aequale  quadrato  E B C D 

ex  ED,  quod  propterea,  ex  hy-  : 1 — 

pothefi,  datam  habebit  rationem 

ad  quadratura  ex  DB ; data  igitur  eft  ratio  redae  ED  ad  ip- 
fam DB,  et  data  eft  EB,  quare  datum  erit  pundum  D. 

Gas.  3.  Quando ^atum  majus  eft  quadrato  ex  EC  dimidio 
redae  AC;  fit  datum  aequale  qua- 
drato ex  EC  una  cum  quadrato  ex  E F B C D 

reda  EF,  eft  igitur  redangulum  : — ■ — ■ — ■ 

AD,  DC  fimul  cum  dato,  quadratis 

fcilicet  ex  EC,  CF  aequale  quadrato  ex  ED  una  cum  quadra- 

K.  k 
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to  cx  EF ; quadratum  igitur  cx  ED  una  cum  dato  quadrato- 
ex  EF  habet,  ex  hypothcfi,  datam  rationem  ad  quadratum  cx 
DB,  hoc  cft  quadratum  cx  FJ)  minus  cft  quadrato  cx  DB  dato, 
quam  in  ratione.  Datis  igitur  duo- 
bus puni^lis  E,  B inveniendum  cft  ^ E F B C D 

tertium  C extra  ipfa  quod  faciet  ■ ■ ■ - ■ 

quadratum  cx  DE  fegmento  inter 

ipfum  ct  punclum  E ab  ipfo  remotius  minus  quadrato  cx  DB 
fegmento  inter  ipfum  et  reliquum  punctum  dato,  quam  in 
ratione,  quod  fiet  ope  partis  x,  Prop. 


Pars  3,  Denique  fit  rciflangulum  AD,  DC  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  quadratum  ex  DB  datam  habet  rationem  ; 
ad  datam  rec'lam  AC  applicetur  redlangulum  dato  aequale  ex- 
cedens quadratu ; htque  E pundtum  applicationis  quod  efl  in 
AC  produdla,  et  F alterum ; ct 

quoniam  aequales  funt  FA,  j?  ^ BCDE 

CE  ct  ed  pundlum  D inter  C 1.  ■ 1 

ct  E,  nam  reclangulum  AD, 

DC  minus  cft  dato  AE,  EC,  erit,  per  Prop.  23.  Lib.  7,  Pappi, 
rcdlangulum  AD,  DC  fimul  cum  ipfo  FD,  DE  aequale  re<5t- 
angulo  FC,  CE,  hoc  cft  dato,  rcdlangulo  fcilicct  AE,  EC;  rcift- 
angulum  igitur  FD,  DE  eft  id  ad  quod  quadratum  cx  DB  da- 
tam, ex  hypothefi,  habet  rationem.  Datis  igitur  in  redla  li- 
nea tribus  pundlis  F,  B,  E quartum  D eft  inveniendum  inter 
B et  E quod  faciet  reclangulum  FD,  DE  a fegmentis  inter  ip- 
fum et  puncla  extrema  F,  £ ad  quadratum  ex  DB  fegmento 
inter  ipfum  et  reliquum  pun^um  B in  data  ratione,  quod  fiet 
«pe  Cafus  3.  Prop.  52.  Ubi  oftenditur  rationem  redangull 
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FD,  DE  aci  quadratum  ex  DB  minorem  elTe  ratione  rectian- 
guli FC,  CE,  hoc  ell  dati  rectianguli  AE,  EC  ad  quadratum 
ex  CB. 

CoR.  Ex  Problemate  jto  et  6to  fimilia  Corollaria  lequun- 
tur  ei  quod  ex  Problemate  3tio  ollenfum  fuit. 
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SECTIONE 

DETERMINATA 

LIBER  Q^U  ARTUS. 

PROBLEMA  PRIMUM. 

**  DATIS  in  redla  linea  quatuor  pundlis  quintmn  invenipe 
“ inter  pundla  media  quod  faciet  re<51angulum  a fegmentis 
**  inter  ipfiun  et  duo  quaevis  ex  puniflis  datis  majus,  aut  mir- 
“ nus  re<Rangulo  a fegmentis  inter  ipfum.  et  reliqua  pundla 
**  data  dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  faciet  re<Rangulum 
illud  datum  fimul  cum  co  ad  quod  re^ngulum  hoc  da- 
“ tam  habet  rationem,” 

PROP.  LXXXIV.  PROB.I.  EPITAGMA  i. 

“ DATIS  in  rcdla  linea  quatuor  pundlis  A,  C,  E,  B quin- 
“ tum  F invenire  in  fegmento  medio  CE  quod  faciet  recflan- 
“ gulum  AF,  FC  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pundla  A,  C 
“ quae  funt  ad  eafdem  ejus  partes  majus,  aut  minus  redlan- 
“ gulo  BF,  FE  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  duo  pundla 
“ B,  E dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  faciet  redlangulum  il- 
“ lud  datum  fimul  cum  eo  ad  quod  reilangulum  BF,  FE  da- 
“ tam  habet  rationem.” 
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Pars  i.  Sit  rcdlangulum  AF,  F'C  majus  recflangulo  BF,  FE 
dato,  quam  in  ratione ; ad  datam  AC  applicetur  redlangulum 
dato  aequale  excedens  quadrato,  et  fit  G pundlum  applicati- 
onis quod  cft  in  AC  produdla,  et  H alterum ; aequales  igitur 
funt  FIA,  CG,  et  quoniam  punc- 
tum F cft  In  HG  produdla,  erit,  CG  F F B 

per  Prop.  24.  LIb.  7.  Pappi,  redi-  — 1 1 — 1 1 1 

angulum  AF,  FC  aequale  rcclan- 

gulo  HF,  FG  una  cum  dato  rcdlangulo  AG,  GC ; igitur  a 
reclangulo  AF,  FC  ablato  dato,  redlangulo  fcilicct  AG,  GC 
reliquum,  fcHicet  rcclanguJum  HF,  FG  datam,  ex  hypothcfi, 
habet  rationem  ad  redlangulum  BF,  FE.  Datis  igitur  in  rcdla 
linea  quatuor  pundis  H,  G,  E,  B inveniendum  cft  quintum 
E inter  pundla  media  G,  E quod  faciet  redlangulum  HF,  FG 
a fegincntis  inter  ipfum  et  duo  pundla  H,  G quae  funt  ad  eaf- 
dem  ejus  partes  ad  redlangulum  BF,  FE  a.fcgmcntis  inter  ip- 
fum et  duo  reliqua  pundla  B,  E in  ratione  data,  quod  fiet  ope 
Prop.  57.  quae  eft  Prob.  i.  Epitagma  .1.  Lib.  .2, 


Pars  2.  Sit  redlangulum  AE,  FC  minus  redlangulo  BF, 
FE  dato,  quam  in  ratione. 

Cas.  i.  Quando  datum  minus  eft  quadrato  ex  dimidio  rec- 
tae AC ; igitur  ad  datam  redlam  AC  applicari  poteft  redlangu- 
lum  dato  aequale  deficiens  quadrato ; applicetur,  et  fit  G pimc- 
tum  applicationis  quod  propius  eft 

pundlo  C,  ct  H alterum^  quoni-  7^  H G C F E B 

am  igitur  aequales  funt  AH,  GG,  1 1 i_i 1 

et  eft  F pimdlum  in  AC  producfta, 

erit,  per  Prop.  24.  Lib.  7;  Pappi,  redlangulum  AF,  FC  una 
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eum  Ipfo  HC,  CG,  hoc  cft  una  cum  dato,  rediangulo  fcilicet 
AG,  GC  aequale  rc(flangulo  HF,  FG,  quod  propterea,  ex  Iiy- 
pothcfi,  datam  habebit  rationem  ad  redlangulum  BF,  FE.  Da- 
tis igitur  in  rcdia  linea  quatuor  punclis  H,  G,  E,  B invenien- 
dum cfl  quintum  F inter  pun<5la  media  G,.E  quod  faciet  reft- 
angukim  HF,  FG  a fegmentis-  inter  ipfum-  et  duo  pundla  H,. 
G quae  funt  ad  ealdem  ejus  partes  in  <lata  ratloJic  ad  rcclan- 
gulum  BF,  FF.  a fegmentis  inter  ipfmn  et  reliqua  duo  puncl» 
B,  E,  quod  het  ope  Prop.  57;» 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  cft  quadinto  ex  dimidio’ 
redlae  AC;  biftiriam  igitur  fedla  AC  in  G,  erit  re(ftangulam 
AF,  FC  fimul  cum  dato,  quadrato  fcilicet  cx  GC  aequale  quar- 
drato  ex  GF  quod  propterea  datam 

habebit  rationem  ad  reclangulum  ^ q C F F B 

BF,  FE.  Datis  igitur  in  redla  linea  1 — 1 1 

tribus  pundUs  G,  E,  B invenien- 
dum eft  quartum  F inter  G et  E quod  fiiciet  redlangulum  BF, 
FE  a fegmentis  inter  ipfum  et  punchi  F,  B quae  funt  ad  eaf- 
dem  ejus  partes  ad  quadratum  ex  FG  fegmento  inter  ipfum 
et  reliquum  pundlum  G in  ratione  data,  qtiod  fiet  ope  Prop. 
51.  Et  patet  rationem  datam  reiflanguli  BF,  FE  minorem  de- 
bere cfle  ratione  retftanguli  BC,  CE  ad  quadratum  ex  GC. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  eft  quadrato  ex  GC  dimidio 
ipfius  AC;  fit  datum  aequale  quadrato  ex  GC  una  cum  qua- 
drato ex  GH,  et  redlangulum  AF,  FC 

fimul  cum  dato,  quadrato  fcilicet  ex  ^ GHCFEB 

GC  una  cum  quadrato  ex  GH  erit  1 — i 1 — 1 — : — 

aequale  quadrato  cx  GF  una  cum 

eo  ex  GH;  quadrata  igitur  cx  GF,  GH  fimul  datam,  ex  hy- 
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pothcfi,  habent  rationem  ad  rcdlangulum  BF,  FE,  et  datum 
eft  quadratum  ex  GH,  quare  quadratum  ex  GF  minus  eft 
re<Rangulo  BF,  FE  dato,  quam  in  ratione;  et  propterea,  per 
Prop.  14.  Dat.  Edit.  Glalg.  1762.  reclangulum  BF,  FE  majus 
eft  quadrato  ex  GF  dato,  quam  in 

ratione.  Datis  igitur  in  re<Ra  linea  ^ -G  H C F E B 

tribus  pundlis  G,  E,  B inveniendum  — -j — 1 1 — 1 ! 

cft  quartum  F inter  G et  E. quod  fa- 
ciet reclangulum  BF,  FE  a fegmentis  inter  ipfum  et  pundia 
E,  B quae  funt  ad  cafdem  ejus  partes  majus  quadrato  ex  feg- 
mento  FG  inter  ipfum  et  reliquum  pun«fhun  G dato,  quam  in 
ratione,  quod  fiet  ope  partis  i.  Prop.  78.  hoc  eft  Prob.  5,  Epi- 
tagmatis  i.  Lib.  3. 

Pars  3.  Denique  fit  rc6Iangulum  AF,  FC  dattun  'fimul 
cum  eo  ad  quod  rediangulum  BF,  FE  datam  habet  rationem ; 
ad  datam  recftam  AC  applicetur  redlangulum  dato  aequale  ex- 
cedens quadrato,  et  fit  G pun<ftum  applicationis  quod  eft  in 
AC  produdla,  et  H alterum  ; quoniam  igitur  aequales  funt 
HA,  CG,  et  cft  puiuftum  F inter  C 

et  G,  nam  redangulum  AF,  FC  mi-  jq  A C F G E B 

nus  cft  ipfb  AG,  GC,  erit,  per  Prop.  1 1 — 1 > ■ 

23.  Lib.  7.  Pappi,  reclangulum  AF, 

FC  fimul  cum  ipfo  HF,  FG  aequale  recflangulo  HC,  CG,  hoc 
eft  dato,  reiflangulo  fcilicet  AG,  GC;  cft  igitur  rcdiangulum 
HF,  FG  id  ad  quod  rcdiangulum  BF,  FE  datam,  ex  hypo- 
thefi,  habet  rationem.  Primo,  fit  reclangulum  AG,  GC  mi- 
nus ipfo  AE,  EC,  et  cadet  pundlum  G inter  pumfta  C,  E;  da- 
■ tis  igitur  in  rctda  linea  quatuor  pumftis  H,  G,  E,  B inveni- 
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entium  eft  quintum  F in  fegmento  extremo  HG  quoti  faciet 
redlangulum  BE,  FE  a fegmento  FB  inter  ipfum  et  extremum 
B quod  aci  ealtlem  eft  partes  ad  quas  fimt  puntfla  media  G,  E, 
et  legmento  FE  inter  ipfum  et  pimdum  medium  E ab  ipfo 
remotius,  in  data  ratione  ad  redlangulum  HF,  FG,  quod  fiet 
ope  Prop.  62,  quae  eft  Prob.  2.  Epitagma  3.  Lib.  2. 

Secundo,  fit  redlangulum  AG,  GC  aequale  ipfi  AE,  EC, 
hoc  eft  cadat  punctum  G in  ipfum 

E ; er  quoniam  data  oftenfa  eft  ra-  il  A C F E B 

tio  HF,  FG,  five  retftanguli  HF,  FE  ' ' ‘“q 

ad  ipfum  BF,  FE,  data  erit  ratio  HF 

ad  FB,  ct  data  eft  retfta  HB,  datum  igitur  eft  puntftum  E. 

Tertio,  fit  redtangulum  AG,  GC  majus  ipfo  AE,  EC,  at 
juinus  redangulo  AB,  BC,  et  cadet  punctum  G inter  E et  B ; 
qtioniam  igitur  data  eft  ratio  reftangull  FIF,  FG  ad  ipfum 
BF,  FE,  data  erunt  in  reifta  linea  quatuor  puncta  FI,  E,  G,  B 
ad  inveniendum  quintum  F in 

ftgmento  extremo  HE  quod  faciet  A C F E G B 

rationem  rcdtanguli  BF,  FE  a feg-  1 1 — 1 — 1 — 1 

mento  FB  inter  ipfum  et  punc- 
tum extremum  B quod  eft  ad  eaftlem  ejus  partes  ad  quas  funt 
pundta  media  E,  G,  et  fegmento  FE  inter  ipfum  et  pundtum 
medium  E ei  propius  ad  re(5tangulum  HF,  FG  inter  ipfum  et 
reliqua  puncta  H,  G datam,  quod  fiet  ope  Prop,  61.  quae  eft 
Prob.  2.  Epitagma  2.  Lib.  2. 

Quarto,  fit  redtangu- 
lum  AG,  GC  aequale  ipfi 
AB,  BC,  hoc  eft  cadat 
pundtum  G in  B,  et  of- 
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tendmir  pun<Shinv  F datum,  eile  ut  iu  praecedente  articulo 
eundo. 

Quintu,  denique  fit  raflangulum  AG,  GC  majus  iplb  AB, 
BC,  ct  cadet  ptmdhim  G in  CB  produfbt;  et  quoniam  data 
eil  ratio  redlanguli  HF,  FG  ad  ipiiun.  BF^  FE,  data  erunt  in 
reifla  lluca  quatuur  pun(fbi  H,  £,. 

B,  G ad  inreuiendum  quintum  F jj  ^ E B G 

in  fegmento  extremo  I lE  quod  fit-  i_>— j i 

cict  rcclangulum  HF,  FG  a feg- 

mentis  inter  ipliim  et  puiufla.  extrema  H,  G ad  re6langulunx 
BF,  FE  a ftgmentis  inter  ipfum  ct  reliqua.  puncSla  E,  B in  rati- 
one data,  quod  fiet  ope  Prop , 6o.  quae  cB.  Prob.  2.  Epitagma  x .. 
Lib.  2. 


BROP.  LXXXV.  PROB.  I.  EPITAGMA  2. 


“ DATIS  In  recla  linea  quatuer  pus^tis  A,  E,  C,  B qum- 
“ tum  F inTcmre  inter  pundla  media  £,  C qtmd  faciet  rc(5t- 
**  angulum  AF,  FC  a legmentis  inter  ipftim  et  akmim  extre- 
mum  A,  mediumque  C a pusadb»  A remotius  majus,  aut 
**  minus  reflangulo  BF,  FE  a iegmentis  inter  ipfum  ct  reii- 
qua  pun^a  £,  B dato^  quam  in  ratione,  vel  quod  fimiet  rc6l- 
**  angulum  ilhid  datum  fimul  cum  eo  ad  quod  ce£laiigulum 
hoc  datam  habet  rationem.” 


P.4.  R s I . Sit  redlangulum  AF,  FC  m^us  iplb  BF,  FE  daito, 
quam  in  ratione ; quoniam  igitur  datum  minus  eft  rc61an- 
gulo  AF,  FC  a quo  auferendum  cR,  idem  mimis  erit  quadra- 
to ex  dimidio  re^ae  AC,  quare  ad  datam  roRam  AC  appli- 
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•cari  poceR  redUngulum  dato  aequale  deficiens  quadratu ; ap- 
plicetur,  et  llc  G pun^um  applicationis  quod  propius  e(l  ipfi 
G,  et  H alterum ; et  quoniam  aequales  funt  AH,  GC,  et  elt 
puiuRum  F inter  H et  G,  erit,  per  Prop.  3 1 . Lib.  7.  Pappi, 
fetRangulum  A>F,  FC  aequale  redtangulo  AG,  GC  una  cum 
ipfo  HF,  FG  ; ablato  igitur  dato, 

-redfangule  fcilicet  AG,  GC  ab  ipfo  ^ E F G C B 

AF,  FC,  reliquum,  retffangulum  fci~  1— .j ■- 

licet  HF,  FG  datam  habet,  ea  hy- 

pothefi,  rationem  ad  ipfum  BF,  FE.  Uatis  igitur  in  refta  li» 
nea  quatuor  puncRis  H,  E,  G,  B quintum  F inveniendum  eft 
inter  pundfa  media  E,  G quod  faciet  rcclangulum  HF,  FG  a 
fegmentis  inter  ipfum  et  extremum  A mediiMnque  puniRum 
G ab  A remotitxs  in  data  ratione  ad  re<Rangulum  BF,  FE  a 
fegmentis  inter  ipfum  et  pun<5la  reliqua  E,  B,  quod  fiet  ope 
Prop.  58.  quae  oft  Prob,  a.  Epitagma  2.  Lib.  e. 

Pars  2.  Sit  re^angulum  AF,  FC  minus  re<5Unguk)  BF,  FE 
dato,  quam  in  ratione ; ad  datam  recRam  AC  applicetur  re<fl- 
anguium  -dato  aequale  excedens  quadrato,  fitque  G purHflum 
applicationis  quod  efl  in  AC  produifki,  et  H alterum  ; quo- 
niam igitur  aequales  funt  HA,  CG,  et  eft  pundum  F inter  A 
et  C,  erit,  per  Prop.  31.  Lib.  7.  Pappi,  redlangulum  AF,  FG 
fimul  cum  ijdb  HC,  CG,  hoc  eft  fi- 

mul  cum  dato,  rcdUngulo  Icilicet  jj  E F C G B 

AG,  GC  aequale  redUngulo  HF,  FG,  — i_i — 1 — 1 1 

quod  propterea,  ex  hypothefi,  datam 

habebit  rationem  ad  re^bmgulum  BF,  FE.  Primb  autem,  fit 
rediangulum  datum  AG,  GC  minus  ipfo  AB,  BC,  et  cadet 

L l 2 
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pundium  G inter  C et  B.  Datis  igitui*  in  redla  linea  qiiatuor 
punclis  H,  E,  G,  B inveniendum  ell  quintum  C inter  pundla 
media  E,  G quod  faciet  redlaugu- 

lum  H F,  F G a fcgmentis  inter  ip-  f i a.  E F C G B 

liim  et  pundlum  extremum  H me-  • i i i 

diumque  ab  II  remotius  in  data  ra- 
tione ad  rcdlangulum  BF,  FE  a fcgmentis  inter  ipfum  et  reli- 
qua puncta  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  58. 

Secundo,  fit  rectangulum  AG,GC  aequale  ipfi  AB,  BC  et 
cadet  punclum  G in  ipfum  B ; et 

quoniam  rcdlangulum  IIF,  FG,  live  H A.  E F C B 

HF,  FB  datam  habet  rationem  ad  ' ' q 

redtangulum  BF,  FE,  data  erit  ra- 
tio redtae  HF  ad  rcdlam  FE,.  ct  data  efl;  redta  HE,  datum  igi- 
tur ell  pundtum  F. 

Tertio,  denique  fit  redlangulum  AG,  GC  majus  ipfo  AB, 
BC  et  cadet  pundtum  G in  CB  produdta ; quoniam  igitur  data 
eft  ratio  redtanguli  HF,  FG  ad  ipfum  BF,  FE,  data  erunt  in 
redta  linea  quatuor  puncla  H,  E,  B* 

G ad  inveniendum  quintum  Fin  jq  AEFCBG 

fegmento  medio  EB  quod  faciet  redt-  t._i — 1 — 1 1 

angulum  HF,  FG  a fcgmentis  inter 

ipfum  et  pundta  extrema  H,  G in  data  ratione  ad  redtangu- 
lum  BF,  FE  a fcgmentis-  inter  ipfum  et  reliqua  pundta  E,  B, 
quod  fiet  ope  Prop.  59.  quae  efl  Prob.  i.  Epitagma  3.  Lib.  2. 

Pars  3.  Denique  fit  redlangulum  AF,  FC  datum  fimul  cum 
co  ad  quod  redlangulum  BF,  FE  datam  habet  rationem. 

Cas.  i.  Quando  datum  minus  eft  quadrato  ex  dimidio 
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ipfius  AC;  igitur  ad  datam  redlam  AC  applicari  poteft  re<Sl- 
angulum  dato  aequale  deficiens  quadrato  ; applicetur,  fitque 
G puntflum  applicationis  quod  propius  eft  ipfi  C,  et  H alte- 
rum ; aequales  igitiir  funt  AH,  GC,  et  eft  pundhim  F inter 
G et  C quoniam  reilangulum  AF,  FC  minus  eft  ipfo  AG,GC, 
quare,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi, 

redlangulum  AF,  FC  fimul  cum  ipfo  A H E G F C B 

HF,  FG  aequale  eft  redlangulo  AG,  t . ■ ■ , 

GC,  hoc  eft  dato;  rcdlangulum  igi- 
tur HF,  FG  eft  id  ad  quoti  retftangulum  BF,  FE  datam  habet 
rationem.  Primo  autem,  cadat  puntftum  E inter  G,  C pundla, 
et  data  erunt  in  retfta  linea  quatuor 

puntfta  H,  G,  E,  B ad  quintum  F in-  ^ G E F C B 

veniendum  in  fegmento  extremo  EB  1 1 ■ ■ ■- 

quod  faciet  redlangulum  HF,  FG  a 

fegmentis  inter  ipfum  et  puniftum  e.\tremum  H quod  eft  ad 
cafdem  partes  ipfius  F ad  quas  funt  pimtfta  media  G,  E,  et 
pundlum  medium  G ab  ipfo  F remotius  ad  retftangulum  BF, 
FE  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  pundla  data  in  ratione 
data,  quod  fiet  ope  Prop.  62.  Se- 
cundo, cadat  pundlum  E in  ipfum  A H G F C B 

G,  et  quoniam  data  oftenfa  eft  ratio  £ ; 

redlanguli  HF,.FG,  five  HF,  FE  ad 

ipfum  BF,  FE,  data  erit  ratio  redlae  HF  adipfam  FB,  et  data 
eft  redla  HB,  datum  igitur  eft  pundlum  F.  Tertio,  cadat 
pundlum  E inter  H et  G ; quoniam 

igitur  data  eft  ratio  redlanguli  HF,  AHE  FG  C B 

FG  ad  ipfum  BF,  FE,  data  erunt  in  1 1 1 ■ 

redla  linea  quatuor  puncfta  H,  E,  G,  .i 

B ad  inveniendum  quintum  F inter  pundla  media  E,  G quod 
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fiuriet  re£Unguluin  BF,  FE  a regmencis  inter  ipfum  et  pundum 
extremum  B mediumque  E a B remotius  ad  redangulum  HF, 
FG  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  duo  pun<^  H,  G ui 
ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  56. 

Quarto,  cadat  pundium  E in  ipiVun  A E G C B 
H,  et  pundlum  F datum  oftcndctur  ' ' 

ut  in  articulo  fecundo  praecedenir. 

Qimto,  cadet  pxmdlum  E inter  A et  H,  et  pundium  F pote- 
rit vcl  elle  inter  G et  C,  in  qvio  cafii  data  enmt  in  rcdla  linea 
quatuor  pundla  E,  H,  G,  B ad  in- 
veniendum quintum  F in  fegmento  G F C B 

extremo  GB  quod  faciet  redlangu-  — 1 l_j — 1 

Ium  BF,  FE  a fegmentis  inter  ip- 
fum et  pundla  extrema  E,  B ad  redangulum  HF,  FG  a feg- 
mentis inter  ipfum  et  reliqua  pundla  H,  G in  ratione  data, 
quod  fiet  ope  Prop.  60.  vcl  poterit,  pundhim  F efle  inter  pundla 
.£,  H,  in  quo  cafu  data  erunt  in  cedla  linea  quatuor  pundla 
E,  H,  G,  B ad  inveniendum  quin- 
tum F in  fegmento  extrenao  EH  quod  AEFH  ;G  'C  B 

faciet  redlangulum  JJF,  FE  a feg-  — ' — ' ' — 

.mentis  inter  ipliim  et  ptmdla  extre- 

, ma  E,  B ad  redlangulum  HF,  FG  a fegmentis  inter  ipfum  et 
reliqua  pundla. H,  G in  ratione  data,  quod  fiet  ope  ejufHem 
.Prop.  60. 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  efl  quadrato  ex  dimidio 
ipiius  AC  ; bifariam  igitur  fed^  AC  in  G,  erit  redlangulum 
AF,  FC  fimul  cum  quadrato  ex  GF  aequale  quadrato  ex  GC, 
hoc  efl  dato,  quadratum  igitur  ex  GF  efl  id  ad  quod  redbm- 
gulum  BF,  FE  datam  habet  rationem.  Et  primo,  fi  {mndlum 
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E fuerit  inter  G,  C ponfla,  data  erunt  in  re^  lincx  tria 
pun<fla  G,  E,  B ad  inveniendum 

quartum  F inter  £ et  B quod  faciet  G E F C B 

re«5iangulum  BF,  FE  a Tegmentis  in-  1 ■ 

ter  ipfum  et  punifla  £,  B ad  quadra- 
tum ex  iegment»  FG  inter  ipfum  et  reliquum  pundhim  G in 
ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  53.  Secundo,  £1  cadat  punc- 
tum £ in  ipfuin  G ; quoniam  data  efi 

ratio  re<5ianguli  BF,  FE,  five  BF,  FG  A G F C B 

ad  quadratum  ex  FG,  data  erit  ra-  g ' ' 

tio  redae  BF  ad  ipiam  FG,  et  data. 

dl  reda  GB,  quare  datum  efi  pundum  F.  Tertio,  cadat 
pundum  E inter  A et  G ; et  quoniam  data  cft  ratio  redan- 
guli  BF,  FE  ad  quadratum  ex  FG,  data  erunt  in  reda  linea 
tria  punda  E,  G,  B ad  inveniendum 

quartum  F inter  E et  G vel  etiam  in-  A E G F C B 

ter  G et  B quod  faciet  redangulmn  1 — ! — » 

BF,  FE  a fegmentis  inter  ipfum  et 

punda  extrema  £,  B ad  quadratum  ex  iegmento  FG  inter  ip- 
ium  et  reliquum  ptmdum  G in  ratione  data,  quod  fiet  ope 
Prop.  52. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  efi  quadrato  ex  GC  dinddio 
ipfius  AC ; fit  datum  aequale  quadrato  ex  GC  una  cum  qua- 
drato ex  GH;  redangulum  igitur 
AF,  FC  fimul  cum  quadratis  ex  GF,  ^ G H E F C B 

GFI  aequale  eft  dato,  quadrato  fcili-  ■— 1 — 1 — 1—1 

cet  ex  GC  una  cum  quadrato  ex  GH, 

quare,  ex  hypothefi,  quadratum  ex  GF  una  cum  eo  ex  GFI 
efi  id  ad  quod  redangulum  BF,  FE  datam  habet  rationem,  et 
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datum  cfl  quadratum  cx  GH,  igitur  quadratum  ex  GF  mi- 
nus ell  rcdiangulo  BF,  FEdato,  quam  in  ratione,  et  propterea 
redlangulum  BF,  FE,  per  Prop.  14.  Dat.  majus  eft  quadrato 
ex  FG  dato,  quam  in  ratione.  Datis 
igitur  in  rcdla  linea  tribus  pundlis  G, 

E,  C inveniendum  cfl  quartum  F in- 
ter E et  B tjuod  faciet  rcdlangulum 

BF,  FE  a fegmentis  inter  ipfum  et  ea  pon&a  majus  quadrato 
cx  FG  fegnicnto  inter  ipfum  et  pundlum  extremum  G quod 
efl  ad  eas  partes  pundi  F ad  quas  eft  pundum  medium  E, 
dato,  quam  in  ratione,  quod  fiet  ope  partis  i.  Prop.  80.  quae 
efl  Prob.  5.  Epitagma  3.  fcilicct  quando  punclum  E efl  inter 
G et  C.  At  quando  punclum  E cadit  in  ipfum  G,  data  erunt 
duo  pundla  E,  B ad  inveniendum  ter- 
tium F inter  ea  quod  faciet  redangu-  A G H F C B 
Ium  BF^FE  majus  quadrato  cx  FG,  £~'  ' ' 

five  FE  dato,  quam  in  ratione,  quod 

fiet  ope  Corollarii  Partis  i.  Prop.  80.  Si-vero  ptindum  E fu- 
erit inter  A et  G,  data  erunt  tria 
pundla  E,  G,  B ad  inveniendum  quar- 
tum F in  altero  cx  fegmentis  BG,  GE 
quod  faciet  rcdlangulum  BF,  FE  a 
fegmentis  inter  ipfum  et  punda  ex- 
trema E,  B majus  quadrato  ex  FG  dato,  quam  in  ratione, 
quod  fiet  ope  Prop.  79. 


A E G HF  C B 
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PROP.  LXXXVI.  PROB.  I.  EPITAGMA3. 

“ DATIS  in  redta  linea  quatuor  pundlis  A,  E,  B,  C quin- 
“ tuTn  F invenire  in  fegmento  medio  EB  quod  faciet  rcclan- 
“ gulum  AF,  FC  a fegmentis  inter  ipfum  et  puncta  extrema 
“ A,  C majus,  aut  minus  recflangulo  BF,  F'E  a fegmentis  in- 
“ ter  ipfum  et  reliqua  puncla  E,  B dato,  quam  in  ratione,  vel 
“ quod  faciet  reclangulum  illud  datum  fimul  cum  eo  ad  quod 
“ redlangnlum  hoc  datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  reclangulum  AF,  FC  majus  ipfo  BF,  FE  dato, 
quam  in  ratione ; quoniam  igitur  datum  minus  efl  rcclan- 
gulo  AF,  FC  a quo  auferendum  efl.  Idem  minus  erit  quadra- 
to ex  dimidio  redlae  AC  ; quare  ad  datam  redlam  AC  appli- 
cari potcft  redangulum  dato  aequale  deficiens  quadrato ; ap- 
plicetur, fitque  G pun6lum  applica- 
tionis quod  propius  efl  Ipfi  C,  et  H A H E F B G C 

alterum ; et  quoniam  aequales  fuiit  ■ 1 1 1 ■ 

redlae  AFI,  GC,  et  efl  pumRum  F In- 
ter H et  G,  erit,  per  Prop.  31 . Lib.  7.  Pappi,  reclangulum  Af, 
FC  aequale  re(5langulo  AG,  GC  una  cum  Ipfo  HF,  FG  ; igi- 
tur a redlangulo  AF,  FC  ablato  dato,  re(flanguIo  fcilicct  AG, 
GC,  reliquum,  reclangulum  fcilicet  FIF,  FG  habet,  cx  hypo- 
thefi,  datam  rationem  ad  re<5langu- 
lum  BF,  FE.  Primo,  cadant  puiufla 
E,  B inter  puncla  H,  G,  vel  H,  G 
inter  Ipfa  E,  B ; et  quoniam  data 
cft  ratio  reclanguli  HF,  FG  .ad  ip- 
fum BF,  FE,  data  erunt  in  rei^la  linea  quatuor  pundla  H,  E, 

M m 
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B,  G in  primo  c<aTu,  vcl  E,  H,  G,  B in  altero,  ad  invenien- 
dum quintum  F inter  pumfla  media  quod  faciet  reclangulum 
a fegmentis  inter  ipliim  et  puncla  extrenaa  ad  redlanguluin  a 
fegmentls  inter  ipfum  et  duo  reliqua  pun<5la  in  data  ratione,, 
quod  fiet  ope  Prop.  59.  Secimdd, 
cadat  punclum  B inter  H,  G,  punc- 
tum vero  E in  ipfum  H ; et  quoni- 
am data  cft  ratio  re<flanguli  HF,  FG, 
five  EF,  FG  ad  ipfum  BF,  FE,  data 
erit  ratio  rcclae  FG  ad  ipfam  FB,  et 
data  eft  rccla  BG,  datum  igitur  eft 

punctum  F.  Et  fimiliter  invenietur  pumStum  F in  cafii  in  quo> 
punfliim  B cadit  in  punctum  G.  Tertio,  cadat  ptmdtum  B 
inter  II,  CJ,  pun<5tum  vero  E inter  A,  H puncta;  et  quoniam 
data  clt  ratio  rck?tanguli  HF,  FG  ad 

ipfvnn  BF,  FE,  data  erunt  in  re<5ta  AEH  F BG  C 

linea  quatuor  punfta  E,  H,  B,  G — n-j 1 — »_j 

ad  invcniendiun  quintum  F inter 

puncfta  media  H,  B quod  faciet  rationem  re(ftanguli  HF,  FG 
a fegmentls  inter  ipfum  et  pundtum  extremum  G mctlium- 
que  H quod  ab  ipfo  G remotius  eft  ad  re<ftangulum  BF,  FE  a 
fegmentls  inter  ipfiun  et  reliqua  punda  E,  B in  ratione  data, 
quod  fiet  ope  Prop.  5S.  Qiwrto,  cadat  pundtum  E inter  H, 
G pundta,  pumftum  vero  B cadat 

inter  G,  C ; et  quoniam  data  eft.  ra-  ^ £ F G B C 

tlo  rccFanguli  HF,  FG  ad  ipfum  BF,  1 — 1 1 — 1 i.  . 

FE,  data  erunt  in  recla  linea  qua- 
tuor pumfla  H,E,G,B  ad  inveniendum  quintum  F inter  puncfla 
medi.a  E,  G quod  faciet  rationem  reclangull  HF,  FG  a feg- 
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mentis  inter  ipfum  et  puncflum  extremum  M mediumque  G 
ab  ipfb  H remotius  ad  rc<5langiiluin  BF,  FR  a Tegmentis  inter 
ipfum  et  reliqua  pundla  B,  E,  quod  fiet  ope  ejufdem  Prop.  58. 

Pars  2.  Sit  redlangulum  AF,  FC  minus  ipfo  BF,  FE  dato, 
iquam  in  ratione;  ad  datam  rectam  AC  applicetur  redtangu- 
lum  dato  aequale  excedens  quadrato,  fitque  G punctum  apr 
pllcationis  quod  eft  in  AC  produdta,  et  I I alterum  ; et  quo- 
niam aequales  funt  HA,  CG,  et  efl  punctum  F inter  A et  C, 
•erit,  per  Prop.  31.  Lib.  7.  Pappi, 

redtangulum  AF,  FC  fimul  cum  iplb  H A F F B C G 

HC,  CG,  hoc  elt  fimul  cum  dato,  - — 1 1 1 1 ■ 

redtangulo  fcilicct  AG,  GC  aequale 

redtangulo  FIF,  FG,  quod  propterca,  ex  liypothefi,  datam  ha- 
‘bebit  rationem  ad  rectangulum  BF,  FF.^.  Datis  igitur  in  redta 
linea  quatuor  punctis  H,  F'.,  B,  G inveniendum  elt  quintum 
F inter  pundta  media  E,  B quod  faciet  rationem  redlanguli 
HF,  FG  a fegmentis  inter  Ipfum  et  pundta  extrema  H,  G ad 
redtangulum  BF,  FEa  fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  punc- 
ta £,  B in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  59. 


Pars  3.  Denique  fit  redtangulum  AF,  FC  datum  fimul  cum 
«o  ad  quod  redtangulum  BF,  FE  datam  habet  rationem. 

Cas.  1.  Quando  datum  minus  dl  quadrato  ex  dimidio 
redtae  AC ; ad  datam  redtam  AC  ap*- 

plicctur  redtangulum  dato  aequale  ^ H G E F B G 

deficiens  quadrato,  fitque  G punc-  1 i_i ■ ■ 

tvim  applicationis  quod  propius  eft 

ipfi  C,  et  H alterum  ; et  quoniam  aequales  fimt  AH,  GC,  et 
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eft  punclum  F inter  G et  C,  erit,  per  Prop.  23.  Lib,  7.  Pappi, 
rcaangulum  AF,  FC  fimul  cum  Ipfo  HF,  FG  aequale  reclan- 
gulo  AG,  GC,  hoc  dl  dato  ; redangulum  igitur  HF,  FG  efl; 
id  ad  quoil  redangulum  BF,  FE  datam,  ex  hypothefi’  habet 
rationem.  Primo,  fint  punda  E,  B inter  ipfa  G,  C,  et  data 
erunt  In  reda  linea  qviatuor  punda 

H,  G,  E,  B ad  inveniendum  quintum  H G F FB  C 

F in  fegmento  extremo  EB  quod  fit-  , . 

ciet  rcdangulum  HF,  FG  a fegmen- 

tis  Inter  ipfum  et  pundum  extremum  H quod  dl  ad  eas 
partes  ipfius  F ad  quas  funt  puncta  media  G,  E,  punduin.- 
que  medium  G quod  ipfi  H propius  dl  ad  rcdangulum  BF, 
FE  a fegmentis  inter  ipfum  F et  reUqua  punda  data  in  rati- 
one data,  quod  fiet  ope  Prop.  62.  Se- 
cundo, fit  pundum  B inter  ipfa  G,  C,  A H E F B C 
pundum  vero  E in  ipfo  G ; quoni-  ^ ‘ ^ — 

am  Igitur  data  dl  ratio  redanguli  HF, 

FG,  five  HF,  FE  ad  ipfum  BF,  FE,  data  erit  ratio  redae  HF 
ad  ipfam  FB,  et  data  eft  reda  HB,  quare  datum  erit  pundum 
F.  Tertio,  fit  pundum  B inter  G et  C,  pundum  vero  E ia- 
tcr  H et  G ; et  quoniam,  per  Prop.  23.  Lib.  7.  Pappi,  redan- 
gulum  AF,  FC  fimul  cum 

ipfo  HF,  FG  aequale  eft^  GFBC 

dato,  redangulo  fcilicct  ■ , . . 

AG,  GC,  data  erunt  in 


G F B 


reda  linea  quatuor  punda  H,  E,  G,  B ad  Inveniendum  inter 
G et  B quintum  F quod  faciet  rcdangulum  HF,  FG  a feg- 
mentis Inter  ipfum  et  pundum  extremum  H quod  dl  ad  eas 
partes  ipfius  F ad  quas  funt  punda  media  E,  G mediumque 
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G ab  Ipfo  H remotius  ad  redangulum  BF,  FE  a fegmentis  in- 
ter ipfum  et  reliqua  pundla  E,  B in  ratione  data,  quod  fiet 
ope  Prop.  6 1 . Quarto,  cadat  punAum  E In  ipfum  H,  et  datum 
oftendetur  punctum  F,  ut  in  articulo  fecundo  praecedente, 
Quinto,  fit  pundtum  E inter  A et  H, 

et  data  erunt  in  re<5ta  linea  quatuor  A F H G F B C 

pun(?ta  E,  H,  G,  B ad  inveniendum  

quintum  F in  fegmento  extremo  GB 
quod  faciet  rc<5langulum  BF,  FE  a fegmentis  inter  ipfum  et 
pundla  extrema  E,  B ad  redangulum  HF,  FG  a fegmentis 
inter  ipfum  et  reliqua  punda  H,  G in  ratione  data,  quod  fiet 
ope  Pr-op.  60. 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  eft  quadrato  ex  dimidio 
redae  AC  ; bifariam  igitur  feda  AC  in  G,  erit  redangulum 
AF,  FC  fimul  cum  quadrato  ex  FG  aequale  dato,  quadrato 
fcillcet  ex  GC;  quadratum  igitur  ex  FG  eft  Id  ad  quod  red- 
angulum BF,  FE  datam  habet  ratio- 
nem. Primo,^  fit  pundum  E inter  G ^ G E F B C 

et  B j dads  igitur  in  reda  linea  tribus  ■ 

pundis  G,  E,  B inveniendum,  eft 

quartum  F inter  E et  B quod  faciet  redangulum  BF,  FE  inter 
ipfum  et  ea  pimda  ad  quadratum  ex  FG  fegmento  inter  ip- 


fiun  et  pundiun  extremum  G quod  eft  ad  eafdem  partes  ipfius 
F ad  quas  eft  medium  E in  data  ratione,  quod  fiet  ope  Prop. 
53.  Secundo,  fit  pundum  E in  G ; et 

quoniam  data  eft  ratio  redanguli  BF,  A G F B C 
FE  ad  quadratum  ex  FG,  five  FE,  da-  £ ' ' 

ta  erit  ratio  redae  BF  ad  ipfam  FE, 
et  data  eft  reda  BE,  datum  igitur  erit  pundum  F.  Tertio, 
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fit  piinvlum  E inter  A et  G j et  quoniam  data  eft  ratio  rccl- 
anguli  RF,  FE  ad  quadratum  ex  FG, 

data  erunt  in  re«5la  linea  tria  puncla  ^ E G F B C 

E,  C:,  B ad  inveniendum  quartum  F ■ < — ■ — ^ 

inter  G et  B quod  faciet  rc«flangu- 

lum  BF,  FE  a fegmentis  inter  ipfum  et  puncla  extrema  E,  B 
ad  ciuadratum  ex  FG  fegmento  inter  ipfum  et  reliquum  punc- 
tum G in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  52. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  eft  quadrato  ex  GC  dimidio 
rciftac  AC ; fit  datum  aequale  quadrato  ex  GC  una  cum  qua- 
drato ex  GH;  et  quoniam  redlangulum  AF,  FC  fimul  cum 
quadratis  ex  GF',  GH  aeqtiale  eft  quadrato  ex  GC  una  cum 
quadrato  ex  GH,  hoc  eft  dato,  erit  quadratum  ex  GF  una 
cum  quadrato  ex  GH  id  ad 

quoti  reclangulum  BF,  GEHFBC 

tlatain  habet  rationem ; et  — 1 t 1 1 1 

quoniam  datum  eft  quadra- 
tum cx  GH,  erit  quadratum  ex  GF  minus  rcdlangulo  BF,  FE 
dato,  quam  in  ratione,  et  propterca  rccbingulum  BF,  FE,  per 
14.  Dat.  majus  erit  quadrato  cx  FG  dato,  quam  in  ratione. 
Primo,  fit  puntShun  E inter  G,  B pundla,  et  data  erunt  in 
rccla  linea  tria  pundla  G,  E,  B ad  inveniendum  quartum  F 
ijiter  E et  B quod  faciet  retftangulum  BF,  FE  a legmentis  in- 
ter ipfum  et  puudia  E,  B majus  quadrato  ex  FG  dato^  qtum 
in  ratione,  quod  fiet  ope  partis  i . Prop. 

80.  Secundo,  cadat  ptm^hun  E in  ip-  A G H.F  B C 

fum  G,  et  data  erunt  duo  puncfta  E,  B g 

ad  inveniendum  tertium  F inter  ea 

quod  faciet  rcdlangulum  BF,  FE  majus  quadrato  cx  FE,  five 
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FG  data,  quam  in  ratione,  quod  fiet  ope  Cor.  Partis  i.  Prop. 
8o.  Tertio,  cadat  £ inter  pun^a  A,  G,  et  data  erunt  in  re€ia 
linea  ma  puncta  E,  G,  B ad  invenien- 
dum quartum  E inter  G et  B quod  fa-  ^ £ GHF  B G 

ciet  rciftangulum  BF,  FE  a fegmentis  < . . . ■ 

inter  ipfum  et  puncta  extrema  E,  B 

majus  quackato  ex  FG  tegmento  inter  ipfum  et  rdiqlumt 
punctum  G dato,  quam  iu  ratione,  quod  fiet  ope  partis  i. 
Prop,  79. 


L 1 B.  IV.  P R O B.  II. 

DATIS  in  redla  linea  quatuor  pundlis  quintum  invenire 
“ in  altero  ex  figmentis  extremis  quod  faciet  rcdlangulum  a 
“ fegmentis  inter  ipfum  et  duo  quaevis  ex  pun<5tis  datis  ma- 
“ jus,  aut  minus  redtangulo  a figmentis  inter  ipfum  et  reli- 
**  qua  duo  pumfta  data  dato^  quam  in  ratione,  vel  quod  fa- 
ciet  redtanguhun  illud  datum  fimul  cum  eo  ad  quod  re^- 
angulum  hoc  datam  habet  rationem.*’ 

P R O P.  LXXXVII.  PROB.  II.  EPITAGMA  i. 

“ DATIS  in  reifta  linea  quatuor  pundtis  A,  E,  B,  C quln-^ 
“ tum  F invenire  in  alfero  eX  fegmentis  extremis  A E quoti 
“ faciet  re(5langulum  AF,FC  a legmentis  inter  ipfiim  et  punc* 
“ ta  extrema  A,  C majus,  aut  minus  reifbangulo  EF,  FB  a Icg- 
“ mentis  inter  ipfum  et  reliqua  pundia  E,  B dato,  quam  in 
“ ratione,  vel  quod  faciet  redlangulum  illud  datum  fimul  cum 
“ eo  ad  quod  redtangulum  hoc  datam  habet  rationem.” 
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Pars  i.  Sit  rcdlangulum  AF,  FC  majus  re«flangulo  EF,  FB 
dato,  quam  in  ratione  ; et  quoniam  datum  minus  eft  rectan- 
gulo  AI',  FC  minus  erit  quadrato  ex  dimidio  revflae  AC ; ap- 
plicetur igitur  ad  datam  redlam  AC  reclangulum  dato  aequale 
deficiens  quadrato,  ct  fit  G pundlum  applicationis  quod  pro- 
pius eft  puntfto  C,  et  H alterum.  Et  quoniam  aequales  funt  rec- 
tae AH,  GC,  ct  eft  pumftum  F inter  H et  G,  erit,  per  Prop. 
31.  Lib.  7.  Pappi,  redlangulum  AF,  FC  aequale  refkangulo 
AG,  GC  una  cum  ipfo  HF,  FG ; ablato  igitur  dato  redlan- 
gulo  AG,  GC  ab  ipfo  AF,  FC,  reliquum,  redlangulum  fcilicet 
HF,  FG  eft,  ex  hypotliefi,  id  ad  quod  reclangulum  EF,  FB 
datam  habet  rationem.  Primo,  fint 

puntfla  E,  B inter  G,  C,  ct  data  e-  ^ HF  GEBC 

runt  quatuor  pundla  H,  G,  E,  B in  1 — 1 1 — 1 — 1 — 

redla  linea  ad  inveniendum  quintum 

F inter  H et  G quod  faciet  redangulum  BF,  FE  a fegmentis 
inter  ipfum  et  puntftum  extremum  B quod  eft  ad  eafdcm  par- 
tes ipfius  F ad  quas  funt  pundla  media  G,  E et  punfhim  me- 
diiun  E quod  ipfi  B eft  propius  in  data  ratione  ad  redlangu- 
lum  HF,  FG  a fegmentis  inter  idem  pundlum  F et  duo  reli- 
qua punfla  H,  G,  quod  fiet  ope  Prop.  62.  Secundo,  fit  ptme- 
tum  B inter  G ct  C,  pundhim  vero  E 

cadat  in  ipfum  G ; quoniam  igitiu*  A H F E B G 
data  eft  ratio  redlanguli  HF,  FG,  five  q 

HF,  FE  ad  ipfum  BF,  FE,  data  erit 

ratio  reiftae  HF  ad  ipfam  FB,  et  data  eft  recfta  HB,  quare  da- 
tum erit  ptmdlum  F.  Et  fimiliter  invenietur  puniftum  F fi  B 
cadat  in  G,  vel  E in  H.  Tertio,  cadat  puniftum  B inter  G et 
C,  et  pun(ftum  E inter  H ct  G ; data  igitur  erunt  in  reda  li- 
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nca  quatuor  puncta  H,  E,  G,  B ad  inveniendum  quintum  F 
in  fegmento  extremo  HE  quod  fa- 
ciet re<Stangulum  BF,  FE  a fegmen-  A H F F G B C 

tis  inter  ipfum  et  pundtum  extrc-  i ■ ■ ■ ■ 

mum  B quod  eft  ad  eafdem  partes 

iplius  F ad  quas  funt  pundla  media  E,G,  mediumque  E a B re- 
motius in  data  ratione  ad  redlangulum  HF,  FG  a fegmentis 
inter  ipfum  et  duo  reliqua  pun<Ha  H,  G,  quod  fiet  ope  Prop.  6 1. 
Similiter  invenietur  pundlum  F fi  fuerit  E inter  A et  H,  et  B 
inter  H et  G.  Quarto,  fint  puiufla  E,  B inter  ipfa  FI,  G,  et  quo- 
niam data  eft  ratio  recftanguli  HF, 

FG  ad  ipfum  EF,  FB,  data  entnt  in  A H F E B G C 

redla  linea  quatuor  piuufta  H,  E,  B,  ! : s i i 

G ad  inveniendum  quintum  F in 

fegmento  extremo  HE  quod  faciet  redlangulum  II F,  FG  a 
fegmentis  inter  ipfum  et  pundla  extrema  H,  G ad  redlangu- 
lum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  reliqua  punda 
E,  B in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  6o. 

Pars  2.  Sit  redangulum  AF,  FC  minus  iplb  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione ; ad  datam  redam  AC  applicetur  redangu- 
lum  dato  aequale  excedens  quadrato,  fitque  G applicationis 
pundum  quod  eft  in  AC  produda,  et  H alterum.  Quoniam 
igitur,  per  Prop.  31.  Lib,  7.  Pappi, 

redangulum  AF,  FC  fimul  cum  ipfo  H A F E B C G 

HC,  CG,  hoc  eft  fimul  cum  dato,  1 1 — : — i ! 

redangulo  fcilicet  AG,  GC  aequale 

eft  redangulo  HF,  FG,  erit  HF,  FG  id  ad  quod  redangulum 
EF,  FB  datam,  ex  hypothcfi,  habet  rationem.  Datis  igittir 
in  reda  linea  quatuor  pundis  H,  E,  B,  G invenicndvun  eft 

N n 
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quintum  E in  fegmcnto  extremo  HE  quod  faciet  redlangulum 
HF,  FG  a feginentis  inter  ipfum  et  pundla  extrema  H,  G in 
data  ratione  ad  rcclangulum  FIF,  FB  a fegmentis  inter  ipliim 
ct  reliqua  duo  puncia  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  6o.  • 


Pars  3.  Denique  iit  rectiangulum  AF,  FC  datum  fimul 
cum  eo  ad  quoti  rcclangulum  EF,  FB  datam  habet  rationem. 

Cas.  i,  Q^ntlo  thitum  minus  eft  quadrato  ex  dimidio  rec- 
tae AC;  applicetur  igitur  ad  datam  reftam  AC  rectiangulum 
dato  aequale  deficiens  quadrato,  fitque  G pundhim  applicati- 
onis quod  propius  ell  ipfi  C,  ct  FI  alterum  ; et  quoniam  ae- 
quales funt  AH,  GC,  ct  eft  punctlum 

F inter  G ct  C,  (quoniam  datum  ^ G FEB  C 

rectiangulum  AG,  GC  majus  eft  ipfo  . ■ ■ 1 — i_i_i 

AF,  FC,)  erit,  per  Prop.  23.  Lib.  7. 

Pappi,  rectiangulum  AF',  F'C  fimul  cum  ipfo  HF,  FG  aequale 
rcC'langulo  ACi,  GC,  hoc  cll  dato ; igitur  rectiangulum  HF,  FG 
eft  id  ad  quod  rectiangulum  EF,  FB  datam  habet  rationem. 
Primo,  fint  punctla  F.,  B inter  ipfa  G,  C;  data  igitur  fimt  in 
rectla  linea  quatuor  punctla  H,  G,  E,  B ad  inveniendum  quin- 
tum F inter  punctla  media  G,  E quod  faciet  rectiangulum  HF, 
FG  a i'egmentis  inter  ipfum  ct  duo  punctla  H,  G qnae  funt  ad 
eafdem  ejus  partes  in  data  ratione  ad  rectiangulum  EF,  FB  a 
fegmentis  inter  ipfum  ct  reliqua  punctla  E,  B,  quod  fiet  ope 
Prop.  37.  Vel  poterit  punctlum  F 

inveniri  inter  A et  H,  et  tum  data  A F H G E B C 

erunt  quatuor  punctla  H,G,  E,  B ad  : ! • • ■ 

inveniendum  quintum  F extra  ipfa 

aiiF partes  FI  quod  faciet  rectiangulum  HF,  FG  a legmentis  inter 


Digitizecj  by  Googie 


LIBER  QJJ  ARTUS. 


283 


ipfum  et  duo  pundla  H,G  ipfi  propiora  ad  rediangiilum  KF,FB 
inter  ipfum  et  reliqua  duo  pun^a  in  data  ratione,  quod  fiet  ope 
Prop.  63.  Secundo,  fit  pundlum  B inter  G et  C,  et  puntflum 
E inter  H et  G ; et  quoniam  data  eft 

ratio  reiftanguli  HF,  FG  ad  ipfum  A F HF  G B G 
EF,  FB,  data  erunt  in  redla  linea 
quatuor  pun<5ta  H,  E,  G,  B ad  inve- 
niendum extra  ipfa  ad  partes  H quintum  F quod  faciet  rati- 
onem rcAanguli  HF,  FG  a fegmentis  inter  ipfum  et  pundhint 
H ipfi  proximum  mediumque  G ab  ipfo  remotius  in  data  ra- 
tione ad  redlangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  ct  duo 
reliqua  pundia,  quod  fiet  ope  Prop. 

64.  Tertio,  fit  pundlum  B inter  G, 

C,  et  pundlum  E in  H ; et  quoniam 
data  eft  ratio  redlanguli  HF,  FG,  fi- 
ve  EF,  FG  ad  ipfum  EF,  FB,  data  e- 
rit  ratio  rectae  FG  ad  ipfam  FB,  et 
data  eft  redta  GB,  datum  igitur  eft 
punctum  F.  Et  fimiliter  invenietur 
pundlum  F fi  pundtum  B cadat  in 
EI,  aut  in  G.  Quarto,  fint  pundta 

E,  B inter  ipfa  H,  G ; ct  qtjoniiun  data  eft  ratio  redtanguU 
HF,  FG  ad  ipfum  EF,  FB,  data  erunt  in  redta  linea  quatuor 
pundta  H,  E,  B,  G ad 


A F H G B C 


AF  I 

E 

l H G 

t • • 

C 

B 

- 

< 

HE  G 

C 

B 

A F H E 


G 


•inveniendum  quintum 

F extra  ipfa  ad  par-  

tea  H quod,  faciet  redl- 
angulum  HF,  FG  a feg- 
mentis inter  ipfum  et  pundta  extrema  H,  G in  data  ratione 
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ail  rcclangulum  EF,  EB  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  punc- 
ta rcli<]ua  E,  15,  quod  fiet  ope  Prop. 

65.  Et  eodem  modo  invenietur  A F E H G B C 

puncluni  F fi  puncta  II,  G fuerint  : 1 ■ 

inter  ipla  E,  B.  Quinto,  fint  punc- 
ta E,  15,  inter  ipfa  A,  H,  et  data  erunt  in  recla  linea  quatuor 
puneda  E,  15,  H,  G ad  inveniendum  quintum  F extra  ipfa  ad 
partes  E quoel  faciet  recdan- 

gulum  HF,  FG  a fegmentis  A F E B II  G C 

inter  ipfum  et  duo  puncta  H,  1 — 1 — 1 1 i 

ab  ipfo  remotiora  ad  rect- 

angulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  reliqua  punc- 
ta E,  B in  ratione  data,  quod  fiet  ope  Prop.  63. 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  efl  quadrato  ex  dimidio 
rc(5lae  AC;  bifariam  igitur  fecla  AC  in  G,  erit  redlangulum 
AF,  FC  fimul  cum  quadrato  ex  GF  aequale  quadrato  ex  GC, 
hoc  dt  dato;  quadratum  igitur  ex  GF  eft  id  ad  quod  re<5tan- 
gulum  EF,  FB  datam  habet  ratio- 
nem, Primo,  fint  punda  E,  B inter  ^ G F E B C 

G et  C ; datis  igitur  in  re<fla  linea  — ■ • ■ ■ 

tribus  pundtis  G,  E,  B inveniendum 

cft  quartum  F inter  G et  E quod  faciet  redtangulum  EF,  FB 
a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pun<5la  E,  B quae  fiint  ad  eaf- 
dem  ejus  partes  ad  quadrarum  ex  FG  fegmento  inter  ipfum 
ct  reliquum  pundlum  G in  ratione 

data,  qtiod  fiet  ope  Prop.  51.  Vel  a F G E B C 

jiotell  inveniri  F inter  A et  G ; in  1_ 1 1 ■■ 

quo  cafu  data  cnmt  in  redta  linea 

tria  punda  G,  E,  B ad  inveniendum  quartum  F extra  ipfa 
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quod  faciet  redlangulum  EF,  FB  a fegtnentis  inter  ipfum  et 
tluo  puntfla  E,  B ab  ipfo  remotiora  in  data  ratione  ad  qua- 
dratum ex  FG  fegmento  inter  ipfum  et  reliquum  pxmtSIum  B, 
quod  fiet  ope  Prop.  54.  in  qua  oftenditur  pundia  ipfi  G pro- 
piora, ut  F,  fiicere  majorem  rationem  redlanguli  ad  quadra- 
tum quam  pundla  remotiora,  ut  A ; debet  igitur  data  ratio 
recTinguli  EF,  FB  ad  quadratum  ex  FG  major  efle  ratione 
redlanguli  EA,  AB  ad  quadratum 

ex  AG.  Secundo,  fit  pimdlum  B A F G B C • 

inter  G et  C,  pundium  vero  E in  ' £ ' ' 

G ; quoniam  Igitur  data  cft  ratio 

redlanguli  EF,  FB,  hoc  eft  GF,  FB  ad  quadratum  ex  FG,  data 
erit  ratio  redlae  FB  ad  ipfam  FG,  et  data  efl  redia  GB,  datum 
igitur  eft  pundlum  F.  Tertio,  fit  pundlum  B inter  G et  C, 
pundlum  vero  E inter  A et  G ; quoniam  igitur  data  eft  ratio 
redlanguli  EF,  FB  ad  quadratum 

ex  FG,  data  erunt  In  redla  linea  A F E G B C 

tria  pundla  E,  G,  B et  invenien-  ■ 1 t ■ 

dum  eft  quartum  F extra  ipfa  ad 

partes  E quod  faciet  redlangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter 
ipfum  et  pundla  extrema  E,  B ad  quadratum  ex  fegmento  FG 
inter  ipfum  et  reliqutim  pvmdlum  G in  ratione  data,  quod 
fiet  ope  Prop.  56.  Quarto,  fint  pimdla  E,  B inter  ipfa  A,  G ; 
datis  igitur  in  redla  linea  tribus 

pundlis  E,  B,  G inveniendum  cft  ^ p £ g q q 

quartum  F extra  ipfa  quod  faciet  — 1 1 i_j 

redlangulum  EF,  FB  a fegmentis 

inter  ipfum  et  duo  pundla  E,  B ipfi  propiora  in  data  ratione 
ad  quadratum  ex  FG  fegmento  inter  ipfum  et  pundlum  reli- 
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quum  G,  quod  fiet  ope  Prop.  55.  in  qua  oftenditur  puncla 
ipfi  E propiora,  ut  F,  minorem  facere  rationem  rcclangull  ad 
quadratum  quam  puncfla  remotiora,  ut  A ; igitur  ratio  data 
rc(51anguli  EF,  FB  ad  quadratum  ex  FG  minor  debet  efle  ra- 
tione redanguli  IL\,  AB  ad  quadratum  ex  AG. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  cll  quadrato  ex  GC  dimidio 
Ipfius  AC ; fit  datum  aequale  quadrato  ex  GC  una  cum  qua- 
drato ex  GH ; et  quoniam  redlangulum  AF,  FC  fimul  cum 
quadratis  ex  GF,  GH  aequale  eft  quadrato  ex  GC  una  cum 
quadrato  ex  GH,  hoc  efl  dato,  erit 

quadratum  ex  GF  una  cum  eo  ex  ^ GHFFBC 

GH  id  ad  quod  rcdiangulum  EF,  i_j — 1 — 1 i_ 

FB  datam  habet  rationem  ; et  da- 
tum cll  quadratum  ex  GH,  igitur  quadratum  cx  GF'  minus 
eft  recftangulo  EF,  FB  dato,  quam  in  ratione;  quare,  j^r  Prop. 
14.  Dat.  rciftangulum  EF',  FB  majus  eft  quadrato  cx  GF  da^* 
to,  quam  in  ratione.  Primo,  fint  pundla  E,  B inter  ipfa  G,  C i 
datis  igitur  in  recfta  linea  tribus  pundlis  G,  E,  B invenien- 
dum eft  {[uartum  F inter  G et  E quod  faciet  rcdlangulum  EF'» 
FB  a fegmentis  inter  ipfnm  et  duo  puncfla  E,  B quae  funt  ad 
eafdcm  ejus  partes  majus  quadrato  ex  GF  fegmento  inter  ip- 
fum  et  reliquiun  puncftmn  G dato,  quam  in  ratione,  quod  fiet 
ope  Prop.  78-  partis  fcilicet  ejus  i.  Secundo,  fit  puntftum  B 
inter  G et  C,  pun<5lum  vero  E in  G ; 
datis  igitur  duobus  pundlls  G,  B A. 
inveniendum  eft  tertium  F in  BG 
produdla  quod  faciet  reclanguluin 

EF,  FB,  five  GF,  FB,  majus  quadrato  ex  FG  fegmento  inter 
ipfum  et  pun<ftum  G ei  propius  dato,  quam  in  ratione,  quod 


F GH  B C 

— - 1 1 I 
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fiet  ope  Ckjr.  Caf,  3.  Part.  i.  Prop.  81.  Tertio,  fit  puniRum  B 
inter  G ct  C,  punctum  vero  E inter  A et  G ; quoniam  igitur 
rcdtangulum  EF,  FB  majus  eft 

quadrato  ex  GF  dato,  quam  in  ra-  ^ F E G HB  C 

tione,  data  erunt  in  re£ta  linea  tria  1 » . — ... 

puncta  E,  G,  B ad  inveniendum 

quartum  F in  BE  produdta  quod  faciet  redtariguium  EF,  FB 
a fcgmentis  inter  ipfum  et  puncta  extrema  E,  B majus  qua- 
drato ex  FG  inter  Ipfum  et  reliquum  pundlum  G dato,  quam 
in  ratione,  quod  fiet  ope  Partis  i.  Prop,  83.  Quarto,  fit  punc** 
tum  B In  G,  punctum  vero  E in- 
ter A et  G ; et  quoniam  redtan-  A F E G H C 

gulum  EF,  FB  majus  eft  quadrato  ' ' ’ 3 ' 

cx  FG,  five  FB  dato,  quam  in  ra- 
tione; datis  duobus  pundtis  E,  B inveniendum  eft  tertium  F 
in  BE  produdta,  quod  hoc  efficiet ; fiet  vero  ope  Cor.  Partis  l . 
Prop.  83.  Quinto,  fint  pvmdta  E,  B inter  ipfa  A,  G j datis 
igitur  in  redta  linea  tribus  pundtis 

E,  B,  G inveniendum  eft  quar-  A F E BG  H C 

tum  F extra  ipfa  ad  partes  E quod  — -i — j — k 

faciet  redtangulum  EF,  FB  a feg- 

mentis  inter  ipfum  et  duo  pundta  E,  B ipfi  propiora  majus 
quadrato  ex  FG  fegftlento  inter  ipfum  et  reliquum  pundtum 
G dato,  quam  in  ratione,  quod  fiet  ope  Partis  i.  Prop.  82. 
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P R O P.  LXXXVIII.  PROB.II.  EPITAGMA2. 

“ DATIS  in  re<5Ia  linea  quatuor  pundlis  A,  E,  C,  B quin- 
“ tum  F invenire  in  altero  ex  fegmentis  extremis  CB  quod 
“ faciet  redlangulum  AF,FC  a fegmentis  inter  ipfum  et  punc- 
“ tum  extremum  A quod  eft  ad  eafdem  ejus  partes  ad  quas 
“ funt  pun<fla  media  E,  C pundlumque  medium  C ab  A re- 
“ motius  majus,  aut  minus  re<5langulo  EF,  FB  a fegmentis 
“ inter  ipfum  et  pundla  reliqua  E,  B dato,  quam  in  ratione, 
“ vel  quod  faciet  redlangulum  illud  datum  fimul  cum  eo  ad 
“ quod  rc«flangulum  hoc  datam  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  retflangulum  AF,  FC  majus  ipfo  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione  ; ad  datam  redlam  AC  applicetur  reclangu- 
lum  dato  aequale  excedens  quadrato,  fitque  G punctum  ap- 
plicationis quod  cft  in  AC  produdta,  et  H alterum,  Eft  au- 
tem.datum,  reclangulum  fcilicet  AG,  GC  minus  ipfo  AF,  FC 
a quo  auferendum  eft ; quare  ca- 
det pundhim  G inter  CetF;et  £ CGF  B 

quoniam  aequales  funt  FIA,  CG,  — _i 1 1 i-.i , 

et  eft  pun<ftum  F in  CG  producta, 

erit,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi,  redlangulum  AF,  FC  aequale 
rectangulo  HF,  FG  una  cum  iplb  AG,  GC  ; igitur  ablato  da- 
to, rcdtangulo  fcilicet  AG,  GC  ab  ipfo  AF,  FC,  reliquum, 
recftangulum  fcilicet  HF,  FG  eft  id  ad  quod  rccftangulum  EF, 
FB  datam,  ex  hypothefi,  habet  rationem.  Datis  igitur  in  redta 
linea  quatuor  pundtis  H,  E,  G,  B inveniendum  eft  quintum 
F in  Tegmento  extremo  GB  quod  faciet  rectangulum  HF,  FG 
a fegmentis  inter  ipfum  et  pundtum  extremum  H quod  eft  ad 
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eafdem  ejus  partes  ad  quas  funt  punfta  media  E,  G pundum- 
quc  medium  G ab  H remotius  ad  reAangulum  EF,  FB  a Teg- 
mentis inter  ipTum  et  pun<fla  reliqua  E,  B in  ratione  data, 
quod  fiet  ope  Prop.  6 1 . 

Pars  2.  Sit  rei5Ungulum  AF,  FC  minus  ipfo  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione. 

C A s.  1 . Quando  datum  minus  eft  quadrato  ex  dimidio 
re<5lae  AC ; applicetur  igitur  ad  datam  redlam  AC  re<Jlangu- 
lum  dato  aequale  deficiens  quadrato,  fitque  G pundlum  ap- 
plicationis quod  propius  eft  ipfi  C,  et  H alterum ; quoniam 
igitur  aequales  funt  AH,  GC,  et  eft  pun(ftum  F in  GC  pro- 
dudla,  erit,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi,  re<ftangnlum  AF,  FC 
fimul  cum  ipfo  HC,  CG,  hoc  eft 

fimul  cum  dato,  reiftangulo  fcili-  ^ G F C F B 

cct  AG,  GC  aequale  re<ftangulo  — ^ — 1 1 1 

HF,  FG,  quod  proptcrea  eft  id  ad 

quod,  ex  hypothefi,  re<ftangulum  EF,  FB  datam  habet  ratio- 
nem. Primo,  fit  pundlum  E inter  G et  C ; datis  igitur  in 
rccla  linea  quatuor  pun<ftis  H,  G,  E,  B inveniendum  eft  quin- 
tum F in  fegmento  extremo  EB  quod  faciet  redlangulum  HF, 
FG  a fegmentis  inter  ipfum  et  pimdhim  extremum  H quod 
eft  ad  eafdem  ejus  partes  ad  quas  funt  pundia  media  G,  E 
pundiumque  medium  G quod  ipfi  H eft  propius,  in  data  rati- 
one ad  rediangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  F et  duo 
reliqua  pundla  E,  B,  quod  fiet  ope 

Prop.'  62.  Secundo,  fit  pundlum  AH  G C F » B 
E in  G ; quoniam  igitur  data  eft  £ 

ratio  redianguli  HF,  FG,  five  HF, 

O o 
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, FE  ad  ipfum  EF,  FB,  data  erit  ratio  redlac  HF  ad  ipfam  FB, 
et  data  dl  rccla  HB,  datum  igitur  eft  punctum  F.  Tertio, 
fit  punctum  E inter  H et  G ; datis  igitur  in  redta.  linea  qua- 
Uior  punctis  H,  E,  G,  B inveni- 
endum dt  quuitum  F in  Tegmento  A H FG  e F B 
extremo  GB  q\iod  faciet  redlaii-  • ■ 

gulum  HF,  FG  a Tegmentis  inter 

ipTum  et  puiictum  extremum  H quod  eft  ad  eafidem  ejus  par- 
tes ad  quas  ftint  puncta  media  E,  G pundtumque  meduun  G 
quod  ab  ij)To  H eft  remotius  in  data  ratione  ad  rcctangulum 
liF,  FB  a legmencis  inter  ipfiim  et  duo-  reliqua  puncta  E, 
B,  quod  fiet  ope  Prop.  6 1 . Quarto,,  fit  jmndaun-  E inter  A,  H 
pundta ; datis  igitur  in  recta  linea; 

quatuor  pundtis  E,  H,  G,  B inve-  AE  H G C F B 

niendum  dt  quintum  F in  feg-  i — > i__ 

mento  extremo  GB  quod  fiicict 

rcctangulum  HF,  FG  a Tegmentis,  inter  ipftim!  et  pundta  me- 
dia H,  G in  data  ratione  ad  redtang^Ium  EF,  FB  a Tegmentis 
inter  ipTum  et  pundta  extrema  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  6o. 

C.\s.  2.:4^ando  datum  aequale  eft  quadrato  ex  dimidio 
rectae  AC  ; bifariam  Igjcur  fcifta  AC  ini  G,  erit  redtangulum 
AF,  FC  iimul  cum  dato,  quadraco  fcilicet  ex  GC  aequale  qua^ 
drato  ex  GF,  quod  propterca,  ex 

hypotlicfi,  datam  habet  rationem  q E C F B 

.td  rcdtangulum  EF,  FB.  Primo,.  1 1 — i — i 

fit  puiicflum  E inter  G et  C ; datis 

igitur  in  recta  linea  tribus  pundtis  G,  E,  B inveruendum  eft 
quartum  F Inter  E et  B quod  faciet  redtaugulum  EF,  FB  a 
legmentis  inter  ipTum  ct  pundta  E,  B ad  quadratum  ex  FG 
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fcgmento  inter  Ipfum  et  pimcflum  extremum  G qimd  cft  a<l. 
calUem  ejus  partes  ad  quas  efl  puntlum  medium  E in  ratione 
data,  quod  fiet  ope  Prop.  53.  Se- 
cundo, fit  pumflum  E in  G ; datis  ^ CJ  C F B 
igitur  in  re<^a  linea  duobus  punc-  £ 

tis  G,  B inveniendum  eft  tertium  F 

inter  ipfa  quod  faciet  re<5langulum  EF,  FB,  five  GF,  FB  ad 
quadratum  exGF  in  data  ratione;  data  igitur  eft  ratio  redlae 
FB  ad  ipfam  GF,  et  data  eft  GB,  igitur  datum  eft  punctum  F. 
Tertio,  fit  pundlum  E inter  A et  G ; datis  igiair  in  rc<fla  li- 
nea tribus  pumflis  E,  G,  B inveni- 
endum eft  quartum  F inter  GetB  AEG  CF  B 

quod  faciet  redlangulum  EF,  FB  a — a — 1 1 — 1 

fegmentis  inter  ipfum  et  pHn(^a  ex- 
trema E,  B in  data  ratione  ad  <2uadratum  ex  FG  fcgmento  in- 
ter ipfiim  et  reliquum  punihim  G,  quoti  fiet  ope  Prop.  52, 
in  qua  oftoiditur  puntfta  ipfi  G propiora  majorem  fiicere  ra- 
tionem redlanguli  ad  quadratum  quam  ptmtfta  remotiora ; ra- 
tio igitur  data  rc<^anguli  EF,  FB  ad  quadratum  exTG  minor 
debet  efle  ratione  ‘retftanguli  EG,  CB  ad  qua^atum  ex  OG. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  eft  quadrate  ex  OC  dimidio 
ipfius  AC ; fit  datum  aequale  quadrato  ex  GG  una  cum  qua- 
•drato  ex  GH;  eft  igitur  retftangulum  AF,  FCfimnl  cum  dato, 
quadrato  fcilicet  ex  GC  una  cum 

eo  ex  GH  aequale  quadrato  cx  G F ^ G H E C TB 

una  cum  quadrato  ex  GH  quae  fi-  1 1 1 1 i-_ 

mul  propterea  datam  habeot  ra- 
tionem ad  rec^angubim  EF,  FB,  cx  hj-pothefi  ; et  quoniam 
datum  eft  quadrattim  ex  GH,  erit  quadratum  ex  GF  mi- 
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nus  reOiingulo  E F,  F B dato,  quam  in  ratione ; et  pro|>- 
tcrea,  per  1’rop.  14.  Dat.  rcdangiilum  EF,  FB  majus  erit  qua- 
drato ex  FG  dato,  quant  in  ratione.  Primo,  Iit  punclum  E 
inter  G,  C ; datis  igitur  in  rccla  li- 
nea tribus  pundlis  G,  E,  B in  ve- 

nicndmn  cfl  quartum  F inter  E et  

B quod  faciet  rcdlangulum  EF,  FB 

a fcgmcntis  inter  ipfum  et  pun<5la  E,  B majus  quadrato  ex 
FG  Icgmcnto  inter  ipfum  et  extremum  G quod  ell  ad  eaf- 
dem  partes  iplius  F ad  quas  eft  pundium  medium  E dato, 
quam  in  ratione,  quod  fiet  ope  Prop.  80.  ejus  fcilicet  partis  2. 
Secundo,  fit  purufium  E in  G ; da- 
tis igitur  duobus  pundiis  E,  B in-  A G H C F B 
veniendum  eft  tertium  F inter  ipfa  ^ 

quod  faciet  redlangulum  EF,  FB 

majus  quadrato  ex  FG,  live  FE  dato»  quam  in  ratione,  quod 
fiet  ope  Cor.  Partis  2.  ejufdem  Prop.  80.  Tertio,  fit  pundlum 
E inter  A et  G j datis  igitur  in  rec- 
ta linea  tribus  pundtis  E,  G,  B in-  E G H C F B 

veniendum  eft  quartum  F inter  G 1 - . . . 

et  B quod  faciet  redlangulum  EF, 

FB  a fcgmcntis  inter  ipfum  et  pundla  extrema  E,  B majus 
quadrato  ex  FG  fegmento  inter  ipfum  et  pundlum  reliquum 
G dato,  qttam  in  ratione,  quod  fiet  ope  Prop.  79.  Partis  fcL- 
licet  ejus  I. 


Pars  3.  Denique  fit  redlangulum  AF,  FC  datum  fimnl 
cum  eo  ad  quod  redangulum  EF,  FB  datam  habet  rationem ; 
ad  datam  rediam  AC  applicetur  redtangulum  dato  aequale  ex- 
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cedens  quadrato,  fitquc  G pundhim  applicationis  quod  eft  in 
AC  produdta,  et  H alterum;  et  quoniam  datum  redlangulum 
fcilicet  AG,  GC  majus  eft  ipfb  AF,  FC  cadet  pimftum  F inter 
C et  G.  Aequales  autem  funt  reiftae  HA,  CG,  et  eft  pundlum  F 
inter  C et  G,  igitur,  perProp.  23.  Lib.  7.  Pappi,  redlangulum 

AF,  FC  fimul  cum  ipfo  HF,  FG 

aequale  eft  redlangulo  HC,  CG,  A E C F B G 

hoc  eft  dato,  redlangulo  fcilicet  ■ < ■ ■ 

AG,  GC;  et  propterea  eft  rc<ft- 

angulum  HF,  FG  id  ad  quod  redlangulum  EF,  FB  datam  ha- 
bet rationem.  Primo,  fit  ptindlum  G in  AB  produdla ; datis 
igitur  in  redla  linea  quatuor  pundlis  H,  E,  B,  G inveniendum 
eft  quintum  F in  fegmento  medio  EB  quod  faciet  redlangu- 
him  HF,  FG  a fegmentis  inter  ipfiun  et  pundla  extrema  H,  G 
in  data  ratione  ad  redlangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ip- 
fum-  et  reliqua  pundla  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  59.  Sccun^- 
db,  cadat  pundlum  G in  ipfum  B ; 

et  quoniam  data  eft  ratio  redlan-  H A E C F G 
guli  HF,  FG,  five  HF,  FB  ad  ip-  ' g 

fum  EF,  FB,  data  erit  ratio  redlae 

HF  ad  ipfam  FE,  et  data  eft  redla  HE,  datum  igitur  eft  punc- 
tum F.  Tettib,  fit  pimdlum.G  inter  Cct  B ; datis  igitur  in 
redla  linea  quatuor  pundtis  H,  E, 

G,  B inveniendum  eft  quintum  F j|  CFGB 

in  fegmento  medio  EG  quod  fa-  - _i ■ • ■ • 

ciet  redlanguhim  HF,  FG  a feg- 
mentis inter  ipfum  et  pundlum  extremum  H pundlumque 
medium  G quod  eft  ad  contrarias  partes  pundli  F in  data  ra- 
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tionc  ad  roclangulum  EF,  FB  a fegmcntis  inter  Ijiium  et  re- 
liqua pimcla  K,  B,  quod  fiet  per  I*rop.  5 8. 

V 110  r.  LXXXIX.  PRO  B.  II.  E P I T A G M A 
“ DATIS  in  recla  lluca  quatuor  pundlis  A,  C,  E,  B quin- 
“ tum  F invenire  in  altero  ex  fegmentis  extremis  EB  quod 
“ faciet  rcclangulum  AF,  FC  a fegmentis  inter  ijifum  et  punc- 
“ tum  extremum  A quod  eft  ad  caldem  ejus  partes  ad  quas 
“ funt  pimcla  media  C,  E pnndumque  medium  C quod  ijifi 
A eft  propius  majus,  aut  minus  recftangulo  EF,  FB  a fcg- 
•“  mentis  inter  ipfum  et  reliqua  duo  pumfta  E,  B dato,  quam 
in  ratione,  vd  quod  faciet  rcdlangulum  illud  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  reclangulum  hoc  datam  habet  rationem." 

Pars  i.  Sit  redlangulum  AF,  PC  majus  iplb  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione  ; ad  xlatam  rcxftam  AG  applicetur  redlangu- 
lum  dato  aequale  excedens  quadrato,  fitque<G  pan<^ain  appli- 
cationis quod  eft  in  AC  produdla,  et  H alterum ; quoniam  igi- 
tur aequales  funt  HA,  CG,  et  eft  pnn<ftara  F in  CG  produdU, 
^redlangulum  enim  AG,  GC,  datum  fcilicet  quod  ab  ifdb  AF, 
FC  auferendum  eft,  minus  eft  quam 

AF,  FC,)  erit,  per  Prop.  24.  Lib,  7.  u A C E G F B 
Pappi,  rctftangulum  AF,FC  aequale  - . . . -1  ■ j , .4,  j ...j — 
redangulo  Hf,  FG  una  cum  ipfe 

AG,  GC  ^ ablftt-o  igitm-  dats,  i«<^ngu)o  '(cilioet  AC,  OC  ab 
ipfo  AF,  FC,  reliquum,  reAangnlom  fcRioet  HF,  FG  eft  id  ad 
quod  reftangulum  EF,  FB  datarm,  -ete  hypotbefi,  babot  natio- 
nem. Primo,  fit  pun6Ium  G in  AE  produfla;  datis  ighur  ia 
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recla  linea  quatuor  puin5ti»H,  E,  G,  B inveniendum  eft  quin- 
tum F in  fegmento  c-xtremo  GB  quod  faciet  redlangulum  HF, 
FG  a fegmcntis  inter  ipfum  et  pundlum  extremum  H quod  efll 
ad  eafdcm  ejus  partes  ad  quas  funt  pundla  media  E,  G,  pimc- 
tumqne  medium  G ab  ipfo  H remotius  in  data  ratione  ad  reel- 
angulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  duo  punc- 
ta F'.,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  6i.  Se- 
cundo^ cadat  puiuthim  G iu  ipfum  HA  C CJ  F B 
I*  ; quoniaju  Igitur  data  eft  ratio  ' 

rciflangtilL  HF,  FG,  fire  HF,  FE  ad 

ipfum  FiF,  FB,  data  erit  ratio  redlae  HF  ad  ipfkm  FB,  ct  data 
eft  redla  HB,  dtittmn.  igkmr  efl  pumdum  F.  Tertio,  fit  punc- 
tum G inter  C et  E ; data  igitur  funt  quatuor  punda  H,  G, 
E,  B in  reda  linea  ad  inyeniendtim  quintum.  F in,  fegmento 
extremo  EB.  quod  faciet  recFaagur’ 

Ium  HF,  FG  a fegmentis  inter  ip-  jj  ^ C G F F B 

fum  et  pundum  extremum  H qttod  1 ! — i i — 

efl  ad  eafdem  gus  partes  ad  qua» 

funt  punda  media  G,  E punftumque  medimw  G quod  ipfi  H 
efl  propius  in  data  ratione  ad  ledangulum  £F,  FB  a feg- 
mentis inter  ipfiun.  et  duo  reliq^  punda  £,  B,  quod  fiet  ope 
Prop.  62. 


Pars  2.  Sit  redasgidom  AF,  FC  namus  ipfo  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione. 

Cas.  r.  Quando  datum  minus  efl  quadrato  ex  dimidio  rec- 
tae AC ; applicetur  ad  datam  redam  AC  redangulum  dato 
aequale  deficiens  quadrato,  fitque  G pundum  applicationis 
quod  ipfi  C efl  propius,  et  H alterum.  Quoniam  igitur  ac- 
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quales  funt  AH,  GC,  et  cft  puruflum  F in  GC  procludla,  erit, 
per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi,  rcclangulum  AF,  FC  fimul  cum 
ipfo  HC,  CG,  lioc  efl  Hmul  cum  dato,  redlangulo  fcilicet  AG, 
GC  aequale  rcdlangulo  HF,  FG, 

quod  propterea,  ex  hypothefi,  da-  a H G C E F B 

tam  habet  rationem  ad  redangulum  ■ ■ ■ ■ 

EF,  FB.  Datis  igitur  in  refla  linea 

quatuor  punflis  H,  G,  E,  B inveniendum  efl  quintum  F in 
fcgmcuto  extremo  EB  quod  faciet  reflangulum  HF,  FG  a Teg- 
mentis inter  ipfuin  et  pun<^um  extremum  H quod  eft  ad  e- 
afdcm  ejus  partes  ad  quas  funt  punfla  media  G,  E punflum- 
que  medium  G quod  ipfi  H cft  propius,  in  data  ratione  ad 
reflangulum  EF,  FB  a Tegmentis  inter  ipTum  et  duo  reliqua 
pundla  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  62. 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  eft  quadrato  ex  dimidio 
reflac  AC ; bifariam  igitur  fcfla  AC  in  Q,  erit  reflangulum 
AF,  FC  fimul  cum  dato,  quadrato  fcilicet  ex  GC,  aequale 
quadrato  ex  GF,  quod  propterea,  ex  hypothefi,  datam  habec 
rationem  ad  reflangulum  EF,  FB. 

Datis  igitur  in  refla  linea  tribus  ^ -q  C E F B 

punflis  G,  E,  B inveniendum  eft  1 ■ ■ 

quartum  F inter  E et  B quod  fa- 
ciet reflangulum  EF,  FB  a Tegmentis  inter  ipfiim  et  ea  punfla 
in  data  ratione  ad  quadrarum  ex  FG  Tegmento  inter  ipfum  et 
punfhun  extremum  G,  quod  eft  ad  eafdem  ejus  partes  ad 
quas  eft  punfhun  medium  E,  quod  fiet  ope  Prop.  53. 

Cas.  3.  Quando  datum  majvis  eft  quadrato  ex  GC  dimidio 
reflae  AC;  fit^tum  aequale  quadrato  exGC  una  cum  qua- 
drato cx  GH,  reflangulum  igitur  AF,  FC  ima  cum  quadratis 
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ex  GC,  GH,  hoc  eft  quadratum  ex  GF  una  cum  quadrato  ex 
GH  habet,  ex  hypothefi,  datam  rationem  ad  redlangulum  EF, 
FB ; et  datum  eft  quadratum  cx  GH,  quadratum  igitur  ex 
FG  minus  eft  rediangulo  EF,  FB 

dato,  quam  in  ratione,  et  prop-  ^ G H C E F B 

terea  redlangulum  EF,FB,  per  14.  1 — 1 1 1 

Dat.  majus  eft  quadrato  ex  FG  da- 
to, quam  in  -ratione.  Datis  igitur  in  retfla  Unca  tribus  pun<ftis 
G,  E,  B inveniendum  eft  quartum  F inter  E et  B quod  faciet 
reclangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  et  punda  E,  B, 
majus  quadrato  ex  FG  fegmcnto  inter  ipfum  et  extremum  G 
quod  eft  ad  eafdem  partes  iplius  F ad  quas  eft  pundum  me- 
dium E dato,  quam  in  ratione,  quod  fiet  ope  Parfis  i.  Prop.  80. 

Pars  3.  Denique  fit  redangulum  AF,  FC  datum  fimul  cum 
eo  ad  quod  redangulum  EF,  FB  datam  habet  rationem ; ad 
datam  redam  AC  applicetur  redangulum  dato  aequale  exce- 
dens quadrato,  et  fit  G pundum  applicationis  quod  eft  in  AC 
produda,  et  H alterum  ; quoniam  igitur  aequales  funt  HA, 
CG,  et  eft  pundum  F inter  G et  G,  minus  enim  eft  redan- 
gulum  AF,  FC  ipfo  AG,  GC  a quo  auferendum  eft,  erit,  per 
Prop.  23.  Lib.  7.  Pappi,  redangu- 
lum AF,  FC  fimul  cum  ipfo  HF,  FG  A C E F B G 

aequale  redanguk)  HC,  CG,  hoc  eft  1 — 1 1 1 — 1 

dato,  rcdangalo  fcilicet  AG,  GC; 

redangulum  igitur  HF,  FG  eft  id  ad  quod  redangulum  EF,FB 
datam  habet,  ex  hypothefi,  rationem.  Primo,  fit  G in  AB  pro- 
duda; datis  igitur  in  reda  linea  quatuor  pundis  H,  E,  B,  G 
inveniendum  eft  quintum  F in  fegmento  medio  EB  quod  faciet 
redangulum  HF,  FG  a fegmentis  inter  ipfum  et  punda  extre- 

Pp 


Digilized  by  Googie 


29S  DE  SECTIONE  DETERMINATA 


ina  II,  G lii  data  ratione  ad  rc<5langulum  EF,  FB  a fcgmcntis 
inter  ipfuiu  ct  duo  pun<5la  reliqua  E,  B,  quod  fict  ope  Prop.  59. 
Secundo,  cadat  puiun.uin  G in  ipfuraB;  quoniam  igitur  data 
cfl  ratio  reclanguli  HF,  FG,five  HI\ 

FB  ad  i pfuin  EF,  FB,  data  erit  ratio  CEF  B 

rcclac  HF  ad  ipfain  l'E,  ct  data  cll  q 

lecla  IlE,  datum  iginu'  c(l  pumflum 

F.  Tertio,  fit  puucbun  G inter  E ct  B;  ct  quooiam  eft  pimc- 
tuin  G inter  F et  B,  data  erunt  in  r»f\a  linea  quaruor  pumfla 
H,  F.,  G,  B ad  inveniendum  quin- 
tum F in  fegmento  medio  EG  quod  H A CE  F G Ii 
faciet  reclangulum  HF,  FG  a feg- 

mentis  inter  ipfum  et  pmuSum  extremum  H et  pundlum  me- 
dium G quod  ed  ad  contrarias  partes  ipfius  F ad  quas  e(l  H, 
in  data  ratione  ad  rctflangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ip- 
fum ct  reliqua  duo  pundia  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  58. 


L I B.  IV.  P R Q B.  III. 

“ DATIS  in  redla  linea  quatuor  pamdlis  invenire  quintum 
“ extra  ipfa  ad  utrafvis  partes  quod  faciet  redlangulum  a 
“ fegmentis  inter  ipfum  et  duo  quaevis  ex  pundUs  datis  ma- 
“ jus,  aut  minus  rediangulo  a iegatentis  inter  ipfum  et  duo 
“ reliqua  pundta  dato,  quam  in  ratione,  vel  quod  faciet  redl- 
“ angulum  illud  datum  fimul  cum  co  ad  quod  redUngulum 
“ hoc  datam  habet  rationem.” 


PROP,  XC  PROB.  m.  EPITAGMA  i. 

“ DATIS  In  redla  linea  quatuor  pundlis  A,  C,  E,  B quin- 
“ tum  F invenire  extra  ipfa  ad  partes  B quod  fiiciet  redlan- 
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“ gulum  AF,  FC  a legmentis  luter  iiifum  et  dtto  pundla  A,  C 
“ ab  Iplb  rcmotiflima  majus,  aut  minus  redlangulo  EF,  FB  a 
“ fegmentis  inter  ipfum  et  duo  reliqua  pumfla  dato,  quam  in 
“ ratione,  A'el  quod  faciet  recflangulum  illud  datum  Innui  cum 
“ eo  ad  quod  redlangulum  hoc  habet  datam  rationem.” 

Pars  i.  Sit  re<5langulum  AF,  FC  majus  Ipfo  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione ; ad  datam  reiflam  AC  applicetur  rcdlangu- 
luin  dato  aequale  excedens  quadrato,  fitquc  G pundlum  ap- 
plicationis quod  efl  in  AC  produ^a,  et  H altenim ; et  quoni- 
am aequales  funt  HA,  CG,  et  eft  pundlum  F in  CG  produ<^a, 
erit  reiflangulum  AF,  FC  aequale  rc(5tangulo  HF,  FG  una 
cum  ipfb  AG,  GC;  ablato  igitur  da^o,  rciflangulo  fcilicct  AG, 
GC  ab  ipfo  AF,  FC,  reliquumj  rcclangulum  Icilicct  HF,  FG 
«ft  id  ad  quod  redlangulom  EF,  FB  datam,  ex  hypothefi,  ha- 
bet rationem.  Primo,  Ont  pundla 

E,  B inter  G et  F ; datis  igitur  in  HA  C GEBF 

redla  linea  quatuca:  pun<flis  H,  G,  --  1 > 1 1 

E,  B inveniendum  eft  quintum  F 

extra  ipfa  ad  partes  B quod  faciet  rcclangulum  HF,  FG  a 
fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pundla  H,  G ab  eo  rcmotilli- 
ma  in  data  ratione  ad  re«flangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter 
ipfum  et  reliqua  duo  pun^  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  63. 
Secundo,  fit  pundlum  B inter  G et 

F,  punclum  vero  E in  G ; et  quo- 
niam data  ell  ratio  retflanguli  HF, 

FG,  five  HF,  FE  ad  ipfum  EF,  FB, 

data  erit  ratio  redlae  HF  ad  ipfam  FU,  et  data  eft  re^la  HB, 
datum  igitur  eft  ptmAum  F.  Et  fi  militer  invenietur  pundlum 
F quando  B eft  ia  G.  Tertib,  fit  pun<ftum  B inter  G et  F, 
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pundum  vero  E inter  C et  G ; datis  igitur  in  reda  linea  qua- 
tuor  pundis  H,  E,  G,  B inveniendum,  eft  quintum  F extra 
ipfa  ad  partes  B quod  faciet  red- 

angulum  HF,  FG  a fegmentis  in-  pj  C E G B F 

ter  ipfum  et  pundum  extremum  H — ^ — i 1 — i i ■ 

ab  ipfo  remotiflimum  pundumque 

medium  B ipfi  propius  in  data  ratione  ad  redang^him  EF, 
FB  a fegmentis  inter  ipfum  et  reliqua  duo  punda  E,  B,  quod 
fiet  ope  Prop.  64.  Q^rto,  fint  punda  E,  B inter  C et  G ; 
datis  igitur  in,  reda  linea  quatuor 
pundis  H,  E,  B,  G inveniendum  eft  pj  ACEBGF 

quintum  F extra  ipfa  ad  partes  G 1 ■ ■ ■ 

quod  faciet  redangulum  HF,  FG  a 

fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pxmda  extrema  H,  G in  data 
ratione  ad  redangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  et 
duo  reliqua  punda  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  65.. 


Pars  2.  Sit  redangulum  AF,  FC  minus  ipfo  EF,  FB  da>- 
to,  quam  in  ratione. 

Cas.  i.  Quando  datum  minus  eft  quadrato  ex  dimidio, 
redae  AC ; ad  datam  redam  AC  applicetur  redangulum  ae- 
quale dato  deficiens  quadrato,  fitque  G pundum  applicatio- 
nis quod  propius  eft  ipfi  C,  et  H alte- 
rum ; quoniam  igitur  aequales  funt  AH  G C E B F 

AH,  GC,  et  eft  pimdum  F in  GC  pro-  — 1 1 — 1 1 1 

duda,  erit,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pap- 
pi, redangulum  AF,  FC  una  cum  ipfo  HC,  CG,  hoc  eft  una 
cum  dato,  redangulo  fcilicet  AG,  GC  aequale  redangulo 
HF,  FG,  quod  propterea,  ex  hypothefi,  datam  habet  ratio- 
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nem  ad  redlangulum  EF,  FB.  Datis  igitur  in  redla  linea  qua* 
tuor  pundUs  H,  G,  E,  B invemendum.dl  quintum  F extra 
ipfa  ad  partes  B quod  faciet  redlangulum  HF,  FG  a fegmen- 
tis  inter  ipfum  et  duo  pun^  ab  ipfb  remotiflima  H,  G in 
data  ratione  ad  redlangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfiua 
et  duo  reliqua  puncfbi  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  S'?. 

Cas.  2.  Quando  datum  aequale  eft  quadrato  ex  dimidio 
redlac  AC ; bifariam  igitur  fc<5la  AC  in  G,  erit  redangulum 
AF,  FC  una  cum  dato>quadrato  fcilicct  ex  GC  aequale  qua- 
drato ex  GF,  quod  propterea,  ex  hypothefi^  datam  habet  ra- 
tionem ad  reclangulum  EF,  FB^;  da- 
tis igitur  in  reda  linea  tribus  punc*  A'  Q CE  B F 

tis  G,  E,  B inveniendum  eft  quar-  ■ ■ ■ 

tum  F extra  ipfa  ad  partes  B quod  fa- 
ciet re<5tangul\un  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo 
pun<5la  E,  B ipfi  propiora  ad  quadratum  ex  FG  fegmento  in- 
ter ipfum  et  punAum  reliquum  G in  data  ratione,  quod  fiet 
ope  Prop.  55. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  e(l  quadrato  ex  GC  dimidio 
regiae  AC;  fit  datum  aequale  quadrato  ex  GC  una  cum  qua- 
drato ex  GH,  et  redangulum  AF,  FC  fimul  cum  dato,  qua- 
drato fcilicet  ex  GC  una  cum  eo  ex 
GH,  aequale  erit  quadrato  ex  GF  una  ^ G H C E B F 

cum  quadrato  ex  GH,  quae  propterea  i_j » » • 

fimul  datam  habent,  ex  hypothefi,  ra- 
tionem ad  re^angulum  EF,  FB ; igitur  quadratum  ex  GF  mi- 
nus eil  redtangulo  EF,  FB  dato,  quam  in  ratione,  et  propter- 
ca  redlangulum  EF,  FB  majus  eft  quadrato  ex  GF  dato,  quam 
in  ratione  [14.  Dat.]  Datis  igitur  in  reifta  linea  tribus  punc- 
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tis  G,  E,  B inveiiicndum  cft  quartum  F in  GB  prodvwfla  quoJ 
hoc  efficiet,  quod  fiet  ope  Partis  i.  Prop.  83. 


Pars  3.  Denique  fit  re«5laagulum  AF,  FC  datum  fimul 
cum  eo  ad  tjuod  re«5faiigulum  EF,  FB  datam  habet  rationem. 
Ad  datam  rcdlam  AC  applicetur  re^ngulum  dato  aequale 
excedens  quadrato,  fitque  G puncSlum  applicationis  quod  efl 
in  AC  produ<5la,  ct  H altcntm;  et  quoniam  redlangulum  AG, 
GC  majus  cll  ipfo  AF,FC  erkpumflum  G iu  AF  produdla ; et 
quia  aequales  funt  PIA, 

CG,  et  ell  puncT:iim  F in-  jj  ^ C E B F G 

ter  C et  G,  erit,  per  « ■ ■ ■ . 

Prop.  23.  Lib.  7.  Pappi, 

redlangulum  AF,  FC  fimul  ciun  ipfo  HF,  FG  aequale  rcdlan* 
gulo  HC,  CG,  hoc  ell  dato,  redlangulo  fcilicct  AG,  GC ; retfl- 
angulum  igitur  HF,  FG  cft  id  ad  quod  rcdlangulum  EF,  FB 
datam,  ex  hypothefi,  habet  rationem.  Datis  igitur  in  retfta 
linea  quatuor  pundlis  H,  E,  B,  G inveniendum  cft  quintum 
F in  fegmento  extremo  BG  quod  faciet  redlangulum  HF,  FG 
a Tegmentis  inter  ipfum  et  pun<5la  excrema  H,  G in  data  ra- 
tione ad  redangulum  EF,  FB  a Tegmentis  inter  ipTiun  ct  reli- 
qua duo  pundla  E,  B,  qtiod  fiet  ope  Prop.  60. 


PllOP.XCL  PROB.m.  EPITAGMA  z. 


“ DATIS  in  re<fta  linea  quatuor  puniflis  A,  E,  G,  B quin- 
tum  F invenire  extra  ipfa  ad  partes  B quod  faciet  rcclan- 
“ gulum  AF,  FC  a Tegmentis  inter  ipfum  ct  pun^lum  A ab 
“ ipfo  remotiflimum  pundhunque  medium  C quod  ipfi  F pro- 
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**  plus  cR  nuijuSy  aut  mlntis  reiRangulo  £F,  FB  a Tegmentis 
“ inter  ipfum  et  pun<fla  duo  reliqua  E,  B dato,  quam  in  ra- 
“ tione,  vel  quod  faciet  rtxRangulum  illud  datum  limul  cum 
“ eo  ad  quod  rc(5langulum  hoc  datam,  habet  rationem.” 

Pars  i.  Sit  recRangulum  AF,  FC  majus  ipfo  EF,  FB  dato» 
quam  in  ratione  ; ad  datam  redlam  AC  applicetur  reclangu- 
lum  dato  aequale  excedens  quadrato,  fitque  G pundlum  appli- 
cationis quod  eft  in  AC  produ(fla,  ct  H alterum;  quoniam  igi- 
tur aequales  fiint  HA,  CG,  et  cft  pundlum  F in  CG  producla» 
eft  enim  reclangulum  AF,  FC  majus  ipfo  AG,  GC  quod  ab 
eo  auferendum  efl,  erit  redlangulum  AF,  FC  aequale,  per 
Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi,  redlangulo 

HF,  FG  una  ciun  ipfo  AG,  GC  ; i-  h A E C B G F 

gitur  ablato  dato,  redlangulo  fdlicet  - 

AG,  GC  ab  ipfo  AF,  FC,  erit  reli- 
quum, redlangulum  feilicet  HF,  PG  id  ad  quod  redangulum 
EF,  FB  datam,  ex  hypothefi,  habet  rationem.  Primo,  Iit 
puniRum  G inter  B et  F;  datis  igitur  in  reda  linea 'quatuor 
pundlis  H,  E,  B,  G inveniendum  eR  quintiim  F extra  ipla  ad 
partes  G quod  faciet  reclangulum  HF,  FG  a ftgmentis  inter 
ipfum  et  puncla  extrema  H,  G ad  reClang^um  EF,  FB  a Teg- 
mentis inter  ipfum  et  reliqua  doo'  punda  £,  B in  ratione  data, 
quod  fiet  ope  Prop.  65.  Secundo,  ca- 
dat punClum  G in  ipfum  B;  quoniam  HA  E C G F 
igitur  data  eR  ratio  reClangpili  HF,  FG,  jj 

five  HF,  FB  ad  ipfiim  EF,  FB,  data 
erit  ratio  reClae  HF  ad  ipfam  FE,  et  data  eR  recla  HE,  qm-i- 
re  datum  eR  pundum  F.  Tertio,  cadat  pimClum  G inter  C 
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et  B ; datis  igitur  in  rcdla  linea  quatuor  pundlis  H,  E,  G,  B 
inveniendum  eR  quintum  F extra  ipfa  ad  partes  B quod  fa- 
ciet redlangulum  HF,  FG  a Tegmen- 
tis inter  ipfum  ct  pundhim  H ab  ipfo  HAEC  G B F 

rcmotiflimum  pundlumque  medium  

G ab  H remotius  in  data  ratione  ad 

redlangulum  EF,  FB  a Tegmentis  inter  F et  reliqua  duo  punc- 
ta E,  B,  quod  liet  ope  Prop,  64. 

'Pars  2.  Sit  redlangulum  AF,  EC  minus  ipfo  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione. 

Cas.  i.  Quando  dattrni  minus  eft  quadrato  ex  dimidio  rec- 
tae AC ; applicetur  ad  datam  redlam  AC  redlangulum  dato 
aequale  deficiens  quadrato,  fitque  G pundlum  applicationis 
quod  propius  eft  ipfi  C,  ct  H alterum ; et  quoniam  aequales 
funt  redlae  AH,  GC,  et  eft  pimdlum  F in  GC  produdla,  erit 
redlangulum  AF,  FC  fimul  cum  ipfo  HC,  CG,  hoc  eft  fimul 
cum  dato,  redlangulo  fcilicct  AG,  GC  aequale,  per  Prop.  24. 
Lib.  7.  Pappi,  redlangulo  HF,  FG,  quod  propterca,  ex  hypo- 
theli,  datam  habebit  rationem  ad  redlangulum  EF,FB.  Primo, 
fit  pundlum  E inter  pundla  G,  C ; da- 
tis igitur  in  redla  linea  quatuor  punc-  ^ G E C B F 
tis  H,  G,  E,  B inveniendum  eft  quin-  ■ . ..  ■ . 

tum  F extra  ipfa  ad  partes  B quod  fa- 

tfict  redlangulum  HF,  FG  a Tegmentis  inter  ipfum  et  duo 
pundla  H,  G ab  ipfo  remotiflima  in  data  ratione  ad  redlan- 
gidum  EF,  FB  a Tegmentis  inter  ipfum  ct  duo  reliqua  pundla 
E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  63.  Secundo,  fit  pundlum  E in 
ipfoG ; quoniam  igitur  data  eft  ratio  redlanguli  HF,  FG,  fivc 
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HF,  FE  ad  ipfum  EF,  FB,  data  erit  ratio  reclae  HF  ad  ip- 
fam  FB,  et  data  eft  redia  HB,  datum 

igitur  eft  pundlum  F ; et  Cmiliter  AH  G C B F 

invenietur  F fi  pundlum  E cadat  in  j;  ' ' 

H.  Tertio,  fit  punclum  E inter  H 

et  G ; datis  igitur  In  redia  linea  quatuor  pundlis  H,  E,  G,  B 
inveniendum  eft  quintum  F extra  ip- 

fa  ad  partes  B quod  faciet  redlangu-  A H E G C B F 

Ium  HF,  F’G  a fegmentis  Inter  ij)-  ■ ^ 

fiim  et  pundium  H ab  iplb  remotif- 

fimum  pundlumque  medium  G ab  II  remotius  in  data  rati- 
one ad  rcdiangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo 
reliqua  pundla  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  64,  Quarto,  fit  punc- 
tum E inter  A et  H ; datis  igitur  In  redla  linea  quatuor  punc- 
tis E,  H,  G,  B inveniendum  eft  quin- 
tum F extra  ipfa  ad  partes  B quod  A E H C G B F 

faciet  redlanguhun  EF,  FB  a fcg-  1 1 1 1 1 

mentis  inter  ipfum  et  pundla  extre- 
ma E,  B ad  rediangulum  HF,  FG  a fegmentis  inter  ipfum 
et  duo  reliqua  pundla  H,  G in  ratione  data,  quod  fiet  ope 
Prop.  65, 

Cas,  2.  Quando  datum  aequale  eft  quadrato  ex  dimidio 
redlae  AC  ; bifariam  igitur  fedla  AC  in  G,  erit  redlangulum 
AF,  FC  fimul  cum  dato,  quadrato  fciiicct  cx  GC  aequale  qua- 
drato ex  GF,  quod  propterea,  ex  hy- 

pothefi,  datam  habebit  rationem  ad  A G E C B F 

redlangulum  EF,  FB.  Primo,  fit  punc-  1 1 1 ■ 

tum  E inter  G et  C ; datis  igitur  In 

redla  linea  tribus  pundlis  G,  E,  B Inveniendum  eft  quartum 
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F cxcra  iplii  ad  parte  B quod  faciet  rediangulum  EF,  FB  » 
fegmcntis  inter  ipfum  et  duo  puinfla  E,  B ipfi  propiora  in  da- 
ta ratione  ad  quadratum  ex  FG  Icgmento  inter  ipfum  et  reli- 
quum pimcIumG,quod  fiet  opeProp.5j.  Secundo, fit  punchim 
£ in  ipfo  G ; quoniam  igitur  data 

cft  ratio  rc*flanguli  EF,  FB  ad  qua-  A G C B F 

dratum  ex  GF,  fivc  EF,  data  erit  r»-  ' ' 

tio  redae  BF  ad  ipfam  FE,  et  data 

eft  reda  EB,  quare  datum  cll  pundum  F.  l’eitI6,  fit  punc- 
tum E inter  A et  G ; datis  igitur  in  reda  linea  tribus  punc- 
tis E,  G,  B inveniendum  clt  quartum 

F extra  ipfa  ad  parte  B quod  faciet  A F G C B F 

rcdangulum  EF,  FB  a fegmcntis  in-  --  - ■ i 1 i 

ter  ipfum  et  punda  extrema  E,  B ad 

quadratum  ex  FG  fegmento  inter  ipfum  et  pundum  reliquum 
G in  ratione  data,  quod  fi«  ope  Prop.  56. 

Cas.  3.  Quando  datum  majus  efl  quadrato  ex  GC  dithidiei 
ipfius  AC;  fit  datum  aequale  quadrato  ex  GC  una  cum  qua- 
draro ex  G H ; igitur  rcdangulum  A F,  F C una  cum  dato^ 
quadrato  fcilicct  ex  GC  fimu)  cum  eo  ex  GH,  hoc  eft  qua- 
dratum ex  GF  tina  cum  eo  ex  GFI  datam,  ex  hypothcfi,  ha- 
bet rationem  ad  rcdangulum  EF,  FB ; et  datum  eR  quadra- 
rum cx  GH,  igitur  quadratum  ex  GF 

minus  eft  redangulo  E F,  F B dato,  G H E C B F 

quam  in  ratione  ; ct  propterea,  per  , .i  1 — 1 — 1 — 1 

Prop.  14.  Dat,  rcdangulum  EF,  FB 

majus  eft  quadrato  ex  GF  dato,  quam  in  ratione.  Primo,  fit 
pundum  E inter  G et  C ; datis  igitur  in  reda  linea  tribus  punc- 
tis G,  E,  B inveniendum  eft  quartum  F extra  ipfa  ad  partes  B 
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quod  taciet  re<5langulum  £F,FB  a fisgmentislnteripfum  et  piuic- 
ta  E,B  Ipfi  propiora  majus  quadrato  e*  FG  fi:gmeQto  inter  ipfum 
et  reliquum  pundlum  G dato,  quam  in 
ratione,  quod  fiet  ope  partis  i.Prop.  8 i.  A GHC  B F 

JSecundo, cadat  puinflum  E in  ipfumG ; £ ' 

igitur  reciangulum  EF,  FB  majus  eft 

quadrato  ex  FG,  five  FE  dato,  quam  In  ratione;  et  puinflum 
F,  quod  hoc  cflBciet,  invenietur  per  Cor.  Partis  i.  Prop.  83. 
Tertio,  fit  pun<5him  E inter  A et  G ; datis  igitur  in  recia  li- 
nea tribtis  ponciis  E,  G,  B invenien- 
dum eft  quartum  F extra  ipfa  ad  par-  A E G H C B F 

tes  B quod  faciet  reAangulum  EF,  FB  — 1 — 1 — : 1 — 1 

a.  fegmentis  inter  ipfum  et  duo  punc- 
ta extrema  E,  B majus  quadrate  c*  FG  fegmento  inter  ip- 
fum et  reliquum  piunfbuaa  G dato,  quam  in  ratione,  quod  fiet 
ojTC  Prop.  83. 


Pars  3.  Denique  datam  fit  rcdlangulum  AF,  FC  fimul 
cum  eo  ad  quod  redlangulum  EF,  FB  datam  habet  ratIoncm4 
ad  datam  re<ftam  AC  applicetur  re<ftangulum  aequale  dato  ex- 
cedens quadrato,  fitque  G puneftum  applicationis  quod  eft  in 
AC  produda,  et  H alterum ; quoniam  igitur  aequales  funt 
HA,  CG,  ct  eft  pundlum  F'  inter  G et  G,  reciangulum  enim 
AF,  FC  minus  eft  dato  rcctaugulo  AG, 

GC,  erit,  per  Prop.  23.  Lib.  7.  Pajq)!,  A E C B FG 

ix.‘cbuiguium  AF,  FC  fimul  cum  iplb  i_j_i i_i 

HF,  FG  aequale  reftangnE)  IIC,  OG, 

hoc  eft  dato,  ncftangulo  ftibeet  AG,  GC ; quare  reftangulum 
HF,  FG  eft  id  ad  quod  reftangidum  EF,  FB  datam  habet  ra- 

Q^q  2 
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tionem,  ex  hjrpothcfi.  Datis  igitur  in  redla  linea  quatuor 
punclis  H,  E,  B,  G inveniendum  eft  quintum  F in  fegmento 
extremo  BG  quod  faciet  rediangulmn  HF,  F'G  a fegmentis  in- 
ter ipfum  et  duo  pundla  extrema  H,  G ad  rediangulum  EF, 
FB  a legmentis  inter  ipfum  et  duo  reliqua  punifbi  E,  B in  ra- 
tione data,  quod  fiet  ope  Prop.  6o, 

PROP.  XCII.  PROB.  III.  EPITAGMAj. 

“ DATIS  in  recfa  linea  quatuor  punclis  A,  E,  B,  C quin- 
“ tum  F invenire  extra  ipfa  ad  partes  C quod  faciet  re<5lan- 
“ gulum  AF,  FC  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pundla  ex- 
“ trema  A,  C majus,  aut  minus  redlangulo  EF,  FB  a fegmei»- 
“ tis  inter  ipfum  et  reliqua  duo  pundfa  E,  B dato,  quam  in 
“ ratione,  vel  quod  faciet  redlangulum  illud  datum  Emul  cum 
“■  ea  ad  quod  reiflangulum  hoc  datam  habet  rationem  J’ 

Pars  i.  Sit  reclangulum  AF,  FC  majus  ipfo  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione  ; ad  datam  recfam  AC  applicetur  recflangu- 
lum  aequale  dato  excedens  quadrato^  fitque  G punclum  appli- 
cationis quod  efl  in  AC  produdfa,  et  H alterum;  quoniam  igi- 
tur aequales  funt  HA,  CG,  et  eft  pundlum  F in.  CG  produda, 
retftangulum  enim  AF,  FC  majus  eft 

ipfo  AG,  GC  quod  ab  eo  auferen-  HAE  B C G F 

dum  eft,  erit,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  ! — ! > — 1 1 

Pappi,  rc<flangulum  AF,  FC  aequale 

re<ftangulo  HF,  FG  una  cum  ipfo  AG,  GC ; ablato  igitur 
dato,  redfangulo  fcilicet  AG,  GC  ab  ipfo  AF,  FC,  reliquum, 
retftangulum  fcilicet  HF,  FG  ad  redlangulum  EF,  FB  datam, 
cx  hypothefi,  habet  rationem.  Datis  igitur  in  re<fta  linea  qua- 
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tuor  puncSlIs  H,  E,  B,  G inveniendum  eft  quintum  F extra  ipfa 
ad  partes  G quod  faciet  reclangulum  HF,  FG  a fegmcntis  in- 
ter ipfum  et  duo  pundla  extrema  H,  G in  data  ratione  ad 
reclangulum  EF,  FB  a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  reliqua 
pun(5la  E,  B,  quod  fiet  ope  Prop.  65. 

Pars  2.  Sit  redangulum  AF,  FC  minus  ipfo  EF,  FB  dato, 
quam  in  ratione. 

Cas.  i.  Quando  datum  minus  efl  quadrato  ex  dimidio 
re<5lae  AC ; ad  datam  regiam  AC  applicetur  redlangulum  ae- 
quale dato  deficiens  quadrato^  fitque  G pundfum  applicatio- 
nis quod  propius  eft  ipfi  C,  et  H alterum ; quoniam  igitur 
aequales  funt  AH,  GC,  et  eft  pundhim  F in  GC  produtfta,  e- 
rit,  per  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi,  redlangulum  AF,  FC  fimul 
cum  ipfo  HC,  CG,  hoc  eft  fimul  cum  dato,  redlangulo  fcilicet 
AG,  GC  aequale  re<ftangulo  HF,  FG, 

quod  propterea,  ex  hypothefi,  datam  H G E B C F 

habebit  rationem  ad  redlangulum  ■ .... 

EF,  FB.  Primo,  fint  puncfta  E,  B 

inter  ipfa  G,  C ; datis  igitur  in  refla  linea  quatuor  punflis 
H,  G,  E,  B inveniendum  eft  quintum  F extra  ipfa  ad  partes  B 
quod  faciet  reflangulum  FIF,  FG  a fegmentis  inter  ipfum  et 
duo  punfla  H,  G ab  ipfo  remotiflima  ad  reflangulum  EF,  FB 
a fegmentis  inter  ipfum  et  duo  reliqua  punfla  E,  B in  ratione 
data,  quod  fiet  ope  Prop.  63.  in  qua,  ad  finem  ejus,  oftendi- 
tur  punfla  propiora  ipfi  B majores  facere  ratioqes  reflanguli 
HF,  FG  ad  ipfum  EF,  FB  quam  punfla  remotiora  ; igitur, 
quoniam  pvmflum  F debet  efTe  in  AC  produfla,  ratio  data 
reflanguli  HF,  FG  ad  ipfum  EF,  FB  minor  debet  efle  ratione 
reflanguli  HC,  CG  ad  ipfum  EC,  CB.  Secundo,  fit  punflum 
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B inter  G et  C,  pundlum  vero  E csidait  in  ipfuin  G ; et  quo- 
niam data  eil  ratio  redlanguE  HF, 

FG,  five  HF,  FE  ad  ipfum  EF,  FB,  A H G B C F 
data  erit  ratio  ro£bie  HF  ad  ip£cm  £ ' ' 

FB,  et  data  eft  redla  HB,  datum  i- 

gitur  eft  puiuftum  F,  Similiter  invenietur  punclum  F fi  B ca- 
dat in  G,  vel  E aut  B cadat  in  H.  Tertio,  fit  puneftum  B in- 
ter G et  C,  punclum  vero  E inter  H et  G ; datis  igitur  in 
recia  linea  quatuor  puniflis  H,  E, 

G,  B inveniendum  eft  quintum  F A HE  GBCF 
estra  ipfii  ad  partes  B quod  faciet 

retftangulttm  HF,  FG  a legnientis  inter  F et  punclum  H ab 
ipfo  r emoti fiimum  pumdhmaqne  medium  G ipfi  propius  ad 
re«ftangu3um  FIF,  FB  a iegmeatis  inter  idem  pumftum  F et  duo 
reliqua  puiufta  E,  B in  raitione  tdata,  quod  fiet  ope  Prop.  64. 
Quarto,  fint  puiufta  E,  B inter  lpiaH,  Gj  datis  igitur  in  redla 
Enca  quatuea"  pundtis  H,  £,  fi,  G 

inveniendum  eft  quintum  F extra  A H F B G C F 

ipfa  ad  partes  G quod  faciet  «(ft-  1 — 3 1 1 

angulum  HF,  FG  a iegmentis  in- 
ter F et  duo  punda  extrema  H,  G ad  redanguhim  EF,  FB  a 
fegmentis  inter  idem  punduimP  et  duo  neliqua  punifta  £,  B in 
ratione  data,  quod  fiet  ope  6j.  Quinto,  £ pimdum  B fit 
inter  G et  C,  pnndum  vero  £ inter  A et  H,  fi>lutk>  edt  ut  in 
articulo  quarto  juaecedente.  Sexto,  fi  pmnifbQm  fi  fit  inter 

H,  G punda,  punduan  atxem  £ inter  ipik  A,  H,  iblodo  erit 
ut  in  articulo  tertio  praecedente.  Et  i^timii^  £ pnndla  £,  B 
fuerint  Inter  A,  H punda,  fialatio  erit  ut  in  artictdo  pdmo 
fnaeoedente. 

Cxs.  z.  Qtundo  datum  aequale  eft  quadrato  cz  dimidie 
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rcdtae  AC;  bifariam  igitur  fc<2a  AC  in  G,  erit  rcAanguIuna. 
AF,  FCfimul  cum.  dato,  quadrato  fcilicct  ex  GC  aequale  qua- 
drato ex  GF,  quod  propter  ea  datam,  ex  hypothcli,  habebit  ra- 
tionem ad  reclangulum  EF,  FB. 

Primo,  fint  pun«5la  E,  B inter  ipfa  ^ G E B C F 

G,  C ; datis  igitur  in  reifla  linea  tri-  ■■  • > • 

bus  pun<flis  G,  E,  B inveniendum 

eft  quartum  F extra  data  puncta  ad  partes  B quod  faciet  re^b- 
angulum  EF,  FB  a Tegmentis  inter  ipfum  et  duo  puncta  E,  B 
iph  propiora  in  data  ratione  ad  quadratum  ex  GF  Icgmento 
inter  ipfum  et  reliquum  puneftom  G,  quod  fiet  ope  Prop.  55, 
Secundo,  fit  pundtum  B inter  G,  C, 

pun<5tum  autem  E in  ipfi>G ; et  quo-  A G B C F 
niam  redtangulum  EF,  FB,  hoc  e£t  £ 

GF,  FB  datam  habet  rationem  ad 


quadratum  ex  GF,  re^  FB  datam  Kabebit  ratitmem  ad  if>* 
£un  GF,  et  data  dt  re^  GB,  datum  igitur  e(t  pundhim  F. 
Similiter  invenietur  pandum  F fi  pundura  B cadat  in  G. 
Tertio,  fit  pundum  B inter  G et  C,  pnndum  vero  £ inter  A 
etG;  datis  igitur  in  reda  linea  tri- 
bus pundis  E,  G,  B inveniendum  AEG  B C F 

efi  quartum  F extra  ipla  ad  partes  _j 1 1 1 

B quod  faciet  rcdangulum  EF,  FB 

a Tegmentis  inter  ipfum  et  |Mmda  extrema  E,  B in  data  rati- 
one ad  quadratum  ex  FG,  fegraemo  inter  ipfum  et  pundum 
reliquum  G,quod  fiet  ope  Ptop. 

56.  Quarto,  fint  punda  E,  gQ  Cp 

inter  ipfa  A,  G ; datis  igitur  in  - 1 

reda  linea  tribus  pundis  £,B, 
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G inveniendum  eft  quartum  F extra  data  pundla  ad  partes  G 
quod  faciet  recflangulum  EF,  FB  a Tegmentis  inter  ipfum  et 
duo  pundla  E,  B ab  ipfo  remotiora  ad  quadratum  ex  GF  Teg- 
mento inter  ipfum  et  pundlum  reliquum  G in  ratione  data, 
quod  fiet  ope  Prop.  54. 

Cas,  3.  Quando  datum  majus  eft  quadrato  ex  AG  dimidio 
redlac  AC;  fit  datum  aequale  quadrato  ex  AG  una  cum  qua- 
drato ex  GH,  igitur  reclangulum  AF,  FC  una  cum  dato,  qua- 
drato fcilicet  ex  AG  fimul  cum  eo  ex  GH,  hoc  eft  quadra- 
tum ex  GF  una  cum  quadrato  ex  GH  datam,  ex  hypothefi, 
habet  rationem  ad  rcdlangulum 

EF,  FB ; et  datum  eft  quadra-  ^ G H E B C F 

tum  ex  GH,  igitur  quadratum  1 1 — 1 — 1 1 

ex  GF  minus  eft  redlangulo  EF, 

FB  dato,  quam  in  ratione,  et  propterea,  per  Prop.  14.  Dat. 
redlangtilum  EF,FB  majus  eft  quadrato  ex  GF  dato,  quam  in 
ratione.  Primo,  fint  pundla  E,  B inter  ipfa  G,  C ; igitur  da- 
tis in  redla  linea  tribus  pxmdlis  G,  E,  B inveniendum  eft  quar- 
tum F extra  ipfa  ad  partes  B quod  faciet  rcdlangulum  EF, 
FB  a Tegmentis  inter  ipfum  et  duo  pundla  E,  B ipfi  propi- 
ora majus  quadrato  ex  GF  Tegmento  inter  ipfum  et  reliquum 
pundlum  G dato,  quam  in  ratione,  quod  fiet  ope  Partis  i. 
Prop.  82.  Secundo,  fit  pundlum  B inter  G,  C pundla,  E au- 
tem fit  In  ipfo  G ; datis  igitur  in  redla 
linea  duobus  pundlis  G,B  inveniendum  A GHB  C F 
eft  tertium  F extra  ipfa  ad  partes  B quod  pT""  ' ' ’ 

faciet  rcdlangulum  GF,  FB,  hoc  eft  EF, 

FB  majus  quadrato  ex  GF  Tegmento  inter  ipfum  et  pundlum 
remotius  G dato,  quam  In  ratione,  quod  fiet  ope  Cor.  Part.  i. 
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Prop.  83.  Et  fimiliter  invenietur  A E G H 

pun(5lum  F fi  B cadat  in  G,  fcilicet  ' ' g — ' ' — 

per  Cor.  Part.  i.  Prop.  81.  Tertio,  fit 

pundlum  B inter  G et  C,  pun<fhim  vero  E inter  A et  G ; da- 
tis igitur  in  redla  linea  tribus  pundlis  F.,  G,  B inveniendum 
cft  quartum  F extra  ipla  ad  partes 

B quod  faciet  retflangulum  EF,  FB  ^ £ G H B C F 

a fegmentis  inter  ipfiim  et  pundla  1 • 1 • • 

extrema  E,  B majus  quadrato  ex 

FG  fegmento  inter  ipfum  et  punftum  reliquum  G dato,  quam 
in  ratione,  quod  fiet  ope  partis  1.  Prop.  83.  Quarto,  fint 
pun^la  E,  B inter  ipfa  A,  G ; datis  igitur  in  redia  linea  tri- 
bus pundlis  E,  B,  G inveniendum  eft 

quartum  F extra  ip(k  ad  partes  G AEBGH  CF 

quod  faciet  rediangulum  EF,  FB  a 1 1 • • 

fegmentis  inter  ipfum  et  duo  pundla 

E,  B ab  ipfb  remotiora  majus  quadrato  ex  GF  fegmento  inter 
ipfum  et  reliquum  pundlum  G dato,  quam  in  ratione,  quod 
fiet  ope  partis  i.  Prop.  81. 


Pars  3.  Denique  fit  redlangulum  AF,  FC  datum  fimul 
cum  eo  ad  quod  rcdlangulum  EF, 

FB  datam  habet  rationem.  Lega-  pj  ^ £ B C F G 

tur  demonfiratio  partis  3.  Prop.  91.  --- ...1 t__j 

quae  huic  parti  etiam  convenit. 

FINIS. 

R r 
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J)e  Porirmatibus  nihil,  praeter  ea  quae  Pappus  fervavit, 
apud  Geometras  veteres  invenitur.  Et  Fermatius  in  var, 
Oper,  Math.  pag.  Ii6.  aflerit,  Recentlores  ea  ne  vel  nomine 
cognovifle,  aut  quid  eflent  folummodo  fufpicatos  fuille.  In- 
venio tamen  ante  Fennatium  de  iis  explicandis  et  rellituendis 
cogitafle  Albertum  Girardnm,  qui,  in  Trigonometria  fua, 
Gallice  feripta,  et  Hagae  Comitum  anno  1629  edita,  poft  e- 
numeratas  formas  figurarum  redlillncarum  quae  quatuor, 
quinque,  aut  lex  latera  habent,  haec  addit,  Le  tout,  quand 
**  il  n’y  a que  deux  lignes  qui  pafTent  par  un  point,  comme 
“ jadis  eftoyent  les  Porifines  d’Euclid,  qui  font  perdus,  lefi- 
“ quelles  j’efpcre  de  mettre  bien  toll  en  lumiere,  les  ayant  re- 
“ lUtuez  il  y a quelques  annees  en  fa.”  Et  rurfus,  in  Operi- 
bus Mathematicis  Simonis  Stevini,  quae  emendata  et  aucfla 
edidit  Girardus  Lugd.  Batav.  anno  1634,  poftquam  in  pag. 
459.  dixerat  Euclidem  raro  admodum  ufum  fiiifle  ratione 
compofita,  fubjungit,  “ Mais  il  eft  a eftimer  qu’il  en  a plus 
“ eferit  en  fes  trois  livres  de  Porifines  qui  fbnt  perdus,  Icf- 
quelles,  Dieu  aidant,  j’elpere  de  mettre  en  lumiere,  les  ay- 
“ ant  inventez  de  nouveau.”  Ex  quibus  patet  Girardum,  vi- 
nun  certe  mathefeos  haud  vulgariter  peritum,  putalTe  fe  Po- 
rifinata  reftituifle ; nunquam  tamen  quae  de  iis  fcripferat  e- 
diu  fuerunt,  et,  ni  forte  in  bibliotheca  aliqua  in  Hollandia 
delitelcant,  pro  deperditis  funt  habenda.  Ex  prima  autem  ci- 
tatione videtur  eum  propofitiones  quafdam  de  figuris  quadri- 
lateris,  aliisque,  earumque  aflfedlionibus  pro  Porifmatlbus  ha- 
buifle,  et  propterca  eorum  naturam  non  cognovifTc. 
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Pofl  Glrardum  Ifinael  Bullialdus,  In  Exercitatione  fua  Ge- 
ometrica tertia,  quae,  una  cum  duabus  prioribus,  edita  fuit 
Parifiis  anno  1667,  conatus  eft  Porifmata  explicare;  verum 
quamvis  quaedam  dc  iis  a Fermatio  acceperat,  citat  enim  ver- 
ba Fcrmatii,  quae  poftea  in  renovata  Porifmatum  do<flrina  in- 
ter opera  ejus  varia  mathematica  Tolofac  anno  1679  impref- 
fa  fuerunt ; ca  tamen  Bullialdus  enodare  minime  potuit.  In 
hoc  autem  Fcrmatii  libro,  qui  poft  mortem  ejus  editus  fuit, 
habentur  paucula,  fed,  ut  videtur,  omnia  quae  de  Porifma- 
tum dodlrina  feriptis  tradiderat.  Ex  quibus  apparet  foli  viro 
huic  fagaciflimo  aliquid  de  eorum  natura  a tempore  quo  vixit 
Pappus  innotuiflTe.  Cum  autem  fateatur  fe  in  abdita  hujus 
materiae  pcnctraflre  nullo  fere  alio  auxilio  quam  eo  quoti  fub- 
miniflrarunt  verba  vitiofae  definitionis  quam  Porifmatis  de- 
difle  juniores  Geometras  merito  culpat  Pappus,  Porifina  fci- 
licet  efic  quod  hypothcfi  deficit  a theoremate  locali ; certum 
c(l  eum  quid  fint  Porifmata  non  fatis  intellexi  fle.  Etenim  mi- 
nime refle  affirmat  Fermatius  definitionem  hanc,  Porifinatis 
naturam  fpecifice  revelare,  cum  innumera  fint  Porifmata  quae 
cx  theoremate  locali  nullo  modo  pendent,  nihilque  cum  locis 
habent  commune.  Promittit  quidem  Fermatius,  in  eodem 
feripto,  fe  totos  tres  Porifmatum  libros  aliquando  reftitutu- 
rum,  et  alia  mirabilia  et  ignota  (funt  ipfius  verba)  detedlu- 
rum  ; verum  nimis  temere  haec  didla  funt,  mtilta  enim  funt 
Euclidis  Porifmata  quorum  nec  vola  nec  veftigium  exRat;  at 
Fermatius  ne  vel  primum  primi  libri  enucleavit,  quod  uni- 
cum integrum  fen'avit  Pappus. 

Non  opus  eft  referre  quae  de  hac  re  habet  Carolus  Renal- 
dinus  in  libro  fuo  de  Refolutione  et  Compofitione  Mathema- 
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tica,  nullo  enim  modo  cognitioni  Porifmatum  infcrviunt.  At- 
que hi  Ibli  funt  audlores,  quantum  novi,  qui  Porifmatum 
mentionem  fecerunt,  faltem  qui  ea  aliquo  modo  explicare  co- 
nati funt.  Et  quamvis  vir  clarifl'.  David  Gregorius  in  praefa- 
tione fua  Euclidis  Operibus  praefixa  ratus  fuerit  “ non  diffi- 
“ cile  futurum  Porifmata  quodammodo  reftitucre,  ubi  textus 
“ Graecus  Pappi  lucem  afpexcrit,”  tamen  collega  ejus  docfUf- 
fimus  Halleius,  Gregorio  in  veterum  Geometria  non  parum 
exercitatior,  poft  editum  a fe  textum  Graecum  quantum  po- 
tuit emendatum,  ingenue  Pappi  Porifmatum  deferiptioni  fc- 
quentia  fubjungit,  “ Hactenus  Porifmatum  deferiptio  nec 
“ mihi  nec  lectori  profutura,  neque  aliter  fieri  potuit:  tam 
“ ob  defedtum  fchematis  cujus  fit  mentio;  unde  rectae  fatis 
“ multae,  de  quibus  hic  agitur,  abfque  notis  alphabeticis, 
“ ullove  alio  diftindtionis  charadtere  inter  fe  confundimtur : 
“ quam  ob  omifla  quaedam  et  tranfpofita,  vel  aliter  vitiata, 
“ in  propofitionls  generalis  expolitione ; unde  quid  fibi  velit 
“ Pappus  haud  mihi  datum  eft  conjicere.  Hifce  adde  dicllo- 
“ nis  modum  nimis  contradtum,  ac  in  re  difficili,  qualis  haec 
“ eft,  minime  ufurpandum.” 

Poftquam  vero  apud  Pappum  legeram  Porifmata  Euclidis 
colledtionem  fuiffe  artificiofiffimam  mtiltarum  rerum,  quae 
fpectant  ad  analyfin  difficiliorum  et  generalium  problema- 
tum, magno  defiderio  tenebar,  aliquid  de  iis  cognofeendi ; 
quare  faepius  et  multis  variisque  viis  tum  Pappi  propofitlo- 
nem  generalem,  mancam  et  Imperfedtam,  tum  primum  lib.  i. 
Porifma,  quod,  ut  didtum  fuit,  folum  ex  omnibus  in  tribus 
libris  integrum  adhuc  manet,  Intelligere  et  reftitucre  cona- 
bar; fruftra  tamen,  nihil  enim  proficiebam.  Cumque  cogl- 
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tationcs  de  hac  re  multum  mihi  temporis  confumpferint,  at- 
que tandem  moleftae  admodum  evaferint,  firmiter  animum 
induxi  haec  nunquam  in  pofterum  inveftigare ; praefertim 
cum  optimus  Geometra  Halleius  fpem  omnem  de  iis  intelli- 
gendis  abjecifiet.  Unde  quoties  menti  occurrebant,  toties 
eas  arcclwm.  Poflca  tamen  accidit,  ut  improvidum  et  pro- 
pofiti  immemorem  Invaferint,  meque  detinuerint  donec  tan- 
dem lux  quaedam  cffulfcrit  quae  fpem  mihi  faciebat  inveni- 
endi fidtem  Pappi  propofitionem  generalem,  quam  quidem 
multa  inveftigatione  tandem  rcftitul.  Haec  autem  paulo  poft 
una  cum  Porilinate  primo  lib.  i.  imprefia  dl  inter  TranfiufU- 
ones  Philofophicas  anni  1723.  No.  177. 

Quoniam  autem  co  tempore  Porlfmatum  naturam  non  fa- 
tis pcrfpcdam  habebam,  lubet  nunc  eam  explicatius  tradere, 
ut  hoc  genus  propofitionum,  et  via  qua  Inveftigantur,  quae 
Geometras  a tempore  quo  vixit  Pappus  hucufque  latuerunt, 
Geometriae  rurfus  reddantur,  atque  ei  haud  inutile  incre- 
mentum afferant.  F.t  quoniam  Pappi  deferiptio  Porifmatum, 
non  fiicllc  fine  fpcciminc  eorum  intelligcnda  cft,  ideo  Porif- 
mata  quaedam  facilia  praemittere  vlfum  efl  explicationi  eo- 
rum quae  Pappus  affert ; deln  Pappi  deferiptioni  fubjungerc 
quaedam  Euclidis  Porlfmata,  ea  fcllket  quae  ipllus  effe,  vel 
cx  Pappi  propofitlonc  generali,  ejusve  Porifmatum  defcrlpti- 
one,  vel  denique  ope  lemmatum  ejus  in  Porifmata,  dijudicare 
valebam.  Haec  fequuntur  quatuor  Fcrmatli  propofitiones  in 
formam  Porifmatum  mutatas,  reliqua  enim  ex  ejus  quinque 
efl  de  Parabola,  et  eam  in  Prop.  19.  lib.  v.  Secl.  G)nlc.  ed.  2. 
demonflravimus.  Alia  quaedam  adjecla  funt  quorum  praeci- 
pua mihi  propofuit,  et  aliquorum  conftrucRionem  dedit  exi- 
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mlus  Geometra  Matthaeus  Stewart  in  Academia  Edinbur- 
genfi  Mathefeos  Profeflbr,  a quo  materia  haec  jam  egregie  eft 
exculta,  poftea,  ut  fpero,  multum  excolenda. 

His  igitur  do<5lrinam  Porifmatum  fatis  explicatam,  et  in 
pofterum  ab  oblivione  tutam  fore  fperare  liceat. 


Ss 
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PORISMATIBUS. 

DEFINITIONES. 


I.  HEOREMA  eft  Propofitk>  in  qua  aliquid  proponitur 
demonllrandum. 

• II.  Problema  eft  Propofitio  In  qua  aliquid  proponitur  con- 
ftruendum,  vel  Inveniendum. 

III.  Datum,  five  Propofitio  de  datis,  eft  Theorema  In  quo 
proponitur  dcmonftrare  aliquid  datum  clle  (iccundum  Defi- 
nitiones Datorum  EiKlidis)  quod  propofitam  quandam  rela- 
tionem habet  ad  ea  quae  ex  hypotheii  data  1'unt. 

Datum  etiam  in  forma  Problematis  enuntiari  poteft,fi  nimi- 
rum ea  quae  data  clTe  demonftranda  funt,  invenienda  propo- 
nantur. Quod  fi  fiat,  demonftratio  Dati,  ut  Theorema  pro- 
pofitl,  Analyfis  erit  Problematis;  Comiwfitio  autem  Analyfi 
refpondens  erit  Conftnnftio  et  Demonftratio  Problematis. 

Quoniam  Pappi  definitio  Porllinatis  nimis  generalis  eft, 
vice  ejus  fit  haec,  viz. 

IV.  Porifina  eft  Propofitio  in  qua  proponitur  dcmonftrare 
rem  aliquam,  vel  plurcs  datas  efle,  cui,  vel  quibus,  ut  et  cui- 
libet ex  rebus  innumeris,  non  quidem  datis,  fed  quae  ad  ea 
quae  data  funt  eandem  habent  relationem,  convenire  often- 
dendum  eft  affeiftionem  quandam  communem  in  Propofitionc 
deferiptam. 

S S 2 
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Porifina  etiam  in  forma  Problematis  enuntiari  poteft,  fi 
nimirum  ea  quae  data  demonftranda  funt,  invenienda  pro- 
ponantur. 

V.  Locus  eft  Propofitio  in  qua  propofitum  eft  datam  eflc 
demonftrarc,  vel  invenire  lineam  aut  fuperficiem  cujus  quod- 
libet pun<flum,  vel  fuperficiem  in  qua  quaelibet  linea  data 
lege  defcripta,  communem  quandam  habet  proprietatem  in 
Propofitione  defcriptam. 

Unde  patet,  quod  Pappus  affirmat,  Locos  fpecicm  efle  Po- 
rifmatis;  et  communis  affiedlio  quae  de  pundlis  aut  lineis  hif> 
ce  demonfiranda  proponitur,  eft  ea  omnia  fita  efle  in  una 
quadam  linea  aut  fuperficie,  quae  quidem  invenienda  eft. 

Aliae  autem  propofitiones  in  quibus  proponitur  aliquid 
demonftrare,  aut  invenire,  praeter  eas  quae  Data  aut  Porif- 
mata  funt,  fimpliciter  Theoremata  aut  lYoblcmata  vocantur. 
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P R O P.  I. 

“ J)aTA  pofitione  reila  AB,  et  circulo  CD  poficione  et 

magnitudine  dato,  datum  erit  pundhim  per  quod  fi  duca- 
“ tur  utcunque  rcdla  linea  quae  reiflae  AB  circuloquc  occur- 
“ rar,  datum  erit  rcdlangulum  contentum  fcgmentis  dudlae 
“ inter  pun(5lum  inveniendum,  et  pundla  occurfus.” 

LEMMA. 

Sit  triangulum  ABC  re<flum  habens  angulum  ad  A,  fi  bi- 
fariam fecetur  BC  in  D,  et  jungatur  AD ; erit  BD  aequalis  ipfi 
DA.  Eft  converfa  partis  primae  31.  Prop.  3.  Euclidis. 

Ducatur  enim  DE  parallela  ipfi  AC,  et  DF  ipfi  AB.  Ae*- 
qualis  igitur  eft  angulus  DBE  angulo  CDF,  ut  et  angulus 
BDE  ipfi  DCF,  et  aequalia  funt  latera  BD, 

DC  quae  aequalibus  adjacent  angulis ; ae- 
qualis igitur  eft  redla  BE  rcdlae  DF,  hoc 
eft  ipfi  EA.  Et  in  triangulis  BED,  DEA 
communis  eft  DE,  et  anguli  ad  E redii,  B D G 
redhis  enim  eft  angulus  ad  A.  Bafis  igi- 
tur BD  aequalis  eft  bafi  DA.  Hoc  etiam  fequitur  ex  Cor. 
Pr.  5.  Lib.  4.  Eucl. 

Sit  jam  E pundhim  in  Porifmatc  inveniendum,  et  dudla 
utctmque  per  E redla  EF  occurrat  redlae  AB  in  F,  et  circulo 
■ in  G ; igitur,  ex  hypothefi,  datum  eft  redlangulum  FE,  EG. 
Ad  AB  ducatur  perpendicularis  EH,  occurratque  circumfe- 
rendae in  K,  et  K.G  jungatur;  igitur,  rurfus  ex  hypothefi, 
datum  eft  redlangulum  H£,  EK,  quod  propterea  aequale  eft 
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redlangiilo  FE,  EG.  Ut  Igitur  FE  ad  EH,  ita  eft  EK.  ad  EG, 
•6.  6.  ct  funt  circa  aequales  angulos,  quare  * angulus  KGE  aequalis 
eft  angulo  rc<fto  EHF.  Bifariam  le- 
cetur  EK  in  L,  et  jungatur  LG ; eft 
k Ltm.  igitur  LG  aequalis  ipfi  LK.  Simi- 
liter et  omnes  re(ftae  a puntfto  L ad 
circumferentiam  dudlac  eidem  LK 
aequales  oftendentur.  Pundlum  igi- 
tur L centrum  eft  circuli  CD ; et  eft 
LE  ipfi  LK  aequalis,  quare  puneftum 
E eft  in  circumferentia  circuli  dati. 

*6.Def.Dat.  Datum  autem  eft‘^pun<ftum  L,  data 
igitur  politione  eft  reifta  LH,  et  data 
erimt  E,  H,  K puntfta;  quare  rcdlangulum  HF^  EK,  et  Ipfi 
aequale  FE,  EG  datum  elL 

Componetur  ita. 

A centro  L circuli  dati  ducatur  LH  pefpendicularis  ad  AB, 
occurratque  circumferentiae  in  pundlis  E,  K ; horum  utrum- 
libet E PorifmatI  fatisfaciet.  Ducatur  enim  utcunque  per  E 
re<fta  FEG,  et  jungatur  GK;  quoniam  igitur  angulus  EGK 
in  femicirculo  aequalis  eft  angulo  redlo  EHF,  aequiangpila  funt 
triangula  EGK,  EHF  ; ut  igitur  GE  ad  EK,  ita  EH  ad  EF, 
et  propterea  redlangulum  GE,  EF  aequale  eft  redtangulo  dato 
KE,  EH. 

In  hoc  Porifinate  puniftum  E datum  oftcndendxmi  eft,  et 
res  innumerae  quae  ad  punftum  E,  datamque  recftam  AB,  et 
damm  circulum  CD  eandem  habent  relationem,  funt  Tegmen- 
ta rc(ftarum  inter  punctum  E et  reilam  AB,  et  circulmn  CD. 
Communis  autem  alFe^o  quam  iifdem  Tegmentis  convenire 
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dcmonftranda  proponitur,  haec  eft,  rc£langulura  ipfis  con- 
tentum datum  cfle;  quod  retflangulum  etiam  inveniendum 
fuit. 

Convcrfa  hujus  Porifmatis  eft  hic  Locus,  vlz.  Si  a dato 
pundlo  E ducantur  duae  redae  lineae  EF,  EG  in  eadem  reda, 
datum  continentes  fpatium  ; tangat  autem  terminus  F unius 
redam  lineam  AB  politione  datam,  tanget  terminus  G alte- 
rius circumferentiam  politione  datam.  Qui  Locus  eft  Prop.  8. 
Lib.  I.  Locorum  Planorum  Apollonii,  qui  Glalguae  editi  funt 
anno  1749.  Theorema  autem  ex  hoc  Loco  manifefte  deriva- 
tum, quod  propterca  Theorema  Locale  dixerunt  veteres,  hoc 
eft,  fi  a centro  circuli  L ad  redam  AB  ducatur  perpendicula- 
ris LH  circumferentiae  occurrens  in  E,  K,  et  per  pundum  E 
utcunque  ducatur  reda  FEG  quae  occurrat  redae  AB  in  F et 
circumferentiae .rurfus  in  G,  redangulum  FE,  EG  aequale 
erit  redangulo  HE,  EK.  Si  vero  hypothefis  hujus  Theorema- 
tis deficeret,  five  diminuta  eflet  una  conditione,  hoc  eft,  fi  in 
ea  non  indicattun  eflet  pundum  E per  quod  redae  ducendae 
funt,  fed  hoc  modo  propofitum  elTet,  viz.  Data  politione  reda 
AB,  datoque  politione  et  magnitudine  circulo  CD,  datum  erit 
pundtim  per  quod  fi  utcunque  ducatur  reda  quae  ipfi  AB,  et 
circumferentiae  occurrat,  datiun  erit  redangulum  a fegmen- 
tis  dudae  inter  pundum  inveniendum  et  punda  occurfus  con- 
tentum; patet  propofitionem  jam  in  Porifina  praecedens  mu- 
tatam cfle.  Hoc  igitur  exemplo  clare  explicatur  definitio  ju- 
niorum qua  Porifina  dixerunt  efle  id  quod  hypothefi  deficit  a 
Theoremate  Locali.  Quam  quidem  definitionem  merito  cul- 
pat Pappus,  utpote  ex  accidente  tantum  &dam,  ut  in  (equen- 
tibus  oftendetur. 
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Ex  hoc  etiam  exemplo  patet  Locos  etiam  deficere  hypothefi 
a Theoremate  Locali.  Si  enim  hypothefis  praecedentis  Theo- 
rematis Localis  ita  diminuatur  ut  nihil  de  circulo  in  ea  dice- 
retur, fed  hoc  tantum,  viz.  Si  per  datum  pundlum  E utcun- 
que ducatur  redla  linea  FEG  cujus  alter  terminus  F tangat 
rciflam  politione  datam,  fueritquc  redlangulum  FE,  EG  dato 
fpatio  aequale,  et  proponatur  invenire  lineam  quam  reliquus 
terminus  G tanget,  patet  Theorema  jam  in  Locum  converti. 
Unde  Pappus  hujus  generis  Porifinatum,  cui  fcilicet  definitio 
juniorum  convenit.  Locos  ipfos  fpeciem  cfiTe  affirmat. 

P R O P.  II. 

“ DATO  pundlo,  datoque  pofitione  ct  magnitudine  circulo; 
“ fi  a quovis  in  circumferentia  pundio  ducatur  recla  ad 
“ puiuflum  datum,  datum  erit  aliud  pun(Rum  ad  quod  fi  ab 
“ eodem  in  circumferentia  pundlo  ducatur  re<5la  linea,  ad 
“ hanc  primo  dudla  datam  habebit  rationem.” 

Sit  datum  pundlum  A,  et  circulus  datus  fit  BCD ; et  puta 
Porifma  verum  efle,  et  pundlum  E fit  illud  quod  invenien- 
dum ell.  Si  igitur  a pundlo  quovis  F in  circumferentia  du- 
cantur FA,  FE,  data  erit,  ex  hypothefi,  ratio  quam  habet  AF 
ad  FE.  Jungatur  AE,  et  ad  ipfam  produdlam  ducatur  FG 
quae  faciat  angulum  EFG  aequalem  ipfi  EAF ; quoniam  igi- 
tur aequiangula  funt  GAF,  GFE  triangula,  ut  AF  ad  FE,  ita 
erit  AG  ad  GF,  et  GF  ad  GE ; proportionales  igitur  funt  AG, 
•i.tor.  J0.6.GF,  GE,  quare  ® ut  quadratum  ex  AG  ad  quadratum  ex  GF, 
ita  eft  redla  AG  ad  ipfam  GE;  imde  et  quadratum  ex  AF  cft 
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ad  quadratum  cx  FE,  ut  AG  ad  GE.  Rurfus  fumatur  aliud 
quodvis  pundlum  H in  circumferentia,  ct  jungantur  HA, 
HE,  HG.  Quoniam  igitur,  ex  liypothefi,  ratio  AH  ad  HE, 
eadem  cll  rationi  AF  ad  FE,  erit  quadratum  cx  AH  ad  qvia- 
dratum  ex  HE,  ut  redla  AG  ad  ipfam  GE;  ergo,  per  Lemma 
ad  Prop.  2.  Lib.  2.  Apollonii  de  Locis  planis  in  editione  quae 
Glafguae  imprefla  eft,  quod  eft  Prop.  1 1 9.  Lib.  7.  Pappi,  re<f}- 
angulum  AG,  GE  aequale  eft 
quadrato  ex  GFL  Et  quoni- 
am proportionales  funt  AG, 

GF,  GE,  idem  rcdlangulum 
AG,  GE  aequale  eft  quadra- 
to ex  GF  ; quare  rcdla  GH 
aequalis  eft  ipli  GF,  Et  fi- 
militcr  quaevis  rc<fta  a punc- 
to G ad  circiunferentiam  duc- 
ta eidem  GF  aequalis  oftendetur.  Ergo  pun«ftum  G eeri- 
trum  eft  circuli  dati,  et  propterea  datum  erit ; datuiiKjue  eft 
punclum  A,  quare  re<fta  AG  data  eft,  datamque  habebit ' ra-  « 
tionem  ad  datam  magnitudine  GF.  Huic  autem  rationi  eae- 
dem oftenfae  funt  rationes  AF  ad  FE,  et  GF  ad  GE,  quae 
propterea  datae  erunt.  Et  qtioniam  data  eft  GF,  et  ratio  ejus 
ad  GE,  data*’  erit  GE  magnitudine,  fcd  et  pofitione  data  eft,  J 
datumque  eft  puntftum  G,  datum  igitur  eft  pun^luin  E,  Quae 
fuenmt  oftendenda. 

Componetur  ita. 

Sit  A pun<ftmn  datum,  et  G centrum  dati  circuli,  et  jun<fta 
AG  circtjmfcrentiae  occurrat  in  K ; ipfis  vero  AG,  GK  tertia 
inveniatur  proportionalis  GE.  Erit  ptui^hutt  E illud  quod  in- 

T t 


I.  Dat. 


2.  Dat. 
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veniendum  fiiit,  et  ratio  AG  ad  GK  ea  quae  data  fuit  oftcn- 
denda.  A pundlis  enim  A,  E 
utcunque  ad  circumferenti- 
am infledlantur  AF,  EF,  erit 
ratio  AF  ad  FE,  eadem  rati- 
oni AG  ad  GK.  Jungatur 
FG,  et  quoniam  AG,  GK,  fi- 
ve  GF,  et  GE  funt  proporti- 
6.  6.  onalcs,  aequiangula  erunt  ** 

GAF,  GFE  triangula  ; ut  i- 
gitur  AF  ad  FE,  ita  efl  AG  ad  GF,  hoc  efl  ad  GK. 

In  hoc  Porifrnate  pundhim  E datum  oftendendum,  five  in- 
veniendum fuit,  innumerae  autem  reclae  quae  a pundiis  A, 
E ad  circumferentiam  infledii  poITunt,  eandem  habent  relati- 
onem ad  pundia  A,  E et  circumferentiam.  Communis  autem 
affedlio,  quam  liifce  redlis  convenire  demonftranda  fuit,  cft 
haec,  viz.  redias  eas  datam  inter  fc  habere  rationem,  quae  ra- 
tio etiam  invenienda  fuit. 

Converfa  hujus  Porifmatis  eft  Locus  qui  habetur  in  Prop.  2. 
Lib.  2.  Locorum  Planorum  Apollonii,  ex  quo  lequens  Theo- 
rema Locale  fluit,  viz.  Si  a pundlo  A ad  centrum  G circuli 
BCD  ducatur  redla  AG,  et  ipfi  AG  et  femidiametro  GK  fu- 
matur tertia  proportionalis  GE  quae  in  redla  GA  ponatur  ver- 
fus  partes  A,  ab  ipfis  autem  A,  E pundHs  infledlantur  utcun- 
que ad  circumferentiam  redlac  AF,  EF,  habebunt  eae  ratio- 
nem eandem  rationi  AG  ad  GK.  Si  vero  ex  hypotheli  hujus 
Tlieorematis  auferatur  ea  pars  quae  docet  qua  via  invenien- 
dum eft  pundlum  E,  et  quae  fit  ratio  dudlarum,  mutabitur, 
ut  patet,  Theorema  in  praecedens  Porifina. 
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P R O P.  III, 

” DATIS  in  redla  linea  duobus  pundlis  A,  B,  et  data  ratione; 
“ fi  in  eadem  re<fla  fumantur  alia  duo  pundla  C,  D quae  fa- 
“ ciunt  rationem  AC  ad  BD  eandem  rationi  datae ; datum 
“ erit  aliud  pundlum  quod  faciet  rationem  fegmentorum  in- 
ter  ipfiim  et  pundia  C,  D datam.” 


A C F E G D B 


EA  B F C G 


D 


Puta  Porifma  verum  efle,  et  pundhim  E illud  efle  quod  fa- 
ciet rationem  EG  ad  ED  datam.  Igitur  quoniam  A,  B pundla 
data  funt,  fi  etiam  datum  fit  E,  magnitudine  datae  erunt 
re(5lae  EA,  EB,  quare  et  ipfarum  ratio  data  erit.  Quqniam 
igitur,  in  fig.  i . data  cft  ratio  totius 
AE  ad  totum  EB,  et  partis  AC  ad 
partem  BD,  et  reliquae  CE  ad  reli- 
quam ED;  at,  in  fig.  a.  data  eft  ra- 
tio totius  EC  ad  totum  ED,  et  par- 
tis AC  ad  partem  BD,  et  reliquae 

AE  ad  reliquam  EB ; datae  erunt  ® rationes  omnium  ad  om- 
nes, fi  icilicet  rationes  datae  non  eaedem  fuerint.  Igitur  fi 
eaedem  non  fuerint,  data  erit  ratio  AE  ad  utramque  ipfamm 
CE,  ED ; et  quoniam  AE  data  ponitur,  datae  erunt  CE,  ED ; 
et  quoniam  pundlum  E datum  ponitur,  data  eflent  pundla  C, 
D.  Non  autem  data  funt ; C enim  et  D quaelibet  funt  puntEIa 
quae  faciunt  rationem  AC  ad  BD  eandem  rationi  datae.  Igi- 
tur rationes  CE  ad  ED,  AC  ad  BD,  et  AE  ad  EB  funt  eae- 
dem. Et  quoniam  data  cft  ratio  AC  ad  BD,  ratio  AE  ad  EB, 
quae  ipfi  eadem  eft,  data  erit.  £t  data  eft  AB,  qtiare  et  AE, 
datumque  erit  ptmdlum  E. 

T t a 


2.  Dat. 
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k|9  uit  I 3. 


A C F E G D B 


EA  B F C G 


D 


Componetur  ita. 

Sumatur  pundhim  E inter  pundla  A,  B,  fi  pundla  C,  D 
debent  efle  ad  contrarias  partes 
pundlorum  A,  B,  quod  faciet  rati- 
onem AE  ad  EB  eandem  rationi  da- 
tae ; fi  vero  pundla  C,  D debent  efle 
ad  eafdem  partes  ipforum  A,  B fu- 
matur pundlum  E in  AB  produ^fla 

ad  partes  contrarias  iis  ad  quas  funt  C,  D,  quod  faciet  rationem 
AE  ad  EB  eandem  rationi  datae.  Erit  in  utroque  cafu  CE  ad 
ED,  ut  AE  ad  EB.  Quoniam  enim  eft,  ex  conftrudUone,  AE 
(.  ad  EB,  in  ratione  data  quam  habet  AC  ad  BD,  erit  CE  ad 
ED,  ut  AE  ad  EB. 


IDEM  ALITER. 

Sit  E pundlum  Inveniendum  quod  facit  rationem  EC  ad 
ED  datam.  Sumantur  autem  alia  duo  pundla  F,  G quae  faci- 
unt rationem  AF  ad  BG  eandem  rationi  AC  ad  BD ; igitur, 
ex  hypothefi,  ratio  EF  ad  EG,  eadem  erit  rationi  EC  ad  ED. 
Quoniam  igitur  eft  AF  ad  BG,  ut  AC  ad  BD,  erit et  CF  ad 
DG,  ut  AC  ad  BD;  et  quoniam  eft  EF  ad  EG,  ut  EC  ad  ED, 
erit  ^ ct  CF  ad  DG,  ut  EC  ad  ED,  quare  eft  EC  ad  ED,  ut  AC 
ad  BD ; ct  propterea  **,  ut  AC  ad  BD,  ita  eft  AE  ad  EB.  Data 
autem  eft  ratio  AC  ad  BD,  ergo  data  eft  ratio  AE  ad  EB ; et 
data  eft  AB,  quare  pundlum  E datum  eft.  Et  oftenfum  fuit 
effe  EC  ad  ED,  ut  AC  ad  BD ; data  igitur  eft  ratio  EC  ad  ED. 
Compofitio  eadem  eft  ut  in  praecedente. 
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P R O P.  IV. 

“ SI  redia  AB  politione  et  magnitudine  data  fuerit,  et  in  ipfa 
“ produdla  fumatur  utcunque  pundium  C,  redlangulum  AC, 

“ CB  una  cum  fpatio  quodam  dato,  aequale  erit  quadrato  ex 
“ fegmento  inter  pundlum  C et  pundlum  quoddam  datum.” 

Sit  Porlfina  verum,  et  dicatur  fpatium  quod  datum  often- 
dcnduin,  five  inveniendum  eft,  S;  fitque  D pundlum  inve- 
niendum. Igitur,  ex  hypothefi,  rcdlangulum  AC,  CB  una 
cum  fpatio  S aequale  eft  quadrato  ex  DC.  Rurfus  fumatur 
utcunque  in  AB  produdla  aliud  pundlum  E,  et,  ex  hypothefi, 
redlangulum  AE,  EB  una  cum  fpa- 
tio S aequale  erit  quadrato  ex  DE.  p ^ D B E C 

ExcelTus  igitur  redlangtili  AC,  CB  1 1 1 i 

fupra  ipfum  AE,  EB  aequalis  erit 

excelTui  quadrati  ex  DC  fupra  quadratum  ex  DE.  Si  autem 
fiat  AF  aequalis  ipfi  BE,  exceflus  rcdlanguli  AC,  CB  fupra  ip- 
fum AE,  EB  aequalis  * eft  redlangulo  FC,  CE.  ExcelTus  vero  • vid.  infra, 
quadrati  ex  DC  fupra  quadratum  ex  DE  eft  ’’  duplum  redlan-  b 4.  a. 
gulum  DE,  EC  una  cum  quadrato  ex  EC,  quae  propterea  fi- 
mul  aequalia  funt  redlangulo  FC,  CE.  Commune  auferatur 
quadratum  ex  EC,  et  redlangulum  DE,  EC  bis  aequale  erit 
redlangulo  FE,  EC.  Igitur  DE  bis  aequalis  eft  ipfi  FE;  quare 

• Eft  Prop.  24.  Lib.  7.  Pappi.  Bifariam  fecetur  AD  in  D,  et  quoniam  reft- 
angulnm  AC,  CB  una  cum  r{tt«drato  ex  DB,  aequak  eft  quadrato  ex  DC,  hoc 
eft,  redbingulo  FC,  CE  una  cum  quadrato  ex  DE,  hoc  eft,  una  cum  reftaugu* 
lo  AE,  EB  et  quadrato  ex  DB.  Commune  auferatur  quadratum  ex  DB;  re- 
liquum igitur  refUngulum  AC,  CB  aequale  erit  redlangulo  FC,  CE,  et  redi- 
anguloAE,  EB. 
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FD  aequalis  eft  Ipfi  DE,  quarum  aequales  funt  FA,  BE ; reli- 
qua igitur  AD  reliquae  BD  eft  aequalis.  Data  autem  eft  Al>, 
quare  data  eft  AD,  pundlumque  D erit  datum.  Reclangulum 
autem  AC,  CB  una  cum  fpatio  S aequale  eft  quadrato  ex  DC, 
*6.3.  hoc  eft  ' recftangulo  AC,  CB  xma  cum  quadrato  ex  DB;  igitur 
fpatium  S aequale  eft  quadrato  ex  DB.  Datumque  propterca 
eft  fpatium  S. 

Componetur  ita. 

Bifariam  fecetur  AB  in  D ; erit  D pundlum,  et  quadratum 
ex  DB  fpatium  inveniendum.  Sumatur  enim  utcunque  punc- 
tum C in  AB  produdla,  erit  re<ft- 

angulum  AC,  CB  una  cum  qua-  p ^ D B E C 

drato  ex  DB  aequale  quadrato  ex  ! s ! 1 

DC,  ut  conftat  ex  6.  2.  vel  ita  ex 

analyfi  praecedente  oftendi  poteft.  Quoniam  redtangulum 
j 3.  a.  AC,  CB  aequale  eft  recftangulo  AB,  BG  una  cum  quadrato 
ex  BC,  commune  apponatur  quadratum  ex  DB,  et  redlangu- 
lum  AC,  CB  una  cum  quadrato  ex  DB  aequale  erit  redlangulo 
AB,  BC,  hoc  eft  duplo  recftangulo  DB,  BC,  una  cum  quadra- 
h a.  tis  ex  BC,  BD,  hoc  eft  ’’  quadrato  ex  DC. 

P R O P.  V.  . 

“ DATIS  in  redla  linea  tribus  pun<ftis  A,  B,  C,  fi  inter  A,  B 
“ fumatur  utcunque  pxmdhim  D,  datum  erit  in  re<fta  AC 
“ pun<ftum  quod  faciet  redlangulum  contentum  fegmento  in- 
“ ter  ipfum  et  ptmtftum  D,  et  data  quadam  redla  aequale 
“ redlangulo  AD,  DB  una  cum  quadrato  ex  fegmento  inter 
“ D et  tertium  pun<ftum  C.” 
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Puta  verum  cfle  Porifma,  fltque  pundtum  inveniendum  E, 
et  re<5la  invenienda  F.  Quoniam  igitur,  ex  hypothefi,  rc(5lan- 
gulum  F,  DE  aequale  eft  recflangulo  AD,  DB  una  cum  qua- 
drato ex  DC,  hoc  eft  “ rcdlangulo  AD,  DB,  quadratis  ex  DB,  * 
BC  et  duplo  reiflangulo  DB,  BC  ; erit  **  re<ftangulum  F,  DE  3- 
aequale  redlangulo  AB,  BD,  duplo  redlangulo  DB,  BC,  et 
quadrato  ex  BC.  Rurfus  fumatur  aliud  pun<ftum  G inter  A 
et  B;  ct  fimiliter  oftcndetur  recftangulum  F,  GE  aequale  redl- 
angulo  AB,  BG,  duplo  redlangulo  GB,  BC,  et  quadrato  ex 
BC.  Exceflus  igitur  redlangulorum  F,  GE,  F,  DE,  hoc  eft 
redlangulum  F,GD,  ae- 
qualis erit  excefliii  rc(ft-  K A G D BLE  M C N H 

angulorum  AB,  BG,  ' ' ' — ' — ' ' — 

AB,  BD  una  cum  du-  F 
pio  cxceftus  ipforum 

GB,  BC,  DB,  BC,  hoc  eft  reiftangulo  AB,  GD  tma  cum  ipfo 
BC,  GD  bis.  Redla  igitiu*  F aequalis  eft  ipft  AB  una  cum  BC 
bis,  hoc  eft  ipfis  AC,  CB  fimul ; fadla  igitur  CH  aequali  ipft 
CB,  re<fta  F aequalis  erit  ipfi  AH,  quare  data  eft  redla  F.  Eft 
igitur  re<5langulum  AH,  DE  aequale  (ipfi  F,  DE,  hoc  eft,  ut 
oftenfum  fuit,  recftangulo  AB,  BD,  duplo  redlangulo  DB,  BC, 
et  quadrato  ex  BC ; hoc  eft  redlangxilo  AB,  BD,  ipfique  DB, 

BH  et  quadrato  ex  BC;  hoc  eft)  ipfi  AH,  DB  et  quadrato  ex 
BC.  Auferatur  commune  recftangulum  AH,  BD,  et  reliquum 
redlangulum  AH,  BE  aequale  erit  quadrato  ex  BC.  Et  datae 
funt  BC,  AH,  quare  data  eft  BE,  datumque  erit  pundlum  E. 

Et  data  eft  re<fta  F,  ut  oftenfum  fuit.  Quae  fuerunt  often- 
denda. 
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Qsmponctur  ita. 

Producatur  BC  ad  H ut  aequales  fint  BC,  CH,  et  ipfis  AH, 
BC  tertia  proportionalis  inveniatur  B£  quae  ponatur  in  AB 
produdbi.  Erit  AH  rodta  invenienda,  quae  di(5la  fuit  F,  et  F. 
«rit  pundum  inveniendum.  Sumatur  enim  inter  A et  B ut- 
cunque pundlum  D,  Et  quoniam  re<ftangulum  AH,  BE  ae- 
quate eft,  ex  conftruftione,  quadrato  ex  BCj  eft  autem  redl- 
angulum  AH,  DB  ae- 
quale (redlangulo  AB,  K A G D BLE  M C N H 

BD  una  cum  ipfo  HB,  ' — ' — ' — 

BD,  hoc  eft,  quia  BH  F 
dupla  eft  ipfius  BC,) 

redlangulo  AB,  BD  una  cum  ipfo  DB,  BC  bis ; erit  totum, 
reiftangulum  fcilicet  AH,  DE  aequale  (toti,  redlangulo  fcili- 
cet  AB,  BD,  duplo  redlangulo  DB,  BC,  et  quadrato  ex  BC, 
hoc  eft  redlangulo  AD,  DB,  quadratis  ex  DB,  BC,  et  duplo 
redlangulo  DB,  BC,  hoc  eft)  redlangulo  AD,  DB  et  quadrato 
ex  DC. 

Quidam  exiftimare  polTunt,  analjfin  brevius  inftitui  pofte 
fiunendo  pimdhun  D,  non  utcunque,  fed  in  al^gpo  ex  pundlis 
datis;  et  hoc  modo  analyfts  ita  fieri  poteft  ut  fequitur. 

Puta  Porifina  verum  efife,  fitque  E pundlum  et  F redla  quae 
invenienda  fvmt.  Igitur  in  cafu  in  quo  pundlum  D incidit  in 
ipfum  A,  quoniam  nullum  eft  redlangulum  a fegmentis  inter 
D,  five  A,  et  pundla  A,  B contentum,  fequitur,  ex  hypothefi 
Porifinatis,  redlangulum  F,  DE,  five  F,  AE  aequale  fore  qua- 
drato ex  AC.  Rurfus  ponatur  pundlum,  quod  fuit  G in  prae- 
cedente analyfi,  incidere  in  ipfiim  B,  et  quoniam  et  in  hoc 
cafu  nullum  eft  redlangulum  AG,  GB,  fimiliter,  ex  hypothefi. 
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fequitur  redlangulum  F,  BE  aequale  fore  quadrato  cx  BC. 
Exceflus  igitur  reflangulorum  F,AE,  F,BE  qui  quidem  eft 
redlangulum  F,AB,  aequalis  eft  excelTui  quadratorum  cx  AC, 
BC,  hoc  eft  quadrato  ex  AB  et  duplo  rejtangulo  AB,  BC. 
Rcdla  igitur  E aequalis  eft  redlae  AB  una  cum  ipfa  BC  bis, 
hoc  eft  re(ftae  AH,  fa<fta  fcilicet  CH  aequali  ipli  BC.  Et  quo- 
niam redlangulum  E,  BE,  hoc  eft  AH,  BE  aequale  eft  qua- 
drato ex  BC,  et  datae  funt  AH,  BC  rcclac,  data  erit  BE,  qua- 
re et  pundlum  E datum  eft.  Quamvis  autem  haec  via  qua  in- 
veniuntur redla  AH  et  pundlum  E brevior  eft  praecedente,  ab 
hujufmodi  tamen  analyfi  omnino  cavendum  eft ; non  enim 
cx  ea  demonftratio  generalis  Porifmatis  derivari  poteft,  ut  fi- 
eri debet,  quodcunque  fumatur  pundlum  D,  fcd  tantum  par- 
ticularis de  pundlis  A ct  B quae  in  analyfi  adhibita  fuerunt. 
Semel  igitur  ad  minimum,  pundhim,  redla,  angulus,  vel  quod- 
cunque fuerit  de  quo  in  Porifmatc  aliquid  generaliter  afl5r- 
matur,  fumendum  eft  utcunque,  intra  tamen  limites,  fi  qui 
fmt,  in  Porifmatc  praeferiptos,  ut  legitime  fiat  analyfis.  Sae- 
pe autem  brevius  et  facilius  ea  quae  inveftiganda  funt  inveni- 
entur, fi  tum  quaevis  ex  praedidlis  rebus  fumatur  utcunque, 
tum  denuo  modo  quodam  particulari  fumatur,  quando  hoc 
fieri  poteft.  Ut  in  praecedente  Porifmatc,  punclo  D utcun- 
que fumpto,  oftenfum  fuit  redlangulum  E,  DE  aequale  redl- 
angulo  AB,  BD,  duplo  redlangulo  DB,  BC,  et  quadrato  ex 
BC;  fi  denuo  furnamr,  vice  pundli  G quod  in  praecedente 
prima  analyfi  fumptum  fuit  utcunque,  pundlum  B,  erit,  ex 
hypothefi,  redlangulum  F,  BE  aequale  quadrato  ex  BC ; et 
hifce  ex  prioribus  aequalibus  ablatis,  erit  reliquum,  redlan- 
gulum  fcilicet  F,  DB  aequale  reliquo,  redlangulo  fcilicet  AB, 
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BD  et  duplo  redlangulo  DB,  BC.  Reda  igitur  F aequalis  eft 
ipfi  AB  una  cum  BC  bis,  quare  data  eft  redla  F j et  pundlum  E 
datum  oftendetur,  ut  in  prima  analyfi,  cujus  compofltio  eti- 
am huic  infervit» 

Cor.  i.  Si,  vice  pundli  D quod  fumptxim  fuit  inter  A,  B 
pvm(5la,  fumatur  pundlum,  ut  K,  in  AB  produdla  ad  partes 
A ; erit  rcdlangulum  F,  KE,  live  AH,  KE  una  cum  ipfo  AK„ 
KB  aequale  quadraro  ex  KC. 

Quoniam  enim  redangulum  AH,  BE  aequale  eft,  ex  con- 
ftrudlione,  quadrato  ex  BC  ; et  eft  reiftangulum  AH,  KB  ae- 
quale (re(ftangulo  KB,  BA  una.  cum  ipfo  KB,  BH,  hoc  eft, 
quia  BH  dupla  eft  ip- 

fius  BC,)  reaangulo  K A G D BLE  MC  NH 

KB,  BA  una  cum  iplb  ' ' — ' — ' — ' ' — 

KB,  BC  bis;  aequali-  F 
bus  hifce  additis,  erit 

retftangulum  AH,  KE  aequale  redtangulo  KB,  BA,  dupla 
re<ftangula  KB,  BC  et  quadrato  ex  BC ; commune  apponatur 
reiftangulum  AK,  KB,  erit  redbngulum  AH,  KE  una  cum 
ipfo  AK,  KB  aequale  quadrato  ex  KB,  duplo  redlangulo  KB, 
BC,  et  quadrato  ex  BC,  hoc  eft  quadrato  ex  KC.. 

Cor.  2.  Si  vero  fumatur  pundlum,  ut  L,  inter  B et  E,  et 
in  hoc  cafu  erit  re<ftangulum  AH,  LE  una  cum  ipfo  AL,  LB 
aeqiule  quadrato  ex  LC. 

Quoniam  enim  redlangxilum  AH,  BE  aequale  eft  quadrato 
cx  BC,  addito  commtmi  recftangulo  AL,  LB,  erit  retftangulum 
AH,  BE  una  cum  ipft>  AL,  LB  aequale  (quadrato  ex  BC  una 
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t:am  refUngulo  AL,  LB,  hoc  dl  quadratis  ex  BC,  BL  una 
cum  reftangulo  AB,  BL,  hoc  eft,)  duplo  ' rcdangulo  CB,  BL,  * 7. 3. 
quadrato  ex  LC,  et  re^lacgulo  AB,  BL  ; ct  eft  AH,  BL  re<ft- 
angulum  aeqtiale  re<ftangulo  AB,  BL,  (una  cum  recftangulo 
BH,  BL,  hoc  eft)  una  cum  duplo  redlangulo  CB,  BL.  Et  ab- 
latis hifce  aequalibus  ex  prioribus,  erit  rc61angulum  AH,  LE 
una  cum  ipfe  AL,  LB  aequale  quadrato  ex  LC.  > 

CoR,  3.  Quando  pundlum,  ut  M,  eft  inter  E ct  C,  erit 
redlangulum  AM,  MB  aequale  re<ftangulo  AH,  ME  una  cum 
quadrato  ex  MC. 

Eft  enim  rciftangulum  AM,  MB  una  cum  quadrato  ex  BC 
aequale  (redlangulo  AB,  BM  una  cum  quadratis  ex  BM,  BC, 
hoc  eft  re<ftangulo  AB,  BM,  duplo  redlangulo 'CB,  BM,  ct 
quadrato  ex  MC,  hoc  eft,  quia  BH  dupla  eft  ipftus  BC,  redl- 
angulo AB,  BM  una  cum  ip{b  HB,  BM  et  quadrato  ex  MC, 
hoc  eft)  redlangulo  AH,  BM  una  cum  quadrato  ex  MC ; quo- 
rum quadratum  ex  BC  aequale  eft  redlangulo  AH,  BE ; reli- 
quum igitur  rcdlangulum  AM,  MB  aequale  eft  reliquo,  redl- 
angulo Icilicct  AH,  ME  una  cum  quadrato  ex  MC. 

Cor.  4.  Quando  pundlum,  ut  N,  furaptum  eft  in  AC  pro- 
dudla ; erit  rcdlangulum  AN,  NB  aequale  redlangulo  AH, 

NE  una  cum  quadrato  ex  NC.  Oftendetur  hoc  ut  Corolla- 
rium 3. 

Denique  fi  fumatur  ptmdlum  A vice  ipftus  D,  redlangu- 
Ium  AH,  A£  aequale  erit  quadrato  ex  AC.  Si  fumatur  punc- 
tum B,  erit  rcdlangulum  AH,  B£  aequale  quadrato  ex  BC, 
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Et  fi  fumatur  in  E,  rcdangulum  AE,  EB  erit  aequale  qua- 
drato ex  EC.  Si  autem  fumatur  pundlum  C,  erit  redtangu- 
lum  AH,  CE  aequale  recflangulo  AC,  CB. 

Haec  autem  omnia  numeris  illuftrari  polTimt,  ponendo, 
ex.gr.  AB,  24;  BC,  12;  erit  enim  F,  five  AH,  48;  BE,  3.  Et 
fi  fumatur  AD,  i o,  erit  F,  DE,  816;  AD,  DB,  1 40 ; et  qua- 
dratum ex  DC  erit  676.  et  ita  in  reliquis  cafibus. 

P R O P.  VI. 

“ DATIS  in  redla  linea  tribus  pundis  A,  B,  C quorum  C eft 
“ inter  A,  B ; datum  erit  in  AB  produdla  ad  partes  A,  punc- 
“ tum  D,  ita  ut  fi  fumatur  utcunque,  in  AB  produdla  ad 
“ eafdem  partes,  pundlum  E,  redlangulum  BC,  CE  aequale 
“ erit  redlangulo  DA,  AE  una  cum  re(5langulo  contento  re^a 
“ EB,  et  data  quadam  re<Sla.” 

Puta  Porifma  verum  efle,  fitque  D punAum,  et  F re^ 
quae  invenienda  funt.  Igitur,  ex  hypothcfi,  fi  fumatur  utcim- 
que  pundlum  E in  BA  produdia,  redlangulum  BC,  CE  aequa- 
le erit  reclangulo  DA,  AE  una  cum  rediangulo  F,  EB.  Suma- 
tur nunc  pundium  A,  vi- 
ce ipfius  E,  et  rurfus,  exED  AGC  H BK 

hypothefi,  redlangulum  ' ' ’ ‘ ' ' 

BC,  CA  aequale  erit  redi-  F 

angulo  F,  AB.  Et  hifce 

ex  praecedentibus  aequalibus  ablatis,  erit  reliquum  redlang^- 
lum  BC,  AE  aequale  reliquo,  redlangulo  fcilicet  DA,  AE  una 
cum  redlangulo  F,  AE.  Redla  igitur  BC  aequalis  eft  redlis 
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DA,  F limul ; quare  rcdlangulum  AB,  BC  aequale  eft  redlan- 
gulo  DA,  AB  una  cum  redlangulo  F,  AB.  Oftenfum  autem  fuit 
rcdtangulum  BC,  CA  aequale  redlangulo  F,  AB,  et  hifcc  ex 
proxime  praecedentibus  aequalibus  ablatis,  erit  reliquum,  qua- 
dratum fcilicct  ex  CB  aequale  reliquo  redlangulo  DA,  AB.  Da- 
ta autem  eft  BC,  datum  igitur  eft  redlangulum  DA,  AB ; et 
data  eft  AB,  quare  re<fta  AD  et  pun«ftum  D data  funt.  Fuit 
autem  BC  aequalis  reiftis  DA,  F fimul  j data  igitur  eft  recfta  F. 

Componetur  ita. 

Inveniatur  AD  tertia  proportionalis  ipfis  AB,  BC,  quae  po- 
natur ab  A in  BA  produdla.  Sumatur  autem  redla  F aequalis 
excefliii  ipfarum  CB,  AD,  hoc  eft,  fit  CB  aequalis  ipfis  AD,  F 
fimul;  eft  igltm  quadratum  ex  BC  aequale  redlangulo  DA, 
AB ; commune  addatur  rediangulum  AC,  CB,  erit  totum  redl- 
angulum  AB,  BC  aequale  toti,  redlangulo  fcilicet  DA,  AB 
una  ctun  Ipfo  AC,  CB.  Et  quoniam  reifta  CB  aequalis  eft  ip- 
fis AD,  F fimul,  erit  reiftangulum  AB,  BC  aequale  redlangulo 
DA,  AB  vma  cum  rcftangulo  F,  AB.  Igitur  redlangulum  DA, 
AB  uno  cum  ipfo  AC,  CB  aequale  eft  re<ftangulo  DA,  AB  una 
cum  ipfo  F,  AB ; quare  AC,  CB  redangulum  aequale  eft  ipfi 
F,  AB.  Rurfus  quoniam  redla  BC  aequalis  eft  ipfis  AD,  F fi- 
mul, erit  redlangulvun  BC,  AE  aequale  redlangulo  AD,  AE 
una  cum  ipfo  F,  AE ; additisque  hifce  proxime  praecedenti- 
bus aequalibus,  erit  totum  re<ftangulum  BC,  CE  aequale  toti, 
re(5langulo  fcilicet  DA,  AE  una  cum  reiSfcingulo  F,  EB.  Qj_E.  D. 

• CoR.  I.  Si,  vice  pundli  E fumatur  pundhim  G inter  A et 
C,  reliquis  manentibus,  erit  reiSIangulum  DA,  AG  una  cum 
ipfo  BC,  CG  aequale  re^Iangulo  F,  GB. 
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Quoniam  enim  redangulum  DA,  AB  aequale  eft  quadrato 
ex  CB,  commune  apponatur  rec^angulum  GC,  CB,  erit  rcdl- 
angulum  DA,  AB  una  cum  ipfo  GC,  CB  aequale  re<51angulo 
GB,  BC.  ER  autem  redla  CB  aequalis  iplis  DA,  F fimul,  qua- 
re redlanguliun  GB,  BC, 

hoc  eft  reftangulum  DA,  ED  AGC  H BK 

AB  ima  cum  ipfo  GC,  ' ' ' — 

CB  aequale  eft  reftangu-  F 

lo  DA,  GB  una  cum  ip- 

Ib  F,  GB.  Auferatur  commune  redlangulum  DA,  GB,  erit 
redtangulum  DA,  AG  una  cum  iplb  GC,  CB  aequale  reftan- 
gulo  F,  GB. 

CoR.  2.  Si  inter  C et  B liimatur  utcunque  pundum  H,  e- 
rit  reftangulum  DA,  AH  aequale  reiflangulo  BC,  CH  una 
cum  reftangulo  F,  HB. 

Quoniam  enim  re<fta  CB  aequalis  oftenfa  fiiit  ipfis  DA,  F 
iimul,  erit  reftangulum  HB,  BC  aequale  reftangulo  DA,  HB 
ima  cum  iplb  F,  HB.  Commune  apponatur  redlangulum  DA, 
AH,  erit  reftangiilum  DA,  AH  una  cum  ipfo  HB,  BC  aequa- 
le (reftangulo  DA,  AB  una  cum  iplb  F,  HB,  hoc  eft,)  qua- 
drato ex  CB  una  cum  redlangulo  F,  HB.  Auferatiu-  commune 
HB,  BC,  erit  DA,  AH  reftangulum  aequale  rcdangulo  BC, 
CH  una  cum  reflangulo  F,  HB. 

Cor.  3.  Si  in  AB  produfta  fumatur  utcunque  punftum  K, 
erit  reftangulum  DA,  AK  una  cum  ipfo  F,  KB  aequale  rcdt-» 
angulo  BC,  CK. 

Quoniam  reftangulum  DA,  AB  aequale  eft  quadrato  ex  • 
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CB,  et  eft  redlangultim  DA,  KB  una  cum  ipfo  F,  KB  aequale 
redlangulo  CB,  BK,  quia  reila  DA  una  cum  ipfa  F,  aequalis 
eft  reiftae  CB ; erit  totum,  retflangulum  DA,  AK  una  cum 
ipfo  F,  BK  aequale  toti,  re<ftangulo  KC,  CB^ 

Poterint  etiam  Porismata  projioni  de  numeris,  ex.  gr^ 
praecedens  ita  de  numeris  proponi  poteft. 

DATIS  duobus  numeris  a,  b quorum  major  fit  a,^  dati  erunt 
duo  alii  numeri  x,  y,  tales,  ut  fi  fumatur  utcunque  quintus 
numerus  c,  fadlus  ab  exccITu  primi  a et  fecundi  b,  et  fiimma 
fecundi  b et  quinti  c,  aequalis  fit  fadlo  a tertio  x,  et  quinto 
€ ; tma  cum  fa^fto  a fumma  primi  a et  quinti  c,  et  quarto  y» 
Igitur  ex  hypothefi  erit, 

a — b X b + c=cx  4 ay  + cy 
i.  e.  ab  4 ac  — bb  — bc  z=  cx  4 ay  4 cy. 

Sumatur  nirfus  utcunque  numerus  d,  vice  ipfius  c,  et  finfili- 
ter  oftendetur  ab  4 ad  — bb  — bd  = dx  4 ay  4 dy ; et  fi  c ma- 
jor fit  quam  d,  ablatis  hifce  aequalibus  a praecedentibus,  erit 
aX  c— d — b X c— d = c— d4c— dXy ; igitur  eft  a— b=x4y. 
Unde  a— b— y=x,  et  ac— bc— cy=cx.  Et  fuit  ab4ac— bb— bc=z 
cx4ay4cy;  igitur  eft  ab4ac— bb— bc=ac— bc— cy4ay4cy- 

Unde  eft  ab— bb=ay,  et  =y.  Et  fuit  a— b— y=x,  qua- 

a - 

, ab— bb,  . aa— 2ab4bb  a— b“. 

rea— b e.  =x= 


Vel  brevius  ita. 

Oftendetur  ut  privis  ab4ac— bb— bc=cx4»y4cy,  iptur  in 
cafu  in  quo  c=o,  erit  ab— bb=ray,  et  hifce  a praecedentibus 
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ablatis,  erit  ac— bc=cx+cy.  Unde  erit  a— b=x+y,  et  a— b— x 

=y,  et  aa— ab— ax=zay.  Fuit  autem  ab— bb=  (ay=^  aa-«ab— ax ; 

. . „ aa— 2ab+bb,  . a— b* 

Igitur  elt 1.  e.  =x, 

a a 

Ex.  gr.  Sit  az=9.  b=3-  erit  x=y=4.  et  y=2.  fumatur  ve- 
ro utcunque  numerus  pro  c,  ex.  gr.  unitas,  erit  a— bxb+c 
=6X4=24.  et  eft  cx=4.  et  a+cXy=ioX2=2o.  et  eft  24=4 
4-20. 

Si  autem  c fuiflct  10,  reliquis  manentibus,  erit  a— bxb+c 
=6X13=78.  cx=4o.  a+cXy=38.  et  78=40+38. 

Ex  his  exemplis  manifeftum  eft  multa  efle  Porifmata  quae 
a Theoremate  Locali  hypothefi  deficiunt,  alia  autem  quae  ex 
Locis  nullatenus  pendent.  Merito  igitur  juniores  Pappus  re- 
prehendit, quod  Porifma  ex  accidente  definiverunt,  ex  qua- 
dam fc.  re  quae  quibufdam  quidem  non  omnibus  Porifmati- 
bus  ineft.  Fermatius  in  pag.  118.  var.  Oper.  Math.  fequen- 
tem  tradit  Porifinatis  definitionem,  viz.  “ Cum  Locum  inve- 
“ fligamus,  lineam  redlam  aut  curvam  inquirimus  nobis  tan- 
“ tifper  ignotam,  donec  Locum  inveniendae  lineae  deQgnave- 
“ rimus,  fed  cum  ex  fuppofito  Loco  dato  et  cognito  alium  Lo- 
“ cum  venamur,  novus  ifte  Locus  Porifma  vocatur  ab  Eucli- 
“ de,  qua  ratione  Locos  ipfos  Porilinatum  unam  Ipeclem  et 
“ effe  et  vocari  veriflime  Pappus  fubjunxit.  Exemplo  unico 
“ definitionem  noftram  aftruimus,  in  fig.  jta  Porifmatis,  da- 
“ ta  retSla  RC,  fi  quaeratur  curva  quaelibet  RAC  cujus  ea  fit 
“ proprietas  ut  a quolibet  ipfius  pundlo  ut  A demlffa  per- 

pendicularis  AD  faciat  quadratum  AD  aequale  redlangulo 
“ RDC,  inveniemus  curvam  RAC  efle  circuli  circumferenti- 
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■“  am ; fed  fi  ex  dato  jam  Loco  illo  alium  inveftigemus,  Pro- 
blcma  verbi  gratia  Porifinatis  jti,  novus  ille  Locus  et  in- 
finiti  alii  quos  periti  fagacitas  analyflae  reprefentabit,  et  ex 
“ jam  cognito  eliciet,  Porifina  dicitur. 

“ Cum  autem  ut  jam  diximus  Porlfinata  Ipfa  fint  Loci  &c. 

Verum  ex  hac  definitione  quid  fint  Porifinata  minime  in- 
telligi  queat,  et  revera  quae  adfert  Fermatius  vel  in  defini- 
tione fua,  vel  ad  eam  adftruendam,  Porifinatibus  nullis  con- 
veniunt, nifi  iis  folis  quae  funt  Loci.  Locos  enim  five  deri-- 
vati  fint  a Loco  alio  five  a nullo  alio  derivati  Pappus  et  ipfe 
Fermatius  fpeciem  efle  Porlfinatum  agnofeit,  ejus  fc.  generis 
Porlfinatum  cui  definitio  juniorum  convenit ; unde  patet  ali- 
as vel  faltem  aliam  fpeciem  elFe  hujus  generis  quae  non  funt 
Loci,  praeter  alia  genera,  de  quibus,  ut  videtur,  nihil  nove- 
rat Fermatius,  quae  nihil  cum  Locis  commune  habent.  Ille 
vero  Porifmata  cum  Locis  confundit,  cum  vocet  Porifina  ejus 
5tum  Locum,  et  poftea  affirmet  Porifmata  in  genere  Locos 
effe.  Exemplum  autem  Loci  ad  circumferentiam  ex  quo  velit 
Porifina  fuum  deduci,  nihil  ad  rem  facit,  neque  cum  eo  par- 
ticularem aliquem  nexum  habet.  Et  quidem  melius  dixifiet 
Fermatius  Porifina  illud  Jtum  converfam  elTe  Loci  in  pag.  7. 
libri  fui  vel  deficere  hypothefi  a Theoremate  Locali  a Loco 
illo  oriundo;  atque  ita  definitionem  juniorum  exemplo  hoc 
illufiralfet. 

Hifcc  pracmiffis,  quae  de  Porifinatibus  tradit  Pappus  in 
praefatione  ad  lib.  7.  Math.  Gjlledlionum  facilius  intelligen- 
tur ; funt  autem  haec  quae  fequuntur. 

X X 
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EX  LIBRO  SEPTIMO 

MATHEMATICARUM  COLLECTIONUM 
PAPPI  ALEXANDRINI 
‘«DE  PORISMATIBUS  EUCLIDIS  III. 

POST  Tadlioncs  in  tribus  libris  habentur  Porifmata  Eucli- 
dis, collcdlio  artificiofiflima  multarum  rerum  quae  fpeclant 
ad  analyfin  difficiliorum  et  generalium  problematum,  quo- 
rum quidem  ingentem  copiam  praebet  natura.  Nihil  vero  ad- 
ditum cfl  iis  quae  Euclides  primum  fcripferat,  praeterquam 
quod  imperiti  cjuidam  qui  nos  pracceflerunt  fecundas  deferip- 
tiones  paucis  Ipforum  [ fc.  Porifmatum  ] appofueruut.  Cum 
vero  unumquodque  definitum  habeat  demonftrationum  nu- 
merum ut  oftendimus Euclides  unam  eamque  maxime  c- 
videntem  in  fingulis  pofuit.  Habent  autem  fubtilem  et  natu- 
ralem contemplationem,  neceflariamque  et  maxime  univerfa- 
lem,  atque  iis  quae  fingula  perfpicere  et  invelligare  valent  ad- 
modum jucundam.  Specie  autem  haec  omnia  neque  theore- 
mata funt,  neque  problemata,  fcd  mediae  quodammodo  inter 
haec  naturae,  ita  ut  eorum  propofitiones  poflunt  vel  ut  theo- 
remata, vel  ut  problemata  formari.  Unde  factum  eft  ut  inter 
multos  Geometras  alii  haec  genere  theoremata  exiftiment,  alii 
vero  problemata,  rcfpcientes  ad  formam  tantum  propofitio- 
nis.  Differentias  autem  horum  trium  melius  intcllexiffe  vete- 


• Forfan  intclligit  demonllrationes  diverforum  cafumn  ejurdem  Forifinatis ; 
vcl  propofitionum  quae  funt  ejus  converfac. 

In  quibufdam  cx  lemmatibus,  ni  fallor,  ad  Porifmata. 
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res  manifeftum  eft  ex  definitionibus.  Dixerunt  enim  Theo- 
rema efie  quo  aliquid  propofitum  eft  dcmonftrandum ; Pro- 
blema vero,  quo  aliquid  propofitum  eft  conftruendum ; Po- 
rifma  vero  efle  quo  aliquid  propofitum  eft  inveftigandum.  A 
Neotericis  autem  immutata  eft  haec  Porilmatis  definitio,  qui 
haec  omnia  inveftigare  haud  potuerunt,  fed  Elementis  hifce 
adhibitis,  oftenderunt  tantum  quid  fit  quod  quaeritur,  non 
autem  illud  inveftigaverunt.  Et  quamvis  a definitione  et  ab 
ipfis  rebus  quae  traditae  funt  redai'guercntiir,  hoc  tamen  mo- 
do, ab  accidente,  definierunt.  Porifma  eft  quod  deficit  hypo- 
thefi  a Theoremate  Locali  [hoc  eft,  Porlfina  eft  Theorema  Lo- 
cale deficiens  five  diminuta  in  hypothcli  ejus.]  Hujus  autem 
generis  Porifmatum  Loca  Geometrica  funt  fpccics,  quorum 
magna  eft  copia  in  Libris  de  Analyfi ; ac  feorfim  a Porifma- 
tibus  collecta,  fub  propriis  titulis  traduntur,  eo  quod  magis 
diflufi  et  copiofa  fit  haec  prae  caeteris  fpeciebus.  E Locis  c- 
nim  quaedam  plana  funt,  quaedam  (olida,  quaedam  linearia, 
et  praeter  haec  funt  Loca  ad  medietates  [five  a mediis  propor- 
tionalibus orta.]  Accidit  hoc  etiam  Porifmatibus,  propofiti- 
ones  habere  concifas  propter  difficultatem  multarum  rerum 
quae  fiibintelligi  folent ; unde  evenit  Geometras  non  paucos 
ex  parte  tantum  rem  perfpiccrc,  dum  ea  quae  inter  oftenfa 
magis  necelTaria  funt  haud  capiunt.  Multa  autem  ex  iis  in 
una  propofitione  minime  comprehendi  poffimt,  quia  ipfe  Eu- 
clides non  multa  in  unaquaque  fpecie  pofuerit,  fed  ut  fpe- 
cimen  daret  multae  copiae,  pauca  ad  principium  primi  libri 
pofuit  cjufdcm  omnino  fpcciei  cum  uberrima  illa  [quae  in 
primo  libro  habetur]  Locorum  fpecie,  ut  decem  fint  numero. 
Quare  has  [ propofitiones  fcilicet  hujus  fpeciei]  una  propo- 
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fitione  comprehendi  poflc  animadvertentes,  eam  ita  defcri- 
blmus. 

“ Si  quadrilateri  cujus  anguli  oppofiti  vel  ex  adverfo,  vel 
“ ad  eafdem  partes  lunt  pofiti  % [lateribus  produdlis]  data 
“ fint  in  uno  iplbrum  tria  pundla  [ interfcdlionum  fcilicet;] 
“ vel  fi  in  quadrilatero  cujus  duo  latera  funt  inter  fe  paralle- 
“ la  [data  fint  duo  ptmdla  interfedtionum  in  altera  parallela- 
“ rum;]  cacteraVero  pundla  praeter  unam  tangant  redlam^ 

• Primum  horum  Pappus  vocat  uTT/cr,  alterum  Ta^urr/cr  j et  ita  videtur 
SvTicr,  fcilicet  fchema,  explicandum,  quod  (it  figura  quadrtlatera  in  qua  duo 
latera  AD,  CD  vergunt  ad  partes  contrarias  iis  ad  quas  vergunt  reliqua  din» 

F 

E 


AB,  BC,  hoc  eft  vergunt  retrorfum  ab  iis.  riafurr/tr  vero  fchema  eft  figura 
quadrilatera  in  qua  duo  latera  AD,  CD  vergunt  juxta  latera  reliqua  AB,  CB 
five  verfus  eafdem  partes.  Ita  ut  hifce  duabus  figuris  comprehenditur  quaevis 
figura  quatuor  laterum,  quorum  nulla  funt  inter  fe  parallela. 

In  <]uibufdam  lemmatibus  Pappi  in  Porifmata  mentio  fit  tI  fcili* 


cet  fchematis,  quod  efi  figura  quadrilatera  cujus  duo  latera  funt  parallela,  ut 
ABCD  in  appofitis  figuris. 

*>  i.  c.  Unum  tangat  unam,  aliud  tangat  aliam  re£Iam  pofitionc  datam,  et  fic 
deinceps. 
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“ pofitione  datam ; edam  hoc  tanget  rediam  poGtione  da- 
“ tam.”  Hoc  autem  de  quatuor  tantum  redtls  dicitur,  qua« 
niin  non  plures  quam  duae  per  idem  pumfhim  tranfeunt.  In 
quolibet  vero  propoGto  re<5larum  numero  ignoratur,  quamvia 
vera  fit  hujufmodi  propofitio,  viz. 

“ Si  quotcunque  redlae  occurrant  inter  fe,  nec  plures  quam 
“ duae  per  idem  pun<5lum ; data  vero  fint  pundla  omnia  in 
“ carum  una,  unumquodque  autem  pundium  in  alia  tangat 
“ re<flam  pofitione  datam.”  Vel  generalius  fic.  “ Si  quotcun- 
“ que  redlae  occurrant  inter  fe,  neque  fint  plures  quam  duae 
“ per  idem  puncT:um,  omnia  vero  pundla  [interfedlionum  fei- 
“ licet]  in  earum  una  data  fint ; reliquorum  numerus  erit  nu- 
“ merus  triangularis,  cujus  latus  exhibet  numerum  pimdlo- 
“ rum  redlam  pofirione  datam  tangentium ; quarum  inter- 
“ fcdlionum  fi  nullae  tres  exiilant  ad  angulos  trianguli  fpatii 
“ [nullae  quatuor  ad  angulos  quadrilateri,  nullae  quinque  ad 
“ angulos  quinquelateri,  &c.  i.  e.  Univerfim,  fi  nullae  harum 
“ interfedlionum  in  orbem  redeant]  tmaquaeque  interfedlio 
“ reliqua  tanget  redlam  pofitione  datam.” 

Euclidem  autem  hoc  nefeiviffe  haud  verifimile  eft,  fed 
principia  fola  relpexiffe : nam  per  omnia  Porifinata  non  nifi 
prima  principia,  et  femina  tantum  multarum  et  magnarum 
rerum  fparfilfe  videtur.  Haec  autem  juxta  hypothefium  dif- 
ferentias minime  diflinguenda  funt ; fed  fecundum  differen- 
tias accidentium  et  quaefitorum.  Hypothefes  quidem  omnes 
inter  fe  diffenmt,  cum  fpecialilfimae  fint:  accidentium  vero 
et  quaefitorum  unumquodque,  cum  fit  unum  idemque  mul- 
tis diverfisque  hypothefibus  contingit  *. 

* £x.  gr.  Multa  funt  Porifmata  <^uae  diverfu  hypothefes  habent,  icd  quae 
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Talia  itaque  inquirenda  offeruntur  in  primi  libri  propofi- 
tionibus  : ( in  principio  fcptimi  habetur  * diagramma  huc 
fpcdlans)  “ Si  a duobus  pundlis  datis  infleclantur  duae  redlae 
“ ad  reclam  poQtione  datam,  abfcindat  autem  carum  una  a 
“ recla  politione  data  fegmentum  dato  in  ea  puncto  adjacens, 
“ auferet  etiam  altera  ab  alia  recfta  fegmentum  datam  habens 
“ rationem.”  i.  e.  quod  ad  alterum  fegmentum  habebit  rationem 
“ eandem  rationi  quae  ex  hypotheji  data  ejl.  Deinde  in  fubfequen- 
tibus ; “ Quod  puncflum  illud  tangit  recflam  pofitionc  datam. 
“ Quod  ratio  ipfius  ...  ad  redlam  . . . data  cft.  Quod  ratio  ip- 
“ fius  ...  ad  partem  abfeiOam  data  eft.  Quod  hacc  redla  . . . 
“ politione  data  eft.  Quod  haec  ad  datum  pun«ftum  vergit. 
“ Quod  data  eft  ratio  ipfius  ...  ad  interceptam  inter  punc- 
“ tum  ...  et  datum  pundum.  Quod  data  eft  ratio  reiftae  . . . 
“ ad  aliquam  a punefto  . . ducftam.  Quod  data  cft  ratio  rc<ft- 
“ anguli** ad  redlangulum  contentum  data  et  ipsa  . . . Quod 
“ hujus  re<ftanguli  unum  latus  datum  eft,  alterum  vero  rati- 
“ onem  habet  datam  ad  redlam  abfeiflam.  Quod  rctftangu- 
“ Ium  hoc  vel  folum,  vel  una  cum  quodam  dato  fpatio  cft** 
“ illud  vero  rationem  datam  habet  ad  partem  abfciftam.  Quod 
“ rcdla  . . . una  cum  alia  ad  quam  ...  eft  in  ratione  data,  ra- 
“ tionem  habet  datam  ad  interceptam  inter  puneftum  . . et  da- 
“ tum  puntftum.  Quod  contentum  quadam  data  et  rcdla  . . . 
“ aequale  cft  contento  alia  data  et  intercepta  inter  pundlum .. 
“ et  datum  . . Quod  data  eft  ratio  redlac  . . . atque  etiam  ip- 

“ lius  ...  ad  interceptam  inter  pundlum  . . et  datum.  Quod 

♦ 

omnia  concludunt  punAum  aliquod  tangere  reAam  poiitione  datam ; vel  rec> 
tam  aliquam  vergere  ad  punAum  datum.  &c. 

* Non  jam  habetur. 
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“ redla  ...  aufert  a pofitione  datis  fegmenta  rc^langulum  da- 
“ tum  comprehendentia. 

In  fecundo  libro  hypothefes  quidem  diverfae  funt.  Inqui- 
renda vero  ut  plurimum  eadem  ac  in  primo : praetereaque 
haec  “ Quod  re(!Jlangulum  illud  . . . rationem  habet  datam  ad 
“ partem  abfcilfam,  vel  per  fe,  vel  adjundlo  quodam  dato  re^l- 
“ angulo.  Quod  data  eft  ratio  redlanguli  contenti . . . et  . . . 
“ ad  partem  abfcilTain.  Quod  data  eft  ratio  reclanguli  con- 
“ tenti  utraque  . . . et . . . funul  fumpta,  et  utraque  ipfarum.. , 
“ et . . . etiam  fimul  fumptarum,  ad  partem  abfeiflam.  Quod 
“ contentum  ipsa  ...  et  utraque  ipfarum  ...  et  ...  quae  ad 
“ rediam  . . . datam  habet  rationem ; atque  etiam  contentum 
“ ...  et  illa  quae  ad  ipfam  datam  habet  rationem  funt  in  da- 
“ ta  ratione  ad  partem  abfeiflam.  Quod  data  eft  ratio  utri- 

“ ufque fimul  fumptae  ad  interceptam  inter  punc- 

“ tum  ..  et  datum  pundium.  Quod  datmn  eft  redlangulum 
“ contentum  ipfis  ...  et ... 

In  tertio  libro  plures  funt  hypothefes  de  femicirculis,  paucae 
autem  de  circulis  et  fegmentis.  Inquirendorum  vero  maxima 
pars  affinis  eft  praecedentibus.  Infuper  vero  haec  fefe  offe- 
runt. “ Quod  data  eft  ratio  redlanguli  ...  in  ...  ad  redlan- 
“ gulum  ...  in  ...  Quod  data  eft  ratio  quadrati  ipfius  ...  ad 
“ partem  abfeiflam.  Quod  redlangulum  contenttim  ipfis  ... 
“ et . . . aequale  eft  rcdlangulo  contentum  data  et  intercepta  in- 
“ ter  pundbim  ..  et  datum  pundlum.  Quod  quadratum  ip- 
“ fius  ...aequale  eft  contento  data .. et  intercepta  inter  Cathe- 
“ tum  et  pundlum  datum.  Quod  redlae  ......  una  cum  illa 

“ ad  quam  . . . datam  habet  rationem,  fimul  fumptae,  da- 
“ tam  habent  rationem  ad  partem  abfcifliim.  Quod  datum  eft 
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“ pvmdlum  aliquod,  a quo  fi  ducantur  reftae  ad  puncla  quae- 
“ vis  ...  continebunt  illae  triangulum  fpecie  datum.  Quod 
“ datum  eft  aliquod  puniflum  a quo  fi  ducantur  redlae  ad 
“ pim(fta  quaevis  . . . abfcindent  illae  i circulo  aequales  circum- 
fercntias.  Quod  re<fla  ...  vel  parallela  erit  politione  datae, 
“ vel  verget  ad  datum  punitum,  vel  cum  quadam  alia  recfta  ver- 
“ fus  pundlum  datum  vergente  datum  continebit  angulum.” 
Habent  autem  tres  Porifinatum  Libri  Lemmata  xxxviir. 
Theoremata  vero  clxxi.  Hadlenus  Pappus. 

Perfpicuum  efl;  propofitiones  has  omnes,  prima  excepta, 
omnino  mancas  et  imperfeiflas  elTe.  Paucas  quidem  magno 
labore  enucleavimus,  ex  quibus  praeftantiam  Porifinatum,  et 
quam  maxime  eorum  jadlura  Geometris  deploranda  fit,  dig- 
nofeere  licet. 

Decem  vero  Loci  qui  in  prima  praecedentium  Propofiti- 
onum  generalium  continebantur,  videntur  fuifiTe  hi  qui  fe- 
quuntur. 


LOCUS  I.  PROP.  VII. 

SI  fuerint  quatuor  rcdlae  quarum  duae  funt  inter  le  paral- 
lelae,  et  in  una  harum  data  fint  duo  pundta  interfedlionuin, 
“ reliqua  vero  interfe^Uonum  pun(Ra  praeter  xmum  tangant 
recflas  parallelas  pofitione  datas;  tanget  etiam  hoc  re^am 
“ pofitione  datam.” 

Cas.  i.  Quando  duae  reliquae  ex  quatuor  retftis  fiint  eti- 
am inter  fe  parallelae,  hoc  ell  quando  quatuor  redlae  paralie- 
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logrammuin  continent,  et  duo  pun<5la  InterfedHonum  data 
funt  in  uno  ex  lateribus,  unum  vero  reliquorum  tangit  rec- 
tam pofitlone  datam,  tanget  et  alteram  rcdlam  pofitione  da- 
tam. 

Sit  ABCD  paraii^ogrammum,  et  data  fit  in  uno  ex  laterlr  ' 
bus  pundla  A,  B,  unum  vero  C ex  reliquis  tangat  retflara  EF 
jjofitione  datam ; tanget  et  alterum  D pofitione  datam. 

Quonbim  enim  magnitudine  data  cfl  rc<5ta  AB,  data  erit  et 
CD;  et  quoniam  datus  eft  angulus  FEA,  data  erit  ipfi  aequa- 
lis angulus  FCD.  A pundlo  igitur  C in  rcdFa  pofitione  data 
EF,  duda  eft  redla  CD  magnitudine  data  in  dato  angulo  FCD, 
et  propterea  pundtum  D tangit  rciftam  pofitione  datam  % pa-  *Prop.  37. 
rallclam  fcilicet  ipfi  EF. 

Ponatur  igitur  EG  a puncfto  E aequalis  ipfi  AB,  ita  ut 
pundFa  B,  G fint  ad  eafdcm  partes  pumftorum  A,  E ; et  du- 
catur GH  parallela  ipfi  EF ; erit  GFI  redla  quam  tangit  punc- 
tum D ; hoc  eft  fi  per  A,  B ducantur  quae- 
vis parallelae,  quarum  prima  occurrat  rec- 
tae EF  in  C,  altera  ipfi  GFI  occurrat  in  D ; 
jumfta  CD  parallela  erit  ipfi  AB.  Aequian- 
gula  enim  funt  EAC,  GBD  trianguia,  ut  i- 
gitur  EA  ad  AC,  ita  eft  GB  ad  BD ; eft  au- 
tem EA  aequalis  ipfi  GB,  quia  AB  ipfi  EG,  igitur  eft  AC  ae- 
qualis reiftae  BD  ; et  funt  parallelae  ; igitur  parallela  eft  CD 
ipfi  AB. 

Vel  fi  fiat  EG  aequalis  ipfi  AB,  ut  dicftum  fuit,  et  fuper 
AB  defcribatur  parallelogrammum  quodvis  ABDC,  tangat 
autem  angulus  ejus  C redam  EF ; erit  junda  GD  parallela 
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ip£I  EF.  Efl  enim  CD  aequalis  ipfi  (AB,  hoc  efl  rcclae)  EG, 
et  fuat  parallelae;  igitur  parallelae  fuiit  EC,  GD. 

Cas.  2.  Quando  duae  ex  quatuor  re«5lis  funt  parallelae,  non 
autem  reliquae ; et  data  funt  duo  interfectionum  puiuSla  in 
una  parallelarum  per  quae  trairfeunt  re<flae  parallelae  et  poli- 
tione datae  quas  tangunt  duo  ex  pumilis  reliquis ; tanget  et 
tertium  pumilum  reclam  pofitioue  datam. 

Sint  quatuor  rectae  AB,  CD,  AD,  BC  quarum  AB,  CD  funt 
parallelae  ; et  data  fmt  pumila  A,  B,  reli- 
quorum autem  C,  D,  E unum  C tangat 
■ re<ilam  AF  pofitione  datam,  aliud  D tan- 
gat rccilam  BG  pofitione  datam  ipfi  AF  pa- 
rallelam ; tanget  et  reliquum  E reclam  po- 
fitione datam. 

Quoniam  enim  parallelogrammum  cll  ABDC,  erit  AE  ae- 
qualis ipfi  ED;  quoniam  igitur  AD  duc^a  inter  politione  da- 
tas parallelas  AF,  BG  fedla  elt  in  data  ratione  in  puncflo  E, 
rc^ila  Eli  quae  per  E duella  ell  parallela  iplis  AF,  BG,  politi- 
• ^o.Dat.  onc  data  ell 

Bifariam  igitur  fccetur  AB  in  H,  rciila  HK  ipfi  AF  paral- 
lela erit  ea  quam  tangit  punc^lum  E,  hoc  ell  fi  per  quodvis 
pun<ilum  E in  ipfa  HK  ducantur  ad  ipfas  BD,  AC  reiilae  AD, 
'>  2.  6.  BC,  erit  jundla  CD  p.arallela  ipfi  AB.  Eli  enim ut  AH  ad  HB, 
ita  AE  ad  ED,  et  ita  CE  ad  EB;  aequales  igitur  funt  AE,  ED, 
ut  et  CE,  EB..  Et  quoniam  aequales  funt  AE,  EB  ipfis  DE, 
‘^.t.  EC  altera  alteri,  et  aequales  continent  angulos,  erit 'angulus 
ABC  aequalis  ipfi.  DCB.  Baralkla  igitin  ell  CD  ipfi  AB. 
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' Vel  li  ducatur  CD  parallela  et  aequalis  ipfi  AB,  et  jungan- 
tur AD,  BC  fibi  mutuo  occurrentes  in  E ; jundla  EH  parallela 
■erit  ipfi  BD.  Eli  enim  AE  aequalis  ipfi  ED  quoniam  paralle- 
logrammum  cft  AEDC,  et  ell  AH  aequalis  HB ; igitur  EH  ^ 
parallela ell  redae  AB. 

Cis  Reliquis  ut  in  Cafu  2.  manentibus,  non  tanlcant 

ambae  politione  datae  per  punda  data. 

Sint  AB,  CD,  AC,  BD  quatuor  redae  quarum  AB,  CD  funt 
parallelae,  et  in  una  harum  AB  data  fint  duo  interlcdionum. 
punda  A,  B,  reliquorum  autem  trium  C,  D,  E duo  quaevis 
C,  E tangant  redas  politione  datas  inter  fe  parallelas,  viz.  C 
tangat  redam  EC,  et  E ipfam  GE;  tanget  et  reliquum  D rec- 
tam politione  datam. 

Quoniam  enim  ell  AF  ad  FG,  ut  AC  ad  CE,  hoc  ell  utBD 
ad  DE;  et  data  ell  ratio  AF  ad  FG,  ip- 
lae  enim  redae  datae  funt,  data  ci  It  ra- 
tio BD  ad  DE.  Igitur  quoniam  a dato 
pundo  B duda  cft  BE  ad  redam  GE 
pofitione  datam,  et  feda  ell  BE  in  da-  G l A H B 
ta  ratione  in  pundo  D ; reda  DH  quae 

per  pundum  D parallela  ducFa  cft  ipfi  EG  pofitione  data  crit^^.  <>  39.  u»t. 

Secctur  igitur  GB  in  H ita  ut  BH  fit  ad  HG,  ut  AF  ad  IG, 
ct  per  H duktur  HK  parallela  ipfi  GE;  erit  HK.  reda  quam 
tangit  pundum  D.  Hoc  ell  fi  ad  pundum  qtiodvis  E in  reda 
GE  ducantur  AE,  BE  quarum  AE  occurrit  ipfi  FC  in  C,  BE 
vero  ipfi  HK  in  D;  junda  CD  parallela  erit  ipfi  AB.  Eli  c- 
nim  AC  ad  CE,  ut  (AF  ad  AG,  hoc  ell,  ex  conftrudione,  ut 
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BH  ad  HG,  hoc  eft  propter  parallelas  ut)  BD  ad  DE,  Igitur 
eft  CD  parallela  ipfi  AB. 

Vel  li  ducatur  quaevis  CD  ipfi  AB  parallela  quae  occurrat 
ipfis  FC,  HK  in  C,  D,  et  jungatur  AC 
occurratque  ipfi  GE  in  E;  erunt  punc- 
ta B,  D,  E in  recda  linea.  Eli  enim,  ex 
conllrudlione,  BH  ad  HG,  ut  AF  ad 
FG,  et,  componendo,  BG  ad  GH,  ut  G F A ll  B 
AG  ad  GF  ; reliqua  Igitur  AB  ell  ad 
reliquam  FH  five  CD,  ut  (AG  ad  GF,  hoc  efi,  ut)  AE  ad  EC. 
In  redla  igitur  linea  funt  pundla  B,  B,  E. 

Vcl  fi  ad  quodvis  pundlum  FI  in  redta  GE  ducantur  AF2, 
BE,  quarum  AE  occurrit  ipfi  FC  in  C,  et  ad  BE  ducatur  CD 
parallela  ipfi  AB ; jundla  DH  parallela  erit  ipfis  GE,  FC.  Eli 
enim  BD  ad  DE,  ut  (AC  ad  CE,  hoc  eft  ut  AF  ad  FG,  hoc  eft, 
ex  conftrudlione,  ut)  BII  ad  HG ; parallela  igitur  eft  DH  rec- 
tae GE. 


L O C U S II.  P R O P.  VIII. 

“SI  fint  quatuor  rcdlac  quarum  duae  fint  inter  fe  parallelae, 
“ et  in  harum  una  data  fint  duo  pundla  interfedlionum,  duo 
“ vero  reliquorum  tangant  redlas  pofitione  datas,  non  autem 
“ inter  fe  parallelas  ; tanget  et  tertium  pundlum  redtam  po- 
“ fitione  datam.” 

Cas.  i.  Quando  una  ex  redlis  pofitione  datis  parallela  eft 
redlac  in  qua  funt  duo  pundla  data. 
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Sint  quatuor  redlae  AB,  CD,  AC,  BD  quarum  AB,  CD  funt 
Inter  fe  parallelae,  et  data  fint  pundla  A,  B ; reliquorum  au- 
tem C,  D,  E unum  C tangat  re(5lam  GF  politione  datam,  ali- 
ud E tanget  redlam  EF  politione  datam  et  ipli  AB  parallelam ; 
tanget  et  tertium  D rcdlam  politione  datam. 

Jungatur  FD  occurratque  ipfi  AB  in  H;  quoniam  igitur 
parallelae  funt  GH,  CD,  ut  GH  ad  CD,  ita  cll  (GF  ad  FC, 
et  ita,  propter  GA,  EF  parallelas  cll  AE 
ad  EC,  et  ita)  AB  ad  CD.  Eli  igitur 
GH  aequalis  ipfi  AB,  data  autem  ell 
AB,  quare  et  GH;  datumque  ell  punc- 
tum G,  datum  igitur  cll  H ; et  datum 
ell  punclum  F,  politione  enim  datae 
funt  GF,  EF ; igitur  re<fla  HF  quam  tangit  pun»Slum  D poli- 
tione data  ell. 

Ponatur  Igitur  GH  aequalis  redlae  AB,  ita  ut  pundla  B,  H 
lint  ad  eafdcm  partes  pundlorum  A,  G,  et  HF  jungatur;  erit 
HF  redla  quam  tangit  pun<flum  D ; hoc  ell  li  ad  quodvis 
pun<5him  E in  re«5la  EF  ducantur  AE,  BE  quae  occurrunt  ip- 
lis  GF,  HF  in  C,  D;  jundla  CD  parallela  erit  redlae  AB.  Quo- 
niam enim  aequales  funt  GH,  AB,  erit  GA  aequalis  ipli  HB; 
ell  autem,  quia  parallelae  funt  GB,  EF,  ut  AC  ad  CE,  ita 
(GA  ad  EF,  hoc  ell  HB  ad  EF,  et  ita  ell)  BD  ad  DE.  Paral- 
lela Igitur  ell  CD  ipli  AB.  Et  reliquae  hujus  Loci  converfae 
brevius  ollendi  poflunt. 

Cas.  2.  Quando  duae  politione  datae  redlae  tranleunt  per 
pundla  quae  data  funt  in  una  parallelarum. 

Sint  quatuor  redlae  AB,  CD,  AC,  BD  quarum  AB,  CD  funt 
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inter  fe  parallelae,  et  data  fmt  pumfia  A,  B ; reliquorum  au- 
tem C,  D,  E unum  C tangat  redam  BF  pofitione  datam,  aliud 
D tangat  AF  pofitione  datam ; tanget  et  pundum  E redam 
politione  datam. 

Jimgatur  EF  occurratque  redae  AB  in  G ; et  quoniam  CD 
* 37. 1.  parallela  eft  ipfi  AB,  aequalia  erunt  ® ACD,  BCD  et  propterca 
AFC,  BFD  triangula.  Eft  autem  trian- 
gulum AFC  ad  ipfum  AFE,  ut  (reda  AC 
ad  ipfam  AE,  hoc  eft  ut  BD  ad  BE,  hoc 
eft  ut)  triangulum  BFD  ad  ipfum  BFE, 

Eft  igitur  triangulum  AFE  aequale  ipfi 
BFE.  Ut  autem  triangulum  AFE  ad  ip- 
fum AFG,  ita  eft  (reda  EF  ad  ipfam  FG, 
et  ita  eft)  triangulum  BFE  ad  ipfum  BFG. 

Eft  igitur  AFG  aequale  ipfi  BFG  triangulo,  quare  et  bafis  AG 
bafi  GB  eft  aequalis.  Data  autem  eft  AB,  igitur  datum  eft 
pundum  G;  et  datum  eft  pundum  F,  reda  igitur  GF  quam 
tangit  pundum  E pofitione  data  eft. 

Bifariam  igitur  fecetur  AB  in  G,  ct  jungatur  GF,  erit 
haec  reda  quam  tangit  pundtim  E;  hoc  eft  fi  ducantur  ad 
quodvis  in  ea  pundum  E redae  AE,  BE  quae  ipfis  BF,  AF 
octurrant  in  C,  D pundis,  erit  junda  CD  parallela  ipfi  AB. 
Quoniam  enim  aequales  funt  AG,  GB  erunt  triangula  AEG, 
BEG  ut  et  AFG,  BFG  aequalia,  quare  aequalia  funt  ct  AEF, 
BEF  triangula.  Eft  autem  triangulum  AED  ad  ipfum  ADB, 
ut  FED  ad  FBD  triangulum,  utraque  enim  ratio  eadem  eft 
»19.  j.  rationi  ED  ad  DB;  et  propterea  **  eft  triangulum  AEF  ad  ip- 
fum AFB,  ut  AED  ad  triangulum  ADB,  hoc  eft  ut  reda  ED 
ad  ipfam  DB.  Similiter  oftendetur  triangulum  BFE  ad  ipfum 
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liFA,  et  recla  EC  ad  ipfam  CA.  Quoniam  vero  aequalia 
tenfa  funt  triangula  AEF,  BFE,  ut  AEF  ad  AFB,  ita  erit  BFE 
ad  idem  AFB.  Eli  igitur  ED  at^DB,  ut  EC  ad  CA,  et  paral- 
lelae erunt ' redlae  CD,  AB. 

Brevior  hujus  Demonftratio  habetur  In  Prop.  132.  Lib.  7. 
Pappi,  quae  cll  ejus  Lemma  6.  in  Porifmata.  viz.  Ponatur  GH 
aequalis  ipfi  GF,  et  jungantur  AII,  HB;  erit  AHBF  paralle- 
logrammum  ac  propterea  ut  AE  ad  EC,  ita  (HE  ad  EF,  et 
ita  cfl)  BE  ad  ED.  Igitur  efl  CD  parallela  ipli  AB. 

Alia  hujus  Loci  converfa  haec  ell;  Si  ducatur  quaevis  CD 
parallela  ipfi  AB,  occurratque  politione  datis  BF,  AF  in  C,  D, 
et  juncflae  AC,  BD  fibi  mutuo  occurrant  In  E,  redla  erit  linea 
quae  per  G,  F,  E tranlit.  Quoniam  enim  parallelae  funt  AB, 
CD  erit  triangulum  AEF  aequale  ipfi  BEF,  ut  in  Dcmonflra- 
tione  Loci  oftenfum  fuit.  Eft  autem  AE  ad  EC,  ut  (triangu- 
lum AFE  ad  triangulum  EFC,  hoc  eft  ut  triangulum  BFE  ad 
idem  EFC,  hoc  eft  ut  redla  BF  ad  ipfam  FC,  five)  HA  ad  FC. 
Et  parallelae  funt  AH,  CF,  igitur  in  recfta  linea  funt  punila 
G,  F,  E. 

Cas.  3.  Quando  una  tantum  pofitione  datarum  tranfit  pcr 
datum  pundlum  in  una  parallelarum. 

Sint  quatuor  recftac  AB,  CD,  AC,  BD  quarum  AB,  CD  funt 
inter  fe  parallelae,  et  data  fint  A,  B puncfta ; reliquorum  au- 
tem C,  D,  E imum  D tangat  recftam  AF  politione  datam,  ali- 
ud E tangat  reclam  GF  pofitione  datam;  tanget  et  puntflum 
C redlam  pofitione  datam. 

Jundla  CF  occurrat  ipfi  AB  in  H,  et  GF  ipfi  CD  in  K.  Et 
quoniam  parallelae  funt  AB,  CD,  ut  GB  ad  KD,  ita  eft  AG 


'2.6. 


•>  4. 1. 
et  29. 1. 
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ad  CK;  ut  vero  KD  ad  AG,  ita  CK  ad  GH;  igitur  ex  ae- 
quali, ut  BG  ad  GA,  ita  AG  ad  GH,  Datae  autem  funt  BG, 
GA,  quare  data  efl  ratio  AG*ad  GH;  et  data  eft  AG,  data 
igitur  eft  GH,  et  datum  erit  punftum  H.  Politione  autem 
datae  funt  AF,  GF,  quare  pundtum  F datum  elt;  rcdla  igitur 
FH  quam  tangit  pundlum  C pofitionc  data  eft. 

Fiat  igitur  ut  BG  ad  GA,  ita  AG  ad  GH,  et  jungatur  HF, 
erit  haec  redla  quam  tangit  pun<ftum  C ; hoc  eft  fi  ad  quod- 
vis puniftum  E in  rc<fta  GF  ducantur 
AE,  BE  quae  occurrant  ipfis  HF,  AF 
in  C,  D jundta  CD  parallela  erit  ipfi 
AB,  Hoc  in  Prop.  133.  Lib.  7.  Pappi, 
ut  fequitur  dcmonftratur,  quibufdam, 
ut  fecerat  Commandinus  in  notis  fuis, 
fuppletis  ; Ducatur  ad  FG  recfla  AL 
parallela  ipfi  CH,  et  LB  jungatur.  Quoniam  igitur  eft  ut  BG 
ad  GA,  ita  (AG  ad  GH,  et  ita,  propter  parallelas  AL,  CH, 
eft)  LG  ad  GF,  aequiangula  funt  triangula  BGL,  AGF;  an- 
gulus igitur  FAG  eft  aequalis  ipfi  LBG,  ct  propterea  LB  pa- 
rallela eft  ipfi  AD.  Eft  igitur,  propter  parallelas  AL,  CH,  ut 
AC  ad  CE  ita  (LF  ad  FE,  et  ita  propter  parallelas  LB,  AD  eft) 
BD  ad  DE,  et  propterea  parallela  eft  CD  ipfi  AB. 

Et  fi  inveniatur  pundhim  H,  ut  di<5lum  fuit,  et  ducantur 
AE,  BE  ad  quod  vis  pundlum  E in  recfta  GF,  quraum  BE  oc- 
currat ipfi  AF  in  D,  et  ad  AE  ducatur  DC  parallela  ipfi  AB, 
erunt  pundla  C,  F,  H in  re<fta  linea. 

Quoniam  enim  parallelae  funt  CD,  AB,  eft  DK  ad  KC,  ut 
(BG  ad  GA,  hoc  eft  ut)  AG  ad  GH ; et  permutando,  KD  ad 
AG,  ut  CK  ad  GH.  Eft  autem  KF  ad  FG  ut  (KD  ad  AG, 
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hoc  eft  ut)  CK  ad  GH;  aequiangula  igitur  funt  triangula 
CKF,  HGF ; quare  in  re6la  linea  funt  C,  F,  H puncfla. 

Cas.  4.  Quando  neutra  politione  datarum  tranlit  per  da- 
tum pundlum  in  una  parallelarum,  nec  una  ipfarum  parallela 
eft  redlae  in  qua  data  funt  duo  pundla. 

Sint  AB,  CD,  AC,  BD  quatuor  redlae  quarum  AB,  CD  funt 
inter  fe  parallelae,  et  data  llnt  pundla  A,  B,  reliquorum  au- 
tem C,  D,  E duo  tangant  redlas  politione  datas,  tanget  et  re- 
liquum redlam  politione  datam. 

imo.  Sint  AB,  CD,  AC,  BD  quatuor  redlae,  ut  didlum  fiiit, 
et  pundla  C,  D tangant  redlas  FC,  GD  politione  datas  et  in- 
ter le  parallelas,  tanget  reliquum  pundlum  E redlam  politi- 
one datam. 

Ducatur  EH  parallela  ipli  DG ; et  quoniam  CFDG  eft  pa- 
rallelogrammum,  erit  CD  aequalis  ipli  FG ; eft  autem  AB  ad 
CD,  hoc  eft  ad  FG,  ut  (BE  ad  ED, 
hoc  eft  ut)  BH  ad  HG,  et  datsie 
funt  AB,  FG,  data  igitur  eft  ratio 
BH  ad  HG ; et  data  eft  BG,  datum 
igitur  eft  pundlum  H,  et  eft  rcdla 
HE  parallela  pofitione  datae  GD, 
quare  redla  HE,  quam  tangit  punc- 
tum E pofitione  data  eft. 

Fiat  igitur  ut  AB  ad  FG,  ita  BH 
ad  HG,  et  per  H ducatur  redla  HK  parallela  redlae  GD,  erit 
haec  redla  quam  tangit  pundlum  E,  hoc  eft  fi  ad  quodvis 
pundlum  E in  HK  ducantur  AE,  BE  quae  occurrant  redlis 
FC,  GD  in  C,  D pimdlis,  jundla  CD  parallela  erit  redlae  AB. 
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Eft  enim  BH  ad  HG,  ut  BE  ad  ED,  et  quoniam  ut  AB  ad 
FG,  ita  fadla  eft  BH  ad  HG,  erit  per  12.  aut  19.  5,  AH  ad 
HF,  ut  BH  ad  HG ; ijjltur  eft  AE 
ad  F.C,  ut  (BH  ad  HG,  hoc  eft  ut) 

BE  ad  ED,  et  proptcrca  parallela  eft 
CD  rcclac  AB. 

Et  manente  eadem  Conftrutftlo- 
ne,fi  fcilicct  fiat  ut  AB  ad  FG,ita  BH 
ad  HG,  et  ducatur  utcunque  recfta 
CD  parallela  ipfi  AB,  occurratquc  A B F G H 

politione  datis  FC,  GD  in  C,  D,  et 

AC,  BD  libi  mutuo  in  E,  juntfta  EH  parallela  erit  re<ftac  GD, 
fi  ve  FC.  Eft  enim  BE  ad  ED,  ut  (AB  ad  CD,  hoc  eft  ad 
FG,  et  ita  eft,  ex  conftruclione)  BH  ad  HG.  P.arallela  igitur 
eft  EH  reclae  DG. 

. 2do.  Non  fint  politione  datae  inter  le  parallelae,  fcilicet  fint 
AB,  CD,  AC,  BD  quatuor  redtae,  quarum  AB,  CD  funt  inter 
fe  parallelae,  et  data  fint  pundia  A,  B,  reliquorum  autem  C, 
D,  E primum  duo  C,  D,  quae  funt  in  redla  quae  parallela  eft 
ipfi  AB,  tangant  redlas  pofitlone  datas  HF,  GF ; tanget  et  re- 
liquum pundium  F'  rcdlam  politione  datam. 

Jungatur  EF  occurratquc  Iplis  AB,  CD  in  K,  L;  igitur 
quoniam  eft  AK  ad  KB,  ut  (CL  ad  LD,  hoc  eft  ut)  HK.  ad 
KG,  componendo  vel  dividendo,  aut  dividendo  inverle,  et  per- 
mutando, erit  -AB  ad  GH,  ut  BK  ad  KG ; datae  autem  funt 
AB,  GFI,  quare  data  eft  ratio  BK  ad  KG ; et  data  eft  GB,  da- 
tum igitur  eft  punclum  K;  et  datum  eft  F,  redla  igitur  KF 
quara  tangit  puiidlum  E politione  data  eft. 

Fiat  igitur  ut  AB  ad  GH,  ita  BK  ad  KG,  et  jungatur  KF, 
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erit  haec  re<fta  quam  tangit  punaum  E;  hoc  ell  fi  ducantur 
AE,  BE  ad  punaum  quodvis  E in  rccEa  KE,  occurrantque  ipfis 
HF,  GF  in  C,  D;  junaa  CD  parallela  erit  ipfi  AB.  Ducatur 
enim  ad  EK  reda  GM  parallela  ipfi  BE,  et  jungatur  MH. 
Quoniam  igitur  cft  BE  a<l  GM,  ut  (BK  ad  KG,  hoc  eft,  ex 
conftruaione,  ut)  AB  ad  GH,  permutando,  erit  ut  BE  ad  BA, 
ita  MG  ad  GH,  et  funt  circa  aequales  angulos  alternos,  vel 
quorum  unus  eft  interior  et  alter  exterior  ipfi  oppofitus,  igitur 


L D C 


triangulum  ABE  aequiangulum  eft  ipfi  HGM,  et  propterea 
angulus  BAE  aequalis  eft  ipfi  GHM,  quare  parallela  eft  MH 
reclae  AE.  Eft  autem,  propter  parallelas  GM,  EB,  ut  GF  ad 
FD,  ita  (MF  ad  FE,  hoc  eft,  quia  parallelae  funt  MH,  AE 
ita)  HF  ad  FC ; et,  permutando,  eft  GF  ad  FH,  ut  FD  ad  FC ; 
igitur  [2. 6.]  parallela  eft  CD  re<5lae  GH,  five  AB. 

Et,  manente  eadem  Conftruciione,  qua  fcUicet  fada  eft  ut 
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AB  ad  GH,  ita  BK  ad  KG,  fi  ducatur  quaevis  re^la  CD  pa- 
rallela ipfi  AB,  occurratque  politione  datis  HF,  GF  in  C,  D, 
et  jundae  AC,  BD  fibi  mutuo  occurrant  in  E,  erunt  punda 
E,  F,  K in  reda  Unca. 

Haec  eft  Propofitio  128.  Lib.  7.  Pappi,  quam  demonftrat 
ut  fequitur. 

Ducatur  per  G reda  linea  GM  parallela  ipG  DB,  et  junda  EF 
ad  M producatur.  (!^oniam  igitur  eft  ut  AB  ad  GH,  ita  BK. 


ad  KG ; ut  autem  AB  ad  GH,  ita  eft  BE  ad  GM,  quod  duae 
duabus  funt  parallelae’ ; ut  igitur  BK  ad  KG,  ita  BE  ad  GM ; 

* Longa  explicatio  quam  adfert  Commandinus  in  nota  fua  B in  pag.  240.  a 
et  fequente  ad  oflendendam  hanc  proportionem  erronea  eft  et  inepta.  £t  in 
nota  C,  ad  verba  “ quod  duae  duabus  fint  parallelae*’  veretur  ne  haec  ab  ali- 
quo addita  fint ; funt  autem  omnino  neccftaria,  AK  enim  parallela  eft  ipfi 
CD  ex  hypothefi,  at  GM  eft  parallela  ipfi  DB  ex  conftruiftione,  ct  ex  primo 
horum  fequitur  efie  AB  ad  CD,  ut  BE  ad  £D,  ct  cx  altero  efle  CD  ad  HG,  ut 
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atque  cfl  BE  parallela  ipfi  GM,  ergo  redla  linea  efl:  quae  per 
E,  K,  M tranfit,  et  eft  pundhim  F in  re<Sla  EM,  igitur  et 
pun<ila  E,  F,  K funt  in  re<5la  linea. 

Et  in  Caf.  3.  quando  pundla  C,  D tangant  redlas  pofitionc 
datas,  eadem  fimiliter  oftcndi  poflTunt. 

Sint  jam,  in  articulo  ado  Caf.  4.  pundla  D,  E quorum  E 
non  eft  in  redla  CD  quae  parallela  eft  ipfi  AB,  ea  quae  tan- 
gunt rcclas  politione  datas,  fcilicet  tangat  D rcdlam  GF,  et  E 
rciftam  KF ; tanget  et  C redlam  politione  datam. 

Jungatur  enim  CF  occurratque  ipfi  AB  in  H,  et  EF  occur- 
rat ipfis  AB,  CD  in  K,  L,  et  quoniam  parallelae  funt  AB,  CD 
erit  ut  K.B  ad  LD,  ita  AK  ad  CL ; ut  vero  LD  ad  GK,  ita  - 
CL  ad  KH;  igitur,  ex  aequali,  ut  KB  ad  GK,  ita  AK  ad  KH. 
Datae  autem  funt  KB,  GK,  quare  data  eft  ratio  AK  ad  KH ; 
et  data  eft  AK,  data  igitur  eft  KH,  datumque  erit  pun(ftum 
H,  et  datum  eft  pundlum  F quia  politione  datae  funt  GF,  KF, 
redla  igitur  HF  quam  tangit  pundlum  C pofitione  data  eft. 

Fiat  igitur  ut  BK  ad  KG,  ita  AK  ad  KH,  et  HF  jungatur, 
erit  haec  redla  quam  tangit  pundlum  C ; hoc  eft,  fi  ad  punc- 
tum quodvis  E in  redla  KF  ducantur  AE,  BE  quae  occurrant 
ipfis  HF,  GF  in  C,  D,  jundla  CD  parallela  erit  redlae  AB.  Du- 
catur enim  ad  FK  redla  GM  ipfi  BE  parallela,  et  jungatur 
MH.  Et  quoniam  eft  ut  BK  ad  KG,  ita  AK  ad  KH,  per  1 2. 
aut  19.  5.  erit  AB  ad  GH,  ut  (BK  ad  KG,  et  ita  propter  pa- 
rallelas BE,  GM,  eft)  BE  ad  GM,  et  permutando,  ut  AB  ad 

(DF  ad  FG,  hoc  eft  ut)  DE  ad  GM ; igitur,  ex  aequali,  eft  AB  ad  HG,  ut 
BE  ad  GM. 

N.  B.  “ Et  permutando”  ad  notam  B in  textu  Commandini  debet  poni  poft 
“ AB  ad  BK,  iu  HG  ad  GK. 
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BE,  ita  eft  HG  ad  GM ; et  fvmt  circa  aequales  angulos  ABE, 
HGM,  aequlangula  igitur  funt  triangula  ABE,  HGM,  ct  an- 
gulus propterea  BAE  eft  aequalis  ipli  GHM,  parallela  igitur 
eft  MH  ipfi  AE,  Eft  autem  GF  ad  FD,  ut  (MF  ad  FE,  quia 
parallelae  funt  GM,  BE,  et  ita  eft)  HF  ad  FC,  ct  permutan- 
do; igitur  CD  eft  ipfi  AB  parallela,  [2.  6.] 

Et  fi  inveniatur  punftum  H,  ut  didlum  fuit,  et  ducantur 
AE,  BE  ad  quodvis  pundlum  E in  re<fta  KF,  quaaim  BE  oc- 
currat ipfi  GF  in  D,  et  ad  AE  ducatur  DC  parallela  ipfi  AB ; 
erunt  pimfta  C,  F,  H in  reda  linea. 

Quoniam  enim  parallelae  funt  CD,  AB,  eft  DL  ad  LC  ut 
(BK  ad  KA,  hoc  eft,  ex  conftrudione,  ut)  GK.  ad  KH,  et, 
permutando,  DL  ad  GK,  ut  LC  ad  KH.  Eft  autem  LF  ad 
FK,  ut  (DL  ad  GK,  hoc  eft  ut)  LC  ad  KH  5 aequiangula  igi- 
tur funt  triangula  CLF,  HKF,  et  in  reda  Unca  erunt  C,  F,  H 
punda. 


Cas.  5.  Quando  pundum  in  quo  fibi  mutuo  occurrunt 
duae  redae  politione  datae,  eft  in  reda  in  qua  data  funt  duo 
punda ; cacteris  ut  in  Caf.  4,  manentibus. 

Sint  quatuor  redae  AB,  CD,  AC,  BD  quarum  AB,  CD  funt 
inter  Ic  parallelae,  et  data  fint  punda  A,  B,  ct  reliquorum  C, 
D,  E unum  C tangat  redam  FC  politione  datam,  aliud  E tan- 
gat redam  FE  politione  datam,  fitque  pundum  F in  reda 
AB;  tanget  et  pundum  D redam  politione  datam. 

Jungatur  DF,  et  occurrat  EF  ipfi  CD  in  G.  Quoniam  igi- 
tur pofitione  datae  funt  FC,  FG,  et  eft  CG  parallela  pofitione 
datae  AB,  fpecie  datum  eft  triangulum  FCG ; data  igitur  cll 
ratio  FG  ad  GC,  et  data  eft  ratio  CG  ad  GD,  eadem  fcilicet 
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raiioui  datae  AF  ad  FB,  data  igitur  “ eft  ratio  FG  ad  GD,  et  • 9.  Dat. 
datus  efl  angulus  FGD;  fpecie  igitur  datum  eft  ’’  triangulum  i-  44.  D*t. 
FGD,  et  datus  ciit  angulus  GFD.  Politione  autem  data  eft 
FG,  puiuftumque  F datum  eft;  rctfta  igitur  FD  quam  tangit 
punclum  D politione  data  eft  c jj.uat. 

Ducatur  igitur  inter  reclas  FC,  FG  recla  quaevis  HL  pa- 
rallela ipli  AB,  et  ut  AF  ad  FB,  ita  fiat  IIL  ad  quartam  LK; 
j uncia  FK.  erit  recla  quun  tan- 
git punclum  D j lioc  eft  fi  a punc- 
tis A,  B ducantur  ad  quodvis 
puntftura  E in  recla  FG,  redae 
AE,  BE  quae  occurrant  ipfis  F'H, 

FK  in  C,  D,  junda  CD  parallela 
erit  ipli  AB.  Jundae  enim  EFI, 

EK  occurrant  redae  AB  in  M, 

N ; et  AE,  FE,  BE  occtxrrant  ipli 
HK  in  pxmdis  O,  L,  P.  Et  quo- 
niam eft  MF  ad  FN,  ut  (HL  ad  LK,  hoc  eft,  ex  conftrudio- 
ne,  ut)  AF  ad  FB,  erit^  et  MA  ad  BN,  ut  AF  ad  FB ; et  prop-  j , 9.  j. 
ter  parallelas  eft  HO  ad  PK,  ut  (MA  ad  BN,  hoc  eft  ut)  AF 
ad  FB ; igitur,  permutando,  ut  HO  ad  AF,  ita  PK  ad  FB,  et 
propterea  ut  HC  ad  CF,  ita  eft  KD  ad  DF.  Parallela  igitur 
eft  CD  ipfi  HK,  quare  et  ipfi  AB.  Et  haec  eft  Prop.  135. 

Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  9.  in  Porifmata. 

Ef,  manente  eadem  conftrudione,  fi  ducatur  quaevis  AF. 
quae  occurrat  ipfis  FH,  FG  in  C,  E,  et  per  C ducatur  CG 
parallela  ipfi  AB,  jundatjue  BE  occurrat  redae  CG  in  D ; rec-r 
ta  erit  linea  quae  per  F,  D,  K tranfit.  Eft  enim  FL  ad  LH, 
ut  FG  ad  GC;  ut  ypro  HE  ad  LK,  ka,  ex  conftrudione,  eft 
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(AF  ad  FB,  et  ita)  CG  ad  GD;  Igitur,  cx  aequali,  ut  FL  ad 
LK,  ita  FG  ad  GD.  In  recla  igitur  funt  F,  D,  K pundla. 

P R O P.  IX. 

“ SINT  quatuor  redlae  AB,  AC,  BC,  DE  quarum  BC,  DE 
“ funt  Inter  fe  parallelae,  et  ab  interfedlione  alterutrius  pa- 
“ rallelae  DE  et  alterius  ex  reliquis  rediis  puta  a pundlo  D 
“ ducatur  utcunque  redla  DF  ad  AC,  et  jungatur  FB;  a re- 
“ liqua  autem  intcrfcdilone  E ejufdem  parallelae  ducatur  EG 
“ ad  rediam  AB  parallela  ipfi  FB ; erit  jundia  GC  parallela 
primo  dudlae  DF.” 

Occurrat  FD  ipfi  GE  in  K,  et  DE  occurrat  Ipfi  GC  in  H; 
et  quoniam  parallelae  funt  BF,  EG,  ut  FD  ad  DK,  ita  eft  (BD 
ad  DG,  et  Ita  propter  parallelas  BC,. 

DH  eft)  CH  ad  HG.  Quoniam  igitur 
inter  tres  redlas  FEC,  DEH,  K.EG  quae 
in  uno  pundlo  E conveniunt  dudlae 
funt  duae  rediac  FDK,  CHG  quae  in 
eadem  ratione  fedlae  funt  in  pundiis 
D,  H,  erunt  FK,  CG  inter  fe  paral- 
lelae. 

ALITER. 

Quoniam  parallelae  funt  GE,  BF,  ut  GA  ad  AB,  ita  eft 
EA  ad  AF ; ut  vero  BA  ad  AD,  ita  CA  ad  AE ; igitur  ex  ae- 
quali in  proportione  perturbata,  ut  GA  ad  AD,  ita  CA  ad 
AF,  et  permutando,  ut  GA  ad  AC,  ita  DA  ad  AF.  Aequian- 
gula  igitur  funt  GAC,  DAF  triangula,  quare  angulus  CGA 
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ell  aequalis  ipfi  FDA,  et  propterea  parallelae  funt  CG,  FD. 

Hacc  eft  Prop.  1 34.  Lib.  7,  Pappi,  et  Lemma  ejus  nonum 
in  Porifmata  Euclidis;  plenius  autem  eam  enuntiavimus.  E- 
leganter  Pappus  Propofitionem  demonftrar  ut  fequitur, 

Jungantur  BE,  DC,  FG ; erit  triangulum  DBE  aequale  tri- 
angulo DCE  ; commune  apponatur  triangulum  DAE,  ergo 
totum  ABE  toti  CDA  eft  aequale.  Rurfus  quoniam  BF  paral- 
lela eft  ipfi  EG,  triangulxim  BFE  aequale  eft  triangulo  BFG ; 
auferatur  A B F,  reliqutim  igitur  ABE  reliquo  AGF  aequale 
erit ; fed  triangulum  A B E eft  aequale  triangulo  A C D,  ergo 
et  ACD  ipfi  AGF  eft  aequale;  et  communi  appofito  trian- 
gulo ACG,  fiet  totum  triangulum  CDG  aequale  toti  CFG;  et 
eft  in  eadem  bafi  CG ; quare  ® CG  ipfi  DF  eft  parallela. 

CoR.  Et  fi  politione  data  fit  recla  DF,  datumque  fit  punc- 
tum C,  reliquis  manentibus,  tanget  pundlum  G interfe<ftio  ip- 
larum  BD,  EG  redlam  CG  pofitione  datam,  nam  CG  dudla 
eft  per  datum  pun<ftum  C parallela  re<ftae  DF  pofitione  datae. 

Una  ex  converfis  hujus  Propofitionis  eft  haec  quae  fequi- 
tur; Si  a duobus  pun<ftis  B,  C inflc«ftantur  duae  redlae  BF, 
CF,  et  rurfus  ab  iifdem  infledlantur  BG,  CG;  ab  occurfu  au- 
tem F ducatur  ad  alterutrum  ex  fecundo  infiexis,  puta  ad  BG 
quae  a pundlo  B ducfta  eft,  re<fta  FD  parallela  reliquae  ex  fe- 
cundo inflexis  CG;  et  ab  occurfu  G fecundo  inflexarum  du- 
catur ad  cam  ex  primo  inflexis  quae  a pun<fto  C du«fta  eft  rec- 
ta GE  parallela  reliquae  ex  primo  inflexis  BF ; jundla  DE  pa- 
rallela erit  junclae  BC. 

Quoniam  enim  parallelae  funt  FD,  CG,  erit  triangulum 
CDG  aequale  triangulo  CFG ; auferatur  commune  CAG,  erit 
reliquum  CAD  aequale  reliquo  GAF.  Et  quoniam  parallelae 
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funt  GE,  BF,  erit  triangulum  BEF  aequale  triangulo  BGF^ 
et  ablato  communi  BAF,  erit  reliquum  BAE  aequale  (reliquo 
GAF,  hoc  eft)  Ipfi  CAD;  auferatur  rurfus  conunune  DA  E, 
erit  reliquum  BDE  aequale  reliquo  CED,  et  eft  in  eadem  bafi 
• •.9. 1.  DE,  Igitur  ^ parallela  eft  DE  rc<ftae  BC, 

Propoiitio  haec  nona  non  continetur  in  Pappi  Propolitione 
generali.  Videtur  autem  Propofitionem  aliquam  cui  infervic- 
bat,  puta  Corollarium  praecedens,  aut  aliquod  aliud  limile, 
fuilFe  inter  Porifmata  Euclidis, 

P R O P.  X. 

LOCUS  III.  “ Quando  duae  ex  quatuor  rcclis  funt  paral- 
“ lelac,  et  data  funt  tria  interfecftionum  puncta  in  una  reli- 
“ quarum ; aliud  vero  pundtum  tangit  redtam  politione  da— 
“ tam;  tanget  et  reliquum  redlam  pofitione  datam.” 

Sint  quatuor  redlae  AB,  AD,  BD,  CE  quarum  BD,  CE  funt 
inter  fe  parallelae,  et  in  una  reliquarum  AB  data  lint  tria 
pundta  A,  B,  C,  aliud  vero  D tangat  redlam  FD  pofitione  da- 
tam; tanget  et  reliquum  pundlum  E redtam  pofitione  datam. 

■Quoniam  enim  eft  ut  AB  ad  BG,  ita  AD  ad  DE,  et  datae 
funt  AB,  BC,  data  erit  ratio  AD  ad  DE. 

Igitur  quoniam  a dato  pundlo  A diufta  U 

eft  AD  ad  redlam  pofitione  datam  FD, 
ct  in  AD  fumptum  eft  pundlum  E faci- 
ens rationem  AD  ad  DE  datam,  redla 
EG  quae  per  E dudla  eft  parallela  ipfi  G F ABC 
• 39.  Dat.  DF  data  erit  pofitione 
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Fiat  igitur  ut  AB  ad  BC,  ita  AF  ad  FG,  ct  ducatur  GE  ipfi 
FD  parallela ; erit  GE  redbi  quam  tangit  pundlum  E ; hoc  eft  fi 
a pundlis  B,  C ducantur  quaevis  reciae  inter  fe  parallelae  BD, 

CE  quae  occurrant  ipfis  FD,  GE  in  pundtis  D,  E ; erunt  A,  D, 

E pumfla  in  redta  linea.  Quoniam  enim  cfl  ut  AB  ad  BC,  ita 
AF  ad  FG ; invertendo,  erit  CB  ad  BA,  ut  GF  ad  FA,  et  com- 
ponendo vel  dividendo,  ut  CA  ad  AB,  ita  GA  ad  AF ; igitur'’k,3_2u€i9.5 
ut  CA  ad  AB,  ita  (GC  ad  FB,  et  ita)  eft  CE  ad  BD,  quia  ae- 
quiangula  funt  triangula  CEG,  BDF;  igitur  iu  rcdla  linea 
funt  A,  D,  E puncla. 

Et,  manente  eadem  conftrudlionc,  fi  a pundlls  B,  C du- 
cantur quaevis  duae  parallelae  BD,  CE  quarum  BD  ipfi  FD 
occurrit  in  D,  et  jundla  AD  occurrat  recftae  CE  in  E;  dudla 
EG  parallela  erit  ipfi  DF.  Quoniam  enim  propter  parallelas 
eft  AD  ad  DE,  ut  (AB  ad  BC^,  hoc  eft,  ex  conllrudlione,  ut) 

AF  ad  FGj  erit‘^EG  parallela  redtae  DF.  c, 

P R O P.  XI. 

LOCUS  IV.  “ Q^ndo  nullae  ex  quatuor  redlis  funt  inter 
fe  parallelae,  et  data  funt  tria  interfedlionum  pundla  in  ea* 
rum  una ; duo  vero  ex  reliquis  pundlls  tangunt  redlas  po- 
“ fitione  datas  ei  in  qua  funt  data  pundla  parallelas.  Tanget  , 

“ et  reliquum  pundlum  rcdlain  politione  datarn.” 

Sint  quatuor  redlae  AB,  AD,  BE,  CE,  et  in  una  ipfarum 
data  fint  tria  interfedlionum  pundla  A,  B,  C;  duo  vero  D,  E 
cx  reliquis  tangant  redlas  GD,  HE  politione  datas,  et  ipfi  AB 
parallelas ; tanget  ct  reliquum  pundhim  F redlam  pofitione 
datam. 
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Quoniam  enim  a dato  pundlo  B ad  parallelas  HE,  GK  po- 
• jB.  D«,  fitione  datas  ducfla  eft  BE,  data  erit  * ratio  BE  ad  EK,  igitur 
et  ratio  BC  ad  KD  data  eft  ; data  autem  eft  re<fta  BC,  quare 
ct  KD  data  eft ; et  data  eft  AB,  ratio  igitur  AB  ad  KD  data 
eft.  Eft  autem  AB  ad  KD,  ut  AF  ad  F‘D ; et  propterea  ratio 
AF  ad  FD  eft  data.  Quoniam  igitur  politione  data  eft  GKD, 
k 39.  Dat.  rctfta  ipfi  parallela  per  puntflum  F dutfta  politione  data  erit  K 
Ducatur  igitvir  a puntfto  C retfta  quaevis  CLM,  occurrat- 
que  politione  datis  GK,  HE  in  L,  M;  junctae  autem  AL,  BM 
libi  mutuo  occurrant  in  pundlo 
N ; parallela  ipfi  AB  dudta  per 
N erit  rcdla  quam  tangit  punc- 
tum F ; hoc  eft  li  ducantur  BE, 

CE  ad  quodvis  puntflum  E in 
recta  HE,  et  occurrat  CE  ipli 
GK  in  D,  BE  vero  occurrat  pa- 
rallelae ipfi  AB  per  N dutftae  in 
F ; erunt  A,  F,  D puntfla  in  retfta  linea.  Occurrat  enim  BM 
ipli  GK  in  O,  et  quoniam  ut  BC  ad  KD,  ita  eft  (BE  ad  EK, 
ct  ita  BM  ad  MO,  et  ita  eft)  BC  ad  OL,  erit  KD  aequalis  rec- 
tae OL.  Et  eft  BF  ad  FR,  ut  (BN  ad  NO,  hoc  eft  ut)  AB  ad 
OL,  live  KD,  aequiangula  igitur  funt  ABF,  DKF  triangula, 
et  propterea  in  retfta  linea  funt  A,  F,  D puntfla. 

Vel  invento  puntflo  N,  ut  ditflum  fuit,  fi  ducantur  BE,  CE 
ad  retflam  HE  quarum  CE  occurrit  ipli  GK  in  D,  et  jimtfla 
AD  occurrit  ipfi  BE  in  F;  erit  juntfla  FN  parallela  ipli  AB. 
Ent  enim  BF  ad  FK,  ut  (AB  ad  KD,  live  OL,  ut  ollenfum 
fuit,  hoc  eft  ut)  BN  ad  NO ; parallela  igitur  eft  FN  ipli  KO, 
hoc  eft  retflac  AB. 
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P R O P.  XII. 

LOCUS  V.  “ Quando  una  tantum  redlarum  politione  da- 
“ tarum  parallela  eft  redlae  in  qua  data  funt  tria  interfe(fli- 
“ onum  pundla;  reliquis  ut  in  Loco  4to  manentibus.” 

Sint  quatuor  redlae  AB,  AD,  BE,  CE,  et  in  una  ipfarum 
data  fint  tria  interfe(5lionum  pundla  A,  B,  C ; reliquorum  au- 
tem D,  E,  F unum  D tangat  recSlam  GD  politione  datam  ipfi 
AB  parallelam,  aliud  E tangat  re<5bim  GH  poEtione  datam; 
tanget  et  reliquum  F pofitione  datam. 

Occurrat  enim  jundla  GF  ipfi  AB  in  K,  et  BE  ipfi  GD  in 
L ; quoniam  igitur  eft  AB  ad  BK,  ut  ( DL  ad  LG,  hoc  eft 
ut)  CB  ad  BH,  et  data  eft  ratio  CB  ad  BH,  data  erit  ratio  AB 
ad  BK ; et  data  eft  AB,  data  igitur  eft 
BK,  et  pundum  K datum ; et  datum 
eft  pimdum  G ; igitur  reda  GK  quam 
tangit  pundmn  F pofitione  data  eft. 

Fiat  igitur  ut  CB  ad  BH,  ita  AB 
'ad  BK,  et  jungatur  KG,  erit  haec 
reda  qtiam  tangit  pundum  F ; hoc 
eft  fi  ducatur  quaevis  CE,  occurrat- 
que  redis  GD,  GH  in  D,  E,  jundaque  BE  occurrat  ipfi  KG 
in  F ; erunt  punda  A,  F,  D in  reda  linea.  Eft  enim  CB  ad  BH, 
ut  DL  ad  LG,  quare  et  AB  ad  BK,  eft  ut  DL  ad  LG ; et,  per- 
mutando, AB  ad  DL,  ut  (BK  ad  GL,  hoc  eft  ut)  BF  ad  FL. 
Et  eft  BFL  reda  linea;  in  reda  igitur  funt  A,  F,  D punda. 
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LOCUS  VI,  “ Quando  quatuor  rediae  fibi  mutuo  occur- 
“ runt,  et  data  funt  tria  interfcdlionum  pundla  in  una  ipfa- 
“ rum,  duo  vero  cx  reliquis  pun«flis  tangunt  redlas  politione 
“ datas  quae  tranfeunt  per  duo  ex  datis  pundlis.” 

Sint  quatuor  reclae  AB,  AD,  BE,  CE,  et  data  fint  tria 
pxmdla  A,  B,  C in  una  ipfarum,  reliquoriun  vero  D,  E,  F u- 
num  D tangat  redlam  pofitione  datam  BG,  aliud  E tangat  po- 
fitione  datam  AG ; tanget  et  reliquum  F redlam  pofitione  da- 
tam. 

Jungatur  GF,  occurratque  ipfi  AB  in  H ; per  F ducatur 
redta  parrallda  eidem  AB  et  occurrat  ipfis  AG,  BG,  CE  in  K, 
L,  M pundlis.  Quoniam  igitur  eft  ut 
FM  ad  ML,  ita  AC  ad  CB,  et  ita  KM 
ad  MF,  erit  ut  FM  ad  ML,  ita  KM  ad 
MF,  et  ita  reliqua  KF  ad  reliquum  FL, 
et  ita  AH  ad  HB.  Eft  igitur  AH  ad 
HB,  ut  (KM  ad  MF,  hoc  eft  ut)  AC 
ad  CB  } et  data  eft  ratio  AC  ad  CB, 
ipfae  enim  datae  funt ; data  igittir  eft 
ratio  AH  ad  HB,  et  data  eft  AB,  quare  pundlum  H datum 
eft } et  datum  eft  G j redia  igitur  GH  quam  tangit  pundlum 
F pofitione  data  eft. 

Fiat  igitur  ut  AC  ad  CB,  ita  AH  ad  HB,  et  HG  jungatur, 
erit  haec  redla  quam  tangit  pundlum  F ; hoc  eft  fi  a pundlo  C 
ducatur  quaevis  CDE  occurratque  ipfis  AG,  BG  in  E,  D,  junc- 
taque  BE  occurrat  ipfi  HG  in  F ; erunt  A,  F,  D pundla  in 
redla  linea. 
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Quoniam  enim  eft  KM  ad  MF,  ut  (AC  ad  CB,  hoc  eft  ut 
AH  ad  HB,  hoc  eft  ut)  KF  ad  FL  ; erit  rcJiqua  FM  ad  reli- 
quam ML,  ut  (KM  ad  MF,  hoc  eft  ut)  AC  ad  CB ; et  permu- 
tando, ut  FM  ad  AC,  ita  (ML  ad  CB,  et  Ita)  MD  ad  DC.  Igl— 
gitur  in  redla  linea  funt  A,  F,  D puncla.  Et  haec  eft  Prop. 
13 1.  Lib.  7.  Paj^pi,  et  Lemma  ejus  Jtum  in  Porifmata.  Vi- 
tiata autem  eft  non  parum  apud  Commandinum,  qui  voces 
et  reliqua  ad  reliquam  omilit  tanquam  fupervacaneas  et  corrup- 
tas, minime  autem  funt  fupervacancae,  ftd  paululum  corrup- 
tae ; integritati  autem  fuae  hic  reftituuntur.  Figura  etiam  a- 
pud  eum  male  delincata  eft,  nam  in  ea  E,  G,  C (cui  in  no- 
ftra  refpondcnt  E,  F,  B)  nem  funt  in  re<fta  linea,  ut  fieri  de- 
bet. 


PROP.  XIV. 


LOCUS  VII.  “ Quando  \ma  tantum  ex  re<ftis  politione  da- 
“ tis  tranlit  per  datum  pundbim ; caeteris  ut  in  Loco  6to 
“ manentibus.” 


Sint  quatuor  rediae  AB,  AD,  BE,  CE,  et  data  fint  pundia  A, 
B,  C reliquorum  vero  D,  E,  F unum  D tangat  redlam  politione 
datam  FIDG,  aliud  E tangat  redlam  ^ 

EHA  politione  datam,  quae  tranfit  per 
datum  pundlum  A ; tanget  et  reli- 
quum F redlam  politione  datam. 

Jungatur  HF,  occurratque  ipfi  AB 
in  K ; per  F ducatur  MN  parallela  ipfi 

AB,  et  occurrat  ipfis  AH,  GH,  CE  in 

M,  N,  O.  Quoniam  igitur  ut  AB  ad  BC,  ita  MF  ad  FO ; ut' 
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vero  FO  ad  FN,  ita  AC  ad  AG ; ratio  MF  ad  FN,  hoc  efl;  ra- 
tio AK.  ad  KG,  eadem  erit  rationi  compofitae  ex  rationibus 
AB  ad  BC,  et  AC  ad  AG,  hoc  eft  rationi  redlanguli  AB,  AC 
ad  redlangulum  BC,  AG  ; haec  autem  ratio  data  eft,  quia 
pundla  A,  B,  C,  G data  funt.  Data  igittir  eft  ratio  AK  ad  KG, 
et  data  eft  AG,  quare  pundlum  K datum  eft  ; et  datum  eft 
H,  igitur  recfta  HK  quam  tangit  pundium  F pofitione  data  eft. 

Fiat  igitur  ut  redlangulum  AB,  AC  ad  ipfum  BC,  AG,  ita 
redla  AK  ad  ipfam  KG,  et  jungatur  KH ; erit  haec  redla  quam 
tangit  pundlum  F ; hoc  eft  fi  ducatur  quaevis  C E occurrat- 
que  ipfis  GH,  AH  in  D,  E,  jundla  ve- 
ro BE  occurrat  KH  in  F ; erunt  pxmdla 
A,  F,  D in  redla  linea.  Quoniam  e- 
nim  ratio  MF  ad  FN,  (hoc  eft  ratio  AK 
ad  KG,)  eadem  eft  rationi  redlanguli 
AB,  AC  ad  ipfum  BC,  AG,  hoc  eft 
rationi  compofitae  ex  rationibus  AB 
ad  BC,  et  AC  ad  AG.  Eft  autem  ra- 
tio MF  ad  FN,  eadem  ei  quae  compofita  eft  rationibus  MF  ad 
FO,  hoc  eft  AB  ad  BC,  et  FO  ad  FN ; igitur  ablata  communi 
ratione  AB  ad  BC,  erit  reliqua  ratio  AC  ad  AG,  eadem  reli- 
quae FO  ad  FN.  Igitur,  dividendo  inverfe,  et  permutando, 
erit  CG  ad  ON,  hoc  eft  GD  ad  DN,  ut  AG  ad  FN.  Li  redla 
linea  igitur  funt  pundla  A,  F,  D. 

P R O P.  XV. 

LOCUS  VIII.  “ Quando  quatuor  redlae  fibi  mutuo  occur- 
“ runt,  nulla  autem  earum  tranfit  per  pundlum  datum,  rec- 
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**  tae  autem  pofuione  datae  quas  tangunt  duo  ex  pun^lis  oc- 
currunt  fibi  mutuo  in  redla  in  qua  data  fint  tria  interfedli- 
“ ouum  pun<5la.” 

Sint  quatuor  re£lae  AB,  AD,  BE,  CE,  et  data  fint  tria 
pundla  A,  B,  C ; reliquorum  autem  D,  E,  F duo  D,  E tangant 
redas  politione  datas  GD,  GE  quarum  occurfus  G fit  in  reda 
AB.  Tanget  reliquum  F redam  politione  datam. 

Jungatur  enim  GF,  et  per  F ducatur  KF  parallela  ipfi  AB, 
occurratque  redis  GD,  GE,  CE  in  H,  K,  L pundis.  Igitur 
quoniam  data  ell  ratio  GB  ad  BC,  data  erit  ratio  KF  ad  FL  ; 
et  quoniam  data  ell  ratio  CA  ad 
AG,  erit  et  ratio  LF  ad  FH  data ; 
quare  ■■'data  ell  ratio  KF  ad  FH, 
ut  et  ratio  KF  ad  KH.  Pofitione 
autem  datae  lunt  GH,  GK,  et  ell 
KH  parallela  pofitione  datae  AB ; 
fpecic  igitur  datum  ell  triangu- 
lum GKH,  quare  data  ell  ratio 
GK  ad  KH,  et  propterca  ’ ratio  GK  ad  KF  data  ell;  et  datus 
ell  angulus  GKH,  quare  ^ fpecie  datum  ell  triangulum  GKF, 
datusque  erit  angulus  KGF. , Igitur,  quia  data  cfl  GK  politi- 
one, et  datum  ell  pundum  G,  reda  GF  pofitione  data  ell. 

Quoniam  vero  ratio  KF  ad  FH  eadem  ell,  (ut  ollenfum 
fuit,  rationi  compolitac  ex  rationibus  GB  ad  BC,  et  CA  ad 
AG,  hoc  ell*^)  rationi  redanguli  GB,  AC  ad  ipfum  BC,  GA, 
convertendo,  erit  KF  ad  KH,  ut  redangulum  GB,  AC  ad  ip- 
fum AB,  GC.  Ut  igitur  inveniatur  reda  GF,  ducatur  quaevis 
NM  parallela  ipli  AB,  pofitione  datis  GE,  GD  occurrens  in  N, 

Bb  b 
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M,  et  fumatur  in  ca  NO  quae  ad  NM  fit  ut  rcdlangulum  GB, 
AC  ad  ipfum  Aii,  GC;  erit  jundla  GO  rcdla  quam  tangit 
punclum  F.  Ducatur  enim  a pundlo  C quaevis  CD,  occurrat- 
que  pofitione  datis  GM,  GN  in  D,  E ; et  juncla  BE  ipfi  GO 
occurrat  in  F,  erunt  puncta  A,  F, 

D in  recta  linea.  Ducatur  per  F 
recfta  KHFL  parallela  ipfi  NO  li- 
ve AB,  eft  igitur  KF  ad  KH,  ut 
(NO  ad  NM,  hoc  dt  ut)  rcctan- 
gulum  GB,  AC  ad  ipfum  AB, GC; 
et,  convertendo,  tit  KF  ad  FH,  ita 
rc(5tangulum  GB,  AC  ad  ipfum 
BC,  GA.  Ratio  igitur  KF  ad  FH,  hoc  eft  ratio  compofita  ex 
^ i 3-  6.  rationibus  KF  ad  FL,  et  FL  ad  FH,  eadem  eft ‘'rationi  com- 
pofitae  ex  rationibus  GB  ad  BC,  et  CA  ad  AG,  quarum  ratio 
KF  ad  FL  eadem  ell  rationi  GB  ad  BC;  ratio  igitur  reliqua 
LF  ad  FH  eadem  eft  rationi  reliquae  CA  ad  AG ; et,  compo- 
nendo permutandoque,  ut  HL  ad  GC,  hoc  eft  ut  HD  ad  DG, 
ita  HF  ad  GA  ; et  parallelae  funt  HF,  GA,  igitur  pundta  A, 
F,  D funt  in  re<fta  linea. 

P R O P.  XVI. 

LOCUS  IX.  “ Quando  quatuor  rectae  fibi  mutuo  occur- 
“ nmt,  carum  autem  nulla  tranfit  per  pundtum  datum,  rcc- 
“ tae  autem  pofitione  datae  quas  tangunt  duo  interfeiftionum 
“ pun<fta  funt  inter  fe  parallelae,  non  autem  redtae  in  qua 
“ funt  data  pundta.” 


E 


Digitized  by  Google 


DE  PORISMATIBUS. 


379 


Sint  quatuor  redlae  ABC,  ALK,  BLH,  CKH,  ct  data  lint 
tria  Interfe6lionum  puncla  A,  B,  C in  una  carum,  reliquo-^ 
rum  vero  H,  K,  L unum  H tangat  rcdlam  FH  pofitione  da- 
tam, aliud  K tangat  redlam  EK  pofitione  datam  et  ipfi  FH 
parallelam ; tanget  et  reliquum  L rcclam  pofitione  datam. 

Per  pundlum  L ducatur  rc(5la  LM  parallela  ipfi  AB  occur- 
ratque  ipfis  FH,  EK,  CH  in  puncflis  M,  N,  O.  Et  quoniam 
eft  ML  ad  LO,  ut  FB  ad  BC  ; ct  ut  LO  ad  LN,  ita  ell  AC  ad 
AE;  ratio  ML  ad  LN  (quae  compofita  cft  cx  rationibus  ML 
ad  LO,  ct  LO  ad  LN,)  eadem  “ erit  ei  quae  compofita  eft  cx  * G.  j. 
rationibus  FB  ad  BC,  ct  AC 
ad  AE,  hoc  eft  eadem  erit** ra- 
tioni recftanguli  FB,  AC  ad 
rcdlangulum  BC,  A E.  Data 
autem  cil  ratio  rc^languloiaun 
quia  ipforum  latera  data  fimt ; 
igitur  data  efl:  ratio  rcclae  ML 
ad  ipfam  LN.  Ad  AB  duca- 
tur LD  parallela  ipfis  FH, 

EK,  ct  quoniam  eft  ut  ML  ad  LN,  ita  FD  ad  DE,  data  erit 
ratio  FD  ad  DE  ; et  data  eft  redla  EF,  pumflum  igitur  D da- 
tum eft,  quare  refla  DL,  quae  parallela  eft  pofitioni  datae,  ‘31.  Dat. 
data  erit  pofitione.  Pofitione  igitur  data  eft  refla  DL  quam 
tangit  puneftum  L. 

Fiat  igitur  ut  reclangulum  FB,  AC  ad  ipfum  BC,  AE,  ira 
refla  FD  ad  ipfam  DE,  et  per  D ducatur  DL  parallela  reflac 
EK,  erit  haec  refla  quam  tangit  punflum  L ; hoc  eft  fi  du- 
catur quaevis  AK  occurratque  ipfis  DL,  EK  in  L,  K,  junflae 
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vero  BL,  CK  fibi  mutuo  occurrant  in  H,  jundla  HF  parallela 
erit  ipfis  DL,  EK, 

Ducatur  enim  LN  parallela  redlae  AB,  et  CH,  EK,  FH  ipfi 
LN  occurrant  in  pundlis  O,  N,  M.  Igitur,  ut  in  analyH,  of- 
teiicletur  ratio  ML  ad  LN  eadem  efle  rationi  (redlanguli  FB, 
AC  ad  ipfum  BC,  AE,  hoc  eft,  ex  conftrudlione,  rationi)  rec- 
tae FD  ad  ipfam  DE.  Et  eft  LN  aequalis  ipfi  DE,  igitur  LM 
aequalis  eft  ipfi  DF,  et  funt  parallelae,  quare  reila  FMH  pa- 
rallela eft  ipfi  DL. 

Loco  decimo  infervit  Prop.  129.  Llb.  7.  Pappi,  quae  eft 
Lemma  ejus  3.  in  Porifmata,  ut  et  Prop.  130.  quae  eft  Lem- 
ma ejus  4.  Hae  igitur  praemittendae  funt. 

PROP.  XVII. 

Quae  eft  Prop.  cxxix.  Lib.  7.  Pappi. 

“SI  iii  tres  re<ftas  lineas  AB,  CA,  AD  in  eodem  punifto  con- 
“ venientes  ducantur  duae  redlae  lineae  HE,  HD ; dico  ut 
“ redlangulum  quod  continetur  HE,  GF  ad  contentum  HG, 
“ FE,  ita  efle  reclangulum  HB,  CD  ad  HD,  BC.” 

Ducatur  per  H quidem  redla  linea  KL  parallela  ipfi  FC,  et 
DA,  AB  cum  ea  conveniant  in  pundlis  K,  L;  per  L vero  du- 
catur LM  parallela  ipfi  DA,  et  cum  EH  conveniat  in  M.  Ita- 
que quoniam  ut  EF  ad  FA,  ita  EH  ad  HL ; ut  autem  AF  ad 
F'G,  ita  LH  ad  HM,  ita  enim  eft  HK  ad  HG  in  parallelo  fci- 
licet  fchemate ; f igitur,  ex  aequali,  ut  EF  ad  FG,  ita  EH  ad 

t Viz.eft  AF  ad  FG,  ut  HKad  HG  in  parallelo  fchemate  AFGHK,  etLH 
ad  HM,  ut  HK  ad  HG  in  parallelo  LHKGM.  Unde  patet  Commandioum 
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HM ; quare  redlangulum  HE,  GF  aequale  cft  ipfi  EF,  HM. 
Sed  aliud  rcdlangulum  cft  HG,  FE ; ut 
igitur  redlangulum  HE,  GF  ad  ipfum 
HG,  FE,  ita  eft  recftangulum  EF,  HM 
ad  ipfum  HG,  FE,  ct  ita  eft  redla  MH 
ad  ipfam  HG,  et  ita  LH  ad  HK.  Ea- 
dem ratione  f et  ut  LH  ad  HK,  ita  redl- 
angulum HB,  CD  ad  ipfum  HD,  BC, 

Sed  ut  LH  ad  HK,  ita  oftendimus  efle 
redlangulum  HE,  GF  ad  ipfum  HG,  FE ; 
ut  igitur  redlangulum  HE,  GF  ad  HG,  FE,  ita  erit  redlan- 
gulum HB,  CD  ad  ipfum  HD,  BC. 

Per  compofitam  vero  rationem  oftendetur  hoc  modo. 

Quoniam  ratio  redlanguli  HE,  GF  ad  redlangulum  HG, 
FE  compolita  cft  ex  ratione  HE  ad  EF,  ct  ratione  FG  ad  GH, 
atque  eft  ut  HE  ad  EF,  ita  HL  ad  FA ; ut  autem  FG  ad  GH, 
ita  FA  ad  HK ; erit  ratio  redlanguli  HE,  GF  ad  ipfum  HG, 
FE  compofita  ex  ratione  HL  ad  FA,  et  ratione  FA  ad  HK ; 


non  intellcxiiTe  quid  fignificatur  parallelo  fc.  Tchemate  ; in  nota  enim  ad  B in 
hac  Propofitione  putat  verba  textus  Graeci  mutanda  eile,  quae  quidem  re£le 
fe  habent. 

f Commandinus  hoc  diflimili  admodum  ratione  et  prolixe  ollendit  ad  no- 
tam G in  commentario  ad  hanc  Fropoficionem ; fimili  autem  ratione  ita  ollen- 
ditur.  Occurrat  LM  ipll  BH  in  N;  et  quoniam  eft  BC  ad  CA,  ut  BH  ad  HL; 
ut  autem  AC  ad  CD,  ita  LH  ad  HN ; utraque  enim  ratio  eadem  cft  rationi 
KH  ad  HD  in  parallelis  figuris  KHDAC,  KHLND  ; erit,  ex  aequali,  BC  ad 
CD,  ut  BH  ad  HN  ; quare  redlangulum  HB,  CD  aequale  eft  ipfi  NH,  BC. 
Sed  aliud  redlangulum  eft  HD,  BC,  igitur  ut  redlangulum  HB,  CD  ad  redl- 
angulum HD,  BC,  ita  cft  redlangulum  NH,  BC  ad  ipfum  HD,  BC,  et  ita  eft 
redla  NH  ad  ipfam  HD,  ct  ita  LH  ad  HX. 
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haec  autem  ratio  compofita  eadem  cft  rationi  I,H  ad  HK.  Eft 
igitur  rc(5langulum  liE,  GF  ad  rccflangulum  HG,  FE,  ut  rccla 
LH  ad  ipfam  HK. 

Eadem  ratione  * et  ut  retflangulum  HB,  CD  ad  reftangu- 
lum  HD,  BC,  ita  rccla  LH  ad  ipfam  HK;  ut  igitur  rcflan- 
gulum  HE,  GF  ad  rctflangulum  HG,  FF,  ita  rcclangulum 
HB,  CD  ad  ipfum  IID,  BC. 

P R O P.  XVIII. 

Quae  eft  Prop.  cxxx.  Lib.  7.  Pappi,  fcd  plenius  enuntiata. 

“ SI  in  rc(fta  Unca  fuerint  fex  pundla  A,  B,  C,  D,  E,  F,  et  a 

tribus  ipforum  A,  B,  C ducantur  Tres  reclae  ALK,  BLH, 
“ CKH  libi  mutuo  occurrentes  in  pungis  L,K,  I I,  et  jundlae 
“ LD,  KE  conveniant  in  G ; fucritque  ut  reclangulum  AF, 
“ BC  ad  rcdlangulum  AB,  CF,  ita  reclangulum  AF,  DE  ad 
“ ipfum  AD,  EF;  erunt  puncla  H,  F,  G in  rcefta  linea. 

Quoniam  enim  eft  ut  recflangulum  AF,  BC  ad  ipfum  AB, 
CF,  ita  redlangulum  AF,  DE  ad  ipfum  AD,  EF,  erit,  permu- 
tando, ut  reclangulum  AF,  BC  ad  ipfum  AF,  DE,  hoc  cft  ut 
rcdla  BC  ad  ipfam  DE,  ita  recflangulum  AB,  CF  ad  ipfum 
AD,  EF.  Sed  Ii  per  K ipfi  AD  parallela  ducatur  KM  quae  ipfi 
BH  occurrat  in  N,  ratio  BC  ad  DE  compofita  erit  ex  ratione 
BC  ad  KN,  et  ratione  KN  ad  KM,  et  infuper  cx  ratione  KM 
ad  DE.  Ratio  autem  rciftanguli  AB,  CF  ad  redlangulum  AD, 

* Eft  enim  rc£langnlum  HB,  CD  ad  rciftangulum  HD,  BC  in  ratione  com- 
pofita  cx  rationibus  HB  ad  BC,  ct  CD  ad  DH,  hoc  cft  cx  rationibus  LH  ad 
C A,  ct  CA  ad  HK  quae  eadem  eft  rationi  LH  ad  HK. 
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EF  compofita  dl  ex  ratione  BA  ad  AD,  et  ratione  CF  ad  FE ; 
communis  auferatur  ratio  BA  ad  AD,  eadem  Icilicet  rationi 
NK  ad  KM,  erit  reli- 
qua ratio  CF  ad  FE  ea- 
dem ei  quae  compofita 
eft  ratione  BC  ad  KN, 
hoc  ell  ratione  CH  ad 
HK  et  ratione  KM  ad 
DE,  hoc  eft  ratione  KG  ^ ^ 

ad  GE.  Per  E ipfi  CH 
parallela  ducatur  EX, 
et  junda  HG  ipli  oc- 
currat in  X,  et  ratio  CF  ad  FE,  quae  compofita  oftenfa  dl  ex 
ratione  CH  adHK,  et  ratione  (KG  ad  GE,  hoc  dl  ratione) 
KH  ad  EX,  eadem  erit  rationi  CH  ad  EX.  Quoniam  igitur 
dl  CF  ad  FE,  ut  CH  ad  EX,  et  eft  CH  ipfi  EX  parallela,  reda 
erit  linea  quae  tranfit  per  H,  X,  F,  et  propterea  H,  F,  G e- 
runt  in  reda  linea.* 

• In  enuntiatione  Propofitionis  apud  Commandinum  habetur,  “ Sit  de- 
feripta  figura  ABCDEFGHKLMNX imperite  autem  addit  tres  ultimas  li> 
teras  MNX,  quas  fatetur  non  efle  in  Graeco  codice  ; minime  enim  fpeflant  ad 
enuntiationem  fed  ad  conlfruiilionem  quae  neceflaria  efl  demonArationi.  Or- 
dinem autem  quorundam  in  line  demonftrationis  mutavimus,  pcrfpicuitatis 
gratia.  In  textu  autem  Commandini  in  pag.  243.0.  Lib.  7.  Pappi,  in  linea  5ta 
a fine  demonArationis  pro  CE  lege  GE ; ct  in  3tia  et  ada  linea  ab  eodem  Ane, 
poA  verba  “ CH  ad  EX,”  legendum  cA,  igitur  proportio  CF  ad  EF  eadem  cA 
quae  CH  ad  EX ; cum  vero  CX  ipQ  EX  parallela  fit,  refla  erit  linea  quae 
tranfit,  &c. 
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P R O P.  XIX. 

LOCUS  X.  “ Quando  duae  rcflac  pofitione  datae  non  lunt 
“ inter  fe  parallelae,  neque  fibi  mutuo  occurrunt  In  redla  In 
“ qua  data  funt  tria  pundla,  caeteris  ut  in  Loco  9.  manenti- 
“ bus.  Atque  Locus  hic  omnium  maxime  eft  generalis.” 

Sint  quatuor  re£Iae  ABC,  ALK,  BLH,  CKH,  et  data  fint 
tria  Interfediionum  pundia  A,  B,  C In  una  earum,  reliquo- 
rum vero  H,  K,  L unum  L tangat  redlam  GDL  pofitione  da- 
tam, aliud  K tangat  rcdlam  GEK  pofitione  datam ; tanget  et 
reliquum  H redlam  pofitione  datam. 

Jungatur  enim  GH  occurratque  reclae  AB  in  F et  reclae 
AK  in  O.  Quoniam  igitur  ad  tres  rcdlas  GL,  GK,  GO  in  eo- 
dem pundlo  G conve- 
nientes , dudiae  funt 
duae  redae  AO,  AF,  c- 
rit,  per  Prop.  129.  Lib. 

7.  Pappi,  quae  eft  17. 
hujus,  ut  redangulum 
AL,  KO  ad  Ipfum  AO,  AB  C D 
LK,  ita  reclangulum 
AF,  DE  ad  ipfum  AD, 

EF.  Rurfus  quoniam 
ad  tres  redas  HB,  FIC,  HF  dudae  funt  duae  AO,  AF,  per 
eandem  Prop.  erit  ut  AL,  KO  redangulum  ad  AO,  KL,  Ita 
AF,  BC  ad  redangulum  AB,  CF.  Ut  igitur  redangulum 
AF,  BC  ad  ipfum  AB,  CF,  ita  AF,  DE  ad  redangulum  AD, 
EF,  et,  permutando,  ut  redangulum  AF,  BC  ad  ipfum  AF, 
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DE,  hoc  cft  ut  redla  BC  ad  ipfam  DE,  ita  redangulum  AB, 

CF  ad  ipfum  AD,  EF.  Data  autem  eft  ratio  redlae  BC  ad  rec- 
tam DE,  ipfae  enim  datae  funt,  data  igitur  cft  ratio  redlan- 
guli  AB,  CF  ad  ipfum  AD,  EF ; et  data  eft  ratio  lateris  AB  ad 
latus  AD,  quia  ipfa  data  funt,  igitur  ratio  reliqui  lateris  CF 
ad  reliquum  EF  data  eft*;  data  autem  eft  redla  CE,  quare  »6j. D#t. 
pundlum  F datum  eft,  et  datum  eft  pundlum  G,  igitur  redla 
GF  quam  tangit  pimdlum  H datum  cft. 

Ad  inveniendum  autem  punclum  F,  invenienda  eft  ratio 
quam  habet  CF  ad  FE,  quae,  ut  conftat  ex  65,  Dat.  eadem  eft 
rationi  quae  compofita  cft  ex  ratione  AD  ad  AB,  et  ratione 
BC  ad  DE,  haec  autem  ratio  compofita  eadem  eft  rationi  recft- 
anguli  AD,  BC  ad  rcdlangulum  AB,  DE.  Fiat  igitur  ut  rcdl- 
angulum  AD,  BC  ad  ipfum  AB,  DE,  ita  redla  CF  ad  ipfum 
FE,  et  jungatur  pundlum  inventum  F et  pundlum  G,  erit  GF 
redla  quam  tangit  pundlum  H ; hoc  eft  fi  a pundlo  A duca- 
tur quaevis  redla  AL  et  redlis  GD,  GE  occurrat  in  pundlis 
L,  K,  jundlae  autem  BL,  CK  fibi  mutuo  occurrant  in  H,  ia 
redla  linea  erunt  pundla  H,  F,  G,  five  pundlum  H erit  in 
redla  GF. 

Quoniam  enim  rcdlangulum  AF,  BC  eft  ad  rcdlangulum 
AD,  BC,  ut  (redla  AF  ad  ipfam  AD,  hoc  eft  ut)  rcdlangulum 
AF,  DE  ad  Ipfum  AD,  DE;  ut  vero  .VD,  BC  rcdlangulum  ad 
ipfum  AB,  DE,  ita,  ex  conftrudlione,  eft  (redla  CF  ad  ipfam 
EF,  et  Ita  eft)  rcdlangulum  AB,  CF  ad  ipfum  AB,  EF ; quare, 
permutando,  et  per  i.  6.  ut  rcdlangulum  AD,  BC  ad  ipfum 
AB,  CF,  ita  eft  (redla  DE  ad  ipfam  EF,  ct  ita  cft)  rcdlangulum 
AD,  DE  ad  ipfum  AD,  EF;  ut  vero  rcdlangulum  AF,  BC  ad*''*®’ 
ipfum  AD,  BC,  ita  oftenfum  fuit  rcdlangulum  AF,  DE  ad  «i»»- *«>.»»• 
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reclangulum  AD,  DE;  igitur,  cx  aequali,  ut  redlangulum  AF, 
BC  ad  ipfuin  AB,  CF,  ita  cft  re<flangulum  AF,  DE  ad  ipfum 
AD,  EF.  F.rgo,  per  Prop.  130.  Lib  7.  Pappi,  quae  efl  18.  hu- 
jus, iii  rc(5bi  lliiea  funt  pundla  H,  F,  G. 

Locus  vero  decimus  brevius  oftendi  poteft  modo  quo  eum 
olim  oftcndimvis  in  Philofophicis  Tranfadlionibus  anni  1723, 
No.  377.  ita  fcillcet,  manente  eadem  enuntiatione,  ut  in  prae- 
miflls. 

Per  punflum  FI  ducatur  re<fla  HM  parallela  ipfi  AB,  oc- 
curratque  ij>fis  GD,  GE,  AL  in  M,  N,  O pundlis.  Et  quoni- 
am propter  parallelas  dl  MM  ad  HO,  ut  DB  ad  BA,  ut  vero 
OH  ad  HN,  ita  AC  ad  CE,  erit  ratio  MH  ad  HN,  quae  fcili- 
cet  compofita  ell  ex  ratione  MH  ad  FIO,  et  ratione  OH  ad 
HN,  eadem  ei  quae  compofita  eft 
ex  ratione  DB  ad  BA  et  ratione  AC 
ad  CE,  hoc  efl  rationi  redianguli 
AC,  BD  ad  ipfum  AB,  CE.  Data 
autem  cft  ratio  redangulorum  quia 
ipforum  latera  data  funt ; igitur  da- 
ta eft  ratio  redae  MH  ad  ipfam 
HN.Occurrat  JundaGH  ipfi  AB  in 
F,  et  quoniam  cft  MH  ad  HN,  ut 
DF  ad  FE,  data  erit  ratio  DF  ad  FE, 
et  data  eft  reda  DE,  pundum  igitxir  F datum  eft,  ct  datum 
cft  pundum  G ; pofitionc  igitur  data  eft  reda  GF  quam  tan- 
git pundum  F. 

Fiat  igitur  ut  redangulum  AC,  BD  ad  ipfum  AB,  CE,  ita 
reda  DF  ad  ipfam  FE,  et  jungatur  GF,  erit  haec  reda  quam 
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tangit  pundlum  H ; hoc  efl  fi  ducatur  quaevis  rec5\a  ALK.  quae 
occurrat  ipfis  GD,  GE  in  L,  K,  et  jundlae  BL,  CK  fibi  mutuo 
occurrant  in  H,  erunt  H,  F,  G puncla  in  reifla  linea. 

Ilfdcm  enim  ut  In  analyfi  conftruifUs,  erit,  ut  in  ea  often- 
fum  eft,  ratio  MH  ad  HN  eadem  (rationi  rcdlanguli  AC,  BD 
ad  redbingulum  AB,  CE,  hoc  eft,  ex  conftruiftione,)  rationi 
redlae  DF  ad  ipfam  FE.  Igitur,  dividendo,  vel  componendo, 
ratio  MN  ad  NH,  eadem  erit  rationi  DE  ad  EF,  et  permu- 
tando, erit  MN  ad  DE,  hoc  eft  NG  ad  GE,  ut  NH  ad  EF ; et 
eft  NH  parallela  redlae  EF,  igitur  in  rcdla  linea  funt  pundla 
H,  F,  G. 

Et  fi  ad  reclam  inventam  GF  inflectantur  utcunque  a 
punctis  B,  C rectae  BH,  CH  quae  pofitione  datis  GD,  GE  oc- 
currant in  pundtis  L,  K ; erunt  A,  L,  K pumfta  in  reifta  linea. 

Per  punctum  enim  H ducatur  MH  parallela  redtae  AB, 
occurratque  Ipfis  GL,  GK  In  M,  N et  jundtae  AK,  et  fi  opus 
productae,  in  O,  Igitur  propter  parallelas  eft  MH  ad  HN,  ut 
DF  ad  FE ; ratio  autem  MH  ad  HN  compofita  eft  ex  ratione 
MI  I ad  HO,  et  ratione  OH  ad  HN ; et  ratio  DF  ad  FE,  ex 
conftrudllone,  compofita  eft  ex  ratione  DB  ad  BA,  et  ratione 
AC  ad  CE  *,  igitur  ratio  compofita  ex  ratione  MH  ad  HO,  et 
ratione  OH  ad  HN  eadem  eft  rationi  compofitae  ex  ratione 
DB  ad  BA,  et  ratione  AC  ad  CE,  quarum  ratio  OH  ad  HN 
eadem  eft,  propter  parallelas,  rationi  AC  ad  CE ; reliqua  igi- 
tur ratio  MH  ad  HO,  eadem  eft  reliquae  DB  ad  BA.  Permu- 
tando igitur  ut  MFI  ad  DB,  hoc  eft  ut  HL  ad  LB,  ita  HO 
ad  BA ; et  rurfus,  permutando,  ut  HL  ad  HO,  itaLB  ad  BA, 
et  funt  circa  aequales  angulos  alternos ; aequiangula  igitur 
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funt  HLO,  BLA  triangula,  quare  in  rcdla  funt  A,  L,  O,  et 
propterca  A,  L,  K puncla. 

Cor.  i.  Patet  redlam  FG  quae  Locus  eft  punAorum  H in 
hac  Propofitione  tranfire  per  pundlum  G occurfum  Icilicet 
rcdlarum  GD,  GF.  quae  pofitione  datae  funt;  et  propterea  11 
inveniatur  pundlum  aliquod  H in  loco,  quod  fiet  ducendo  ut- 
cunque a puntflo  A redlam  AL  quae  occurrit  pofitione  datis 

GD,  GE  in  L,  K et  jungendo  BL,  CK  quae  fibi  mutuo  oc- 
currunt In  H,  erit  jun(fla  GFI  recfla  quae  eft  Locus  invenien- 
dus. Simile  autem  tenet  in  praecedentibus  poft  Prop.  7.  ex- 
cepto g. 

Cor.  2.  Ex  his  Problema  fcquens  facile  folvltur;  Datis 
tribus  punctis  A,  B,  C in  recta  linea,  datisque  pofitione  tri- 
bus redtis  GD,  GE,  PQ_inter  ipfas  ponere  triangulum  cujus 
latera  vergent  ad  tria  pundta  data. 

Faiftum  puta,  fitque  triangulum  HKL  cujus  angulus  H fit 
in  redta  PQj^K  in  redta  GE,  et  angulus  L in  redta  GD,  et  la- 
tera KL,  HL,  FIK  vergant  ad  punc- 
ta data  A,  B,  C,  Et  quoniam  qua- 
tuor  funt  redtae  AB,  ALK,  BLH, 

CKH,  et  data  funt  tria  pundta  in- 
fedtlonum  A,  B,  C in  una  ipfarum, 
reliquorum  autem  H,  K,  L duo  K, 

L tangunt  redtas  pofitione  datas 

GE,  GD  reliquum  tanget  redlam 
pofitione  datam  per  hanc  Propofiti- 
onem.  Inveniatur  igitur  haec  redla, 
quae  fit  GF,  per  Cor.  i.  hujus,  et  ipll  occurrat  tertia  pofitione 
data  PQ^in  H,  et  jungantur  BH,  CH  quae  occurrant  ipfis  GD, 
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GE  in  L,  K ; erit  HKL  triangulum  inveniendum,  rcdla  enim 
KL  vergit  ad  pun€lum  A per  fecundam  partem  Propofitionis 
hujus. 

P R O P.  XX. 

Quae  oftendit  ufum  Porifmatum  in  folutione  Problematum. 

“ DATIS  pofidone  duabus  redlis  lineis  AB,  CD  fibi  mutuo 
“ occurrentibus  in  E,  ad  ipfas  a dato  pundlo  F ducere  duas 
“ redlas  FCA,  FBD  et  facere  re<5langula  AE,  EB,  CE,  ED  con^ 
“ tenta  abfcilUs  inter  dudlas  et  pundlum  E datis  {patiis  ae- 
“ qualia.” 

Fadlum  Iit,  et  jungatur  FE,  £it  autem  re(5langulum  FE, 
£G  aequale  dato 
re<5langulo  A E, 

EB,  et  redlangu- 
lum  FE,  EH  ae- 
quale dato  rcdl- 
angulo  CE,  ED. 

Quoniam  igitur 
et  mag- 
nitudine data  ell 
FE,  pofitione  et 
magnitudine  da-  . 
tae  erunt  redlae  \ 

EG,EH  ^,et  prop- 
ter aequalia  re<5t- 
angula  puncla  A, 

F,  B,  G cnmt  in  circulo,  ut  et  pvmda  C,  F,  D,  H in  alio  cir- 
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^cooT. 3J.J.  culo*’;  occurrant  jundlae  GA,  HC  in  K,  et  angulus  FGA  ae- 
qualis erit  angulo  FBA  in  eodem  fcgmento ; et  fiiniliter  erit 
angulus  FHC  aequalis  ipfi  FDC,  quare  et  angulus  GKH  dato 
« i6.  I.  angulo  BED  aequalis  erit*^.  Et  quoniam  re<5la  GH  pofitionc 
ct  magnitudine  data  eft,  pundlum  K tangit  circumferentiam 
jx)fitionc  datam  per  Prop.  2.  Lib.  i.  Loc.  Planorum  Apollonii 
■edit.  Glafguae  1 749.  A tribus  autem  pundlis  datis  in  rcdla 
linea  F,G,H  duc- 
tae funt  tres  rec- 
tae FA,  GA,  HC 
et  ipfarum  duae 
interfcdliones  A, 

C tangunt  rec- 
tas pofitione  datas 
EB,  ED,  reliqua 
igitur  interfe(5Uo 
K tanget  etiam 
redlam  pofitione 
datam  per  Prop. 

1 9,  praeceden- 
tem. Idem  au- 
, tem  pundlum  K 
oftenfum  cft  tangere  circumferentiam  pofitione  datam,  da- 
tum igitur  eft  punctum  K,-et  datum  cft  G,  quare  rcdta  GK  po- 
fitione data  eft  ; et  pofitionc  data  eft  recfla  AE,  pun<ftum  igi- 
tur A datum  eft,  et  datum  cft  E,  et  propterea  redta  AE  mag- 
nitudine data  eft.  Et  datum  eft  re<5langulum  AE,  EB,  re<?ta 
*-6nDat-  igitur  EB  magnitudine  data  eft  % fcd  ct  pofitione,  quare  da- 
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tum  eft  puntflum  B,  et  datum  eft  F,  redae  igitur  FA,  FB  po- 
fitione  datae  funt. 

Componetur  vero  ita. 

A punclo  F ducatur  utcunque  reda’  FL  occurratque  pofiti- 
onc  datis  AB,  CD  in  L,  M pundis,  et  jungantur  LG,  MH 
quae  fibi  mutuo  occurrant  in  N,  et  fuper  GH  deferibatur  Teg- 
mentum circuli  quod  capiat  angulum  dato  angulo  BED  ae- 
qualem, et  circumferentiae  hujus  occurrat  junda  EN  in  K, 
junda  vero  GK  occurrat  redae  BE  in  A ; denique  fiat  red- 
angulum  AE,  EB  aequale  dato  redangulo  FE,  EG,  et  jun- 
gantur FA,  FB ; erunt  hae  redae  inveniendae,  hoc  eft  fi  FA, 
FB  occurrant  redae  pofitione  datae  CD  in  pundis  C,  D,  erit 
redangulum  CE,  ED  aequale  dato  redangulo  FE,  EFI.  Reda 
enim  EN,  per  Corollarium  i,  Propofitionis  praecedentis,  eft 
Locus  inveniendus,  et  propterea  pundum  K erit  in  reda  FFC, 
nam  quoniam  reda  FA  occurrit  pofitione  datis  AB,  CD  in 
pundis  A,  C,  jundae  GA,  FiC  fibi  mutuo  occurrent  in  pundo 
redae  EN,  redae  vero  GA,  EN  fibi  mutuo  occurrunt  in  punc- 
to K,  quod  propterea  erit  in  reda  FFC.  Quoniam  vero  red- 
angulum AE,  EB  aequale  eft  ipfi  FE,  EG,  erunt  A,  F,  B,  G 
punda  in  circulo,  quare  aequales  lunt  anguli  FBA,  FGA,  et, 
ex  conftrudione,  aequales  fimt  anguli  BED,  GKFI,  aequales 
igitur  funt  anguli  BDC,  five  FDC,  et  GFFK,  fi  ve  FHC ; et 
propterea  in  circulo  funt  F,  D,  H,  C punda.  Redangulum 
igitur  CE,  ED  aequale  eft  dato  redangulo  FE,  EFJ. 
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Sequitur  Pappi  Propofitio  fecunda  generalis,  qua  illud  quod 
de  quatuor  tantiun  redlis  lineis  in  prima  enuntiaverat,  ad 
quotcunque  extendit. 

P R O P.  XXI. 

“ SI  quotcunque  rcdiae  lineae  occurrant  inter  fe,  nec  plures 
“ quam  duae  per  idem  pun<Rum;  data  vero  fint  pundia  om- 
“ nia  in  earum  una,  unumquodque  autem  pundium  in  alia 
“ tangat  redlam  pofitione  datam;  vel  generalius  fic,  fi  quot- 
“ cunque  redlae  occurrant  inter  fe,  neque  fint  plures  quam 
“ duae  per  idem  pundlum,  omnia  vero  pundla  in  earum  una 
data  fint ; reliquorum  numerus  erit  numerus  trianguiaris, 
cujus  latus  exhibet  numerum  pundiorum  redlam  pofitione 
“ datam  tangentium;  quarum  interfedlionum  fi  nullae  tres 
exifiant  ad  angulos  trianguli  fpatii  [*  nullae  quatuor  ad  an- 
gulos  quadrilateri,  nullae  quinque  ad  angulos  quinquela- 
“ teri,  &c.  i.  e.  Univerfim,  fi  nullae  harum  interfedlionum  in 
“ orbem  redeant;]  imaqiueque interfedlio  reliqua  tanget  rec- 
“ am  pofitione  datam.” 

Explicatio  fecundae  Propofitionis. 

Obfervandum  eft,  numenun  interfedlionum,  quae  in  una 
redla  reperiuntur  in  quacunque  propofita  multitudine  rcdla- 
rum,  quarum  non  plures  quam  duae  per  idem  pundlum  trans- 
eunt, et  quarum  nullae  funt  inter  fe  parallelae,  unitate  mino- 
rem effe  ipfo  numero  redlanim;  nam  duae  in  unico  pundlo 
fe  invicem  fccant,  tertia  vero  dudla  priores  in  duobus,  quarta 
priores  in  tribus  pundlis  fecat,  &c.  igitur  numerus  interfec- 

* Quae  uncis  inclufa  funt  Pappi  textui  neceflitate  coafU  adjecinnu,  nam  fine 
iis  Propofitio  non  vera  efiec  ultra  cafum  quinque  re£larum. 
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lloiium  in  tribus  recflis  eft  unitas  binario  aut^a,  i.  c.  ternari- 
us ; numerus  earundem  in  quatuor  recbs  c(l  ternarius  tcma- 
rio  aiiclus ; in  quinque  vero  reclis  eft  ultimus  praecedens  feu 
fenarius  quaternario  audlus,  &c.  qui  numeri,  ut  manifeftum 
eft,  triangulares  funt,  quorum  cujusque  latus  eft  numerus  in- 
terfeclionum  quae  inveniuntur  in  una  qualibet  reifta,  i.  e.  nu- 
merus qui  unitate  minor  eft  numero  omnium  recftarum.  Igi- 
tur fi  ex  hoc  numero  interfeclionum  dematur  numerus  omni- 
um pundlorum  datorum  qui  idem  eft  cum  numero  interfec- 
tionum in  una  qu.ivis  recla ; reliquus  erit  adhuc  triangularis, 
cujus  latus  unitate  deficit  a latere  prioris  numeri  triangularis, 
et  proinde  binario  minus  eft  numero  rectarum  propofitarum. 
Et  hic  eft  numerus  interfectionum  quas  tangere  rectam  pofi- 
tione  datam  Pappus  in  hac  Propofitione  requirit,  quarumque 
fi  nullae  tres  fint  ad  angulos  trianguli,  nullae  quatuor  ad  an- 
gulos quadrilateri  et  ita  deinceps ; unamquamque  interfeiti- 
onum  reliquarum  tangere  re<5tam  politione  datam  affirmat. 

Commode  vero  in  duos  cafus  dividitur  Propofitio,  quos  e- 
tiam  aperte  fatis  indicat  Pappus,  qui  hypothefim  cafus  facili- 
oris praemittit  Propofitioni  eleganti,  et  hujus  generis  maxi- 
me generali. 


CASUS  I. 

Sint  quotcmique  redtae,  ex.  gr.  fex,  AF,  BG,  CII,  DK,  EL, 
EA ; et  data  fint  omnia  puncta  in  earum  una,  puntfta  fcilicet 
A,  B,  C,  D,  E j omnia  vero  puncta  in  alia  F,  M,  N,  O tan- 
gant redtam  pofitione  datam:  unaquaeque  reliqua  interfc<itio 
tanget  retftam  pofitione  datam. 
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Sumatur  enim  quaevis  interfe(fUo  ex  reliquis,  ex.  gr.  L, 
et  quoniam  quatuor  funt  rcclae  AE, 

AM,  DL,  EL  cc  ilata  funt  tria  punc- 
ta A,  D,  E in  caram  una,  reliquo- 
rum vero  L,  M,  N duo  M,  N tan- 
gunt rcclam  pofitionc  datam,  terti- 
um L tanget  recflam  politione  datam 
per  Prop.  1 9.  eodem  modo  idem  de 
omnibus  reliquis  pundlis  oftende- 
tur. 

CASUS  II. 

Cacteris  manentibus,  non  fint  omnia  puncla  rcdlain  po- 
fitione  datam  tangentia,  quorumque 
numerus  binario  minor  eft  numero  rec- 
tarum propofitarum,  in  eadem  redla, 
fed  nulla  eorum  in  orbem  redeant;  re- 
liqua omnia  tangent  re(5Iam  pofitionc 
datam. 

LEMMA  I. 

Si  queteunque  reftae  inter  fc  occurrant  neque  plures  quam 
duae  per  idem  pundum,  et  fumantur  quaevis  rcdlarum,  fit  ve- 
ro numerus  interfcflionum  qui  conficitur  fumendoduo  punc- 
ta in  tmaquaque  rectarum  fumptarum  aequalis  numero  ha- 
rum rcdlarum ; puncta  haec  in  orbem  redibunt.  Nam  quo- 
niam funt  duo  pumfla  in  unaquaque  recta,  erunt  ad  mini- 
mum tria  in  duabus  rccflis,  et  quatuor  in  tribus,  et  ita  dein- 
ceps, fcmjjer  fcilicet  erit  numerus  pundtorum  ad  minimum 
miitate  major  numero  recftarum  nifi  recfta  ultima  tranfeat  per 
puniftum  primum ; i.  e.  nifi  pundla  in  orbem  redeant,  in 
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tjuo  folo  cafu  aequalis  erit  numerus  puiiiflorum  numero  rec- 
tarum, 

L E M M A II. 

Si  quotcunque  re<5Iae  inter  fe  occurrant  ncqitc  plures  quam 
duae  per  idem  pundum,  fumantur  vero  quaelibet  ipfarum 
iuterfediones,  quarum  numerus  numero  omnium  redarum 
aequalis  fit;  vel  hae  interfediones  omnes,  vel  canim  aliquae, 
in  orbem  redibunt,  hoc  eft  invenientur  ad  angulos  polvgoni 
vel  trianguli. 

Tres  enim  interfediones  trium  redarum  funt  ad  angulos 
trianguli ; fi  vero  fint  quatuor  redae,  et  fumantur  quatuof 
punda,  una  harum  necelTarlo  invenietur  in  unaquaque  reda ; 
quod  fi  in  una  ali(|ua  ex  quatuor  redis  unum  tantum  inve- 
niatur pundum,  tria  reliqua  erunt  in  tribus  reliquis  redis,  et 
propterea  ad  angulos  trianguli ; fi  vero  nulla  fuerit  reda  in 
qua  unum  tantum  invenitur  pundum,  erunt  duo  in  unaqua- 
que ex  quatuor  redis  ; et  funt  quatuor  punda,  ergo,  per 
Lem.  I.  funt  ad  angulos  quadrilateri.  Et  manifeftum  eft  fi 
fuerint  quatuor  redae,  et  fumantur  plura  quam  quatuor  punc- 
ta, multo  magis  aliqua  eorum  in  orbem  redire. 

Sint  jam  quinque  redae,  et  fumantur  quinque  interfedi- 
onum  punda,  et,  fi  fuerit  aliqua  ex  redis  in  qua  nullum  in- 
venitur pundum  ex  hifce  quinque,  erunt  omnia  quinque  in 
quatuor  reliquis  redis ; fi  vero  fuerit  aliqua  reda  in  qua  u- 
num  duntaxat  invenitur  pmidum,  erunt  reliqua  quatuor 
punda  in  reliquis  quatuor  redis  ; igitur  in  utroque  cafu 
punda  aliqua  erunt  ad  angulos  trianguli  vel  quadrilateri,  per 
praecedentem  cafum ; fi  autem  nulla  fiierit  reda  in  qua  vel 
nullum  vel  unicum  invenitur  pundum,  erunt  duo  in  una- 
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quaque  cx  quinque  rctRIs,  et  funt  quinque  pundla;  ergo,  per 
Lcm.  t.  linit  ad  angulos  quinquelateri ; et  liinilitcr  Propofitlo 
ollcndctur  in  fex  rcclis,  ct  ita  in  infinitum. 

Uifcc  pniemifiis  Propofitlo  hoc  modo  demonftratur.  Primo, 
fint  quinque  rectae  AD,  AE,  BP,  CG,  DII,  et  demptis  punc- 
tis datis  in  una  rccflarum,  viz.  A,  B,  C,  I),  reliqua  erunt  fex 
puncta  E,  F,  G,  H,  K,  L,  in  quatuor  rcclis  ; ct  tria  horum 
(nam  latus  numeri  triangularis  6 cft  3)  quae  non  funt  ad  an- 
gulos trianguli,  a tribus  fcilicet  rectarum  propofitarum  con- 
tenti, cx.gr.  E,  F,  G tangant  redtam  pofitione  datam ; reliqua 
tria  H,  K,  L etiam  tangent  rectam  pofitione  datam. 

Quoniam  enim  funt  quatuor  rcdlac  AE,  BF,  CG,  DF,  et 
tria  interfedlionum  pundta  E,  F’,  G fumpta  funt  In  Ipfis;  erit 
una  aliqua  cx  hilce  redis  in  qua  neceflario  invenietur  unum 
tantum  cx  hifce  pundlis  ; nam  fi  non, 
erit  vel  aliqua  in  qua  nullum  eft  punc- 
tum, ct  proinde  ermit  tria  pundta  in 
tribus  reliquis  redis,  hoc  eft  ad  angu- 
los trianguli , contra  hypothefin  ; vel 
erunt  ad  minimum  duo  ex  hifce  tribus 
pundis  in  unaquaque  quatuor  redarum,  et  propterea  quatuor 
ad  minimum  cflent  punda;  fed  funt  tantum  tria;  igitur  ne- 
cefte  eft  cile  aliquam  redam  in  qua  unum  tantum  invenitur 
pundum.  Sit  haec  reda  AE  in  qua  fcilicet  eft  pundum  Ej' 
ergo  reliqua  duo  F,  G funt  In  reliquis  tribus  redis  BF,  CG, 
DF ; igitur  quoniam  quatuor  funt  redae  BD,  BF,  CG,  DF,  ct 
data  funt  tria  punda  interfedlonum  B,  C,  D,  in  ima  reda- 
rum, reliquorum  vero  F,  G,  L duo  F,  G tangunt  redam  pofi- 
tionc  datam,  reliquum  pundum  L in  tribus  illis  redis  tangit 
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redliim  pofitione  datam  per  Prop.  19.  praecedentem.  Sumatur 
nunc  GE  rcdla  fcilicet  ex  hifcc  tribus  quae  tranfit  per  pundlum 
E in  quarta  rccla  AE,  et  omnia  puncla  in  hac  redla  GE  tan- 
gent reclam  pofitione  datam.  Igitur  per  cafum  primum  hu- 
jus Propofitionis,  reliqua  puncla  H,  K tangunt  reiflam  pofiti- 
one datam. 

ado.  Sint  jam  fex  rectae  AE,  AF,  BG,  CH,  DK,  EL ; et 
demptis  quinque  datis  pundlis  A,  B,  C,  D,  E quae  funt  in  una 
rectarum,  reliqua  erunt  decem  pundta  F,  G,  H,  K,  L,  M,  N, 
O,  P,  QJn  quinque  redtis;  et,  ex  hypothcfi,  quatuor  horum 
(nam  latus  numeri  triangularis  loelt 
4)  quae  non  in  orbem  redeunt  tan- 
gunt rectam  pofitione  datam  ; fint 
hae  F,  G,  H,  K ; reliqua  fex  L,  M, 

N,  O,  P,  Qjangent  redtam  pofitione 
datam. 

Quoniam  enim  quinque  funt  rec- 
tae AF,  BG,  CH,  DK,  EL,  et  in  ipfis 
fumpta  funt  quatuor  interfedtionum 
pundta  F,  G,  H,  K ; erit  una  redta  in  qua  unum  tantum  ex  hifcc 
pundtis  invenitur,  aliter  enim  vel  erit  aliqua  redta  in  qua  nul- 
lum eft  pundtum,  et  ita  quatuor  pundta  effent  in  quatuor  reli- 
quis redtis,  et  propterca  per  Lem.  2.  aliqua  eorum  in  orbem  re- 
dibunt, contra  hypothefin ; vel  erunt  ad  minimum  duo  pundta 
in  unaquaque  redta,  et  propterea  effent  ad  minimum  quinque 
pundta ; fed  funt  tantum  quatuor,  quare  neceffe  eft  effe  ali- 
quam redtam  in  qua  unum  tantum  invenitur  pundtum;  fit 
haec  redta  AF  in  qua  eft  pundtum  F,  ergo  reliqua  tria  G,  H, 
K funt  in  reliquis  quatuor  redtis  BG,  CH,  DK,  EL ; quoni- 
am igitur  quinque  fimt  redtae  BE,  BG,  CH,  DK,  EL,  et  da- 
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ta  funt  omnia  pundla  B,  C,  D,  E in  una  redarum,  et  tria 
reliquorum  G,  H,  K quae  non  funt  ad  angulos  trianguli 
tangunt  redam  politione  datam ; per  primam  partem  hu- 
jus dcmonftrationis,  reliqua  tria  punda  in  his  quatuor  redis 
fcilicct  L,  P,  tangunt  redam  politione  datam.  Sumatur 
nunc  BF  reda  fcilicct  quae  tranfit  per  pundum  F in  quinta 
reda  AF,  et  omnia  punda  in  hac  reda  BF  tangent  redam 
politione  datam ; quare  per  cafum  primum  hujus  Propolitio- 
nis  reliqua  punda  M,  N,  O tangunt  redam  pofitione  datam. 
Eodem  prorfus  modo  Propolitio  demoiiRrabitur  in  feptem, 
odo,  &c.  redis  in  infinitum,  ut  patet. 

P R O P.  XXII. 

Quae  ell  Prop.  127.  Lib.  7.  Pappi,  et  ejus  Lemma  primum  in 

Porifmata. 

“ SIT  deferipta  figura  ABCDEFG,  fitque  ut  AF  ad  FG,  ita 
“ AD  ad  DC,  et  HK  jungatur;  Dico  HK  ipfi  AC  parallelam 
“ elTe.” 

Vel  magis  explicite. 

“ SI  in  reda  linea  fuerint  punda  A,  F,  D,  G,  C ita  ut  AF  fit 
“ ad  FG,  ut  AD  ad  DC;  et  ad  redam  lineam  AB  infledan- 
tur  FE,  GE,  et  ad  eandem  infledantur  DB,  CB,  et  inflexae 
“ a pundis  F,  D fibi  mutuo  occurrant  in  K,  inflexae  vero  a 
“ pundis  G,  C occurrant  in  H,  et  HK  jungatur;  erit  KH 
parallela  ipli  AC.” 

Ducatur  per  F ipfi  BD  parallela  FL ; quoniam  igitur  ut 
AD  ad  DC,  Ita  ell  AF  ad  FG,  permutando  et  per  1 2. 5.  erit  ut 
AD  ad  AF,  hoc  ell  in  redis  parallelis,  ut  BA  ad  AL,  ita  CA' 
ad  AG;  ergo  j unda  LG  ipfi  BC  parallela  ell.  Ut  igitur  EB 
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ad  BE,  Ita  in  parallelis,  EK  ad  KF,  et  EH  ad  HG.  Quare  ut 
EK  ad  KF,  ita  efl  Eli  ad  HG ; idcoquc  HK  ipfi  AC  eft  pa- 
rallela. 

Per  compofitam  vero  rationem  hoc  padlo,  demonflxatlo 
quae  apud  Coinmandinum,  ct,  ut  videtur,  in  textu  Graeco, 
manca  habetur,  ira  reftitultur. 

Quoniam  ell  ut  AF  ad  FG,  ita  AD  ad  DC,  invertendo  erit 
ut  GF  ad  FA,  ita  CD  ad  DA  ; ct  componendo,  permutando- 
que  ct  convertendo,  ut  AD  ad  DF,  ita  AC  ad  CG.*  Sed  ratio 
AD  ad  DF,  compofita  eft  f ex 
ratione  AB  ad  BE,  et  ratione  EK 
ad  KF ; et  ratio  AC  ad  CG  com- 
polita  eft  J ex  ratione  AB  ad  BE, 
et  ratione  EH  ad  HG.  Ratio  i- 
gitur  compofita  ex  ratione  AB  ad 
BE,  et  EK  ad  KF,  eadem  eft  ra- 
tioni compofitae  ex  ratione  AB 
ad  BE,  et  EH  ad  HG.  Communis  auferatur  ratio  AB  ad  BE, 
reliqua  igitur  ratio  EK  ad  KF,  eadem  eft  rationi  EH  ad  HG. 
Igitur  HK  ipli  AG  parallela  eft. 

* Ita  habetur  apud  Commandinum,  fcd  paulo  brevius  oftendetur  ut  fcqui- 
tur;  Quoniam  eft  ut  AD  ad  DC,  ita  AF  ad  FG,  permutando,  erit  ut  AD  ad 
AF,  ita  DC  ad  FG,  et  per  i 2.  5.  ut  AD  ad  AF,  ita  AC  ad  AG,  igitur,  con- 
vertendo, ut  AD  ad  DF,  ita  AC  ad  CG. 

t t Quae  ad  has  notas  habentur  ex  Lemmate  fcquenii  pendent,  quod  qui- 
dem habetur  in  Iccunda  parte  Prop.  3.  Lib.  8,  Pappi.  Vid.  fig.Prop.  22.  hujus. 

Si  duae  reflae  lineae  BA,  AD  duabus  re£lis  EK,  KD  occurrant,  et  dicatur 
quaevis  earum  AD  prima,  alia  AB  fecunda,  quaevis  reliquarum  KB  tertia,  et 
altera  K£  quarta ; ratio  Tegmenti  primae  AD  inter  occurfum  A primae  et  fe- 
cundae ct  tertiam,  ad  Tegmentum  ejufdem  DF  inter  tertiam  et  quartam,  com- 
poftta  erit  ex  ratione  Tegmenti  AB  fecundae  inter  occurfum  A et  tertiam  ad 
ejufdem  Tegmentum  B£  inter  tertiam  ct  quartam,  et  ex  ratione  Tegmenti  K£ 
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• P R O P.  XXIII. 

Quae  cfl  Porlfina  i.  Lib.  i.  Porifmatum  Euclidis, 

“ SI  a duobus  pundlis  datis  infleiRantur  duae  recflae  ad  rcc- 
“ tam  pofitionc  datam,  abfeindat  autem  earum  una  a rccla 
pofitionc  data  fegmentum  dato  in  eo  puncT^o  adjacens,  au- 
“ feret  etiam  altera  ab  alia  rccla  fegmentum  “ dato  punclo 
“ adjacens,”  datamque  habens  rationem  “ ad  alterum  fcg- 
“ mentum.” 

In  No.  377.  Tranficlionum  Philofophicarum  anno  1723, 
Porifma  hoc  explicatum  fuit  quafi  non  fblum  alia  ea  reifla  in- 
venienda ellet,  puniSlumquc  in  ea  cui  adjacet  fegmentum  ab- 
latum ; fed  et  ratio  quam  habet  fegmentum  hoc  ad  fegmen- 
tum a prima  recla  ablatum  invenienda  eflet.  Verum  pollea 
inveni  innumeras  redlas  fibi  invicem  parallelas  Porifmati,  hoc 
modo  propofito,  fatisfacere ; igitur  verba  Pappi  “ datamque 
habens  rationem”  interpretanda  funt  “ habens  rationem  ean- 
dem datae  rationi,”  et  ita  quidem  feribenda  funt  ad  clare  di- 
Ilinguendum  ea  quae  data  funt  ex  hypothefi  in  Porlfinate  ab 
iis  quae  data  fore  aflirmantur,  et  invenienda  proponuntur.  Et 
in  hoc  fenfu  Propofitionis,  qui  quidem  genuinus  dl,  duae 

quartae  inter  tertiam  et  fecundam  ad  ejufdcm  fegmentum  KF  inter  tertiam  et 
primam. 

Ducatur  enim  ad  AB  reCta  FL  parallela  ipfi  KB,  ratio  igitur  AD  ad  DF 
eadem  ell  rationi  AB  ad  BL  quae  compoflta  eft  ex  ratione  AB  ad  BE,  et  rati- 
one (EB  ad  BL,  hoc  e(l  ratione)  EK  ad  KF. 

Commandinus  ad  notam  G commentarii  ejui  ad  hunc  locum  Frop.  fc.  1 2 7 . 
Lib.  7,  Pappi,  ponit  junflam  GL  parallelam  efle  ipli  BC;  hoc  autem  minime 
affumendum  eft,  ita  enim  tota  fere  demondratio  prima  alTumenda  eflet,  fi  au- 
tem hoc  fieret,  dcmonflratio  fecunda  omnino  inutilis  eflet. 
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tantum  re<5lae  Porifmati  fatisfaciunt.  Invefligatio  autem  Po- 
rifmatis  ita  fiet. 

Sint  A,  B pundla  data,  a quibus  ad  redlam  CD  pofitionc 
datam  infledtantur  utcunque  redlae  AE,  BE;  auferat  autem 
earum  una  AE  a redla  pofitione  data  CF  fegmentum  GH  dato 
pun«5lo  H adjacens;  oftendendum  eft  alteram  inflexam  BE 
auferre  fegmentum  ab  alia  quadam  recla  dato  pundlo  in  ea 
adjacens  quod  ad  alterum  fegmentum  GH  habet  rationem 
eandem  datae  rationi  quam  habet  data  rcdla  /3  ad  datam  a,  et 

Y O 


alia  haec  rcdla  invenienda  efl  et  data  ollendcnda,  et  pundlum 
in  ea,  cui  adjacet  fegmentum  auferendum,  datum  oflenden- 
dum  cft. 

Puta  Porifma  verum  efle,  ct  rcclam  KL  eam  efle  ex  qua 
fegmentum  auferendum  cft  ab  inflexa  a puncto  B,  ct  eflfe  M 
pundlum  cui  fegmentum  adjacet.  Occurrat  igitur  BE  ipfi  KL 
in  N,  et  NM  erit  fegmentmn  abfcilTum.  Ex  hypothefi  igitur 
habet  GH  ad  NM  eandem  rationem  quam  habet  redla  a ad 
ipfam  (3.  Occurrat  juncta  AB  ipfi  CD  in  D,  et  CF,  KL  ipfi  AD 
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occuirant  in  F,  L pundlis.  Quoniam  igitur  a pundUs  A,  B ad 
rectam  CD  dudlae  funt  AD,  BD,  et  AD  aufert  a rc(5ta  CF  Teg- 
mentum FH  adjacens  pundlo  H,  BD  vero  ab  ipfa  KL  Teg- 
mentum aufert  LM  pundto  M adjacens,  habebit  FH  ad  LM 
eandem  rationem  quam  a ad  /3.  Eft  igitur  GH  ad  NM,  ut 
HF  ad  LM,  quare  et  GF  eft  ad  LN,  ut  HF  ad  LM,  feu  ut 
a ad  /3. 

Rurfus  a pundlis  A,  B ad  redlam  CD  infledlantur  AO,  BO 
occurrantque  ipfis  CF,  KL  in  P,  Qjpundlis,  et  limiliter  often- 


detur  cfle  PF  ad  LQ^ut  HF  ad  LM.  Et  oftenfa  eft  GF  ad 
LN,  ut  HF  ad  LM ; ut  igitur  GF  ad  LN,  ita  eft  PF  ad  LQ^ 
Ducatur  ad  E13  redla  GR  parallela  ipfi  AB,  occiuratque  rec- 
tae CD  in  S,  ct  jundla  CR  occurrat  ipfi  AB  in  T.  Et  quoniam 
eft  DA  ad  AB,  ut  SG  ad  GR,  hoc  eft  ut  DF  ad  FT,  et  data' 
eft  ratio  DA  ad  AB,  pundbi  enim  D,  A,  B data  funt,  data  e- 
rlt  ratio  DF  ad  F'T.  Data  autem  eft  DF,  pofitione  enim  data 
eft  CF,  data  igitur  eft  FT,  datumque  erit  pundlum  T,  et  redla 
CT  pofitione,  datum  enim  eft  pundlum  C.  Datae  igitur  funt 
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CTT,  CF  ipfarumque  ratio,  quare  et  ratio  RT  ad  GF  data  cft. 

Occurrat  OB  ipfi  CR  in  V,  et  PV  jungatur ; et  quoniam  eft 
DA  ad  AB,  ut  DF  ad  FT,  et  a puncUs  A,  B,  ad  rcdlam  CD 
inflexae  funt  AO,  BO ; ad  eandem  autem  CD  a pundlis  F,  T 
inflexae  fvmt  FC,  TC  ipfis  AO,  BO  occurrentes  in  P,  V,  erit  * • Pn>p. 
rcdla  PV  parallela  ipfi  AB,  ideoque  et  ipfi  GR.  Eft  Igitur  ut 
RT  ad  GF,  ita  VT  ad  PF ; ut  vero  GF  ad  LN,  ita  oftenfa  fuit 
PF  ad  ergo,  ex  aequali,  ut  RT  ad  LN,  ita  VT  ad  LQ^ 
et  permutando,  ut  RT  ad  TV,  ita  NL  ad  LQ^  hoc  eft  re<ftae 
RT,  LN  in  eadem  ratione  fe<ftac  fimt  a tribus  reftis  TBL, 
VBQ^RBN  quae  in  eodem  pundlo  conveniunt;  parallela  igi- 
tur eft  RT  ipfi  LN.  Data  autem  oftenfa  eft  ratio  quam  ha-  i>  vide  infr». 
bet  RT  ad  GF,  ut  et  ratio  GF  ad  LN,  eadem  fcilicet  datae  ra- 
tioni a ad  (3;  data  igitur  eft  'ratio  RT  ad  LN.  Eft  autem  RT  * 9. 
ad  LN,  ut  TB  ad  BL,  quare  ratio  TB  ad  BL  data  eft;  et  data 
eft  TB,  quia  puntfta  T,  B data  funt,  data  igitur  eft  BL,  ideo- 
que pundVum  L datum  eft.  Et  quoniam  per  datum  pun<ftum 

•>  Hoc  fequenti  Lemmate  oftenditur. 

*'  SI  inter  tresre£Ias  AB,  AC,  AD  in  eodem  punfio  convenientes  ducantur 
“ duae  rcftae  BCD,  EFG  quae  in  eadem  ratione  ftxiae  funt  in  C,  F,  du£Iae 
“ erunt  inter  fe  parallelae.” 

Ducantur  enim  ad  AB  reAae  CH,  FK  ipll  AD  parallelae ; quoniam  igitur, 
ex  bypoihed,  e(l  ut  BC  ad  CD,  ita  £F  ad  FG ; propter  parallelas  erit  BH  ad 
Ii  A,  ut  £K  ad  KA ; et  componendo  permutandoque, 
ut  BA  ad  EA,  ita  (HA  ad  AK,  et  ita)  CA  ad  AF. 

Parallelae  igitur  funt  BC,  EF.  Vel  ita,  manente  ca- 
edem conilniftione.  Quoniam  eft  BH  ad  HA,  ut  (BC 
ad  CD,  hoc  ell  ex  hypothcfi,  ut  EF  ad  FG,  hoc  e(l  ut) 

EK  ad  KA;  ut  vero  HA  ad  HC,  ita  eft  KA  ad  KF; 
igitur,  ex  aequali,  erit  BH  ad  HC,  ut  EK  ad  KF.  Et 
funt  circa  angulos  aequales,  igitur  aequiangula  funt 
BHC,  EKF  triangula,  et  angulus  CBH  aequalis  erit 
ipll  FEK,  et  propccrca  BD,  £G  funt  parallelae. 

E C e 2 
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L ducta  cfl  KL  parallela  rectae  CT  pofitione  datae,  pofitione 
a 31.  Dit.  data  **  eft  KL.  Et  quoniam  data  eft  FH,  et  ratio  ipfius  ad  LM, 
data  erit  L M ; et  datum  eft  pundtum  L,  quare  et  pun<ftum 
M.  Redla  igitur  KL  pundlumque  M pofitione  data  funt.  Quae 
fuerunt  inveftiganda. 

Componetur  vero  ita. 

Occurrat  redta  per  data  pundta  A,  B dudta  pofitione  datis 
CD,  CF  in  pundtis  D,  F ; ut  autem  a ad  /3,  ita  fiat  CF  ad  FX ; 
et  ut  DA  ad  AB,  ita  fiat  DF  ad  FT,  et  juncla  CT  produca- 


tur ; fiat  etiam  ut  CT  ad  FX,  ita  TB  ad  BL,  quae  ponatur 
in  rcdla  BD  vcrfus  utrafvis  partes  pundli  B ; et  ducatur  LK 
parallela  ipfi  CT.  Sit  autem  H puiuftum  datum  In  CF  cui  ad- 
jacet fcgmentum  redla  a pundlo  A infiexa  abfcifliim,  et  ut  CF 
ad  FX,  ita  fiat  FH  ad  LM,  quae  ponatur  In  redla  LK  ad  eaf-‘ 
dem  vel  contrarias  paites  redlae  DL  ad  quas  eft  FH,  prout 
pundlum  L eft  ad  cafdem  vel  contrarias  partes  pundli  B ad  quas 
eft  pundlum  T.  Erit  rcdla  KL  ea  ex  qua  inflexa  a pundlo  B 
aufert  fegmentum  pundlo  M adjacens,  quod  ad  fegmentum  ex 
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re<^a  CF  abfciffum  puiwflo  H adjacens  a recla  inflexa  a punc-  > 

to  A eandem  habebit  rationem  quam  /3  ad  a,  feu  quam  habet 
FX  ad  FC. 

Inflccfiantur  enim  utcunque  a puncflis  A,  B ad  rcdlam  CD 
redlae  AE,  BE,  occurratque  AE  ipfi  CF  in  G,  BE  vero  ipfi 
KL  in  N ; abfeindant  autem  ex  CF,  KL  fegmenta  GH,  NM 
punefUs  H,  M adjacentia.  Erit  GH  ad  NM,  ut  CF  ad  FX,  hoc 
eft  ut  a ad  |3.  Occurrat  enim  BE  ipli  CT  in  R,  et  jungatur 
GR.  Quoniam  igitur  ut  DA  ad  AB,  ita  eft  DF  ad  FT,  erit*  *Pr.  jj. 
GR  parallela  ipfi  AB;  ut  igitur  GF  ad  RT,  ita  eft  FC  ad  CT; 
ut  vero  RT  ad  LN,  ita  eft  (TB  ad  BL,  ct  ita,  ex  conftru<SUo- 
ne,  eft)  TC  ad  FX ; ergo,  ex  aequali,  ut  GF  ad  LN,  ita  (CF 
ad  FX,  et  ita  fadla  fuit)  FH  ad  LM.  Eft  igitur  *'GF  ad  LN,  >>i3.auti9.j; 
ut  GH  ad  NM.  Quare  abfcifiTa  GH  eft  ad  abfcIlTam  NM,  ut 
a ad  a. 


P R O P.  XXIV. 

Quae  eft  Lemma  ad  Problema  In  fequente  Propofitione ; eft 
autem  Cafus  Loci  i.  Lib.  2.  Apollonii  de  Sedlione  Rationis. 

“ Ad  duas  re<ftas  politione  datas  AB,  AC  a dato  pundlo  D 
“ extra  ipfas,  redlam  ducere  DFE  quae  abfeindet  a politione 
“ datis  fegmenta  EB,  FC  inter  fe  aequalia,  datis  pundlis  B,  C 
“ adjacentia.” 

Fadlum  puta ; et  ad  AB  ducatur  DH  parallela  Ipfi  AC,  po- 
natur autem  BG  aequalis  ipfi  AC ; data  iglttir  eft  BG,  da- 
ttimque  pundlum  G.  Ponatur  etiam  HK  aequalis  ipli  HD, 
et  quoniam  ut  EH  ad  HD,  ita  eft  EA  ad  AF,  hoc  eft  (quia 
EG  aequalis  eft  ipfi  AF,  et  KH  ipfi  HD)  EH  ad  HK,  ut  AE 
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•comp.  aut  ad  EG;  erit  * ct  EK  ad  KH,  ut  AG  ad  GE,  Reclangulum  1- 
difid.  gitur  GE,  EK  aequale  eft  dato  redlangulo  KH,  GA;  data 
*8s  rei  86.  redla  KG,  quia  data  funt  K,G  punda,  quare  ’’  data 

i>««.  ell  GE,  punftumque  E datum 

erit ; et  datum  eft  punitum  D, 
rcila  igitur  DE  politione  data 
eft. 

*2B.aut29.6.  Fiat  ' igitur  redtangulum 
GE,  EK  aequale  dato  rcitan- 
gulo  KH,  GA,  ct  DE  jungatur 
quae  occurrat  Ipfi  AC  in  F,  et 
iiat  HK  aequalis  ipfi  HD,  et 
BG  ipfi  AC;  erunt  fegmenta 
EB,  FC  inter  fe  aequalia.  Quo- 
niam enim,  ex  conftruitione, 
eft  ut  AG  ad  GE,  ita  EK  ad 
KH,  erit  * AE  ad  EG,  ut  (EH 
ad  HK,  five  HD,  hoc  eft  ut) 

EA  ad  AF.  Aequalis  igitur  eft 

EG  ipfi  AF,  et  eft  BG  aequalis  reitae  AC,  quare  reliqua  EB 
aequalis  eft  reliquae  FC. 


£ B 
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P R O P.  XXV. 

Quae  praebet  exemplum  quo  ufus  Porifinatum  in  folutione 
Problematum  oftenditur. 

A DUOBUS  punitis  datis  A,  B ad  rcitam  CD  politione 
infleitere  reitas  AE,  BE  quae  abfeindent  a duabus 
■“  aliis  redis  politione  datis  CF,  YZ  fegmenta  GH,  ZY  datis 
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“ pundlls  H,  Y adjacenua,  quae  inter  fe  habebimt  rationem 
“ eandem  datae  rationi  a ad  i3.” 

Fadlum  puta ; et  quoniam  a datis  pun<Stis  A,  B ad  re^am 
politione  datam  CD  inflexae  funt  AE,  BE  quarum  una  AE 
abfeindit  a politione  data  CF  legmentum  GH  adjacens  dato 
pundlo  H,  abfeindet,  per  PoriTma  in  Prop.  23.  altera  BE  ab 
alia  quadam  re<fla  fegmentxun  dato  pun^  adjacens  ad  quod 
alterum  GH  habebit  rationem  eandem  datae  rationi  a ad  (3. 
Inveniatur  haec  reda,  fltque  KJL,  et  flt  M pundum  in  ea  in- 

Y o 


ventum,  ipfique  KL  occurrat  BE  in  N.  Eli  igitur  GH  ad  NM,' 
ut  a ad  $;  eadem  vero  GH,  ex  hypothcfi,  eft  ad  ZY,  uta  ad/3; 
aequalis  igitur  ell  NM  ipfl  ZY.  Quoniam  igitur  a dato  |mndo 
B duda  ell  BN  quae  a politione  datis  KL,  ZY  abfeindit  leg- 
menta  NM,  ZY  datis  pundis  M,  Y adjacentia,  quae  inter  fe 
flint  aequalia,  pofitione  data  erit " BN ; datum  igitur  edpunc-  * Pr.  34, 
tum  £ in  quo  BN  redae  CD  pofltione  datae  occurrit;  quare 
et  AE,  BE  pofitione  datae  Ihnt, 

Compofido  patet,  inveads  Icilicet  reda  KL  et  pundo  M 
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ope  Porifmatis  in  Prop.  23.  inveniatur  praeterea  rccla  BEZ 
per  Prop.  24.  quae  abfcindat  a redlis  KL,  ZY  fegmenta  ae- 
qualia NM,  ZY  datis  pun(5Us  M,  Y adjacentia,  occurratque  BZ 
redlae  CD  in  E,  et  AE  jungatur  quae  occurrat  ipli  CF  in  G; 
erit  HG  ad  YZ,  ut  a ad  |3.  Ex  conftruilione  enim  eft  GH  ad 
NM,  ut  a ad  |3,  et  itidem  ex  conftnnflione,  eft  NM  aequalis 
ipfi  ZY ; igitur  eft  GH  ad  ZY,  ut  a ad  |3, 

Porifinati  fequenti  utilia  funt  o<fto  Lemmata  quae  habentur 
in  Lib.  7*  Pappi,  in  Prop.  fcilicet  136.  et  leptem  fequenti- 
bus,  et  quamvis  fine  iis  Porifina  oftendi  poteft,  ne  tamen 
eorum  ufus  Geometras  diutius  lateat,  Lemmata  ea  hic  tra- 
dere non  inutile  vifum  eft. 

PROP.  XXVI. 

Quae  eft  1 36.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  decimum  in  Po- 
rifinata  ; eft  autem  converfa  Prop.  1 7.  hujus. 

“IN  duas  re«ftas  lineas  BAE,  DAG  duae  redlae  lineae  ab  eo- 
“ dem  pundlo  ducantur  HD,  HE,  et  in  ipfis  fumantur  punc- 
“ ta  C,  F ; fitque  ut  redlangulum  quod  continetur  DH,  CB 
“ ad  contentum  DC,  BH,  ita  redlangulum  contentum  EF, 
“ GH  ad  contentum  EH,  FG.  Dico  redlam  lineam  efle  quae 
“ per  pundla  C,  A,  F tranfit.” 

Ducatur  per  H ipfi  CA  parallela  KL,  quae  cum  AB,  AD  iii 
pundlis  L,  K conveniat ; et  per  L ipfi  AD  parallela  agatur 
LM,  producaturque  EH  ad  M.  Deinde  per  K parallela  ipfi 
AB  ducatur  KN,  et  DH  ad  N producatur.  Itaque  quoniam 
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ob  lineas  parallelas  fit  ut  DH  ad  HN,  ita  DC  ad  CB  *,  erit 
redlangulum  DH,  CB  aequale  ipfi  DC,  HN.  Sed  aliud  ali- 
quod rcdlangulum  eft  quod  DC,  Bli  continetur;  ergo  ut  redl- 
angulum  DH,  CB  ad  ipfum  DC,  BH,  ita  rcdangulum  DC, 
HN  ad  DC,  BH,  hoc  eft  ita  recfta  HN 
ad  BH,  Sed  ut  rcdlangulum  quidem 
DH,  CB  ad  ipfum  DC,  BH,  ita  po- 
nitur efle  re<5langulum  EF,  GH  ad 
ipfum  EH,  FG ; ut  autem  re<fta  HN 
ad  BH,  ita  in  parallelis  eft  KH  ad 
HL,  et  ita  GH  ad  HM,  et  ita  eft 
reclangulum  EF,  GH  ad  ipfum  EF,  HM.  Igitur  ut  retftan- 
gulum  EF,  GH  ad  ipfum  EH,  FG,  ita  reiftangulum  EF,  GH 
ad  ipfum  EF,  HM ; re<ftangulum  igitur  EH,  FG  aequale  eft 
ipfi  EF,  HM.  Quare  ut  MH  ad  HE,  ita  eft  GF  ad  FE;  com- 
ponendoque  et  permutando,  ut  ME  ad  EG,  ita  HE  ad  EF. 
Sed  ut  ME  ad  EG,  ita  LE  ad  EA  ; ut  igitur  LE  ad  EA,  ita 
HE  ad  EF,  et  propterea  AF  parallela  eft  ipfi  LHK.  Sed  et  CA 
eidem  LK  eft  parallela ; igitur  re<fta  linea  eft  quae  per  C,  A,  F 
tranfit.  Quod  oportebat  demonftrare. 

Notandum  eft  Pappi  Propofitionem  142.  Lib.  7.  eandem  efle 
cum  hac  136.  dcmonftrationem  vero  aliam  in  ea  tradit.  Utra- 
que  autem  demonftratio  figuris  utriufque  Propofitionis  con- 
venit, ut  ex  fecjucnti  demonftratione,  quae  eft  ea  qua  Pappus 
utitur  in  Prop.  142.  patebit.  Notae  autem  alphabeticae  funt 
cac  quae  habentur  in  Prop.  142.  rationem  vero  propter  quam 

* Eil  enim  DH  ad  HK,  ut  DC  ad  CA  ; ut  rero  HK  ad  HN,  ita  efl  C A ad 
CB,  propter  flmilia  triangula  KHN,  ACB ; igitur,  ex  aequali,  ut  DH  ad  HN, 
ita  DC  ad  CB. 

Fff 
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Piippus  has  Propofitiones  tanquam  divcrfas  tradiderit  non  fa- 
cile cfl  divinare. 


P II  O P.  XXVII. 

Ilacc  cfl  ipfifTima  Pappi  Prop.  142.  et  continet  aliam  demon- 
flrationcm  Prop.  136. 

“IN  duas  redlas  lineas  AB,  AC,  ducantur  ab  eodem  puntRo 
“ D duae  rciflae  lineae  DB,  DE,  et  in  iplis  fumantur  puncla 
“ G,  H ; fitque  ut  re(flangulum  EG,  FD  ad  ipfum  ED,  GF, 
“ ita  recflangulum  BH,  CD  ad  ipfum  BD,  HC.  Dico  re<5lam 
“ lineam  eflb  quae  per  A,  G,  H pvmdla  tranfit.” 

Ducatur  per  G ipfi  BD  parallela  KL,  occurratque  ipfis  AB, 
AC  in  K,  L.  Itaque  quoniam  eft  ut  re<5langulum  EG,  FD  ad 
i pium  ED,  GF,  ita  rcdlangulum  BH,  CD  ad  ipfum  BD,  CH; 
ratio  autem  re<flanguli  EG,  FD  ad 
ipfum  ED,  GF  compoflta  efl  ex  ra- 
tione quam  habet  GE  ad  ED,  hoc 
cfl  ratione  KG  ad  BD,  et  ex  ratione 
quam  habet  DF  ad  FG,  hoc  efl  ra- 
tioitc  CD  ad  GL ; et  ratio  redlan- 
guli  BH,  CD  ad  ipfum  BD,  CH 
compoflta  efl  ex  ratione  HB  ad  BD, 
et  ex  ratione  DC  ad  CH ; erit  ratio 
compoGta  ex  ratione  KG  ad  BD, 
et  ratione  CD  ad  GL  eadem  ei  quae 
compoflta  efl  ex  ratione  HB  ad  BD, 
ct  ratione  DC  ad  CH.  Sed  ratio 
KG  ad  BD  compoflta  efl  ex  ratione  KG  ad  HB,  et  ratione 


D 
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HB  ad  BD;  ratio  igitur  compofita  ex  ratione  KG  ad  HB,  et 
ratione  HB  ad  BD,  et  infuper  ex  ratione  CD  ad  GL  eadem  eft 
ei  quae  compofita  eft  ex  ratione  HB  ad  BD,  et  ratione  DC  ad 
CH.  Communis  auferatur  ratio  HB  ad  BD,  ergo  reliqtia  ratio 
quae  compofita  eft  ex  ratione  KG  ad  HB  et  ratione  CD  ad 
GL  eadem  eft  rationi  DC  ad  CH,  hoc  eft  rationi  compofitae 
ex  ratione  DC  ad  GL,  ‘et  ratione  GL  ad  CH.  Rurfus  com- 
munis auferatur  ratio  DC  ad  GL  ; reliqua  igitur  ratio  KG 
ad  HB  eadem  eft  rationi  GL  ad  CH;  igitur,  permutando, 
ut  KG  ad  GL,  ita  eft  BH  ad  HC,  Sunt  autem  KL,  BH  inter 
fe  parallelae;  ergo  re<fta  linea  eft  quae  per  H,  A,  G pun<fta 
tranfit.* 


P R O P.  XXVllL 

Quae  eft  Prop.  137.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  undeci- 
mum in  Porifiiiata. 

■QUAE  vero  ad  cafus  ipfi'us  f pertinent  fimiliter  atque  ante- 
didla  oftendemus  quorum  eft  converfum,  videlicet,  Sit  tri- 


• Hoc  ex  fcquenti  Lemmate  patebit,  viz.  Sit  triangulum  AHC,  ipfique  BC 
|tarallela  ducatur  DE,  et  feftae  (int  DE,  BC  in  F,  G in 
eadem  ratione ; erunt  A , F,  G punfla  in  refla  linea. 

Quoniam  eft  ut  DF  ad  FE,  ita  BG  ,ad  GC,  compo- 
nendo, erit  ut  DE  ad  EF,  ita  BC  ad  CG  ; ut  vero  AE 
ad  ED,  ita  AC  ad  CB  ; igitur  ex  aequali,  \it  AE  ad 
£F,  ita  AC  ad  CG.  £t  parallelae  fuiu  EF,  CG  } ergo 
in  refla  linea  funt  A,  F,  G punfla. 


t Prop.  I 37.  Lib.  7.  Pappi  eft  cafus  Prop.  129.  hoc  eft  Prop.  17.  hujus, 
in  quo  in  tres  reflas  in  eodem  punflo  convenientes,  viz.  AB,  CA,  AD  duflae 
funt  duae  ED,  EC  quarum  una  EC  parallela  eft  uni  AD  ex  uibus  •,  unde  refl- 

Fff  2 
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“ angiilum  ABC,  et  ipfii  BC  parallela  ducatur  AD,  et  du<fla 
“ DE  conveniat  cum  BC  in  pundlo  E,  “ et  cum  ipfis  AB,  AC 
“ in  F,  G.”  Dico  ut  rcdlangulum  ED,  FG  ad  ipfum  EF,GD, 
“ ira  effe  CB  ad  BE.” 


Ducatur  per  C ipfi  DE  parallela  CH,  et  AB  ad  H produ- 
catur ; itaque  quoniam  eft  ut  CA  ad  AG,  ita  CH  ad  GF,  et 
ut  CA  ad  AG,  ita  ED  ad  DG ; erit  ut  ED 
ad  DG,  ita  CH  ad  FCJ,  ac  propterea  redl- 
angulum  CH,  GD  aequale  eft  ipfi  ED,  FG. 

Sed  aliud  aliquod  rcdlangjulum  eft  EF, 

GD ; ergo  ut  re<ftangulum  ED,  FG  ad  ip- 
fum EF,  GD,  ita  i^edlangulum  CH,  GD 
ad  ipfum  EF,  GD,  hoc  eft  ita  CH  ad  EF, 
et  ita  CB  ad  BE.  Ex  quibus  fequitur  ut  redlangulum  ED,  FG 
ad  retftangulxim  EF,  GD,  ita  efle  CB  ad  BE. 

“ Eadem  ratione,  et  fi  ad  alteras  partes  agatur  parallela 
AD,  atque”  &c.  ufque  ad  finem  Propofitionis  apud  Comman- 
dinum,  ut  ille  textum  Graecum  reftituendum  et  fupplendum 
cenfet ; haec  omnino  funt  fuperflua,  ut  et  Commandini  de- 
monftratio  ad  notam  G in  commentario  ejus;  etenim  fi  in  e- 
jus  figura  ada  ponatur  C ubi  B,  et  B loco  C,  idem  erit  ca- 
fus,  et  eadem  demonftratio  cum  ea  praecedentis;  ut  etiam  fi 
pun<ftum  E fit  inter  B et  C. 


angulum  contentum  BC,  et  fegmento  inter  E et  oceuHum  ipfiirum  AD,  £C 
eft  ad  re£tangulum  contentum  £B,  et  fegmcDto  inter  C et  eundem  occurfum, 
ut  refta  CB  ad  ipfam  B£. 
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Quae  eft  Prop.  138.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  duodeci- 
mum in  Porifinata. 

HIS  aurem  demonftratis,  nunc  oftendendum  eft,  “ Si  paral- 
“ lelac  fint  AB,  CD,  atque  in  ipfas  incidant  quaedam  rediae 
“ lineae  AD,  AF,  BC,  BF,  “ quarum  AD,  BC  occurrant  in 
“ M,”  et  EC,  ED  jungantur ; redlam  lineam  efle  quae  per 
“ G,  M,  K pundla  tranfit.” 

Hoc  magis  explicite  enuntiatur  ut  fequitur, 

“ SI  inter  duas  parallelas  AB,  CD  ducantur  duae  rcdlae  li- 
“ neae  AD,  BC,  et  a pundlis  A,  B quae  funt  in  una  paralle- 
“ larum  infledlantur  ad  reliquam  CD  duae  redlae  AF,  BF ; et 
“ a reliquis  pimdlis  C,  D,  ad  AB  infledlantur  CE,  DE;  redla 

linea  G K.  quae  tranfit  per  interfedlioncs  G,  K inflexarum 
“ quae  fiunt  a redlis  quae  non  infledluntur  a terminis  ejufi- 
“ dem  dudlae,  verget  ad  pundlum  M intcrfedlionem  fcilicet 
“ dudlarum  AD,  BC.” 

Quoniam  enim  triang^um  efl  DAF,  ipfique  DF  parallela 
eft  AE,  et  dudla  eft  EC  conveniens  cum  DF  in  C,  et  cxun  ip- 
fis  AF,  AD  in  G,  H,  erit,  per  antece- 
dens Lemma,  fc,  Prop.  28.  ut  DF  ad 
FC,  ita  redlangulum  CE,  GH  ad  ip- 
fum  CG,  HE.  Rurfus  quoniam  trian- 
gulum eft  CBF,  et  ipfi  CD  parallela  eft 
BE,  dudlaque  eft  ED  conveniens  cum 
CF  in  D,  et  cum  ipfis  BC,  BF  in  L,  K ; 
fiet  ut  CF  ad  FD,  ita  redlangulum  DE,  KL  ad  ipfum  DK,  LE, 
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ct  invertendo,  ut  DF  ad  FC,  ita  erit  re«flangulum  DK,  LE  ad 
ipfum  DE,  KL.  Sed  ut  DF  ad  FC,  ita  erat  redlangulum  CE, 
GH  ad  recSlangulum  CG,  HE ; ut  igi- 
tur redlangulum  CE,  GH  ad  ipfum 
CG,  HE,  ita  cft  redlangulum  DK,  LE 
ad  ipfum  DE,  KL.  Itaque  res  dedudla 
cH  ad  decimum  Lemma  Pappi,  five 
Prop.  26.  hujus,  cum  in  duas  re<^as  li- 
neas CML,  DMH,  dudlae  fmt  duae  rec- 
tae lineae  EC,  ED,  et  ut  redbmgulum  CE,  GH  ad  ipfum  CG, 
HE,  ita  fit  redlangulum  DK,  LE  ad  ipfum  DE,  LK,  erit  rec- 
ta linea  quae  per  pun(5la  G,  M,  K tranfit.  Hoc  enim  demon- 
ftratum  cft. 


PROP.  XXX. 

Q^e  eft  Prop.  139.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  decimum 

tertium. 

SED  non  fint  AB,  CD  parallelae,  et  in  pundio  N convenl- 
“ ant,  reliquis  ut  in  praecedente  manentibus  ; Dico  rurfus 
“ redlam  lineam  efle,  quae  per  G,  M,  K pundia  tranfit.” 

Quoniam  enim  in  tres  redas  lineas  AN,  AF,  AD,  ab  eo- 
dem pundo  C dudae  fint  duae  redae  lineae  CE,  CD,  ut  red- 
*Px.  17.  angulum  CE,  GH  ad  ipfum  CG,  HE,  ita  eft  ' redangulum 
NC,  FD  ad  ipfum  ND,  CF.  Rurfus  quoniam  ab  eodem  punc- 
to D in  tres  redas  lineas  BN,  BC,  BF  duae  redae  lineae  DE, 
DN  dudae  funt,  erit  ’ ut  redangulum  NC,  FD  ad  ipfum  ND, 
CF,  ita  redangulum  DK,  LE  ad  ipfum  DE,  KL.  Sed  ut  red- 
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angulum  NC,  FD  ad  rediangulum  ND^CF,  ita  demonftratum 
eft  reclangulum  CE, 

GH  ad  Iplum  CG,HE. 

Ut  Igitur  reclangulum 
CE,  GH  ad  ipfum  CG, 

HE,  ita  cfl  DK,  LE  ad 
reclangulum  DE,  KL. 

Et  res  dcdudla  eft  ad 
idem  quod  in  paralie-  n C F D 

lis.  Ergo  ex  jam  dic- 
tis re(5la  linea  eft  quae  per  G,  M,  K tranfit. 

P R O P.  XXXI. 

Quae  eft  Prop.  140.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  decimum 
quartum  in  Porifmata.  Eft  autem  converfa  Prop.  28.  hujus. 

“SIT  AB  parallela  redlae  CD,  ducanturque  AE,  BC,  et  fit 
“ pundhim  F in  reda  linea  BC,  ita  ut  quam  rationem  habet 
“ DE  ad  EC,  eandem  habeat  redlangulum  CB,  GF  ad  red- 
“ angulum  CG,  FB.  Dico  redam  lineam  eflc  quae  per  A,  F, 
“ D ptmda  tranfit.” 


Ducatur  per  D quidem  ipfi  BC  parallela  DH,  et  produ- 


catur AE  ad  H ; per  H vero  agatur 
HK  Ipfi  CD  parallela,  et  BC  ad  K 
producatur.  Itaque  quoniam  ut  DE 
ad  EC,  ita  eft  redangulum  CB,  GF 
ad  ipfiim  CG,  FB,  ut  autem  DE  ad 
EC,  ita  et  DH  ad  CG  et  redangu- 
lum DH,  FB  ad  ipfum  CG,  FB ; c- 
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rit  redlangulum  CB,  GF  aequale  re<5langulo  DII,  FB  ; ergo 
ut  CB  ad  BF,  ita  DH,  hoc  eft  CK  ^ ^ 

ad  GF,  et  ob  id  tota  KB  ad  totam 
BG  eft  ut  KC,  hoc  eft  DH  ad  GF. 

Sed  ut  KB  ad  BG,  ita,  in  parallelis, 
eft  HA  ad  AG  ; quare  HA  ad  AG 
eft  ut  DH  ad  FG  ; et  funt  DH,  FG 
parallelae ; re(fta  igitur  linea  eft  quae 
per  A,  F,  D pundla  tranilt. 

P R O P.  XXXII. 

Quae  eft  Prop.  141.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  decimum 

quintmn. 

“ HOC  praemiflb,  fit  AB  parallela  redae  CD,  et  in  ipfas  in- 
“ cidant  redae  lineae  AF,  FB  ; CE,  ED  ; junganturque  BC, 
“ GK  “ quae  conveniant  in  M.”  Dico  redam  lineam  efle 
quae  per  A,  M,  D punda  tranfit.” 

Hoc  magis  explicite  ita  enuntiatur. 

“ SIT  AB  parallela  redae  CD,  et  a pundis  A,  B infledantur 
“ ad  CD  redae  AF,  BF ; a pundis  vero  C,  D ad  AB  inflec- 
“ tantur  CE,  DE,  fitque  G interfedio  ipfarum  AF,  CE,  et  K 
“ interfedio  reliquarum  BF,  DE;  et  ducatur  BC  quae  oc- 
“ currat  jundae  GK  in  M ; erunt  A,  M,  D punda  in  reda 
“ linea.” 

Jungatur  DM  et  ad  H producatur ; quoniam  igitur  a ver- 
tice B trianguli  BCF  duda  eft  BE  parallela  ipfi  CD,  et  a punc- 
to E in  BE  duda  eft  ED  quae  occurrat  ipfi  BC  in  L,  ut  CF  ad 
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FD,  ita  eft  " re(flangiilum  DE,  KL  ail  ipfum  DK,  LE.  Ut  au-  • Pr.  jj. 
tem  rc(^angulum  DE,  KL  ail  DK,  LE,  ita  dl  rcclangulain  b p,.  ,7. 
CG,  HE  ad  ipfum  CE,  GII,  etenim  iu 
tres  rcdlas  lineas  CL,  DH,  GK  in  eo- 
dem pundo  M convenientes,  duclae 
funt  ab  eodem  pundo  E duae  rcclac 
lineae  EC,  CD.  Ergo,  invertendo,  ut 
DE  ad  EC,  ita  rcclangulum  CFi,  GII  ad 
ipfum  CG,  EIE.  Quare  cx  praeceden- 
te, recla  eft  linea  quae  per  A,  H,  D puncla  tranfit ; cft  autem 
punctum  M in  re<fta  DII,  igitur  et  puncla  A,  M,  D funt  in 
revfta  linea. 

Propolitio  142.  Lib.  7.  Pappi,  quae  cft  Lemma  ejus  deci- 
mum Icxtum,  eadem  omnino  eft  cum  Proj).  ejus  136.  aliam 
autem  habet  demonftrationcm,  ut  diclum  fuit,  quae  jam  tra- 
dita cft  in  Prop.  27.  hujus. 


P R O P.  XXXIII. 

Quae  cft  Prop.  143.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  decimum 

feptimum. 

“ SED  non  fit  AB  parallela  ipfi  CD,  conveniant  atitem  in 
“ puiitflo  N ; “ caeceris  ut  in  praecedente  manentibus.” 

“ Jungatur  DM  et  ad  H producatur;”  quoniam  igitur  ab 
eodem  punclo  D in  tres  reclas  lineas  BN,  BC,  BF  duae  re<ftae 
lineae  “ DN,  DE”  duclae  funt,  ut  rciftangulum  CF,  DN  ad 
rcclangulum  CN,  FD,  ira  eft  * rcdangulum  DE,  KL  ad  ip-  • pr.  17. 
fum  DK,  LE.  Sed  ut  redangulum  DE,'  KL  ad  DK,  LE,  ita  * 
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rcctangulum  CG,  HE  :ul  ipfura  CE,  GH;  rurfus  eiilin  intrc-, 
re^as  lineas  CL,  DH, 

GKin  cociem  pnnclo 
M convenientes,  duc- 
tae llmt  duae  reclac  li- 
neae EC,  ED  ab  eo- 
dem pundlo  D.  Ut  1- 
giturreclangulumCG, 

HEadipfumCE,GH, 
ita  redlangulum  CF, 

DN  ad  ipfum  CN,  DE.  Igitur  per  Prop.  26.  rc(Ra  Unca  cfl 
quae  per  A,  H,  D,  * et  idcirco  rccla  Unca  cft  quae  per  A,  M, 
D puncUa  tranlit.  . 


PROP.  XXXIV. 

Quae  etl  Porifma,  unum  fcilicet  ex  iis  inter  PoriCnata  Lib.  i. 
Euclidis,  quae  Pappus  tradit  hifce  verbis,  “ Quod  haec  ad 
datum  pundlum  vergit.” 

‘‘  SI  tres  reclac  lineae  In  eodem  pundlo  convenientes  politione 
“ datae  fmt,  et  a duobus  puncflis  datis  in  una  earum,  inflcc- 
“ tantur  duae  rcflae  ad  aliam  rccflam  pofitione  datam,  rec- 
“ ta  quae  jungit  duas  intcrfcdllones  harum  et  duarum  rcli- 
“ quarum  ex  tribus  politione  datis  recflis,  verget  ad  datum 
“ pundum.” 


• in  duas  reftas  lineas  AN,  AF  duiHac  funt  ab  eodem  puniflo  C duae 
rcftae  CN,  et  CGE,  ct  in  ipfis  fumptac  funt  duo  puufta  D,  H >iuae  faciuut  uU 
timu  nominatam  proportionem. 
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Pofitionc  datae  fmt  rrcs  redae  AF,  BF,  CFD  in  eodem 
pundo  F convenientes,  et  in  una  carum  tlata  fint  duo  punda 
C,  D,  a quibus  ad  quartam  redam  AB  pofitionc  datam  in- 
fledantur  duae  redae  CE,  DE,  et  fint  G,  K duae  ex  interfec- 
tionibus ipfarum  CE,  DE,  ct  redarum  AF,  BF  ; junda  GK 
verget  ad  pundum  datum. 

Primo,  fit  quarta  reda  AB  parallela  ipfi  CD  in  qua  data 
funt  duo  punda,  et  fint  A,  B interlcdiones  ipfius  AB,  ct  ip- 
fiirum  FA,FB.  Ad  alteram  ex  ipfis,  puta  B,  infledantur  a punc- 
tis C,  D redae  CB,  DB,  ct  quoniam  pundum  B eft  interfedio 
ipfarum  FB,  DB,  interfedio  vero  ipfa- 
rum FA,  CB  eft  in  ipfa  CB,  erit  CB 
reda  quae  jungit  duas  interfediones 
inflexarum  CB,  DB  et  ipfarum  FA,  FB ; 
igitur,  ex  hypothefi,  CB  vergit  ad  punc- 
tum datum.  Rurfus  a puneftis  C,  D ad 
AB  infledantur  utcunque  redae  CE, 

DE,  ct  fint  G,  K interfediones  ipfarum  ct  redarum  FA,  FB  ; 
ex  hypothefi,  igitur,  junda  GK  vergit  ad  pundum  datum. 
Occurrat  GK  ipfi  CB  in  M,  igitur  pundum  M eft  illud  quod 
Porifma  datum  efle  affirmat,  quod  quidem  patet  ex  Prop,  32, 
nam  in  ca  oftenfum  eft  pimdum  M clfe  in  reda  AD,  idem 
autem  eft  in  reda  CB,  ct  pofitionc  datae  funt  AD,  CB,  data 
enim  funt  punda  A,  B,  C,  D ; dauim  Igitur  eft  pundum  M 
ad  quod  vergit  reda  GK. 

jungantur  igitur  AD,  CB  et  conveniant  in  M,  erit  M punc- 
tum inveniendum ; hoc  eft  fi  ad  AB  Infledantur  utcunque  a 
pundis  C,  D redae  CE,  DE,  occurrantque  ipfis  FA,  FB  in  G, 
K ; erunt  G,  M,  K punda  in  reda  linea,  ut  conftat  ex  Prop.  29. 
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• vi  !e  Hg. 
1‘rcp.  J6. 


Sed  non  fit  AB  parallela  ipfi  CD,  reliquis  ut  in  primo  c»- 

fu  manentibus,  et  fit 

. ® 
[>un<flum  M interfodio 

ipfarum  CB,  GK  ; c- 
runt  igitur  A,  M,  D in 
reda  linea  perProp.33. 
et  quoniam  pofitione 
datae  funt  CB,  AD  rec- 
tae, datum  erit  punc- 
tum M.  Si  igitur  ut- 
cunque Infledantur  redae  CE,  DE  ad  redam  AB  a pundis 
e,  D occurranttjue  Ijtfis  FA,  FH  in  G,  K,  verget  junda  GK 
ad  punc"lum  M ; punda  enim  G,  M,  K funt  ia  reda  linea  per 
Prop,  30. 

Verum  Porifma  hoc  ope  multo  pauciorum  Lemmatum  ut 
fequitur  oltendi  potcll. 


PRO  P.  XXXV. 


“ SI  in  duabus  redis  parallelis  AB,  CD  fumantur  duo  punda 
“ A,  C,  quorum  A fit  in  altera,  et  C in  reliqua  parallela,  et 
“ ab  ipfis  ad  quamvis  redam  BD,  quae  parallelis  occurrit, 
“ infledantur  duae  redae  AE,  CE;  redangulum  GB,  FD 
“ contentum  fegmentis  parallelarum  inter  inflexas  et  redam 
“ BD,  aequale  erit  redangulo  AB,  CD  contentum  earundem 
“ fegmentis  inter  punda  A,  C ct  eandem  redam.” 

Ut  enim  AB  ad  BG,  ita,  propter  parallelas,  eft  FD  ad  DC. 
Redangulum  igitur  GB,  FD  ipfi  AB,  CD  efi  aequale.* 
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P R O P.  XXXVI. 

“ IISDEM  manentibus,  fi  praeterea  a pundlis  B,  D,  in  qui- 
“ bus  recta  BD  parallelis  occurrit  inflecflantur  ad  rec5lam  quae 
“ per  puiufla  A,  C du(fta  eft,  aliae  duae  rectae  BH,  DH ; fit- 
“ que  L interlectio  alterius  ipfarum  BH  quae  inflexa  eft  a 
“ puncto  B in  AB,  et  rc(5tae  CE  quae  inflexa  eft  a pundto  C in 
“ altera  parallela  CD,  et  fit  K interfectio  reliquarum  inflexa- 
“ rum  DH,  AE;  juncta  K.L  parallela  erit  redtis  parallelis.” 

Occurrant  inflexae  BH,  DH  parallelis  in  M,  N pundtis;  et 
quoniam  a puncTis  B,  D in  rectis  parallelis  AB,  CD  inflexae 
funt  ad  redtam  AC  redtae  BH,  DH 
parallelis  oecurrentes  in  M,  N,  per 
Prop.  35.  redtangulum  AN,  CM 
aequale  erit  redtangulo  AB,  CD, 
cui  aequale  oftcnfum  fuit  redtan- 
gulum  GB,  FD.  Ut  igitur  FD  ad 
NA,  ita  eft  MC  ad  GB,  ergo,  prop- 
ter parallelas,  ut  DK  ad  KN,  ita 
M L ad  L B ; et  componendo,  ut 
DN  ad  NK,  ita  MB  ad  BL ; ut  vero  HN  ad  ND,  ita  eft  HB 
ad  BM ; igitur,  ex  aequali,  ut  HN  ad  NK,  ita  HB  ad  BL. 
Parallela  igitur  eft  KL  redtae  NB. 

PROP.  XXXVII. 

“SI  inter  duas  redtas  lineas  AB,  CD  ducantur  duae  redtae 
“ AC,  BD,  et  a duobus  harum  terminis  A,  B,  qui  funt  in  al- 
“ tera  redtarum  AB,  CD  infledtanttu:  ad  reliquam  CD  duae 
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“ redlac  AE,  BE;  et  a reliquis  dudlarum  terminis  C,  D in- 
Acciantur  ad  redlam  AB  duae  aliae  redlae  CF,  DF ; recla  li- 
nca  quae  tranAt  per  interfedliones  duas  inAexarum  quae  A- 
“ unt  a rcdlis  quae  non  InAexae  Aint  a terminis  cjufdem  duc- 
“ tae,  verget  ad  interfeflionem  dudlarum.” 

Sit  pundlum  G InterfedUo  re<5larum  AE,  DF,  et  H inter- 
fedlio  reliquarum  inAexarum  BE,  CF',  et  At  K inrcrfcdio  duc- 
tarum AC,  BD ; redla  erit  linea  quae  per  G,  K,  H pundla 
tranAt. 

Jungatur  BC,  et  per  pundhim  A,  terminum  fcilicct  alteri- 
us ex  du(flis  AC  ducatur  AL  parallela  reliquae  duiflae  BD,  oc- 
curratque  ipA  CD  in  L ; jundla  vero  LF  conveniat  cum  CB  in 
M et  cum  BE  in  N ; At  ve- 
ro O interfcdllo  rcdlarum 
AC,  DF,  et  jun<flae  OM,  GN 
occurrant  ipA  CF  in  P, 
pundlis ; denique  eidem  CF 
occurrat  BD  in  R. 

Quoniam  igitur  paral- 
lelae Amt  AL,  BD,  et  a ter- 
minis ipfarum  A,  B inAe- 
xae  Amt  A£,  BE  ad  rcdlam 
CD,  et  a reliquis  terminis 
L,  D,  ad  redam  AB  inAexae  Amt  LF,DF,  et  Amt  G,  N,  ipfa- 
rum interfediones,  quae  fcilicet  Aunt  a redis  quae  non  in- 
Aexae Amt  a pundis  in  eadem  parallela,  erit,  per  praeceden- 
tem PropoAtionem,  reda  GN  parallela  ipAs  AL,  BD;  et  Aml- 
liter,  quoniam  a tenuinis  A,  B parallelarum  inAexae  Amt  ad 
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CD  rcdlae  AC,  BC  inflexis  DF,  LF  occurrentes  in  O,  M,  erit 
refla  OM  parallela  iifdem  AL,  BD,  et  propterea  ipfi  GN.  Igi- 
tur, propter  parallelas,  cfl;  KR  ad  RB,  ut  (OP  ad  PM,  hoc  eft 
ut)  GQjid  QN ; cc  permutando,  ut  KR  ad  GQ^ita  (RB  ad 
QN,  et  ita  cfl)  RH  ad  HQ^  Et  parallelae  funt  KR,  GQ^  rec- 
ta igitur  efl  linea  quae  per  H,  K,  G punfla  tranfit. 

Et  ope  hujus  Propofitionls  praecedens  34ta  ita 
oflenditur. 

Pofitione  datae  fint  tres  rcflae  A E,  BE,  DEC  in  eodem 
punflo  E convenientes,  et  in  una  earum  data  fmt  duo  punfla 
C,  D,  a quibus  ad  quartam  pofitione  datam  AB  infleflantur 
duae  reflae  CF,  DF,  et  fint  G,  H duae  ex  interfeflionibus  Ip- 
farum  CF,  DF  et  reflarum  AE,  BE ; junfla  GH  verget  ad 
punftum  datum. 

Ad  pundlum  enim  B in  quo  conveniunt  rcflae  AB,  EB  in- 
fleflantur  reflae  CB,  DB,  refla  igitur  DB  quae  tranfit  per  in- 
terfefliones  reflarum  DB,  CB  et  ipfarum  EA,  EB,  (nam  inter- 
feflio  ipfarum  DB,  EA  efl  in  refla  DB,  et  interfeflio  ipfarum 
CB,  EB  efl  in  punflo  B,)  vergit,  ex  hypothefi,  ad  punflum  da- 
tum ; rurfus  ad  AB  inflexis  utcunque  DF,  CF,  refla  GH  quae 
tranfit  per  interfcfliones  ipfarum  et  earundem  EA,  EB,  vergit, 
ex  hypothefi,  ad  idem  datum  punflum ; occurrant  DB,  GH 
fibi  mutuo  in  K,  eft  igitur  K punflum  quod  datum  efle  in  Pro- 
pofitione  diflum  eft ; quod  quidem  verum  eft,  quoniam  enim 
inter  reflas  DG,  HB  duflae  funt  GKH,  DKB,  et  a terminis 
G,  D ipfius  DG  inflexae  funt  GE,  DE  ad  ipfam  HB ; a ter- 
minis vero  H,  B ad  DG  inflexae  funt  HF,  BF,  et  eft  punc- 
tum A interfeflio  ipfarum  GE,  BF,  et  punflum  C interfeflio 
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•Pr.  37.  reliquarum  DE,  HF;  erit  ’ re<fla  linea  quae  tranfit  per  pundla 
A,  K,  C,  Pofitione  autem  datae  funt  AC,  DB,  quare  datum 
ed  punctum  K ad  quod  vergit  reida  GH. 

Jungantur  igitur  AC,  BD  et  conveniant  in  K;  erit  K punc- 
tum inveniendum;  hoc  eft  li  ad  AB  infleidantur  utcunque  a 
punctis  C,  D reJtae  CF,  DF,  occurrantque  ipfis  EA,  FiB  in 
G,  H ; erunt  G,  K,  H pundta  in  reCta  linea,  ut  conflat  ex 
Prop.  37. 

Converfa  Propofitionis  34tae  eft  haec  quae  fequicur, 

PROP.  xxxviir. 

“ POSITIONE  datae  fmt  tres  reOae  lineae  AE,  BE,  DEC  in  eo- 
“ dem  pundto  E convenientes,  et  in  una  carum  data  fint  duo 
“ punfta  C,  D,  datumque  extra  iplas  iit  punctum  K per  quod 
“ dudta  fit  utcimque  refta  Unca  GK  quae  ipfis  EA,  EH  oc- 
“ currat  in  G,  H;  fi  jungantur  CH,  DG  convenientes  in  F ; 
“ tanget  pundtum  F rectam  pofitione  datam.” 

Ut  enuntiatio  magis  fimllis  fit  enuntiationi  primae  partis 
Propofitionis  Pappi  de  quatuor  rcitis,  ita  potefl  licri,  viz. 

“SI  quatuor  rectae  DC,  GH,  DF,  CF  fibi  mutuo  occurrant, 
“ neque  plures  quam  duae  per  idem  punctum,  et  in  una  ea- 
“ rum  data  fmt  duo  punita  interfectionum  D,  C,  et  alia  GII 
tranfeat  per  datum  punitum  K quod  eil  extra  redam  DC, 
“ hujus  vero  interleitlones  G,  FI  cum  reliquis  reitis  DF,  CF 
“ tangant  redas  pofitione  datas  EA,  EB  quarum  interfectio  E 
“ eft  iiureda  DC;  tanget  pundum  F redam  pofitione  datam.” 

Jungatur  DK  quae  ipfi  EB  occurat  in  B ; et  quoniam  data 
funt  punda  D,  K,  reda  DB  pofitione  data  eft ; et  pofitione 
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elata  eft  EB,  quare  datum  cfl  punctum  B.  Per  puneRum  K 
ducatur  utcuncjue  redta  GH  quae  ipfis  EA,  EB  occurrat  in  O, 
H,  et  jundtae  DG,  CH  occurrant  in  F,  et  juncta  BF  occurrat 
ipfi  EA  in  A.  Quoniam  i- 
gitur  inter  rectas  GD,  II B 
dudtac  funt  GKH,  DKB,  et 
a pundtis  G,  D ad  Iplam 
FIB  inflexae  funt  GE,  DE; 
ab  ipfis  vero  H,  B ad  rec- 
tam GD  inflexae  funt  HF, 

BF,  et  funt  puncta  A,  C 
interfe«5tiones  inflexarum 
quae  non  fiunt  a redtisquae 
inflexae  funt  a terminis  e- 
jufdem  dudtae,  et  eft  punctum  K interfectio  dudlarum  GFI, 
DB ; erunt  A,  K,  C puncta  in  redta  linea  per  Prop.  29,  aut 
30.  Data  autem  ftint  K,  C pundta,  quare  recta  AC  politione  ■ 
data  elt,  et  politione  data  ell  EA ; datum  igitur  ell  pundtum 
A,  ct  datum  ell  B;  igitur  redta  AB  quam  tangit  pundtum  F 
politione  data  ell. 

Jungatur  igitur  DK.  occurratque  EB  in  B;  et  jundta  CK 
ipfi  EA  occurrat  in  A;  juncta  AB  erit  redta  quam  tangit  punc- 
tum F ; hoc  ell  fi  per  punctum  K ducatur  quaevis  GKH  quae 
redlis  EA,  EB  occurrat  in  G,  H,  ct  jungantur  DG,  CH  con- 
venientes in  F,  erit  punctum  F in  redta  AB.  Quoniam  enim 
inter  duas  redtas  DC,  GH  ductae  funt  DG,  CH,  ct  a punc- 
tis D,  C quae  funt  in  una  rectarum  inflexae  funt  ad  reliquam 
GH  redtae  DK,  CK,  ct  a pundlis  G,  H in  reliqua  redta  in- 
flexae funt  ad  primam  DC  rectae  GE,  HE,  et  funt  A,  B in- 
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tci  lctliones  inflexarum  quae  non  fiunt  a re<5Us  quae  inflexae 
lunt  a terminis  ejurilem  duclae,  verget  jundla  AB  ad  F inter- 
feclioncm  diuflarum  DG,  CH,  hoc  eft  pundlum  F ell  in  re<5la 
AB. 

Et,  majicntc  eadem  conflruclionc,  fi  a punctis  C,  D inflec- 
tantur ad  AB  recdac  CF,  DF  quae  ipfis  EA,  EB  occurrant  in 
G,  II,  reifla  erit  linen  quae  tranfit  per  G,  K.,  H puncta;  quod 
quidem  cx  Prop.  37.  manifcllum  elt. 

P R O P.  XXXIX. 

Quae  cR  Prop,  144.  Lib.  7.  Pappi,  cujus  enuntiatio  magis  di- 

Rincla  eft  reddita. 

"SIT  triangulum  ABC,  et  Ipfi  BC  parallela  AD,  et  ducatur 
" utcunque  DE  quae  occurrat  ipfis  AB,  AC  in  F,  H.  Sit 
‘‘  autem  in  BC  punctum  G quod  facit  quadratum  ex  EB  ad 
“ recftangulum  EC,  CB,  ut  recta  BG  ad  ipfam  GC,  et  junga- 
‘‘  tur  FG  cui  occurrat  jiindla  BD  in  K ; Dico  reiftam  lineam 
‘‘  efle  quae  per  pun<fta  H,  K,  C tranfit.” 

Quoniam  enim  eft  ut  quadratmn  ex  EB  ad  redtangulum 
EC,  CB,  ita  BG  ad  GC;  communis  addatur  ratio  CE  ad  EB, 
eadem  fcilicet  quae  eft  rciftanguli  EC,  CB  ad  EB,  BC  redtan- 
gulum  ; erit  “ ratio  compofita  ex  ratione  quadrati  ex  EB  ad 
“ redtangulum  EC,  CB,  et  ex  ratione  redtanguli  EC,  CB  ad 
‘‘  ipfuip  EB,  BC,  hoc  eft”  ratio  quadrati  ex  EB  ad  redtangu- 
lum  EB,  BC,  hoc  eft  ratio  redtae  EB  ad  ipfam  BC,  eadem  ei 
quae  compofita  eft  cx  rationibus  PG  ad  GC  et  CE  ad  EB,  quae 
eadem  eft  rationi  redtanguli  BG,  CE  ad  ipfum  GC,  EB.  Ut 
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•autem  EB  ad  BC,  ita  cft,  per  Prep.  26.  hujus,  re<5langulum 
DF,  HE  ad  ipfum  DE,  FH;  ergo  ut  re<ftangulum  BG,  CE  ad 
rcdlangulum  GC,  EB,  ita  eft  reclangulum  DF,  FIE  ad  ipfum 


DE,  FH.  Igitur  redla  linea  eft  quae 

per  H,  K,  C pundla  tranfit ; hoc 

A 

L D 

enim  in  iis  quae  ad  converfum  ca- 
fiim  pertinent  demonftratum  eft 

■ 

in  Prop.  27.  hujus.  Nam  in  duas 
redlas  lineas  KB,  KF  dudlae  funt 
ab  eotlem  pundlo  E duae  redlae 

m 

«M 

EBG,  EFD  et  in  ipfis  fumpta  E 
funt  pundla  H,  C quae  faciunt 

B C ] 

L C 

reiRangulum  BG,  CE  ad  ipfum  GC,  EB,  ut  redlangulum  DF, 
IlE  ad  redlangulum  DE,  FH. 

N.  B.  C o N V E R s A P R o r.  XXXIX.  haec  eft, 

“ SIT  triangulum  ABC,  et  fit  AD  parallela  ipfi  BC,  fi  duca- 
“ tur  quaevis  DFHE  et  jungantur  BD,  CH  fibi  mutuo  oc- 
“ currentes  in  K,  et  jundla  FK  occurrat  BC  in  G ; erit  qua- 
**  dratum  ex  EB  ad  redlangulum  EC,  CB,  ut  redla  BG  ad  ip- 
fam  GC.” 

Nam  quoniam  AD  parallela  eft  redlae  BC,  et  dudla  eft 
DFHE  erit  ut  EB  ad  BC,  ita  redlangulum  EH,  FD  ad  redlan- 
gulum ED,  HF  per  Prop.  28.  F.t  quoniam  in  tres  redlas  li- 
neas KB,  KH,  KF  ab  eodem  pundlo  K.  dudlas  duae  redlae 
lineae  ED,  EC  ab  eodem  pundlo  dudlae  funt,  erit  redlangulum 
EC,  BG  ad  redlangulum  EB,  GC,  ut  (redlangulum  EH,  FD 
ad  ipfum  ED,  HF  per  Prop.  1 7.  hoc  eft  ut)  redla  EB  ad  ipfam 

Hhh  2 
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BC.  Quoniam  igitur  rcc\a  EB  eft  ad  redlam  BC,  ut  re<flan- 
gulum  EC,  BG  ad  ipfum  EB,  GC,  communis  addatur  ratio 
EB  ad  EC,  ct  ratio  quadrati  cx  EB  ad  redlangulum  EC,  CB 
eadem  erit  (rationi  compolitae  ex  ratione  re<flanguli  EC,  BG 
ad  ipfum  EB,GC  et  ex  ratione  redlae  EB  ad  ipfam  EC,  hoc  eft 
ratione  recftanguli  EB,  GC  ad  ipfum  EC,  CG,  hoc  eft  rationi) 
redlanguli  EC,  BG  ad  ipfum  EC,  CG,  hoc  eft  rationi  reclae 
BG  ad  rcdlam  GC. 

Demonftratio  haec  paulo  magis  cxplicita  eft  quam  apud 
Pappum,  addendo  fcilicet  quae  habentur  inter  “ commata  in- 
vcrla  ; textus  etiam  Pappi  apud  Commandimum  bis  vitiofe 
habet  reclangulum  DE,  Eli,  vice  iplius  DF,  HE,  et  contra, 
quae  nunc  corrccla  funt, 

P R O P.  XL. 

Quae  cfl  Porifma  cui  infervlt  praecedens  Propofitk). 

“SI  fuerint  qvilnquc  rciflac  AB,  AC,  AD,  DE,  EC  quarum 
“ primae  tres  in  uno  pumfto  A conveniunt,  et  duae  ipfarum 
“ AD,  EC  funt  parallelae,  in  quarum  una  EC  quae  non  tranfit 
“ per  pundlum  A data  funt  tria  pumfta  interfedlionum  E,  B, 
“ C;  reliquarum  autem  interfedlionum  A,  D,F,H  duae  D,H 
tangant  re(flas  politione  datas  BK,  CK  quae  tranfeunt  per 
“ duo  ex  datis  pundlis  B,  C;  reliquae  interfedliones  A,  F tan- 
“ gent  reclas  pofitione  datas.” 

Quoniam  enim  quatuor  funt  redlae  EB,  BA,  AD,  DE  qua- 
rum duae  EB,  AD  funt  inter  fe  parallelae,  et  data  funt  duo 
puncla  E,  B in  una  parallelarum,  reliquarum  vero  intcrfcdli- 


Digitized  by  Google 


DE  PORISMATIBUS. 


429 

onum  A,  D,  H,  duae  D,  H tangunt  re<flas  pofidone  datas  BK, 
CK,  quarum  una  BK  tranfit  per  unum  ex  pundlis  datis  B; 
tanget  reliqua  interfetlio  A redlam  politione  datam,  per  ca- 
fum  3.  Prop.  8.  hujus.  Sit  ea  AK  quae  occurrat  reclae  EC  in 


L.  Igitur,  ex  oftenfis  in  eo  cafu, 
erit  EC  ad  CB,  ut  BC  ad  CL.  Rur- 

A 

L D 

fus  quoniam  quatuor  funt  redae 

EC,  ED,  DA,  AC  quarum  duae 

EC,  AD  funt  inter  le  parallelae,  et 

iSi 

data  funt  duo  punda  E,  C in  una 

wBffi 

parallelarum,  reliquarum  vero  in-  y 

mvk 

terfedionum  A,  D,  F,  duae  A,  D E 
tangunt  redas  politione  datas  LK, 

U G J 

L C 

BK ; reliqua  interfedlio  F tanget  redam  politione  datam  per 
cafum  4.  fc.  per  art.  ejus  3.  Prop.  8.  hujus.  Sit  ea  FK,  occur- 
ratque  redae  EC  in  G.  Et,  ex  ollenlis  in  eo  cafu,  erit  EC  ad 
BL,  ut  CG  ad  GL.  Igitur  puuda  A,  F tangunt  redas  pofiti- 
one  datas. 

Componetur  ita. 

Fiat  ut  EC  ad  CB,  ita  BC  ad  CL,  et  jungatur  LK,  erit  haet, 
reda  quam  tangit  pundmn  A,  ut  in  cafu  3.  Prop.  8.  ollen- 
fum  eft.  Dcin  fiat  ut  EC  ad  BL,  ita  CG  ad  GL,  et  junda  GK 
erit  reda  quam  tangit  pmidum  F,  ut  ollenfum  eft  in  art.  3. 
cafus  4.  Prop.  8.  hujus. 

Videtur  autem  Euclidem  duas  has  conftrudiones  in  unam 
conjunxilTe  ad  inveniendum  pundum  G,  nimirum  faciendo 
ut  quadratum  ex  EB  ad  redangulum  EC,  CB,  ita  reda  BG 
ad  ipfam  GC.  Flanc  autem  conftrudionem  ex  praedidis  dua- 
bus derivari,  ita  oftendetur. 
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Quoniam  cft  EC  ad  CB,  ut  BC  ad  CL,  dividendo,  erit  EB 
ad  BC,  ut  BL  ad  LC ; et  permutando,  et  per  i . 6.  rurfusque 
permutando,  ut  quadratum  ex  EB  ad  redlangulum  BC,  CE, 
ita  re<flangulum  EB,  BL  ad  ipfum  EC,  CL.  Et  quoniam,  in 
j.  fecunda  conftrudlione,  fuit  EC  ad  BL,  ut  CG  ad  GL,  erit  * 
EG  ad  GB,  ut  CG  ad  GL,  et,  di- 
videndo, EB  ad  BG,  ut  CL  ad 
LG.  Rc(5langulum  igitur  EB,  GL 
aequale  eft  ipfi  BG,  LC.  Et  quo- 
niam efl  EC  ad  BL,  ut  CG  ad 
GL,  invertendo,  eft  BL  ad  EC,  ut 
LG  ad  GC;  quare  permutando, 
et  per  i.  6.  rurfusque  permutan- 
do, ut  re<5langulum  EB,  BL  ad 
redlangulum  EC,  CL,  ita  (reftanguliun  EB,  LG  ad  ipfum  LC, 
CG,  hoc  efl;  ita  reclangulum  BG,  LC  ad  ipfum  LC,  CG,  et 
ita)  eft;  re<fta  BG  ad  ipfam  GC.  Fuit  autem  quadratum  ex  EB 
ad  reclangulum  BC,  CE,  ut  ipfum  EB,  BL  ad  EC,  CL  rc(ftan- 
gulum ; ut  igitur  quadratum  ex  EB  ad  reclangulum  BC,  CE, 
ita  eft  re<fta  BG  ad  iplam  GC. 

Componetur  ita. 

Invento  igitur  pun<fto  G ex  hac  conftrutflione,  erit  jun<fta 
CK.  redla  quam  tangit  pundhim  F,  hoc  eft  li  a pun<5lis  E,  C 
infle(ftantur  utcunque  ad  re«flam  GK.  regiae  EF,  CF,  fi  a puntfto 
D in  quo  re^  EF  ipfi  BK  occuiTit,  ducatur  DA  parallela  ipfi 
EC,  occurratque  redlae  CF  in  A,  et  juiufta  AB  occurrat  ipfi 
ED  in  H,  erunt  H,  K,  C puni^  in  rc^la  linea  per  Prop.  39. 


A D 
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P R O P.  XLI. 

Quae  cft  Porifina,  unum  fcillcet  ex  iis  quae  Pappus  tradit  in- 
ter Porlfinata  Llb.  i,  Euclidis,  hifcc  verbis  “ Quod  rcdta 
. . . aufert  a pofitione  datis  fegmenta  datum  re<flangulum 
comprehendentia.” 

“ DATIS  pofitione  duabus  rc(5Us,  fi  a dato  extra  ipfas  punc- 
“ to  ducatur  utcunque  recla  linea,  auferet  ex  pofitione  datis 
“ fegmenta  datis  in  iis  punclis  adjacentia  quae  datum  conti- 
“ nent  recflangulum.” 


Sint  AB,  AC  re<5lae  pofitione  datae,  et  a dato  pundlo  D du- 
catur utcunque  reifla  BDC  ipfis  in  B,  C,  occurrens ; et  puta  Po- 
rifina verum  elTe,  fcilicet  fegmenta  BG,  CH  a recla  BC  abfcilTa 
datis  pundlis  G,  H adjacentia  continere  re»5langulum  BG,  CH 
datum.  Ducatur  per  pundlum  D 
quaevis  alia  refta  EDF,  et  AD  jun- 
gatur ; igitur,  cx  hypothefi,  tum 
redlangulum  EG,  FH,  tum  redl- 
angulum  AG,  AH  aequalia  funt 
eidem  dato  re<flangulo,  et  prop- 
terea  re<5langulo  BG,  CH.  Eft  igi- 
tur BG  ad  FH,  ut  EG  ad  CH,  quare  et  BE  ad  FC,  ut  BG  ad 
FH.  Eft  etiam  ut  FH  ad  AG,  ita  AH  ad  EG,  quare  et  FH  ad 
AG,  ut  AF  ad  AE.  Ratio  vero  BD  ad  DC,  quoniam  redlae 
AB,  BC  occurrunt  ipfis  AF,  FE,  eadem  eft,  per  Lemma  ad  fi- 
nem Prop.  2 2.  rationi  compofitae  cx  ratione  BE  ad  FJ\,  et  ra- 
tione AF  ad  FC,  hoc  cft  rationi  compofitae  ex  ratione  BE  ad 
FC,  et  ratione  AF  ad  EA,  utraque  enim  ratio  eadem  cft  “ra-  • 33.  6. 
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tloni  rc(flanguli  BE,  AF  ad  rcdlangulum  EA,  FC;  ratio  igitur 
BD  ad  DC  eadem  cft  (rationi  compofitac  ex  ratione  BE  ad  1 C, 
et  ratione  AF  ad  AE,  hoc  cft  ex  ratione  BG  ad  FH,  et  FH  ad 
AG,  hoc  eft  rationi)  BG  ad  GA. 

Eft  igitur  juncla  GD  parallela  ipfi 
AF.  Et  quoniam  redaugulum 
BG,  HC  aequale  eft  ipfi  AG,  AH, 
eft  BG  ad  GA,  hoc  eft  BD  ad  DC, 
ut  AH  ad  HC;  parallela  igitur 
eft  DH  ipfi  BA,  Quoniam  igitur 

datum  eft  puiuftum  D,  et  eft  DG  parallela  pofitione  datae  AF\ 
pofitione  data  cft  DG,  et  pofitione  data  cft  AB,  datum  igitur 
eft  punftum  G.  Similiter  oftendetur  datum  efle  pundtum  H. 
Datum  Igitur  cft  re^langulum  GA,  AH,  ec  propterea  ipfi  ae- 
quale redlangulum  BG,  CH. 

Componetur  ita. 

Per  puneftum  D ducantur  DG,DH  parallelae  ipfis  AC,  AB; 
erunt  pun<fta  G,  H ea  quae  invenienda  funt,  ct  GA,  AH  erit 
rcdlangulum  inveniendum.  Ducatur  enim  per  D quaevis  rcifta 
BDC ; ct  quoniam  ut  BG  ad  GD,  ita  DH  ad  HC,  recftangu- 
Imn  BG,  HC  aequale  eft  recftangulo  GD,  DH,  lioc  cft  ipfi 
HA,  AG. 


P R O P.  XLII. 

Quae  eft  Prop.  148.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  22. 

“ SIT  redia  linea  AB,  et  in  ipfa  fumantur  duo  punfta  C,  D; 
“ fitque  quod  bis  AB,  CD  continetur  aequale  quadrato  ex 
“ CB.  Dico  quadratum  ex  AD  quadratis  ex  AC,  DB  aequale 
“ cITe.” 
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Quoniam  enim  quod  bis  continetur  AB,  CD  eft  aequale 
quadrato  ex  CB;  commune  auferatur  contentum  bis  BD,DC, 
erit  reliquum,  quod  bis  AD,  DC 

continetur  quadratis  ex  CD,  DB  aC-  A C D B 

quale.  Rurfus  commune  auferatur  • ■ 

quadratum  ex  CD,  reliquum  igitur, 

videlicet  contentum  bis  AC,*CD  una  cum  quadrato  ex  CD  ae- 
quale eft  ei  quod  fit  ex  DB  quadrato.  Commune  addatur  qua- 
dratum ex  AC;  ergo  totum,  quod  ex  AD  quadratum,  qua- 
dratis ex  AC,  DB  aequale  erit. 

Et  retrogradiendo  oflendetur  Propofitionis  converfa. 

P R O P.  XLIir. 

Qu.ie  eft  Prop.  149.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  23. 

“SIT  redlangulum  AB,  BC  aequale  quadrato  ex  BD.  Dico 
“ tria  contingere,  videlicet  retftangulum  quidem  quod  utra- 
“ que  AD,  DC,  et  BD  continetur  aequale  efle  redlangulo  AD, 
“ DC;  recftangulum  vero  contentum  utraque  AD,  DC,  et  CB 
“ aequale  efle  quadrato  ex  DC ; et  rciftangulum  contentum 
“ utraque  AD,  DC,  et  AB,  quadrato  ex  AD  aequale.” 


Quoniam  enim  reclangulum  AB,  BC  aequale  eft  quadrato 
ex  BD,  erit,  ob  proportionem  *,  et 

tota  ad  totam  f , et  invertendo,  com-  A C B D 

ponendoque,  ut  utraque  CD,  DA  ad  s 1 

DA,  ita  CD  ad  DB.  Re<ftangulum 

igitur  quod  continetur  utraque  AD,  DC  et  BD,  rcdlangulo 

* AB  ad  BD,  ut  DB  ad  BC.  f AD  ad  DC,  ut  DB  ad  BC. 

I i i 
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AD,  DC  cft  aequale.  Rurfus  quoniam  tota  AD  ad  totam  DC, 
cft  ut  DB  ad  BC,  componendo,  ut  u- 

traque  AD,  DC  ad  DC,  ita  erit  DC  A C B D 

CB.  Quarere<Shmgulum  contentum  i i 

utraque  AD,  DC,  et  CB  aequale  cft 

quadrato  ex  DC.  Rurfus  quoniam  tota  AD  ad  totam  DC,  cft 
ut  AB  ad  BD,  invertendo  componendoque,  erit  ut  utraque  CD, 
DA  ad  DA,  ita  DA  aid  AB.  Ergo  redlangxilum  quod  utraque 
AD,  DC,  et  AB  continetur  aequale  cft  quadrato  ex  AD. 

P R O P.  XLIV. 

Quae  eft  IVop.  150.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  24. 

“ SIT  redla  linea  AB,  et  duo  pundla  C,  D ; fitque  quadratum 
ex  CD  aequale  ei  quod  bis  AC,  DB  continetur.  Dico  et  qua- 
“ dratum  ex  AB  quadratis  ex  AD,  CB.  aequale  dTc.” 


Quoniam  enim  quadratum  ex  CD  aequale  eft  ei  quod  bis 
continetur  AC,  DB,  erit  contentum  bis  AC,  CB  aequale  et 
quadrato  ex  CD,  et  ei  quod  bis  AC, 

CD  continetur.  Commune  addatur  q D B 

quadratum  ex  AC,  ergo  contentum  1 1 

bis  AC,  CB  una  cum  quadrato  ex  AC 

aequale  eft  quadrato  ex  AD.  Rurfus  commune  addatur  qua- 
dratum ex  BC;  totum  igitur  quadratum  ex  AB  quadratis  ex 
AD,  CB  aequale  erit. 

Et  retrogradiendo  oftendetur  converfa. 
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P R O P.  XLV. 

Quae  eft  Prop.  151.  Lib  7.  Pappi,  ct  Lemma  ejus  2^. 

SIT  redlangulum  AB,  BC  aequale  quadrato  ex  BD.  Dico 
“ tria  contingere,  videlicet  redlangxdum  quod  exceflii  ipla- 
rum  AD,  DC,  et  BD  continetur  aequale  eflTc  rcdiangulo  AD, 
“ DC;  redlangulum  vero  contentum  exccflii  ipfiirum  AD,DC, 
“ et  CB  aequale  efie  quadrato  ex  DC ; et  redlangulum  conten- 
“ tum  excefTu  ipfarum  AD,  DC,  et  BA  aequale  efle  quadrato 
ex  AD.” 


Quoniam  enim  eft  ut  AB  ad  BD,  ita  DB  ad  BC,  erit  reli- 
qua ad  reliquam,  “ viz.  AD  ad  DC,  ut  AB  ad  BD,”  et  divi- 
dendo, in  fig.  I.  vel  dividendo  in- 

verfe  in  fig,  2.  ut  exceflus  ipfarum  A D C B 

AD,  DC  ad  DC,  ita  AD  ad  DB.  ' 

Reflangulum  igitur  quod  exceflii  ip-  ^ DA  B 

farum  AD,  DC  et  DB  continetur  eft  ■ 

aequale  reclangulo  AD,DC.  Rurfus 

quoniam  reliqua  AD  ad  reliquam  DC,  eft  ut  DB  ad  BC,  di- 
videndo, vel  dividendo  inverfe,  erit  ut  excefliis  ipfarum  AD, 
DC  ad  DC,  ita  DC  ad  CB.  F.r^^  rciftangulum  contentum  cx- 
cclfu  ipfarum  AD,  DC  et  CB  aequale  eft  quadrato  ex  DC. 
Rurfus  quoniam  eft  ut  AD  ad  DC,  ita  AB  ad  BD,  erit,  con- 
vertendo, ut  AD  ad  excefliim  ipfarum  AD,  DC,  ita  AB  ad  AD. 
Quare  redlangulum  quod  exceflii  ipfarum  AD,  DC  et  AB  con- 
tinetur, quadrato  ex  AD  eft  aequale.  Vel  fi  BC  major  fuerit 
BA,  ut  in  fig.  2.  quoniam  eft  AD  ad  DC,  ut  AB  ad  BD,  idem 
fequetur  invertendo  et  dividendo. 

I i i 2 
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Tertia  hacc  dcmoiiflratlouls  pars  integra  nunc  tradita  e(l ; 
corrujjta  enim  videtur  efle  in  Graecis  codicibus,  ut  eft  apud 
Commandinum,  et  inepte  in  ejus  Commentario  ad  notam  D 
explicata  eft. 

P R O P.  XLVI. 

Quae  non  habetur  apud  Commandinum,  fed  neccflarla  eft 
Porifmati  fequenti. 

“ SIT  rc(fta  linea  AB,  et  duo  pundla  C,  D,  quorum  C eft  in« 
“ AB  producfta,  D vero  inter  A,  B punda ; fitque  quod  bis  AB, 
“ DC  continetur  aequale  quadrato  ex  AC,  hoc  eft  quadratis 
“ ex  AB,  BC  et  redlangulo  AB,  BC  bis ; erit  quadratum  ex 
“ DB  aequale  quadratis  ex  AD,  BC.” 

Quoniam  enim  cpiod  bis  AB,  DC  continetur,  hoc  eft  quod 
bis  AB,  BD  una  cum  co  quod  bis  AB,  BC  continetur  aequale 
eft  quadrato  ex  AC,  hoc  eft  qua- 

tlratis  ex  AB,  BC  et  redlangulo  AD  B C 

AB,  BC  bis ; auferatur  commune  i 

quod  bis  AB,  BC  continetur,  erit 

reliquum,  quod  bis  AB,  BD  continetur  aequale  quadratis  ex 
AB,  BC.  Rurfus  auferatur  conunune,  redlangulum  fcilicet 
AD,  DB  bis  una  cum  quadrato  ex  DB;  erit  reliquum  quadra- 
tum ex  DB  aequale  reliquo,  quadratis  fcilicet  ex  AD,  BC. 

Et  retrogradiendo  oftendetur  converfa. 
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P R O P.  XLVII. 

Quae  efl  Porifma  cui  utilis  eft  Prop.  148.  et  Prop.  150. 

Lib.  7.  Pappi. 

“SI  in  rcdla  linea  AB  fumatur  pundium  C,  vel  inter  A,  B 
“ pundla,  vel  in  AB  produdla  ad  utrafvis  partes  ; datum  erit 
“ in  eadem  recta  quartum  pundtum  D tale,  ut  in  AB  pro- 
“ dudta  ad  partes  B fumpto  quovis  pundlo  E,  quadratum  ex 
“ fegmento  inter  ipfum  et  pundtum  inveniendum  D,  aequale 
“ erit  quadrato  ex  fegmento  inter  idem  pundlum  E et  punc- 
“ tum  C,  una  cum  quadrato  ex  fegmento  inter  pundlum  in- 
“ veniendum  D et  pundlum  A,  et  redlangulo  a fegmento  in- 
“ ter  pundtum  E et  pundlum  B,  et  data  quadam  redta.” 


Cas.  i.  Quando  punctum  C eft  inter  A,  B puncta. 

Puta  verum  efle  Porifma,  fitque  D pundtum,  et  F redta  quae 
invenienda  funt.  Igitur  fi  fumatur  utcunque  pundtum  E in 
AB  produdta,  erit,  ex  hypo- 

thefi,  quadratum  ex  DE  ae-  q ^ p q g £ 

quale  quadratis  ex  CE,  AD  — 1 1 — 1 1 1 — 

una  cum  redtangulo  F,  BE. 

Rurfus  fumatur  pimdlum  B,  vice  pundti  E,  et,  ex  hypothefi, 
quadmtum  ex  DB  aequale  erit  quadratis  CB,  AD.  Igitur 
excclfus  quadrati  ex  DE  fupra  quadratum  ex  DB  aequalis  erit 
cxcelTui  quadratorum  ex  CE,  CB  una  cum  redtangulo  F,  BE; 
hoc  eft,  fi  fiat  GD  aequalis  DB,  et  HC  aequalis  ipfi  CB,  erit  “ • 6.  j. 
redtangulum  GE,  EB  aequale  redtangulo  HE,  EC  una  cum 
ipfo  F,  BE.  Redta  igitur  GE  aequalis  eft  ipfis  HE,  F fimul ; 
et  ablata  communi  HE,  erit  reliqua  GH  aequalis  ipfi  F.  Quo- 
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niam  vero  GB  dupla  eft  DB,  et  HB  dupla  ipfius  CB,  erit  et 
GH  dupla  ipfius  DC,  quare  et  recta  F dupla  eft  ejufdem  DC. 
Et  quoniam  quadratum  ex  DB  aequale  cll  quadratis  ex  CB, 
AD,  erit,  per  converfam  Prop.  42.  retftangulum  AB,  DC  bis 
aequale  quadrato  ex  AC.  Datae  autem  funt  redtac  AB,  AC, 
data  igitur  eft  DC ; et  datum  eft  pundlmn  C,  quare  et  punc- 
tum D datum  eft;  eft  autem  re<5ta  F dupla  ipfius  DC ; data 
igitur  eft  reifta  F.  Quae  erunt  invenienda. 

Componetur  ita. 

Fiat  ut  AB  bis  ad  AC,  ita  AC  ad  CD  quae  ponatur  a punc- 
to C verfus  eas  ipfius  partes  ad  quas  A eft  refpedtu  puniti  B ; 
fumatur  vero  reita  F dupla  ipfius  DC.  Si  in  AB  produdta  ad 
partes  B fumatur  utcunque  punctum  E,  erit  quadratum  ex 
DE  aequale  quadratis  ex  CE, 

AD  una  cum  redtangulo  F»  g A D H C B E 

BE.  Eft  enim,  ex  conftruili-  — i ; — : ■ ■ 

one,  reitangulum  AB,  DC 

bis  aequale  quadrato  ex  AC  ; igitur,  per  Prop.  42.  quadratum 
ex  DB  aequale  eft  quadratis  ex  CB,  AD.  Fiat  GD  aequalis 
DB,  et  HC  aequalis  ipfi  CB  ; erit  propterea  GH  aequalis  ipfi 
DC  bis,  hoc  eft  reitac  F,  quare  GE  aequalis  erit  ipfis  HE,  F 
fimul;  et  reitangulum  GE,  EB  hoc  eft  ipfum  DB,  EEbis  una 
cum  quadrato  ex  BE  aequale  erit  rectangulis  HE,  EB ; F,  EB 
f f hoc  eft  reilangulo  CB,  BE  bis  quadrato  ex  BE,  et  redtan- 
gulo  F,  BE.  Eft  autem  quadratum  ex  DB  aequale  quadratis 
2.  ex  CB,  AD ; additisque  hifce  aequalibus,  erit  quadratum  ex 
DE  aequale  quadratis  ex  CE,  AD  et  reitangulo  F,  EB, 

CoR.  Si  autem  fumamr  punftum  £ non  in  AB  produdta 
verfus  partes  B,  fed  vel  inter  A et  B,  vel  in  BA  produdta  ad 
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partes  A,  reliquis  ut  in  Propofitione  manentibus;  erit  qua- 
dratum ex  DE  una  cum  re(ftangulo  F,  BE,  five  una  cum  ipfo 
DC,  BE  bis  aequale  quadratis  cx  CE,  AD.  Potefl  hoc  eodem 
modo  quo  praecedens  Porifina  invefligari ; verum  ex  eo,  ut 
fequitur  facile  oftendimr, 

Cas.  1.  Sit  pundtum  E inter  C,  B purufla.  Quoniam  igi- 
tur in  compofitione  praecedentis  oRenfum  eft  quadratum  ex 
DB  aequale  quadratis  ex  CB,  AD,  auferatur  commune  ex  CB 
quadratum,  erit  quadratum  cx  DC 

una  cum  duplo  reclangulo  DC,  CB  ^ C E B 

aequale  quadrato  ex  AD,  Com-  ■ ,i u_ 

mune  apponatur  quadratum  cx 

CE,  et  totum,  quadratum  fcilicet  ex  DC  una  cum  re^ngulo 
DC,  CB  bis  et  quadrato  ex  CE  aequale  erit  toti,  quadratis  fci- 
licet ex  CE,  AD ; efl;  autem  **  quadratum  ex  DC  vma  cum  redl- 
angulo  DC,  CE  bis  et  quadrato  ex  CE  aequale  quadrato  ex 
DE.  Quadratum  igitur  ex  DE  una  cum  redangulo  DC,  £B 
bis  aeqxiale  eft  quadratis  ex  CE,  AD. 

Cas.  2.  Sit  pimiftum  £ inter  puncfta  A,  C,  vel  tn  CA  pro- 
duifta  ad  partes  A.  Quoniam  igitur  in  Caf.  i . Cor.  oftenftim 
fuit  quadratum  ex  DC  una 


E C 

t I 


B 


E A 


4-  a- 


B 


cum  duplo  re£langulo  DC, 

CB  et  quadrato  ex  CE  aequa- 
le quadratis  cx  CE,  AD ; eft 
autem  quadratum  ex  CD  una 
cum  quadrato  ex  CE  aequale 

* quadrato  ex  DE  una  cum  duplo  redlangulo  DC,  CE ; erit 
quadratiun  ex  DE  una  cum  ro^langulis  DC,  CE;  DC,  CB  bis 


7.  a. 
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fumptis,  hoc  cfl;  una  cum  redlangxilo  DC,  EB  bis  aequale  qua- 
dratis ex  CE,  AD. 


Cas,  2.  Prop.  47.  Quando  pundlum  C ellln  BA  producfla 
ad  partes  A. 

Oftendetur  prorfus  ut  in  analyfi  Caf.  i,  Propofitionis,  rcdla 
F dupla  ipfius  DC,  et  quadratum  ex  DB  aequale  quadratis  ex 
DA,  CB;  quare  per  converfam 

Prop.  44.  redangulum  DC,  AB  q D C A B E 

bis  aequale  erit  quadrato  ex  CA ; 1 ; — 1 1 1 

in  redla  enim  DB  fumpta  funt 

duo  pundia  C,  A.  Datae  autem  funt  CA,  AB,  quare  data  eft 
DC,  et  datum  erit  pundium  D ; data  igitur  cft  CD,  et  ipfius 
dupla  redla  F. 

Componetur  ita. 

Fiat  ut  AB  bis  ad  AC,  ita  AC  ad  CD  quae  ponatur  a punc- 
to C in  AC  produdia  ad  partes  C ; fumatur  vero  reda  F ae- 
qualis ipfi  DC  bis.  Si  in  AB  produdla  ad  partes  B fumatur 
utcunque  pundlum  E,  erit  quadratum  ex  DE  aequale  quadra- 
tis ex  CE,  DA  una  cum  redlangulo  F,  BE.  Eft  enim,  ex  con- 
ftrudlione,  redlangulum  DC,AB  bis  aequale  quadrato  ex  CA; 
ergo,  per  Prop.  44.  quadratum  ex  DB  aequale  eft  quadratis 
ex  DA,  CB.  Et  reliqua  compofitlo  fiet  iifdem  verbis  quibus 
ea  Caf.  i.  Propofitionis. 

CoR.  Si  autem  fumatur  pundlum  E,  vel  inter  C,  B pundla, 
vel  in  redla  BC  produdla  ad  partes  C,  reliquis  manentibus ; 
erit  quadratum  ex  DE  una  cum  redlangulo  F,  BE,  five  DC, 
BE  bis,  aequale  quadratis  ex  DA,  CE. 
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Cas.  I.  Quando  pundlum  E eft  inter 
C,  B,  iifUem  verbis  oftenditur  quibus 
Caf.  I.  praecedentis  Corollarii. 

Cas.  2.  Quando  pun(5lum  E cft  in  BC 
produ<fla  ad  partes  C,  iifdcm  verbis  qtii- 
bus  Caf.  2.  praecedentis  Corollarii  oftenditur. 


DC  A E B 


E D C 


B 


Cas.  3.  PROP.47.  Quando  punclum  C eft  in  AB  produdla 
ad  partes  B. 

Primum,  fi  re(fta  CE  major  fuerit  ipsa  CB,  analyfis  fiet  iif- 
dcm verbis  quibus  ea  Caf.  i.  hujus  Propofirionis ; ut  et  com- 
pc^tio  ufque  ad  verba  j*  “ hoc  cft  retftangulo  CB,  BE  bis”  &c.  ad  notam  f. 
vice  quorum  legatur,  hoc  eft  ret^angulo  CH,  HE  bis,  qua- 
drato ex  HE,  etxcdlangulo  F,  BE ; cft  autem  quadratum  cx  DB 
aequale  quadratis  cx  BC, 

AD,  five  cx  CH,  AD ; totum  G A D B C H E 

igitur,  quadratum  fcilicet  ex  — s 1 s 1 1 

DE  aequale  eft  toti,  qua- 
dratis fcilicet  ex  CE,  AD  et  reclangulo  F,  BE.  Idem  autem 
oftendetui’  fi  fuerit  CE  aequalis  ipfi  CB. 

Sed  fi  reidia  CE  minor  fiterit  ipsa  CB,  quoniam,  cx  hvpo- 
thefi,  quadratum  cx  DE  aequale  eft  quadratis  ex  CE,  AD  et 
reftangulo  F,  BE ; et,  fi  punc- 
tum B fumatur  vice  ipfius  E>GAD  B CEH 

eft  quadratum  ex  DB,  ex  hy-  : ! : : 

jx>thcfi,  aequale  quadratis  ex 

BC,  AD,  hoc  eft  fi  fiat  CH  aequalis  ipfi  CB,  rcdlangulo  BE,  1 
F-H  ct  quadratis  ex  EC,  AD ; igitur  erit  exceffus  quadrato- 
rum ex  DE,  DB  aequale  exceffui  redanguli  F,  BE  fupra  ip- 

K k k 
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fum  BE,  EU,  hoc  cft,  fi  flat  GD  ipfi  DB  aequalis,  erit  recl- 
angulum  GE,  EB  aequale  cxceflui  re<flanguU  F,  BE  1'upra  ip- 
fum  BE,  EH.  Eil  igitur  rcflanguluin  GH,  BE  aequale  ipfi 
F,  BE,  quare  redla  GH  aequalis  efl  ipfi  F.  Et  quoniam  qua- 
dratum ex  DB  aequale  efl  quadratis  ex  AD,  BC,  erit,  per  con- 
vcrfain  Prop,  46.  rc<5lauguluin 

AB,  DC  bis  aequale  quadrato  G A D B C E H 

cx  AC.  Datae  autem  funt  AB,  > 1 1 k_i 

AC,  data  Igitur  efl  DC ; et  da- 
tum efl  pumflum  C,  quare  et  D datum  erit.  Efl  autem  reda 
F aequalis  ipfi  GH,  hoc  efl  (quoniam  GB  dupla  efl  DB,  et 
BH  dupla  ipfius  BC)  redae  DC  bis.  Igitur  data  efl  reda  F. 

Componetur  ita. 

Fiat  ut  AB  bis  ad  AC,  ita  AC  ad  CD  quae  ponatur  a punc- 
to C verfus  A ; fumatur  vero  reda  F dupla  ipfius  DC.  Si  in 
AB  produda  fumatur  pundum  E,  ita  ut  CE  minor  fit  ipfa 
CB,  erit  quadratum  cx  DE  aequale  quadratis  ex  CE,  AD  una 
cum  redangulo  F,  BE.  Efl  enim,  ex  conflrudione,  redangu- 
lum  AB,  DC  bis  aequale  quadrato  ex  AC;  igitur,  per  Prop. 
46.  quadratum  ex  DB  aequale  efl  quadratis  ex  AD,  BC.  Fiat 
DG  aequalis  DB,  et  CH  ipfi  CB,  efl  igitur  GH  aequalis  ipfi 
DC  bis,  hoc  efl  redae  F ; quare  redangulum  GH,  BE  hoc  efl 
rcdangulum  GE,  EB  una  cum  ipfo  HE,  EB,  hoc  efl  quadra- 
tam cx  BF.  una  cum  redangulo  DB,  BE  bis  et  ipfo  HE,  EB 
ac(juale  efl  redangulo  F,  BE,  Efl  autem  quadratum  ex  DB 
aajuale  quadratis  ex  AD,  BC ; totum  igitur,  quadratilm  fei- 
licct  cx  DE  una  cum  redangulo  HE,  EB  aequale  efl  toti,  qua- 
ilratis  fcilicet  ex  AD,  BC  una  cum  redangulo  F,  BE.  Aufe- 
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ratur  commune  reiflangulum  HE,  EB,  et  quadratum  ex  DE 
aequale  erit  ^ quadratis  ex  AD,  CE  et  recflangulo  F,  BE.  • 5.  j. 

Cor.  Si  autem  fumatur  pim(5lum  E vel  Inter  A,  B pun<fla, 
vel  In  BA  produ(fta  ad  partes  A;  erit  quadratum  ex  DE  una 
cum  redlangulo  F,  BE,  hoc  cft  una  cum  rc(flangulo  DC,  EB 
bis  aequale  quadratis  ex  AD,  CE. 

Quoniam  enim  oftenfum  eft  quadratum  ex  DB  aequale 
quadratis  ex  AD,  BC,  commune  apponatur  quadratum  ex  EC, 
et  quadrata  ex  DB,  EC  aequalia  erunt  quadratis  ex  AD,  BC, 

EC;  auferatur  commune  ex  BC  quadratum,  et*’ quadrata  ex 
DB,  EB  una  cum  reclangulo  EB,  BC 

bis  aequalia  erunt  quadratis  ex  AD,  A D E B C 

EC.  Quadrata  autem  ex  DB,  EB  ac-  ’ 

qualia  funt  quadrato  ex  ED  una  £ ^ j)  g C*^  * 

cum  rcclangulo  EB,  BD  bis;  igitur  , , 

«luadratum  ex  DE  una  cum  rc»flan- 

gulis  EB,  BD  et  EB,  BC  bis,  hoc  eft  una  cum  reclangulo  DC, 

EB  bis  aequale  erit  quadratis  ex  AD,  EC. 

P R O P.  XLVIII. 

Quae  eft  Porllma  cui  infcrvit  Prop.  149.  et  15 1.  Lib.  7.  Pappi. 

“ DATIS  in  rc<fta  linea  tribus  pumflis  A,  B,  C quorum  C eft 
ad  eafdcm  partes  pun<ftl  B ad  quas  eft  A;  datum  erit  in  ea* 
dem  redla  pundlum  quartum  D quod  faciet  redtangulum 
“ AE,  EC  a fegmentis  inter  pundlum  quodlibet  E in  AB  pro* 

“ duda  ad  partes  B,  et  punda  A,  C,  vel  a fegmentis  inter 
“ ipfum  B,  et  eadem  punda  A,  C aequale  quadrato  ex  feg- 
“ mento  ED  inter  idem  pundum  E et  pundum  inveniendum 
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“ D,  uiia  cum  rcJlangulo  a fcgmento  EB  inter  pundum  E et 
“ reliquum  datum  jmnc'lum  13,  et  data  quidam  rcifU.” 

Hujus  Porifmatis  duo  funt  calUs;  duo  enim  funt  pundla 
D,  duacque  rcclac  datae  quae  eidem  latisfaciunt. 

Cas,  i.  Quando  punctum  inveniendum  D cft  in  AB  pro- 
ducta ad  partes  B. 

Puta  Porifma  verum  efle,  fitquc  D pundhim  inveniendum 
et  F redta  Invenienda ; et  fumatur  utcunque  pundtum  E in 
AB  produdla  ad  partes  B,  vel  In  iplb  B. 

Primo,  fit  pundum  E in  AD  produda  ultra  D;  igitur,  ex 
hjqx)tliefi,  redangulum  AE,  EC,  hoc  eft  redangulum  AE,  CD 
una  cum  ipfo  AE,  ED  aequale  erit  quadrato  ex  DE  una  cum 
redangulo  F,  BE;  et  ablato  communi  ex  DE  quadrato,  erit 
redangulum  A E,  CD  una  cum 

ipfo  AD,  DE  aequale  redangulo  ^ C B DE 

F,  DE.  Rurfus  fumatur  pundum  — ■ ■ 

B vice  ipfius  E,  et,  ex  hypodieli, 

rectangulum  AB,  BC  aequale  erit  quadrato  ex  BD;  igitur, 
per  primam  partem  Prop.  43.  redangulum  AD,  DC  aequale 
erit  contento  utraque  AD,  DC  et  ipsa  BD.  Commune  appo- 
naair  redangulum  CD,  DE  una  cum  ipfo  AD,  DE,  hoc  eft 
redangulum  quod  utraque  AD,  DC  et  DE  continetur,  erit 
totum,  redangulum  fcilicet  AE,  CD  una  cum  ipfo  AD,  DE 
aequale  toti,  redangulo  fcilicet  contento  utraque  AD,  DC  et 
ipsa  BE.  Ollcnfum  autem  fuit  redangulum  Ali,  CD  una 
eum  ipfo  AD,  DE  aequale  redangulo  F,  BE,  quod  propterea 
aequale  erit  contento  utraque  AD,  DC  ct  ipsa  BE.  Eft  igitur 
reda  F aequalis  ipfis  AD,  DC  limul.  Et  quoniam  qtiadratum 
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.tx  BD  aequale  cfl  re£langulo  dato  AB,  BC,  datum  erit  punc- 
tum D ; rcjflac  igitur  AD,  DC  datae  funt,  quare  data  eft 
F.  Quae  erant  invenienda. 

Componetur  ita. 

Inter  AB,  BC  media  proportionalis  inveniatur  BD,  quae 
ponatur  in  AB  producta  ad  partes  B,  et  fumatur  recta  F ae^ 
qualis  ipfis  AD,  DC  fimul,  fitque  E pun(5lum  quodlibet  in 
AD  producta  ultra  D.  Erit  re(ftangulum  AE,  EC  aequale  qua- 
di'ato  ex  DE  una  cum  rcAangulo  F,  BE.  Quoniam  enim  redt- 
angulum  AB,  BC  aequale  cft,  ex  conftnuftione,  quadrato  ex 
BD,  erit,  per  primam  partem  Prop.  43.  reclangulum  AD,DC 
aequale  contento  utraque  AD,  DC  et  ipsa  BD.  Igitur,  ut  in 
analyfi  oltcnium,  rcctangulum  AE,CD  una  cum  ipfo  AD,DE 
aequale  erit  contento  utriique  AD,  DC  et  ips€a  BE.  Commune 
addatur  quadratum  ex  DE,  et  redtangiilum  AE,  CD  una  cum 
ipfo  AE,  ED,  hoc  eft  re<5tangulum  AE,  EC  aequale  erit  qua- 
drato ex  DE  una  cum  rc<ftangulo  contento  utraque  AD,  DC, 
hoc  eft  recta  F et  ipsa  BE. 

Secundo,  fit  p\m<ftum  E inter  pun<5ta  B,  D;  quoniam  igi- 
tur, ex  hypothefi,  rcdtangulum  AE,  EC  aequale  eft  quadrato 
ex  FD  una  cum  redtangulo  F,  BE,  commune  apponatur  re<fl- 
angulum  AE,  ED,  et  redlangulum 

AE,  CD  aequale  erit  ipfi  AD,  DE  ^ C B E D 

una  cum  redlangulo  F,  BE.  Often-  ■ ~ t ■ 

detur  autem,  ut  in  prima  analyfi, 

redlanguluin  AD,  DC  aequale  contento  utraque  AD,  DC  et 
ipsa  BD,  igitur  ablato  communi  rcdlangulo  ED,  DC,  erit  AE, 
CD  redtangulum  aequale  redlangulo  AD,  DB  una  cum  ipfo 
CD,  BE.  Igitur,  ex  praemillls,  redlangulum  AD,  DE  una  cum 
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re<5lang^lo  F,  BE  aequale  eft  re<5langulo  AD,  DB  una  cum 
ipfo  CD,  BE ; commune  auferatur  rcdlangulum  AD,  DE,  et 
reliquum  redlangulum  F,  BE  aequale  erit  reliquo,  reclangulo 
fcilicet  AD,  BE  una  cum  ipfo  CD,  BE,  Igitur  redia  t aequa- 
lis eft  ipfis  AD,  DC.  Pundlum  autem  D et  rediae  AD,  DC 
data  oftendcntur  ut  in  prima  analyfi ; data  igitur  eft  rcdia  F, 
Componetur  ita. 

Inveniantur  rediae  BD,  F ut  in  priore  compofitione;  et  fu- 
matur utcunque  pundium  E inter  pundla  B,  D ; igitur,  ut  in 
ca  compofitione  oftenfum,  erit  redlangulum  AD,  DC  aequale 
contento  utraque  AD,  DC  et  ipsa 

BD.  Et  quoniam  in  analyfi  hac  fc~  ^ C B E D 

eunda  oftenfum  fuit  redlangulum i 1 !_ 

AE,  CD  aequale  rediangulo  AD, 

DB  una  cum  ipfo  CD,  BE,  hoc  eft  ipfis  AD,  BE ; AD,  DE  et 
CD,  BE;  auferatur  commune  AE,  ED,  et  reliquum  AE,  EC 
aequale  erit  .reliquo,  quadrato  fcilicet  ex  ED  et  redlangulo 
AD,  BE  una  cum  ipfo  CD,  BE,  hoc  eft  quadrato  ex  ED  et 
contento  utraque  AD,  DC  et  ipsa  BE,  five  rcdlangulo  F,BE. 

Tertio,  cadat  pundlum  E inipfumD;  igitur,  ex  hypothefi, 
redlangulum  AD,  DC,  hoc  eft,  ut  in  praemiffis  oftenfum,  redl- 
angulum quod  utraque  AD,  DC  et  ipsi 

BD  five  BE  continetur  aequale  eft  redi-  ^ C B D 

angulo  F,  BE ; quare  et  in  hoc  cafu  £ 

redla  F aequalis  eft  ipfis  AD,  DC  fi- 

mul.  Pundlum  autem  D datum  oftendetur  ut  in  praemiflis, 
et  propterea  data  erit  redla  F. 

Fiat  autem  eadem  conftrudHo  quae  prius  fadla  fuit,  et,  ut 
in  praecedentibus  compofitionibus  oftenfum  fuit,  erit  redlan- 
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gulum  AD,  DC  aequale  contento  utroque  AD,  DC,  et  ipsa 
BD,  hoc  eft  reclangulum  AE,  EC  aequale  erit  redlangulo 
F,  BE. 

Cor.  i.  Si  pundium  E fumatur  inter  pundlum  D et  illud 
pundlorum  C,  A quod  propius  eft.  ipfi  B;  vel  in  BA  produdla 
ultra  AC,  reliquis  manentibus ; erit  redlangulum  AE,  EC  una 
cum  ipfb  F,  BE  aequale  quadrato  ex  ED. 

Cas.  i.  Sit  punctum  E inter  C,  B pundta. 

Quoniam  redtangulum  AB,  BC  aequale  eft,  ex  conftrudti- 
one,  quadrato  ex  BD,  erit,  per  partem  fecundam  Prop.  43. 
redtangulum  contentum  utraque  AD,  DC  et  ipsa  CB  aequale 
quadrato  cx  CD,  hoc  eft  erit  redlan- 

gulum  ab  utraque  AD,  DC  et  CE  u-  ^ C E B D 

na  cum  eo  ab  utraque  AD,  DC  et  EB  i 1 1 

aequale  quadrato  ex  CD.  Commune 

auferatur  redlangulum  DC,  CE,  erit  reliquum,  redlangulum 
fcilicet  AD,  CE  [una  cum  eo  ab  utrdque  AD,  DC  et  EB  ae- 
quale redlangulo  CD,  DE.  Rurfus  commune  auferatur  redt- 
angulum  CE,  ED,  reliqutim,  redlangulum  fcilicet  AE,  EC  una 
cum  eo  ab  utraque  AD,  DC  et  EB  aequale  erit  quadrato  ex 
ED;  hoc  eft  erit  redtangulum  AE,  EC  una  cum  ipfo  F,  BE 
aequale  quadrato  ex  ED. 

Cas.  2.  Sit  pundtum  E in  BA  produdla  ultra  AC. 

Quoniam  redlangulum  AB,  BC  aequale  eft  quadrato  ex  BD, 
erit,  per  tertiam  partem  Prop. 

43.  redlangulum  ab  utraque  £ A ’ C B D 

AD,  DC  et  AB  aequale  quadra-  1 1 

to  ex  AD.  Commune  addatur 

redlangulum  ab  utr&que  AD,  DC  et  EA,  erit  totum  rcdlan- 
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gulum  ab  ntr^quc  AD,  DC  et  EB  aequale  toti,  rctfbingulo  Ici- 
licet  ED,  DA  et  ipfo  EA,  CD.  Apponatur  rurius  commune 
reclangulum  AE,EC,  et  totum, 

rcilangulum  fcilicet  AE,  EC  u-  £ ^ C B D 

na  cum  eo  ab  utraque  AD,  DC  1 .■■.-■■■  i 1 , 

et  EB  aequale  erit  toti,  rc<51an- 

gulo  fcilicet  ED,  DA  una  cum  ipfo  DE,  EA,  hoc  eft  quadrato 
ex  ED.  Redlangulum  igitur  AE,  EC  una  cum  ipfo  F,  BE  ae- 
quale eft  quadrato  ex  ED. 

Cor.  2,  Si  pundlum  E fumatur  inter  puntla  A,  C,  reli- 
quis manentibus,  erit  redlangulum  AE,  EC  una  cum  qua- 
drato ex  ED  aequale  redlangulo  F,  BE. 

Quoniam,  ut  oftenfum  fuit  in  Caf.  i.  praecedentis  Corol- 
larii, quadratum  cx  CD  aequale  cll  re^angulo  ab  utraque 
AD,  DC  et  CB,  commune  appcaia- 

tnr  reiftangulum  ab  utrique  AD,  ^ E C B ” D 

DC  et  EC,  et  torum,  reifllanguhim  ■ 

fcilicet  AD,  EC  una  cum  ipfo  ED, 

DC,  hoc  eft  re«5langulum  AE,  EC  una  cum  DE,  EC  et  ipfo 
ED,  DC,  hoc  eft  re^ngnlum  AE,  EC  una  cum  quadrato  ex 
ED  aequale  erit  toti,  re^langulo  foilicet  ab  utroque  AD,  DC 
et  EB,  hoc  eft  rcdlangulo  F,  EB. 

Et  fi  pun(5lum  E cadat  in  A,  erit  quadrarum  cx  AD  five 
FD  aequale  redlangulo  F,  AB  five  F,  EB.  Quoniam  enim 
quadratum  ex  CD  aequale  eft  rcdlangulo  ab 
utraque  AD,  DC  et  CB,  commune  appona-  A C B D 
tur  rc(ftangpilum  ab  utr4que  AD,  DC  et  AC,  £ ” 

et  totum,  redlangulum  fcilicet  AD,  AC  u- 
na  cum  ipfo  AD,  DC  hoc  eft  quadratum  ex  AD  aequale  erit 
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toti  redlangulo  ab  iitraque  AD,  DC  ct  AB,  hoc  c(l  rcclangii- 
Jo  F,  AB. 

Cas.  2.  pROP.  48.  Quando  pundlum  mvcnicndum  D cfl 
eafdem  partes  pundli  B ad  quas  elt  A. 

Sit  D pundlum  inveniendum,  et  F rccla  invenienda.  Igi- 
tur fumpto  utcunque  pundlo  E in  AB  producta  ad  partes  B, 
erit,  ex  hypothefi,  re<ftanguluin  AE,  EC  aequale  quadrato  cx 
DE  una  cum  redlangulo  F,  BE.  Sumatur  rurfus  pundlum  B 
vice  ipfius  E,  et,  ex  hypothefi,  roclangulum  AB,  BC  aequale 
erit  quadrato  ex  DB.  Igitur,  per  primam  partem  Prop.  45, 
redlangulum  contentum  exccllu  ipfarum  AD,  DC  et  ipsa  BD 
cft  aequale  reclangulo  AD,  DC ; et  addito  communi  reclan- 
gulo  BD,  DC,  erit  redlangulum  AD, 

DB  aequale  ipfi  AB,  DC.  Q^nlam  A D C B E 

vero  reclangulum  AE,  EC  aequale  — > — < : 

ell-quadrato  cx  DE  una  cum  rectan- 

gulo  F,  BE,  hoc  eft  rcdlangulo  DE,  EC  una  cum  ED,  DC  ct 
ipfo  F,  BE;  ablato  communi  recdangulo  DE,  FiC,  erit  reli- 
quum rcdlangulum  AD,  CE  aequale  reliquo,  reiSlangulo  fcili- 
cet  ED,  DC  et  ipfi  F,  BE.  Commune  apponatur  redlangulum 
AD,  DC,  et  totum  reiftangulum  AD,  DE  aequale  erit  toti, 
reclangulo  fcilicet  AE,DC  et  ipfi  F,BE.  Oflenfum  autem  fuit 
rccdangulum  AD,DB  aequale  ipfi  AB,DC;  ablatis  igitur  hifcc 
cx  praecedentibus  aequalibus,  erit  reliquum  reiflangulum  AD, 
BE  aequale  reliquo,  reclangulo  fcilicet  DC,  BE  una  cum  ipfo 
F,  BE;  quare  redla  AD  aequalis  eft  ipfis  DC,  F fimul.  Et  quo- 
niam quadratum  ex  DB  aequale  eft  dato  reiftangulo  AB,  BC, 
datum  erit  puniflum  D ; quare  redlae  AI"),  DC  et  ipfa  F datae 
erunt.  Quae  fuerunt  invenienda. 

L 1 1 
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Componetur  ita. 

Inter  AB,  BC  media  proportionalis  inveniatur  BD  quae  po- 
natur in  AB  ad  partes  A,  et  fumatur  redla  F aequalis  cxcelTui 
ipfarum  AD,  DC;  fitque  puncliun  E utcunque  fumptum  in 
AB  ultra  B producla ; erit  redlangulum  AE,  EC  aequale  qua- 
drato ex  DE  una  cum  reclangulo  F,  BE. 

Quoniam  excefllis  reclarum  AD,  DC  aequalis  ell  ipll  F,  erit 
AD  aequalis  reclae  DC  una  cum  recSla  F,  et  reclangulum  AD, 
DE  aequale  erit  reclangulo  CD,  DE  una  ciun  ipfo  F,  DE,  Eft 
autem,  cx  conflrucUone,  rcclangu- 

lum  AB,  BC  aequale  quadrato  A D C B -E 

DB  ; igitur,  per  primam  partem  i : i 

Prop.  45.  recflangulum  AD,  DC  ae- 
quale ell  (contento  exceflu  ipfarum  AD,DC  et  ips^  DB,  hoc  ell) 
rciflangulo  F,DB ; et  reclangulum  AD,DE  ollenfumfuit  aequa- 
le ipli  CD,DE  una  cum  ipfo  F,  DE,  ex  quibus  ablatis  praece- 
dentibus aequalibus,  erit  reliquum  redlangulum  AD,  CE  ae- 
quale reliquo,  redangulo  fcilicet  CD,  DE  una  cum  ipfo  F,BE. 
Commune  apponatur  reiflangulum  CE,  ED,  et  totum  reiflan- 
gulum  AE,  EC  aequale  erit  toti,  quadrato  fcilicet  ex  DE  una 
cum  re(5langulo  F,  BE. 

CoR,  I.  Si  inter  pundla  C,  B fumatur  pun<5lum  E;  vel  II 
fumatur  E In  BA  prodiufla  ultra  AC ; reliquis  manentibus. 
Erit  rctflangulum  AE,  EC  una  cum  ipfo  F,  BE  aequale  qua- 
drato cx  DE. 

Cas.  i.  Quando  puntRum  E ell  inter  pundla  C,  B. 

Quoniam  icdlangulum  AB,  BC  aequale  ell  quadrato  ex 
DB;  erit,  per  partem  fecundam  Prop.  45.  redlangulum  con- 
tentum exceflu  ipfarum  AD,  DC  et  ipfa  CB,  hoc  ell  re<flan- 
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gulum  F,  CB  aequale  quadrato  ex  DC;  commune  apponatur 
redlangulum  fcilicet  DC,  CE  una  cum  ipfo  AK,  EC,  erit  co- 
tum, redlangulum  fcilicet  F,  CB  una  cum  rcclangulo  DC,  CE 
€t  ipfo  AE,  EC  aequale  toti,  rcdangulo 
fcilicet  ED,  DC  et  ipfo  AE,  EC:  clt  au-  A D C E B 

tem  redlangulum  F,  CE  una  cum  ipfo  i > 1 

DC,CE  aequale  re«5tangulo  AD,  CE,  quia 
redla  F una  cum  DC  eft  aequalis  reclae  AD.  Ablatis  igimr 
aequalibus  hifce  redlangulis  ex  praecedentibus,  erit  reliquum 
reclangulum  F,  EB  una  cum  ipfo  AE,  EC  aequale  reliquo, 
redlangulo  fcilicet  ED,  DC  et  iplb  DE,  EC,  hoc  efl  quadrato 
ex  DE. 

Cas.  2.  Quando  E eft  in  BA  prodiufta  ultra  AC. 

Quoniam  re<ftangulum  AB,  BC  aequale  eft  quadrato  ex 
DB,  erit,  per  partem  tertiam  Prop.  45.  redlangulum  conten- 
tum cxceflii  ipfarum  AD,  DC  et  ips^  AB,  hoc  eft  retftangu- 
lum  F,  AB  aequale  quadrato  ex  AD. 

Commune  apponatur  reclangulum  E A D C B 

F,  EA,  erit  F,  EB  redlanguluin  ac-  1 1 — ! 

quale  quadrato  ex  AD  una  cum  redl- 

angulo  ab  cxceflii  ipfarum  AD,  DC  et  EA.  Rurfus  commune 
addatur  rccftangulum  EA,  DC,  erit  EA,  DC  una  cum  F,  EB 
reflangulo  aequale  quadrato  cx  AD  una  cum  redlangulo  EA, 
AD,  hoc  eft  rctftangulo  ED,  DA.  Addatur  commune  redlan- 
gulum  DE,  EA,  erit  reciangulumAE,  EC  una  cum  ipfo  F,  EB 
aequale  quadrato  ex  ED. 

CoR.  2.  Si  inter  pun<fta  A,  C fumatur  pundum  E,  erit 
rccftangulum  AE,  EG  una  cum  quadrato  ex  DE  aequale  re6l- 
angulo  F,  EB. 

L 11  2 
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C.Ks.  I,  Quando  E cH  iutcr  C,  D pundla. 

Quoniam  oflcnfum  fuit  in  C-af.  i.. Cor,  i,  quadratum  cx. 
DC,  hoc  cfl  rcclangulum  DC,  Cii  tma  cum  ipfo  CD,  DE  ae- 
quale contento  cxcelEu  ipfarum  AD,  DC,  hoc  cft  redla  F et 
ipsi  CB;  eft  autem  rcclangurum  AD,  EC  aequale  ipfi  DC,  CE 
una  cum  F,  EC,  quia  recda  AD  ae- 
qualis efl  ipfis  DC,F  fimul;  aequa-  D F C B 

libus  hifce  additis,  erit  redlangu-  i — •. — i 

Ium  AC,  CE  una  cum  ipfo  CD,  DE 

aequale  recdangulo  DC,  CE  una  cum  ipfo  F,  EB.  Auferatur 
commune  DC,  CE,  et  reliquum,  redlangulum  fcillcet  AE,  EC 
«na  cum  quadrato  ex  DE  aequale  erit  reclangulo  F,  EB. 

Cas.  2.  Quando  pun<5lum  E eft:  inter  A,  D pundla. 

Quoniam  in  Cafu  i , Cor.  i _ quadrarum  ex  DC  aequale  ol^ 
tcafum  fuit  nxftiingulo  F,  CB,  eft  autem  re<flangulum  AD,  EC 
aequale  ipfi  DC,  CE  una  cum  F,  EC;  aequalibus  hilce  addi- 
tis, erit  quailratum  cx  DC  una  cum 

reclangulo  AD,  EC  , aequale  ipfi  A E D C R 

DC,  Cii  una  cum  reclangulo  F,.EB ; 1 — i 1 

auferatur  commune,  quadratum 

fcilicet  cx  DC  una  cum  reclangulo  ED,  DC,  hoc  eft  re(flangu>- 
lum  DC,  CE;  ct  reliquum  rcdlangulum  AE,  EC  una  cmn 
quadrato  cx  ED  aequale  erit  reclangulo  F,  EB. 

In  praecedente  Propofitione  ct  ejufdem  Corollariis  pumflum 
C politum  eft  inter  pumfla  A,  B ; fi  vero  pundlum  A ponatur 
inter  puneda  C,  B,  caedem  demonftratlones  huic  Cafui  infer- 
vienffi  ubique  legatur  A pro  C,  cr  C pro  A in  iifdem. 

Polliint  haec  duo  ultima  Porifinata  fblvi  fme  ope  Lemma- 
tum Pappi,  fed  minus  eleganter. 


Digitized  by  Googie 


DE  PORISMATIBUS. 
P R O P.  XLIX. 


4'5J 


Quae  eft  Prop.  155.  Lib.  7.  Pappi. 

“ Circuli  Tegmento  dato  ia  re<Ra  linea  AB»  infledlcre  ACB 
“ in  data  ratione.” 


Facium  jam  fit,  et  a pundlo  C ducatur  redVa  linea  contin- 
gens, quae  fit  CD,  “ Eft  igitur  AD  ad  DC,  ut  CD  ad  DB, 

“ quare  “ quadratum  ex  AD  efl;  ad  quadratum  ex  DC,  ut  AD'a.eor.ao.<. 
“ ad  DB.  Quoniam  vero  angulus  BCD  aequalis  eft  angulo 
“ BAC  iu  fegmento  oppofito  aequiangula  funt  ADC,  CDB  ^3*.  3. 

“ triangula;”  ut  igitur 

quadratum  ex  AC  ad  qua-  

dratum  CB,  ita  eft  (qua- 
ratum  ex  AD  ad  illud  ex 

DC,  et  ita  eft)  reda  linea  a B D 

AD  ad  Iplam  DB.  Ratio  E 

autem  quadrati  ex  AC  ad  F 

illud  ex  CB  eft  data,  igitur 

et  ratio  rciflae  AD  ad  iplam  DB  data  erit ; et  data  lunt  duo 
pimdla  A,  B,  ergo  dattim  eft  D,  “ et  contingens  DC,  punc- 
“■  tumque  C data  erunt;  quare  et  iplac  AC,  BC  politione  da- 
“ tae  funt.” 


Componetur  autem  Problema  hoc  modo. 

Sit  ACB  quidem  fegmentum  tircuU  datum,  data  autem 
ratio  fit  ea  quam  habet  E ad  F.  Fiat  ut  quadratum  ex  £ ad 
quadratum  ex  F,  ita  AD  ad  DB,  et  ducatur  contingens  DC,  et 
AC,  CB  jungantur.  Dico  reiflas  lineas  AC,  CB  Problema  ef- 
ficere. 
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Quoniam  enim  ut  quadratum  ex  E ad  quadrarum  ex  F,  ita 
eft  AD  ad  DB ; ut  autem  AD  ad  DB,  ita  quadratum  ex  AC  ad 
quadratum  ex  CB,  quia  CD  circulum  contingit ; erit  ut  qua- 
dratum ex  E ad  quadra- 
tum ex  F,  ita  quadratum 
ex  AC  ad  illud  ex  CB.  Qua- 
re et  ut  E ad  F,  ita  AC  ad 
CB;  ergo  inflexa  ACB  Pro- 
blema efficit. 

Hanc  Propofitionem , 
quae  in  Graeco  textu  cor- 
rupta eft,  in  loco  xmo  et  altero  bene  reftituit  Commandinus 
in  commentario  ad  lireras  C,  E in  margine;  in  eo  autem  qui 
habetur  ad  literam  D,  ex  Graecis  ^ fV<  non  recle  de- 

lendum putat  verbum  Suo,  hoc  enim  fignificatur  duo  puncfta 
A,  B,  data  efle. 

Problema  autem  facilius  quam  apud  Pappum  folvetur  ut 
fequitur. 

• 9). Dai.  io  Quoniam  AB  bafis  fegmenti  data  eft,  datus  erit  “ angu- 
novaedit.  jyg  cx  hypothcfi,  data  eft  ratio  AC  ad  CB;  triangu- 

>>44.Dit.  Ium  igitur  ACB  fpccie  datum  eft\  quare  datus  eft  angulus 
ABC,  et  re<fla  BC  pofitione  data  erit.  Datum  igitur  eft  punc- 
tum C in  quo  BC  circumferentiae  pofitione  datae  occurrit. 

Componetur  ita. 

Ducantur  AG,  BG  utcunque  ad  circumferentiam,  et  ut  E 
ad  F,  ita  fiat  HG  ad  GB,  et  BH  jungatur ; angulo  aurem 
GBH  aequalis  fiat  angulus  ABC,  et  AC  jungatur.  Erit  AC 
ad  CB,  ut  E ad  F.  Quoniam  enim  angulus  ABC  aequalis  eft 
angulo  GBH,  et  eft  ACB  angulus  ipfi  AGB  in  eodem  fegmen- 
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to  aequalis,  triangulum  ACB  aequiangulum  erit  ipfi  HGB ; 
ut  igitur  AC  ad  CB,  ita  eft  (HG  ad  GB,  et  ita  cft)  E ad  F. 

Problema  hoc  iiifervit  conftrudlioni  Porifmatis  fequentis, 
quod  quidem  Porifma  videtur  antepenultimum  efle  Lib.  3. 
Euclidis,  et  hifce  verbis  nimis  breviter  apud  Pappum  defcrip- 
tum  eft,  viz. 

"Ot;  CtTTI  tI  3o9fK  arifjL^oy  o’<p’  » ctl 
TU  a3e/  T^Iyum. 

Defcriptio  haec  mutila  certe,  et  forlan  corrupta,  ita  fup- 
plcnda  et  explicanda  videtur,  ut  in  Propofitione  fequente. 

P R O P.  L. 

“ DATIS  politione  duobus  circulis,  datum  erit  pundlum  a 
“ quo  fi  ad  circumferentias  circulorum  ducantur  duae  re«ftae 
“ angelum  dato  angulo  aequalem  comprehendentes,  conti- 
“ nebunt  hae  una  cum  retfta  ipfarum  terminos  jungente,  tri- 
“ angulum  fpccie  datura.” 

Sint  A,  B 
centra  circu- 
lorum, et  pu- 
ta C elTe 
pundlum  in- 
veniendum ; ^ 
igitur  fi  du- 
cantur CD, 

CE  ad  cir- 
cumferenti- 
as, vel  conve- 
xas,  vel  con- 

• Forfan  riili  fc.  xJnJ.er. 


C 
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cavas,  datum  angulum  comprehendentes,  ct  jungatur  DII,  fpe- 
cic  datum  erit  triangulum  DCE,  Similiter,  fi  ducantur  aliae 
duae  CF,  CG  angulum  aequalem  ipfi  DCE  comprehendentes, 
jundl^  FG,  fpecie  datum  erit  triangulum  FCG.  Quoniam 
igitur  fimilia  lunt  triangula  DCF^  FCG,  ut  DC  ad  CE,  ita  ell 
FC  ad  CG, 
ct  permu- 
tando ; et 
quoniam  ae- 
quales funt 

DCE,  FCG 
anguli , ae- 
quales erunt 
et  anguli 

DCF,  ECG, 
et  circa  ipfos 
latera  funt 

• 6.  6.  proportionalia.  Aequiangulum  igitur  " cit  triangulum  DCF 
ipfi  ECG,  ct  angulus  CFD  propterea  aequalis  cft  ipfi  CGIu 
Jungatur  AC,  occurratque  circumferentiae  in  H ; ad  circum- 
ferentiam vero  circuli  cujus  centrum  eft  B,  ducatur  CK  faci- 
ens angulum  HCK  aequalem  angulo  DCE,  ct  jungantur  FH, 
GK,  DH,  EK;  igitur,  ut  in  pracmidis,  odendetur  triangu- 
lum CHF  fimilc  ipfi  CKG,  ut  et  triangulum  CDH  fimilc  ipfi 
CEK ; quare  aequales  funt  anguli  CFII,  CGK,  ct  aequales 
oftenfi  funt  CFD,  CGE;  igitur  ct  anguli  DFH,  EGK.  Jun- 
gantur AD,  BE,  I3K,  erunt  anguli  ad  centra  DAH,  EBK,  du- 
pli fcilicct  aequalium  DFH,  EGK,  inter  fe  aequales.  Anguli 
igitur  AHD,  BKE  .ad  bafes  triangulorum  ifofcclium  ADH, 
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BEK  aequales  funt;  et  quoniam  fimilia  funt  CDH,  CEK  tri- 
angula, aequales  funt  anguli  CHD,  CKE;  ergo  anguli  AMD, 
CHD  Cmul  aequales  funt  angulis  BKE,  CKK  fimul;  cil  au- 
tem AHC  recla  linea,  igitur^ et  rccla  eft  BKC.  Et  quoniam 
in  triangulis  ADC,  BEC  aequales  funt  anguli  DAC,  EBC,  ut 
ct  DCA,  ECB,  erit  ut  AC  ad  AD,  ita  BC  ad  BE,  et  permutan- 
do; datae  autem  funt  AD,  BE,  quare  et  ratio  AC  ad  BC  data 
eft ; et  datus  eft  angulus  ACB,  fpecie  igitur  datum  eft  tri- 
angulum ABC.  Et  quoniam  dati  funt  anguli  BAC,  ABC  et 
(lata  eft  rccfta  AB  pofitionc,  datae  erunt  AC,  BC  politione;  da- 
tmn  igitur  eft  puncftum  C.  Quoniam  vero  eft  DC  ad  CE,  ut 
AC  ad  CB,  et  aequales  funt  DCE,  ACB  angpli,  erit  triangu- 
lum DCE  fimile  ipli  ACB  quod  datum  elfe  fpecie  oftcnfum 
eft.  Quae  fuerunt  oftendenda. 

Componetur  ita. 

Sint  A,  B centra  circulorum  qui  pofitlone  dati  1’unt,  litquc 
angulus  ad  L datus  ; jungatur  AB  et  fuper  e&  deferibatur  fcg- 
mentum  circuli  capiens  angulum  aequalem  angulo  ad  L,  et, 
per  Problema  praecedens,  ducantur  AC,  BC  ad  fegraenti  cir- 
cumferentiam quae  habeant  datam  rationem  quam  habet  ea 
■quae  eft  a centro  circuli  A atl  eam  quae  eft  a centro  B ; erit  C 
puneftum  inveniendum.  Hoc  eft  fi  a punclo  C ducatur  ut- 
cunque CD  ad  circumferentiam  cujus  centrum  eft  A,  ct  ab 
eodem  ducatur  alia  recfta  CQ_facicns  cum  CD  angulum  ipli 
ACB,  live  dato  angulo  ad  L,  aequalem,  occurret  CQjrircum- 
ferentiac  cujus  centrum  eft  B in  puiudo  quodam  E quod  fa- 
ciet triangulum  DCE  fiinile  triangulo  ACB. 

Ducantur  enim  a punclo  C recdae  CM,  CN  circulos  cohtin- 
gentes  ex  una  parte,  ct  CO,  CP  ex  altera,  et  jungantur  AM, 

M m m 
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BN.  Quoniam  igitur,  cx  couRruclionc,  eft  AC  ad  BC,  ut  AM 
< 7. 6.  quae  eft  a centro  A ad  BN  quae  eft  a centro  B,  erunt  trian- 
gula redlangula  AMC,  BNC  acquiangula;  aequales  igitur  funt 
anguli  ACM,  BCN,  et  propterca  anguli  MCN,  ACB  funt  ae- 
quales. Similiter  aequales  oftendentur  OCP,  ACB  anguli  ; 
aequales  igitur  funt  anguli  MCN,  OCP.  Quoniam  igitur  rec- 
ta CD  cadit  intra  angulum  MCO,  redla  CQ_quae  facit  angu- 
lum DCQ^cqualem  ipfi  ACB,  hoc  eft  ipfi  MCN,  live  OCP  ae- 


C 


ceffario  cadet  intra  angulum  NCP,  quare  et  circumferentiae 
necellario  occurret.  Occurrat  in  E quae  fit  ad  eandem  cir- 
cumferentiae partem  ad  quam  eft  D,  convexam  fcllicet  aut 
concavam,  et  jungantur  /VD,  BE.  Quoniam  igitur  aequales 
lunt  ACB,  DCE  anguli,  acejuales  erunt  ACD,  BCE,  et,  ex  con- 
ftruiftione,  eft  AC  ad  CB,  ut  AD  a<l  BI%  et,  permutando,  AC 
Rtl  AD,  ut  CB  ad  BE,  et  reliqui  anguli  ADC,  BEC,  propter 
circulum,  funt  fimul  vel  majores,  vel  non  majores  angulo 
refto,  acquiangula  igitur  erunt  ^ ADC,  BEC  triangula.  Ut 
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igitur  AC  ad  CD,  ita  BC  ad  CE,  et  permutando ; et  quoniam 
aequales  funt  anguli  ACH,  DCE,  erit  triangulum  DCE  fimilc 
ipfi  ACB. 

Cor.  Et  ope  hujus  folvetur  Porifma  Tequens,  quod  mihi 
ut  Problema  propofuit  D.  Gulielmus  Trail,  adolefccns  egre- 
gius, qui  pro  aetate  multum  in  mathcfi  profecit. 

P o R I s M A.  “ Datis  pofitione  duobus  circulis  DHF,  EKG 
quorum  centra  A,  B;  datum  ciit  pundlum  a quo  fi  ad  cir- 
cumferentias  ducantur  duae  rc(flac  angulum  dato  angulo 
“ aequalem  comprehendentes,  continebunt  hae  una  cum  rec- 
“ ta  quae  ipforum  terminos  jungit,  quorum  unus  fit  in  con- 
“ cava,  altera  in  convexa  circumferentia,  triangulum  magni- 
“ tudine  datum.” 

Puta  C efie  puncflum  Inveniendum;  igitur  fi  ducantur  CR, 
CE  ad  circumferentias  datum  facientes  angulum,  et  jungatur 
RE,  magnitudine  datum  erit,  ex  hypotheli,  triangulum  CRE. 
Et  quoniam  datus  eft  angulus  RCE  trianguli  CRE,  redangu- 
lum  RC,  CE  datam  habebit  rationem  ad  triangulum  CRE  per 
Cor.  Prop.  62.  Dat.  edit.  Glafg.  et  datum  magnitudine  eft  tri- 
angulum, quare  retflangulum  RC,  CE  datum  eft. 

Similiter  fi  ducantur  aliae  duae  rectae  CS,  CG,  datum  of- 
tendetur  redlangulum  SC,  CG,  quod  propterea  aequale  eft  ipfi 
RC,  CE;  eft  igitur  SC  ad  CR,  ut  EC  ad  CG.  Occurrat  RC 
circumferentiae  rurfus  in  D,  et  SC  eidem  in  F,  et  propter  cir- 
culum erit  SC  ad  CR,  ut  CD  ad  CF;  quare  ut  DC  ad  CF,  ita 
eft  EC  ad  CG.  Oftendetur  autem,  ut  in  hac  Propofitione,  elle 
AC  ad  CB,  ut  AD  ad  BE,  et  datum  elfc  pundlum  C. 

M m m 2 
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Componetur  ita. 

Inveniatur  puncluin  C ut  in  hac  Propofitione,  et  occurrat 
AC  circumferentiae  concavae  in  T,  et  BC  convexae  in  K;  fi 
a puncto  C ducantur  utcunque  duae  redlae  CR,  CE,  una  ad 
concavam,  altera  ad  convexam  circumferentiam,  et  jungatur 
RE,  ut  et  TK,  triangulum  RCE  aequale  erit  triangulo  dato 
TCK.  Occurrat  TC  circumferentiae  rurfus  in  H,  et,  per  Pro- 
pofitioncm  hanc,  fimilia  erunt  triangula  DCE,  IICK;  ut  igi- 


C 


tur  DC  ad  CH,  ita  EC  ad  CK,  fed  ut  DC  ad  CH,  ita  propter 
circulum  ell.  TC  ad  CR,  eft  igitur  TC  ad  CR,  ut  EC  ad  CK  ; 
ejuare  rcdangulum  RC,  CE  aequale  eft  ipfi  TC,  CK.  Quoni- 
am vero  aequales  funt  anguli  RCE,  TCK,  erit  ut  re<flangu- 
lum  RC,  CE  ail  triangulum  RCE,  ita  redanguluin  TCK  ad 
triangulum  TCK ; aequalia  autem  oftenfa  funt  redlangula,  igi- 
tur triangulum  RCE  eft  aequale  dato  triangulo  TCK.  Qj^E.  D. 

5to  Januarii,  1767. 
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P R O P.  LI. 

Quae  eft  Prop.  156.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  30. 

“ SIT  circulus  cujus  diameter  AB,  et  a quovis  pundlo  cir- 
“ cumferentiae  D ad  ipfam  perpendicularis  agatur  DE,  duca- 
“ turque  utcunque  DF  circumferentiae  rurfus  occurrens  in  F, 

“ etipfi  AB  in  H;  jundla  vero  EF  producatur  ut  cum  diame- 
“ tro  in  pun^flo  G conveniat.  Dico  ut  AG  ad  GB,  ita  cQe 
“ AH  ad  HB. 

Jungantur  enim  DA,  AE,  AF ; et  quoniam  DE  perpendi- 
cularis eft  ad  diametrum,  erit  angulus  DAB  aequalis  “ angulo  ‘ j-j-eM-*- 
BAE;  fed  angulus  quidem  DAB  aequalis  eft  angulo  HFB  in 
eodem  fegmento,  angulus  vero  BAE  aequalis  **  angulo  BFG  ’’  aa-  3- 
exteriori  fcilicet  quadrilateri  AEFB  in  circulo.  Angulus  igi- 
tur HFB  angulo  BFG  eft 
aequalis  ; atque  eft  an- 
gulus AFB  in  femicir- 
culo  redlus.  Ergo,ex  lem- 
mate, ut  AG  ad  GB,  ita 
eft  AH  ad  HB. 

Lemma  hoc  non  extat 
apud  Pappum,  eft  vero 
Propofitio  quae  converfa 

eft  Prop.  52.  Lib.  6.  Pappi,  et  a Commandino  in  Commenta- 
rio ad  eam  Propofttionem  demonftrata  habetur  ut  fequitur, 
paucis  mutatis. 

Per  punctum  B ducatur  KL  parallela  ipfi  AF,  occurratque 
rc(ftis  FH,  FG  in  K,  L ; quoniam  igitur  recftus  eft  angulus 
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AFB,  recfU  erunt  FBK,  FBL,  et  aequales  funt  anguli  KFB, 
BFL,  igitur  reda  KB  ae- 
• a6. 1.  qualis  ' eft  ipfi  BL.  Eft 
autem  AG  ad  GB,  ut 
(AF  ad  BL,  five  KB,  hoc 
eft  ut)  AH  ad  HB.  Et 
contra,  fi  hoc  fuerit,  of- 
tendetur  KB  aequalis 
BL,  et  proptcjTa  angu- 
lus KFB  aequalis  ipfi 
BFG. 

CoR.  Hinc  fi  datum  fuerit  pundum  H,  reliquis  ut  in  Pro- 
pofitione  manentibus,  datum  erit  G,  et  contra  ; circulo  fc. 
pofitione  dato. 


P R O P.  LIl. 

SI  a pundo  E ducantur  ad  circulum  BCT)  redae  EFH,  EKG 
“ abfcindentes  aequales  circumferentias  FH,  KG,  erunt  duc- 
“ tae  EH,  EG,  ut  et  EF,  EK  inter  fe  aequales.  Et  fi  aequales 
“ fuerint  EH,  EG,  vel  EF,  EK;  abfeindent  aequales  circum- 
“ ferentias  FH,  KG.” 

Primo,  fint  circumferentiae  FH,  KG  aequales ; erit  igitiu* 
reda  FH  aequalis  ipfi  KG  ; quare  peiqiendiculares  NO,  NP 
• 14. 3.  dudae  a centro  N ad  ipfas  aequales  erunt  “.  Reda  igitur  EO 
•>  47.  I.  aequalis  erit** ipfi  EP ; et  aequales  funt  OFI,  PG  ; igitur  et 
EH,  EG,  ut  et  EF,  EK  fimt  inter  fe  aequales. 

Et  fi  aequales  fuerint  EH,  EG,  abfeindent  aequiilcs  cir- 
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cumfercntias  FH,  KG.  Dudlis  enim  a centro  redlis  NH,  NG, 
erunt In  triangulis 
HNE,  GNE,  anguli 
NEH,  NEG  aequa- 
les ; quare  in  tri- 
angulis redangxilis 
ENO,  ENP  aequales 
erunt  **  redlae  NO, 

NP.  Redlac  igitur  “ 

FH,  GK,  et  circum- 
ferentiae quas  abicinclunt  aequales  erunt. 

Sunt  duae  hae  Propofitiones  Lemmata  ad  Porifma  pcnultl- 
mum  Lib.  3.  Porifmatum  Euclidis,  quod  in  textu  Graeco 
praefationis  Pappi  Alexandrini  ad  Librum  ejus  7.  quem  prae- 
fixit clarilT,  Halleius  editioni  fuae  Apollonii  de  Se<Rione  Ra- 
tionis, Oxonii  anno  1706.  impreffae,  his  verbis  continetur, 
viz. 


G 


'8.  I. 


a6.  ». 
• 14.  3. 


'Oti  lari  Ti  So6ty  (n^^or  af'  « cu 
a7ToXa/.(&!ty«<7/  Trtj/ipfje/as, 

Porifma  hifce  verbis  breviter  et  obfcurc  nimis  deferiptum, 
non  parva  indagine,  ita  explicandum  inveni,  fcilicct. 


€7r/Qt/yyvfX(ycu  £7T/  rode 


P R O P.  LIIL 


“ DATO  punciilo  intra  vcl  extra  circulum  pofitionc  datum,  fi 
“ per  illud  ducatur  utcunque  refta  linea  circulo  occurrens  ; 
“ datum  erit  aliud  pundluin  a quo  fi  ad  pundla  in  quibus 
“ du(Ra  circumferentiae  occurrit,  ducantur  duae  redlae  li- 
“ neae,  abfeindent  hae  a circulo  circumferentias  aequales.” 
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Puta  verum  efle  Porifma ; et  datum  fit  pundlum  A intra  vel 
extra  circulum  pofitione  datum  BCD;  fitque  E pundlum  in- 
veniendum, tale  fcilicet,  ut  per  A ducla  ad  circulum  quavis 
reda  FAG,  junclisqtic  EF,  EG  circumferentiae  rurfus  in  H, 
K occurrentiUus,  fint  inter  fc  aequales  circumferentiae  FFl, 
KG.  Jungatur  KA,  et  quoniam  KA  tranfit  per  datum  punc- 
tum A,  et  duda  cft  EKG  abfeindens  circumferentiam  KG, 
necelfe  cfl,  cx  hypothefi,  redam  ab  E dudam  ad  pundum  in 
quo  KA  circumferentiae  rurfus  occurrit  abfeindere  circumfe- 
rentiam aequalem  ipfi  KG,  hoc  efl  cli-cumferentiae  FH.  Pa- 
tet vero  ex  8,ct  2y,  3. 
nullam  recT;am  prae- 
ter ipfam  EFFi  pofle 
abfeindere  circum- 
ferentiam ad  partes  E 

C cu^culi  aequalem 
ipfi  FH;  tranfit  igi- 
t\ir  reda  KA  per  ^ 

pundum  H.  Quoni- 
am vero  circumferentiae  FH,GK  funt  inter  fe  aequales,  junc- 
tis FK,  HG,  erit  angulus  HGF  aequalis  ipfi  GFK ; et  fune 
alterni,  quare  parallelae  funt  FK,  FIG.  Efl  igitur  GA  ad  AF, 
ut  (GH  ad  KF,  hoc  eft  ut)  GE  ad  EK.  Quoniam  vero  redae 
EFH,  EKG  aequales  abfeindunt  circumferentias,  erit,  per 
Frop.  52.  reda  EK  aequalis  ipfi  EF.  Ut  igitur  GA  ad  AF,  ita 
•3.  <5.  cft  GE  ad  EF  ; quare  junda  EA  bifariam  ^ fecat  angulum 
FEK.  Occurrat  FK  ipfi  AE  in  M,  et  quoniam  FE,  EM  aequa- 
les funt  ipCs  KE,  EM,  et  aequales  continent  angulos,  reda 
EM  bifariam  et  ad  redos  angulos  fecabit  ipfam  FK,  ut  et 
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XjH,  quare  et  per  centrum  circuli  tranfibit.  Occurrat  EA  cir- 
cumferentiae in  B,  D pundlis ; et  quoniam  HG  perpendicu- 
laris eft  ad  diametrum  BD,  et  dudlae  funt  recftae  GAF,  IIFE, 
•erit,  per  Prop.  51.  ut  BE  ad  ED,  ita  BA  ad  AD;  datae  au- 
tem funt  BA,’AD,  quai*e  data  eft  ratio  BE  ad  ED;  et  data  efl: 

BD  magnitudine,  quare  ct  DE  magnitudine  data  eft,  fed  et 
politione,  datum  enim  eft  centrum  circuli,  datumque  eft  punc- 
tum A in  rcdla  BDE ; datum  igitur  eft  punctum  E.  Quod 
■fuit  inveniendum. 

Componetur  vero  ita. 

Per  datum  pundlum  A ducatur  diameter  BAD,  et  in  ea 
fumatur  pundlum  E quod  faciet  BE  ad  ED,  ut  BA  ad  AD ; 
erit  E pundlum  inveniendum ; hoc  eft  li  per  A ducatur  quae- 
vis redla  circumferentiae  occurrens  in  F,  G pundlis,  ct  jungan- 
tur EF,  EG  eidem  in  H,  K rurfus  occurrentes;  erunt  circum- 
ferentiae FH,  GK  inter  fe  aequales. 

Jungantur  enim  BF,  FD;  angulus  igitur  BFD  in  fcmicir- 
culo  redlus  eft;  et  quoniam  ut  BE  ad  ED,  ita  eft  BA  ad  AD, 
erunt,  per  converfam  Lemmatis  ad  finem  Prop.  51.  anguli 
AFD,  DFE  inter  fe  aequales  ; funt  igitur  anguli  DFE,  BFA 
fimul  aequales  angulo  redlo  BFD,  et  funt  anguli  DFE,  BFH 
fimul  aequales  angulo  redlo ; aequales  igitur  funt  anguli  BFA, 
BFFI;  quare,  dudlis  NH,  NG  a centro  N,  erunt  ang;uli  ad 
centrum  BNH,  BNG  aequales,  et  propterea  qui  ipfis  funt  de- 
inceps anguli  HNE,  GNE  funt  aequales  inter  fe.  In  triangu- 
lis igitur  HNE,  GNE,  bafis  HE  bafi  GE  aequalis  eft'’;  redlae  k ,.. 
igitur  EH,  EG  aequales  abfeindunt  circumferentias  FH,  KG, 
'per  Prop. 

N n n 
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Cor.  i.  Si  a punclo  E ducantur  duae  regiae  EFH,  EKG 
ad  circulum  BCD,  abfcindentes  aequales  circumferentias  FH, 
KG,  et  jundla  FG,  vel  FIK.  occurrat  diametro  BD  quae  per  E 
tranHt  in  A ; erit  BE  ad  ED,  ut  BA  ad  AD.  Et  fi  datus  fue- 
rit circulus  pofitionc,  datumque  fit  alterum  ex  pundlis  A,  E, 
puta  E;  datum  erit  et  reliquum  A;  et  propterea  FG  verget 
ad  pundlum  datum. 

Jungatur  enim  GH,  cui  occurrat  BE  in  L,  fitque  N cen- 
trum, et  jungantur  NG,  NH.  Quoniam  igitur  EFI,  EG  ae- 
quales abfcindunt  circumferentias,  erit  £H  aequalis  ipfi 
EG,  perProp.  52.  i- 
gitur  in  triangnlis 
HEN,  GEN  aequales 
fant  ^ anguli  N E H, 

NEG  ; quare  in  tri- 
angulis LEH,  LEG 
aequales  et  recli  funt 
' anguli  FILE,  GLE. 

Quoniam  igitur  HG 

perpendicularis  eft  ad  diametrum  BD,  et  du<5Fae  funt  GAF 
IlfE,  erit  BE  ad  ED,  ut  BA  ad  AD,  per  Pix»p.  51.  Et  fi  da- 
tu-n  fuerit  pundFum  E,  datum  erit  et  A,  et  contra,  circulo 
fcilicet  pofitionc  dato. 


Cor.  2.  Si  in  BD  diametro  circuli  fumatur  utcunque 
punftum  A quod  non  fit  centrum,  et  in  eadem  fumatur  punc- 
tum E ita  ut  BA  fit  ad  AD,  ut  BE  ad  EDj  et  a pundUs  A,  E 
infledlantur  utcunque  AF,  EF  ad  circumferentiam  ei  rurfus 
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in  G,  H occurrentes ; jun<5la  GH  perpendicularis  erit  ad  di- 
ametrum BD. 

Quoniam  enim  anguli  LNH,  LNG  aequales  oftenfi  funt  in 
compofitione  praecedente,  erunt  anguli  ad  L redii  in  triangulis 
NLH,  NLG.  Eft  igitur  GH  ad  LN  peipendicularis. 

Cor.  3.  lifdem  manentibus  ut  in  Cor.  2.  Si  praeterea  jun- 
gatur EG  quae  circumferentiae  rurfus  occurat  in  K ; enmt  H, 
A,  K pundla  in  redla  linea. 

Jungatur  enim  FK;  igitur  quoniam  aequales  firnt  circum- 
ferentiae FH,  GK  per  Propofitionis  hujus  compofitionem,  pa- 
rallelae erunt  redlae  HG,  FK,  et  efl  HG  perpendicularis  ad 
BD,  quare  et  FK.  Et  quoniam  LM  bifariam  fecat  redlas  HG, 
FK,  erunt  triangula  HAL,  LAG  aequalia,  ut  et  FAM,  MAK ; 
aequalis  igitur  eft  angulus  HAL  (ipli  LAG,  hoc  eft  ipfi 
FAM,  hoc  eft)  ipli  MAK.  Igitur  in  redla  linea  funt  H,  A,  K 
pundla. 


P R O P,  LIV. 

SI  a pundlo  K ad  circulum  DCE  ducantur  duae  redlae 
“ KMP,  KQL  aljfcindcntes  aequales  circumferentias  MP, 
**  QL,  et  fumantur  circumferentiae  aequales  PH,  LG  ex  ip- 
“ lis  RVl,  LQ^  jundlae  KH,  KG  abfcindent  circumferentias 
“ aequales.” 

Ducantur  enim  a centro  S redlae  SP,  SH,  SL,  SG ; et 
quoniam  KP,  KL  abfcindunt  circumferentias  aequales,  e-> 

N n n 2 
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‘ Pr.  rj.  runt  ’ rc(5lac  KP,  KL  inter  fe  aequales  ; igitur  in  triangulis 
*>  8. 1.  KPS,  KLS  aequales  funt  anguli  KSP,  KSL;  et  aequales 


V 


A K ' B 


f jy.  3.  funt ‘‘anguli  HSP,  GSL,  reliqui  igitur  KSH,  KSG  fiint  ae- 
4. quales ; balis  igitur  ^ KH  baG  KG  eft  aequalis  ; quare  retflae 
KH,  KG  abfcindunt  “ aequales  circunaferentias,  viz.  HD,  GR. 
Vid.  Ggg.  2.  3.  Caf.  2.  Prop.  57. 

P R O P.  LV. 

“ SI  a duobus  pundiis  A,  B inGedlantur  ad  circumferentiam 
“ circuli  CDE  rectae  AC,  BC  eidem  rurfus  in  pundtis  D,  E 
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“ occurrentes,  et  ab  alterutro  eorum  E ducatur  re<Sla  EF  pa- 
“ rallela  junctae  AB,  occ^rratque  circumferentiae  rurfus  in 
“ F,  et  jundta  DF  redlae  AB  occurrat  in  G;  erit  redlangulum 
“ BA,  AG  aequale  rctflangulo  CA,  AD.  Et  contra,  fi  in  redta 
“ AB  fumatur  pundtum  G faciens  redlangulum  BA,  AG  ae- 
“ quale  ipfi  CA,  AD,  et  jundla  GD  circumferentiae  rurfus 
**  occurrat  in  F ; jundla  FE  parallela  erit  redlac  AB.” 

Quoniam,  in  prima  parte,  parallelae  funt  AB,  FE  angulus 
AGF  aequalis  cll  ipfi  DFE,  hoc  eft  angulo  DCE,  in  eodem 
fegmento;  et  in  triangulis  ACB,  AGD  communis  eft  angulus 
BAC,  vel  aequalis  ipfi  DAG.  Eft  igitur  ’ BA  ad  AC,  ut  AD  6. 
ad  AG,  et  proptcrca  redlangulum  BA,  AG  aequale  ipfi  CA, 

AD, 


Et  quoniam,  in  fecunda  parte,  redlangulum  BA,  AG  ae* 
quale  ponitur  ipfi  CA,  AD,  erit  BA  ad  AC,  ut  AD  ad  AG ; 
angulus  igitur  ^ AGD  aequalis  eft  angulo  ACB  five  DCE,  hoc  s 6,  c- 
eft  ipfi  DFE  in  eodem  fegmento.  Quare  rcdla  FE  parallela  eft 
ipfi  AB. 
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Cor.  Et  in  cafu  in  quo  AB  eft  extra  circulum,  fi  redlangu*- 
Ium  BA,  AG  aequale  fuerit  ipfi  C^,  AD,  et  redia  EF  parallela 
fit  ipfi  AB ; in  redla  linea  erunt  G,  D,  F. 

Ducatur  enim  DH  paralkla  ipfi  AB,  erit  igitur  angulus 
AGD  aequalis  ipfi  GDH.  Quoniam  Tero  redlanguliun  BA, 
AG  eft  aequale  ipfi  CA,  AD,  erit 
angtilus  AGD  aequalis  angulo  ACB 
five  DCE,  hoc  eft  angulo  DFE.  An- 
gulus igitim  GDH  eft  aequalis  ipfi 
DFE.  Angulus  autem  DFE  una  cum 
ipfi)  FDH  aequalis  eft  duobus  rec- 
tis, quia  parallelae  fiint  DH,  FE; 
quare  et  angulus  GDH  una  cum 
ipfo  FDH  aequalis  eft  duobus  rec- 
tis, et  propterea  pundla  G,  D,  F funt  in  recla  linea.  14.  i. 

Potius  ita.  Occurrat  AD  redlae  FE  in  K ; eft  igitur  angu- 
lus GAD  aequalis  ipfi  DKF,  et,  ut  prius,  oftendetur  angulus 
AGD  aequalis  angulo  DFK ; et  propterea  angulus  ADG  ae- 
qualis eft  ipfi  FDK,  et  redla  eft  ADK,  igitur  G,  D,  F pimdla 
funt  in  redla  linea. 

In  cafu  in  quo  AB  eft  intra  circulum,  idem  ita  oftendetur. 

Occurrat  DC  redlae  FE  in  K,  et 
quoniam  eft  BA  ad  AC,  ut  EK  ad 
KC ; ut  vero  BA  ad  AC,  ita  eft  AD 
ad  AG  ex  hypothefi,  et  ut  EK  ad  KG, 
ita,  propter  circulum,  eft  KD  ad  KF ; 
igitur  ut  AD  ad  AG,  ita  eft  KD  ad 
KF,  et  parallelae  funt  AG,  KF,  Lii 
redta  linea  igitur  funt  pundta  D,F,G. 
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I 

“SIT  figura  quadrilaterar  ABCD  cujus  duo  latera  adjacentia 
“ AB,  AD  funt  inter  fe  aequalia,  ut  et  reliqua  CB,  CD  inter  fe 
“ aequalia ; fi  ducantur  BE,  DE  facientes  angulos  CBE,  CDE 
“ aequales,  erunt  pundla  A,  E,  C in  rc(5la  linea.” 

Jungantur  enim  AE,  CE,  BD,  et  quoniam  aequales  funt 
CB,CD  aequales  erunt  anguli  CBD,  CDB,  quare  et  E1BD,EDB 
anguli  funt  aequales ; eft  igitur  redla  BE  aequalis  ipfi  ED.  Et 
quoniam  CE,  EB  funt  aequales  ipfis  CE,  ED  et  bafis  CB  bafi  CD 
aequalis,  erit  angulus  CEB  aequa» 
lis  angulo  CED.  Rurfus  quoniam 
AE,  EB  aequales  fint  ipfis  AE, 

ED,  et  bafis  AB  bafi  AD  aequa- 
lis, erit  angulus  AEB  angulo 
AED  aequalis.  Igitur  AEB,BEC 
fimul  aequales  funt  angulis  AED, 

DEC  fimul;  et  omnes  quatuor 
conficiunt  qtiatuor  redlos,  quare  ipfbrum  dimidium,  angulus 
fcilicet  AEB  una  cum  ipfo  BEC,  aequalis. eft  duobus  redlis; 
pundta  igitur  A,  £,  C funt  in  retfta  linea. 

Propofitiones  tres  praecedentes  Lemmata  funt  ad  Porifina 
ultimum  Lib.  3.  Porifinatum  Euclidis,  quod  in  textu  Graeco 
praefationis  Pappi  ad  Librum  fuum  7.  verbis  fequentibus  e- 
nuntiatur. 

Oti  rfit  7jT«  (n  7Ca 

“ arKJiSof'  Huwrji  yurlau'. 


fj-oM,  5 fitra  Tiyoi  iw9e/as  £;r<  ro  SoBtr 
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Quod  recfla  haec  vel  erit  parallela  pofitionc  datae,  vel  cum 
quadam  recla  ad  datum  “ pundlum”  vergente  datum  contine- 
bit angulum. 

Poftquam  Porifma  in  Prop.  49.  Dom.  Matthaeo  Stewart  of- 
tendiffem,  rogavi  ut  explicationem  hujus  tentaret,  quod  de 
duabus  rcclis  a puncflis  datis  'ad  circumferentiam  circuli  po- 
litione dati  inflexis  intelligendum  efle  fufpicari  mc  dicebam. 
Poli  breve  tempus  fcripllt  mihi  fe  hoc  verum  efle  invcnille, 
et  Porifmatis  conftru(5Iionem  indicavit.  Magis  autem  expli- 
cite  et  generaliter  Porifma  ita  ut  fequitur  enuntiari  poteft. 
Vid.  figg.  Pr.  57, 

“ SI  a duobus  pundlis  datis  A,  B ad  circulum  politione 
“ datum  CDE  infledantur  utcunque  duae  reiilae  AC,  BC  cir- 
“ cumferentiae  rurfus  in  D,  E occuiTcntes  ; jun<fla  DE  vel 
“ continebit  datum  angulum  cum  redia  ad  datum  pumflum 
“vergente;  vel  parallela  erit  re(5tae  politione  datae,  vel  ver- 
“ get  ad  datum  pvmdium.” 

Porifma  autem  hoc  generale  in  alia  tria  dividitur,  quorum 
inveftigationem  ut  feqtoitur  in  fequentibus  Propofitionibus  57, 
j8.  59.  confeci. 

PROP.  LVII. 

Quae  eft  Pars  prima  praecedentis, 

“ QUANDO  fcilicet  redla  quae  jungit  interledliones  inflexa- 
“ rum  et  circumferentiae  datum  continet  angulum  cum  re<fla 

quae  ad  datum  pun<5lum  vergit.” 

Cas.  i.  Quando  pun<3a  A,  B funt  in  retfla  quae  tranfit  per 
centrum  circuli. 


Digitized  by  Google 


DE  P O R I S M A T I B U S.  473 

Data  fint  puncRa  A,  B,  et  fit  circulus  CDE  pofitione  datus; 
et  inflexis  utcunque  reclls  AC,  BC  ad  circumferentiam,  ci 
rurfus  in  D,  E occurrentibus,  juiuflaque  DE,  puta  Porifma  ve- 
rum efTe,  recRam  fcilicet  DE  datum  continere  angulum  cum 
re(fla  quae  ad  datum  punclum  vergit,  et  hoc  vel  ad  interfec- 
tionem ipfius 
DE  et  redlae 
AC,  vel  ad  in- 
terfcdlionem 
redlae  DE  et 
ipfius  BC ; pu- 
ta ad  D inter- 
fectionem ip- 
farum  ED, 

AC ; et  puta  F 
punctum  cflTe 
quod  inveni- 
endum eft,  junctaque  DF  producatur  et  circumferentiae  rur- 
fus occurrat  in  G ; datus  igitur,  ex  hypothefi,  eft  angulus 
EDE,  ut  et  angulus  qui  Ipfi  deinceps  eft.  A puncto  C ad  AB 
perpendicularis  ducatur  CH,  et  ad  punctum  H in  quo  rur- 
fus circumferentiae  occurrit,  inflectantur  AH,  BH  quae  ei- 
dena  rurfus  occurrant  in  K,  L,  et  jungantur  LK,  KF;  igitur, 
rurfus  ex  hypothefi,  datus  eft  angulus  LKF  qui  propterea  ae- 
qualis eft  ipfi  EDF.  Occurrat  AB  circumferentiae  in  M,  N,  et 
ED,  LK  fibi  mutuo  occurrant  in  O ; et  quoniam  CH  perpen- 
dicularis eft  ad  diametrum  MN,  erit  ’ recta  AC  aequalis  ipfi  * 4.  r. 
AH,  igitur  circumferentiae  DC,KH  ejuas  abfeindunt  funt  inter 
fe  aequales  et  aequales  funt  CM,MH,  igitur  et  circumferen-  » Pr.  fj. 

O o o 
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tiac  DM,  MK  funt  aequales.  Similiter  quoniam  aequales  funt 
rcclac  BC,  B1 1,  circumferentiae  LN,  KF  aequales  oftendentur; 
punclum  igi- 


tur O inter- 
ledlio  ipfarum 
l-.D,  I.K  cR  in 
diametro  MK. 
* Ft  quoniam 
circum  feren- 
tia DM  aequa- 
lis eftipfi  MK, 
erit  rccla  OD 
aequalis  ipli 


OK,  et  cft  rec- 


ta AD  aequalis  ipfi  AK,  et  angulus  EDF  aequalis  efl  angulo 


LKF,  quare  et  ODF  ipfi  OKF;  punclum  igitur ‘=F  eft  in  recla 


• Hoc  ita  oftenditur, 

Quoniam  circumfcreniiae  MLN,  MEN  funt  aequales,  additis  aequalibus 
MK,  MD,  et  aequalibus  LN,  EN  ablatis,  erit  circumferentia  KML  aequalis 
iofi  DME,  aequales  igitur  funt  reftae  KL,  DE  ; ducantur  ad  ipfas  a centro  T 
perpendiculares  TR,  TS,  et,  jun£la  TO, 
quoniam  aequales  funt  TU,  TS  [14.3.] 
erunt  ctOR,  OS  aeijuales  [47.  i.]  qua-  n 

re  et  OL,  OE  funt  aequales  ; et  junflis 
TL,  TE,  erunt  et  anguli  OTL,  OTE  ae- 
quales, et  aequales  funt  anguli  LTN, 

ETN,  igitur  anguli  OTL,  LTN  fimul 
aci]uales  funt  ipfis  OTE,  ETN ; et  om- 
nes quatuor  aequales  funt  quatuor  reflis 
angulis,  igitur  OTL,  LTN  ipforum  di- 
midium aequales  funt  duobus  reftis,  et 
propterea  O,  T,  N pun^a  funt  in  refla 
linea,  et  punftum  O erit  in  diametro  TN. 
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AO  fivc  AB.  Ducatur  DP  parallela  ipfi  AB,  occurratque  cir- 
cumferentiae rurfus  in  P,  et  junifla  KP  ipfi  AB  occurrat  in 
et  quoniam  Inflexae  funt  AC,  BC  ad  circumferentiam  in  C 
quae  ei  rurfus  in  D,  E occurrunt,  et  ducta  eft  DP  parallela  Ipfl 
AB,  etjumfla  EP  occurrit  AB  in  erit rcclangulum  AB,  '‘Pr-ss- 
BQjiequale  ipfi  CB,  BE;  aequiangulum  igitur  eft  triangulum 
BQE  triangulo  ACB,  quare  angulus  BQE  aequalis  efl  angulo 
ACB ; datum  autem  efl;  puiuflum  B,  quare  datum  efl  rccflaii- 


gulum  CB,  BE,  hoc  efl  AB,  BQ^  dataque  eft  recta  AB,  da- 
tum igitur  eft  pumflum  Jungatur  AE  quae  circumferen- 
tiae rurfus  occurrat  in  S,  juncta  vero  EIG  redtae  AB  occurrat  in 
T,  et  jundta  CT  circumferentiae  rurfus  occurrat  inV,  et  jun- 
gantur VE,  QC,  CS.  Et  quoniam  angulus  BQE,  five  in  qui- 
bufdam  cafibus  TQE  aequalis  oftenfus  eft  (angulo  ACB,  fivc 
DCE,  hoc  efl)  angulo  DGE  in  eodem  fcgmento,  et  eft  angu- 
lus ETQ__aequalis  ipfi  ETG,  erit  triangulum  QTE  aequian- 
gulum ipfi  GTE ) rcdtangulum  igitur  QT,  TF  aequale  efl  rcdt- 

O 0 o 2 
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* 35. 3.  angulo  (GT,  TE,  hoc  eft  ® reftangulo)  CT,  TV ; igitur  an- 
gulus CQT  aequalis  eft  ipfi  TVF.  Quoniam  vero  redt  angu- 
lum AB,  BQ^aequale  oflcnfum  eft  ipfi  CB,  BE,  erit  triangu- 


lum QBC  acquiangulum  ipfi  EBA,  quare  angulus  BQC,  vel 
CQT  aequalis  eft  ipG  BEA,  vel  CEA;  oftenfus  autem  eft  an- 
gulus CQT  aequalis  angulo  TVF ; aequalis  igitur  eft  angulus 
BEA,  five  in  quibufdam  cafibus  CES,  angulo  TVT,  quare  ac- 
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qualibus  iiififtunt  circumferentiis ; angulus  autem  BEIA,  five 
CES  infiftit  circumferentiae  CS,  et  angulus  TVF,  five  CVF 
terminum  coinmimem  C habet  cum  angulo  CES;  igitur  an- 
gulus CVF  infiflit  circumferentiae  CS,  hoc  cft  re(51a  VF  tranfit 
per  pundlum  S.  Quoniam  vero  a puiuftis  A,  B inflexae  funt 
AE,  BE  quae  circumferentiae  rurfus  occurrunt  in  S,  C,  an- 
gulus CSF,  five  CSV  aequalis  eft,  ex  hypothefi,  angulo  EDF, 
five  EDG,  et  qui  Ipfis  funt  deinceps  funt  inter  le  aequales, 
redla  igitur  CV  ell  aequalis  retflae  EG,  Quoniam, Igitur  ae- 
quales rcclae  CV,  EG  tranfeunt  per  idem  pundlum  T in  dia- 
metro, et  inaequales  faciunt  cum  ea  angulos,  nam  CT,  HT, 
non  vero  CT,  ET,  cum  diametro  aequales  faciunt  angulos  ; 
erit  propterea  T centrum  circuli  *.  Et  quoniam  redlangulum 
QT,  TF  aequale  eft  re<ftangulo  GT,  TE,  hoc  cft  quadrato  ex 
femidiametro,  datum  erit  redlangulum  QT,  TF,  et  data  eft 
QT,  quare  et  TF ; datumque  eft  puneftum  T,  quare  datum  eft 
F ; et  quoniam  EG  diameter  eft  circuli,  tranfit  enim  per  cen- 
trum T,  erit  angulus  EDG,  five  EDF  redlus.  Igitur  redla  ED 
datum  continet  angulum  EDF  cum  retfta  DF  quae  vergit  ad 
datum  pundlum  F.  Quod  fiiit  oftendendum. 

Componetur  ita. 

Sint  A,  B duo  pundfa  data  in  diametro,  et  fit  circulus  CDE 
politione  datus;  occurrat  AB  circumferentiae  in  M,N,  etrc(ft- 

* Hoc  ita  odenditur, 

Si  duae  rectae  aequales  in  circulo  tranfeunt  per  idem  punftum  in  diametro 
quod  non  eft  centrum,  aequales  facient  cum  diametro  angulos,  ut  facile  of- 
tendi  poteft,  ducendo  a centro  perpendiculares  ad  aequales  reflas.  £t  prop- 
terea, fi  duae  reflae  aequales  quae  txanfeunt  per  idem  punfhim  in  diametro 
inaequales  faciunt  angulos  cum  ea,  punfhim  per  quod  tranfeunt  erit  centrum 
circuli. 
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angulo  NB,  BM  aequale  fiat  AB,  BQ^et  ponatur  pundlum 
ita  ut  pun<fla  A,  QJint  ad  eafdein  vel  contrarias  partes  puncU 
B,  prout  pundla  M,  N funt  ad  cafdem  vel  contrarias  partes  c- 


Vidc  etiam 
figg.  I.  2* 
Caf.  hujus. 


jufdem  puntfH  B.  Sit  T centrum  circuli  quod,  ex  hypothefi, 
eft  in  retfla  AB,  et  quadrato  ex  MT  aequale  fiat  reclangulum 
QT,  TF,  et  ponatur  pun«5lum'F  ad  contrarias  partes  centri  T 
ad  quas  eft  Si  a punifUs  A,  B infletftantm’  utcunque  ad 
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circumferentiam  rcdlae  AC,  BC  quae  ei  rurfus  in  D,  E occur- 
rant, et  jungantur  ED,  DF,  recRus  erit  angulus  EDF.  Jun<Ra 
enim  ET  occurrat  circumferentiae  rurfus  in  G,  et  jungantur 
GF,  QE.  Et  quoniam  rc(flangulum  QT,  TF  cft  aequale  (qua- 
drato ex  MT,  hoc  eft)  re«5langulo  GT,  TE,  aequiangulum  erit 
triangulum  QTE  triangulo  GTF,  quare  angulus  TQE,  five 
BQF.,  aequalis  cft  angulo  TGF.  Et  quoniam  recftangulum 
AB,  BQjicqualc  cft  (ipfi  MB,  BN,  hoc  eft)  redtangulo  CB,  BE, 
triangulum  ABC  aequiangulum  eft  ipfi  EBQ»^  quare  angulus 
BCA,  five  ECD  aequalis  eft  angulo  BQE,  five,  in  quibufdam 
cafibus,  angulo  TQE,  hoc  eft,  ut  oftenfum,  angulo  TGF,  five 
EGF.  Aequales  igitur  anguli  ECD,  EGF,  aequalibus  infiftunt 
circumferentiis,  angulus  autem  ECD  infiftit  circumferentiae 
ED,  et  habent  terminum  communem  E,  igitur  angulus  EGF 
infiftit  eidem  circumferentiae  ED,  hoc  eft  redla  GF  tranfit  per 
pun<ftum  D,  five  in  redla  linea  funt  pundla  G,  F,  D.  Quoni- 
am igitur  EG  eft  diameter,  angulus  EDG,  five  EDF  in  femi- 
circulo  redlus  eft.  Q^E.  D. 
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Cas.  2.  Quando  data  punifla  A,  B non  funt  in  rc(fla  quae 
tranfit  per  centrum  circuli,  reliquis  ut  in  praecedente  ma- 
nentibus. 

Infle(5lantur  utcunque  ad  circumferentiam  regiae  AC,BC  a 
datis  pun<RIs  A,  B,  occurrantque  ipli  rurius  in  D,  E ; fit  F 


V 


A K B 


pundlum  quod  Inveniendum  eft,  et  jumfla  DF  circumferentiae 
occurrat  rurfus  in  G.  Jundla  igitur  ED,  datus  erit,  ex  hypo- 
thefi,  angulus  EDF,  ut  et  angulus  qui  ipfi  eft  deinceps.  Per 
pun<ftum  E ducatur  EH  parallela  ipfi  AB,  occurratque  cir- 
cumferentiae rurfus  in  H,  ctjun<5la  DH  redae  AB  occurrat 
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in  K.  Quoniam  igitur  inflexae  funt  AC,  BC  ad  circumferen- 
tiam ei  rurfus  occurrentes  in  D,  E,  et  dudla  cfl  EH  parallela 
ipfi  AB,  et  jundla  DH  occurrit  eidem  AB  in  K,  erit  redan- 
guluin  BA,  AK  aequale  dato  rcdangulo  CA,  AD,  Et  data  cft 
AB  pofitionc  et  magnitudine,  quare  datum  cft  pundum  K. 

Jungatur  AF  occurratque  circumferentiae  in  pundis  E,M, 
et  junda  BL  eidem  rurfus  occurrat  in  N,  junda  vero  BM  ipfi 
rurfus  occurrat  in  O;  jungatur  etiam  KM  quae  circumferen- 
tiae rurfus  occurrat  in  P,  et  PN  jungatur.  Quoniam  igitur  a 
pundis  A,  B inflexae  funt  AL,  BL  ad  circumferentiam  ei  rur- 
fus occurrentes  in  M,  N,  et  cft  redangulum  BA,  AK  aequale 
(ipfi  CA,  AD,  hoc  cft)  rcdangulo  LA,  AM,  et  junda  KM  cir- 
cumferentiae rurfus  occurrit  in  P,  reda  PN  parallela  erit  * 
ipfi  AB,  et  propterca  redae  IlE;  eft  igitur  circumferentia  HP 
ipfi  EN  aequalis.  Jungantur  MN,  LO,  et  quoniam  a pundis 
A,  B inflexae  funt  AL,  BL  circumferentiae  rurfus  in  M,  N 
occurrentes,  reda  NM,  ex  hypothefi,  datos  continebit  angu- 
los cum  reda  ML  quae  tranfit  per  datum  pundum  F;  et  fi- 
militer  quoniam  ab  iifdein  pundis  A,  B inflexae  funt  AM, 
BM  circumferentiae  rurfus  in  L,  O occurrentes,  reda  OL  da- 
tos continebit  angulos  cum  reda  LM  quae  per  pundum  F 
tranfit.  Quoniam  igitur  datus  cft  angulus  EDF,  et  eidem 
dato  angulo  aequalis  eft  angulus  NMF,  ut  et  angulus  OLF, 
erunt  tres  circumferentiae  GE,  LN,  MO,  quibus  infiftuut,  in- 
ter fe  aequales. 

la  cafu  autem  in  quo  reda  AB  circulo  occurrit,  fi  punc- 
tum D,  vel  M,  vel  L fuerit  in  fegmento  minore  a reda  AB 

Ppp 
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abfclflb,  vice  anguli  EDF,  NMF,  vel  OLF,  Tumendus  cft  an- 
gulus qui  ipfi  deinceps  cft,  produdla  FD,  vel  FM ; et  in  hifcc 
cafibus  aequales  etiam  erunt  circumferentiae  GE,  LN,  MO, 
quibus  fcilicet  inlillunt  anguli  aequales  illis  qui  funt  deinceps 
per  22.  3. 

• Praeterea  quoniam  retftcangulum  BA,  AK  aequale  eft  ipfi 
EA,  AM,  erunt  B,  K,  L,  M punda  in,  circulo;  jungatur  KJ. 


N P 


quae  circumferentiae  nirfus  occurrat  in  Q>_  erit  igitur  angu- 
lu.s  KMB  aequalis  ipfi  KLB,  fi  pundla  M,  L fuerint  ad  eaf- 
dem  parces  recftae  AB;  fi  vero  fuerint  ad  cjufdem  contrarias 
partes,  erit  angulus  KMB  aequalis  ipfi  QLN  qui  angulo  KLB 
eft  deinceps ; in  utroque  igitur  cafu  aequales  funt  anguli  BMP, 
QbN.  Aequalis  igitur  eft  circumferentia  OMP  in  qua  eft  an- 
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gulus  BMP,  five  OMP  circumferentiae  QLN  in  qua  eft  an- 
gulus QBN.  Et  oftenfa  eft  circumferentia  MO  aequalis  ipli 
LN,  igitur  et  MP  aequalis  eft  circumferentiae  QL.  Occurrat 
juntla  KG  circumferentiae  rurfus  in  R,  et  quoniam  redlac 
KMP,  K.QL  ablcindunt  aequales  circumferentias  MP,  QL,  et 
eft  HP  aequalis  (ipfi  EN,  hoc  eft,  quia  aequales  funt  GE,  LN) 
circumferentiae  GL,  redlac  KHD,  KGR  aequales  abfeindent^  4 


C 


circumferentias  HD,  GR;  recfta  igitur  GD  vergit  ad  datum 
puntftum  in  diametro  quae  per  pun<ftum  K tranfit,  per  Cor.  i. 
Pr.  53.  Vergit  autem  DG  per  datum  pumftmn  F,  ex  hypo- 
theli;  igitur  puneftum  F eft  in  diametro  quae  per  K tranfit, 
• nam  unicum  tantum  pun(ftum  poteft  datum  efle  in  re(fta  DG ; 
fi  enim  duo  puncfta  in  ea  data  eifent,  re<fta  DG  politione  data 
elTct,  quod  fieri  non  poteft,  quoniam  redla  ADC  inflexa  eft 
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\itcunquc  ad  circumferentiam;  juneda  igitur  KF  tranfibit  per 
centrum  circuli,  quod  fit  S.  Occurrat  KS  circumferentiae  in 
punctis  T,  V,  et  quoniam  data  1'unt  K,  S pundta,  re«Ra  KTV 
pofitione  data  c(t,  quare  redae  KT,  KV  datae  funt.  Et  quo- 
niam per  Cor.  I.  Prop.  53.  cR  VK  ad  KT,  ut  VF  ad  FT,  data 
erit  ratio  VF  ail  FT ; et  data  cft  TV,  pundum  igitur  F da- 


N P 


X 


tum  eft.  Datum  autem  cft  pundum  A,  reda  igitur  AMFL 
pofitione  data  eft,  et  data  erunt  punda  M,  L ; quare  pofitione 
data  eft  reda  BLN,  datum  enim  eft  pundum  B;  et  propterea 
data  pofitione  eft  MN.  Angulus  igitur  NML,  et  ipfi  aequalis 
angulus  EDG,  vel  huic  deinceps,  datus  cft.  Reda  igitur  ED 
datum  continet  angulum  EDF  cum  reda  DF  quae  tranfit  per 
datum  pundum  F.  Quod  fuit  inveniendum. 
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Componetur  ita. 

Sint  A,  B duo  pun€la  data,  et  fit  circulus  CDE  politione  et 
magnitudine  datus ; a pumRo  A ad  circulum  ducatur  utcun- 
que recla  ADC,  fiatque  reiflangulum  BA,  AK  aequale  redlan- 
gulo  CA,  AD,  ct  ponatur  pundlum  K ita  ut  pun<5tum  A fit 


V 


A K B 


extra  vel  inter  pundla  K,  B,  prout  idem  A eft  extra  vel  inter 
pundla  C,  D.  Per  centrum  S ducatur  KS  quae  circumferen- 
tiae occurrat  in  T,  V pundlis,  et  ut  VK  ad  KT,  ita  fiat  VF 
ad  FT ; jungatur  AF,  occurratque  circumferentiae  in  L,  M, 
ct  juncla  BL  eidem  rutius  occurrat  in  N,  et  MN  jungatur; 
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erit  F puruflum  inveniendum,  et  angulus  NML  is  qui  inveni- 
endus fuit;  hoc  e(l  fi  a pun6lls  A,  B ad  circumferentiam  ut- 
cunque infledlantur  rediae  AC,  BC  ipfi  rurfus  occurrentes  in 
D,  E punftis,  et  jungantur  ED,  DF,  erit  angulus  EDF,  vel 
qui  ipfi  deinceps  eft,  aequalis  dato  angulo  NML, 


Vide  etiam 
figg-  i-  3* 
Caf.  bujui. 


Occurrat  enim  DF  circumferentiae  rurfus  in  G,  et  ad  cir- 
culum ducantur  rcdlae  KHD,  KGR,  KMP,  KQL.  Quoniam 
igitur  rc6bmgulum  BA,  AK  aequale  eft  ipfi  CA,  AD,  et  in- 
flexae funt  ADC,  BEC  ad  circumferentiam,  jun^a  vero  KD 
* Prop.  yj.  eidem  rurfus  occurrit  in  H,  jundla  EH  parallela  erit  “ reiftac 
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AB.  Similiter  quoniam  inflexae  fuht  AML,  BLN,  et  junda 
KM  circumferentiae  rurfus  occurrit  in  P,  jundla  NP  parallela 
erit^re(flac  AB,  et  propterea  ipfi  HE;  eft  igitur  circumferen-  *Pr.  55. 
tia  HP  aequalis  ipfl  EN.  Et  quoniam  redla  KV  tranfit  per 
centrum,  et,  ex  conftrudlione,  eft  VK  ad  KT,  ut  VF  ad  FT, 
ducftaque  eft  per  pundlum  F redta  DFG,  redlae  KHD,  KGR 
aequales  ablcindent  circumferentias  HD,  GR,  ut  in  compo- 
fitione  Pr.  53.  demonftratum  fuit;  quare  aequales  funt'rec-  *Pr. 52. 
tae  KH,  KG.  Du«ftis  igitur  SFF,  SG,  erunt,  in  triangulis  KHS, 

KGS,  anguli  KSH,  KSG  aequales*^,  quare  et  circumferentia  ^8.1. 
TH  aequalis  eft  ipfl  TG.  Similiter  quoniam  redla  ML  tranflt 
per  pundlum  F,  oftendetur  redFa  KP  aequalis  ipfi  KL,  et  prop- 
terea circumferentia  TP  aequalis  eft  ipfi  TL,  quarum  TFF, 

TG  funt  aequales  ; igitur  et  FIP  aequalis  eft  circumferentiae 
GL.  Oftenfa  autem  eft  circumferentia  HP  aequalis  ipfi  EN, 
quae  propterea  aequalis  eft  circumferentiae  GL,  et  eft  EL 
communis,  aequalis  igitur  eft  circumferentia  GE  ipfi  LN, 
quare  et  angulus  EDG,  vel  qui  ipfi  deinceps  eft,  aequalis  eft 
dato  angulo  NML.  Q^E.  D. 

P R O P.  LVIII. 

Quae  eft  pars  fecunda  Porifmatis  generalis  praecedentis, 

“ QUANDO  fcilicet  redla  quae  jungit  intcrfedliones  inflexa- 
“ nim  et  circumferentiae  parallela  eft  redtae  politione  datae.” 

Sint  duo  pundla  A,  E,  et  ab  ipfis  ad  circumferentiam  CHD 
politione  datam  utcunque  inflexae  AF,  EF  quae  ei  rurfus  in 
G,  H occurrunt,  jundta  GH  parallela  fit  redlae  politione  da- 
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tae.  Jungatur  AH  quae  circumferentiae  rurfus  occurrat  in  K. 
Quoniam  igitvfr  inflexae  funt  AH,F.H  a punclis  A,  E ad  punc- 
tum H in  circumferentia,  et  ei  rurfus  occurrunt  in  K,  F, 
jun«fla  KF  parallela  erit,  ex  hypothefi,  redae  pofitione  datae, 
quare  et  ipfi  GH  erit  parallela.  Rurfus,  juncli  FllC  quoniam 
a pundis  A,  E inflexae  funt  AK,  FIK.  ad  pundum  K quarum 
AK  circumferentiae  rurfus  occurrit  in  H,  reda  quae  jungit 
pundum  H et  reliquam  interfedionem  ipfius  EK.  et  circum- 
ferentiae parallela  erit,  ex  hypothefi,  ipfi  FR;  efl  autem  reda 
HG  redae  FR  paral- 
lela, ergo  G efl  inter- 
fedio  ipfius  EK  et 
circumferentiae,  hoc 
efl  punda  E,K,G  funt 
in  reda  linea.  Quo- 
niam igitur  paralle- 
lae funt  GH,  KF,  e- 
runt  triangula  GFH, 

•37.  I.  GKH  inter  fe  aequalia  et  ablato  communi  GAH,  erit  tri- 
angulum HAF  aequale  ipfi  GAK.  Fdl  autem,  junda  AE,  tri- 
h 5^  angulum  HAF  ad  ipfum  HAE,  (ut  reda  HF  ad  ipfam  HE, 
hoc  efl,  propter  parallelas,  ut  GK  ad  GE,  hoc  efl  ut  GAK 
triangulum  ad  triangulum  GAE;  et  aequalia  oftenfa  funt  tri- 
angula HAF,  GAK,  igitur  et  HAE,  GAE  triangula  funt  ae- 
qualia. Occurrat  reda  EA  circumferentiae  in  D,  B,  redis  ve- 
ro HG,  FK  in  L,  M pundis.  Efl  igitur  ut  reda  EA  ad  AL, 
tum  triangulum  EAH  ad  HAL,  tum  triangulum  EAG  ad  ip- 
fum GAL ; et  aequalia  funt  EAH,  EAG,  igitur  aequalia  funt 
triangula  HAL,  GAL ; quare  et  ipforum  bafes  HL,  LG  funt 
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aequales,  et  propterea  redtae  FM,  MK  fune  etiam  aequales. 
Quoniam  igitur  rcdla  LM  bifariam  fecat  duas  parallelas  GH, 

FK  in  circulo,  tranfibit  LM  per  centrum,  et  iplas  GH,  FK  ad 
angulos  reclos  fecabit.  Et  quoniam  HG  pcrjiendicularis  cft  ad 
BD  diametrum  circuli,  et  duclae  funt  GAF,  HFE  quae  dia- 
metro occurrunt  in  A,  E punctis,  erit  *' ut  BE  ad  ED,  ita  BA  *Pr.  yi. 
ad  AD,  Ut  igitur  redla  quae  jungit  intcrfcdliones  inflexarum  . 
a pundtis  A,  E et  circumferentiae,  parallela  fit  politione  da- 
tae, debent  A,  E pundta  fita  efle  in  diametro,  ita  ut  BE  fit  ad 
ED,  ita  BA  ad  AD.  Et  fi  unum  ex  punctis  A,  E datum  fue- 
rit, datum  erit  et  alterum. 

Componetur  ita. 

Datum  igitur  fit  pundlum  A intra  vel  extra  circulum  po- 
litione datum  BCD,  et  per  A ducatur  diameter  BAD,  in  qua 
fumatur  punctum  E,  ita  ut  BE  fit  ad  ED,  ut  BA  ad  AD;  fi  a 
punctis  A,  E infledtantur  utcunque  ad  circumferentiam  redtae 
AF,  EF  ei  rurfus  in  G,  H occurrentes,  jundta  GH  perpendi- 
cularis erit  ad  diametrum  BD. 

Jungatur  enim  EG ; et  quoniam  ut  BE  ad  ED,  ita  elt  BA  ad 
AD,  et  per  pundtum  A dudta  elt  redta  GAF,  redtae  EFH,  EG 
aequales  abfeindent  circumferentias,  ut  oltenfum  fuit  in  com- 
pofitione  Prop.  53.  quare  per  Cor.  2.  ejufdem  Prop.  GH  per- 
pendicularis elt  ad  diametrum  BD. 

Quamvis  compofitio  haec  contineatur  in  Prop.  53.  ejusque 
Cor.  2.  vifum  fuit  invcltigationem  tradere  hujus  aeque  ac  re- 
liquarum partium  generalis  Porifmatis. 

Q..q  q 
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P R O P.  LIX., 

“Sia  duobus  pundiis  A,  B extra  circulum  inflediantur  ad 
“ circumferentiam  rcdlae  AC,BC  ei  rurfus  in  D,E  occurrentes, 
“ fucrintque  rcdlangula  CA,  AD;  CB,  BE  Hmul  aequalia 
“ quadrato  ex  jundia  AB ; et  a centro  M ducatur  ad  AB  per- 
“ pendicularis  MK  ; erit  rcdlanguluin  BA,  AK  aequale  ipfi 
“ CA,  AD.  Et  contra,  fi  fuerint  rcdlangula  CA,  AD ; CB,  BE 
“ fimul  aequalia  quadrato  ex  AB,  et  in  AB  fumatur  pundfum 
“ K faciens  redlangulum  BA,AK  aequale  ip6CA,AD;  dudia 
“ KM  ad  centrum  perpendicularis  erit  ad  AB.” 

Occurrat  KM  circumferentiae  in  pundlis  N,  O ; eft  igitur 
rcdlangulum  CA,  AD  aequale  quadrato  ex  AK  et  redlangulo 
OK,  KN.  Simili- 
ter eft  rcclangu- 
lum  EB,  BC  ae- 
quale quadrato  ex 
BK  et  redlangulo 
OK,  KN,  Igitur 
reclangulum  CA, 

AD  una  cum  ipfo 
EB,  BC,  hoc  eft, 
cx  hypothefi, qua- 
dratum cx  AB,ae- 
quale  eft  quadra- 
tis cx  AK,  KB  et 
duplo  redlangulo 
OK,  KN.  Aufe- 
•4.  5.  rantur  quadrata  ex  AK,  KB,  et  duplum  rcaangulum^*  AKB 
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'aequale  erit  dupulo  rcdiangulo  OK,  KN ; quare  AK,  KB  ae- 
qxialc  eft  ipfi  OK,  KN  redlangulo.  Addatur  commune  qua- 
dratum ex  AK,  ct  rcclangulnm  BA,  AK  aequale  erit  reftan- 
gulo  OK,  KN  et  quadrato  ex  AK,  hoc  eft  reilangulo  CA,  AD. 
Similiter  oftendetur  re£langulum  AB,  BK  aequale  ipfi  CB,  BE. 

Et  fi  fuerint  re(3angula  CA,  AD;  CB,  BE  fimul  aequalia 
quadrato  ex  AB,  ct  in  AB  fumatur  pundlum  K faciens  re«R- 
angulum  BA,  AK  aequale  ipfi  CA,  AD;  dudta  KM  ad  cen- 
trum perpendicularis  erit  ad  AB. 

Si  enim  non  fit,  ducatur  a centro  refla  MR  perpendicula- 
ris ad  AB,  igitur,  ex  praemiflis,  re«flangnlum  BA,  AR  aequale 
eft  ipfi  CA,  AD,  hoc  eft  reclangulo  BA,  AK ; quod  fieri  nofli 
poteft.  Ergo  MK  eft  ad  AB  perpendicularis. 

P R O P.  LX. 

“ SI  a duobus  pundlis  A,  B,  quorum  A eft  extra,  B verO  irt* 
“ tra  circulum,  infleflantur  ad  circumferentiam  reflae  AC, 
“ BC  ei  rurfus  in  D,  E occurrentes,  fueritque  reflangulum 
CA,  AD  aequale  re«ftangulo  CB,  BE  una  cum  quadrato  cx 
jun<5la  AB;  et  a centro  M ducatur  ad  AB  perpendicularis 
“ MK;  erit  reflangulum  BA,  AK  aeqtiale  ipfi  CA,  AD.  Et 
“ contra,  fi  fuerit  retflangulum  CA,  AD  aequale  redlangulo 
“ CB,BE  una  cum  quadrato  cx  AB,  et  in  AB  fumatur  punc- 
“ tum  K faciens  rcdlangulum  BA,  AK  aequale  ipfi  CA,  AD; 
“ dufla  KM  ad  centrum  ad  redlos  angulos  erit  ipfi  AB.” 

Occurrat  AB  circumferentiae  in  punflis  S,  T ; et  quoniam 
reflangulum  CA,  AD,  hoc  eft  TA,  AS  aequale  eft  reclangulo 

Qjl  q 2 
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CB,  BE,  five  SB,  BT  una  cum  quadrato  ex  AB,  commune 

• 6. 2.  apponatur  quadratum  ex  SK. ; erit  igitur  ^ quadratum  ex  AK 

aequale  redlangulo  SB, 

BT  una  cum  quadratis 
ex  AB,  SK.  Commune 
auferatur  quadratum 
•’4-  2.  ex  AB,  et  **  re<5tangu- 
lum  AB,  BK  bis  una 
cum  quadrato  ex  BK 
aequale  erit  rcdlangulo 
SB,  BT  una  cum  qua- 
drato ex  SK.  Rurfus 
auferatur  commune  ex 

• BK  quadratum,  et  redl- 
angulum  AB,  BK  bis 

• j.  a.  aequale  erit  ‘ redlangu- 

lo  S B,  BT  bis ; ipfum 
igitur  AB,  BK  aequale 

eil  redlangulo  SB,  BT.  Cummune  addatur  quadratum  ex  AB, 
i 3.  a.  et  ^ redlangulum  BA,  AK  aequale  erit  SB,  BT,  five  CB,  BE 
redfangulo  una  cum  quadrato  ex  AB,  hoc  eft,  ex  hypothefi, 
redlangulo  CA,  AD. 

Secunda  pars  Propofitionis  oflcndetur  eodem  modo  quo  fe- 
cunda pars  praecedentis.  Propofitiones  autem  59.  60.  Lem- 
mata funt  ad  fequentcm. 
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P R O P.  LXI. 

Quae  efl  pars  tertia  Porifinatis  generalis, 

QUANDO  fcilicet  recfla  quae  jungit  interfe<Sliones  inflexa- 
“ rum  et  circumferentiae  vergit  ad  datum  pundlum.” 

Cas.  i.  Quando  redla  quae  per  duo  data  pundla  traniit 
non  occurrit  circulo. 

Sint  A,  B duo  puncfla  data,  et  ab  ipfis  utcunque  inflexis  ad 
circmnferentiam  politione  datam  CDE  duabus  re<Ris  AC,  BC 
quae  ei  rurfus  in  D,  E occurrunt,  jundfa  DE,  ex  hypothefi, 
vergit  ad  datum 
puncflum.  Sit 
pun<flum  illud  F, 
et  jungatur  BD 
quae  circimiferen- 
tiae  rurfus  occur- 
rat in  G ; et  quo- 
niam a pundlis  A, 

B inflexae  funt  ad 
D re(5lae  A D,  B D 
quae  circumferen- 
tiae rurfus  occur- 
runt in  C,G,  junc- 
ta CG,  ex  hypo- 
thcfi,  verget  ad  i- 
dem  puniflum  F.  Rurfus,  du(Rii  AG,  quoniam  a puncflis  A,  B 
inflexae  funt  ad  G redae  AG,  BG  quarum  BG  circumferentiae 
rmfus  occurrit  in  D,  reda  quae  jimgit  pundum  D et  reliquam 
ipflus  AG  et  circumferentiae  interleclionem,  ex  hypotiiefi. 
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tranfibit  per  pundhim  F ; igiuir  redla  DF  tranfit  per  iftam  in- 
terfedlionem  ; re<5la  autem  DF  circumferentiae  occurrit  in  E, 
quare  pun^lum  E cft  interfectio  iptius  AG  et  circumferentiae, 
hoc  eft  punCta  A,  G,  E funt  in  reCta  linea. 

Ducatur  EH  parallela  reClae  AB,  occurratque  rurfus  cir- 
cumferentiae in  H,  et  junCta  DH  reCtae  AB  in  K occurrat. 
Quoniam  igitur  a pundtis  A,  B Inflexae  funt  AC,  BC  ad  cir- 
cumferentiam ci 
rurfus  in  D,  E oc- 
currentes, ct  duCla 
eft  EH  parallela  ^ 
ipfi  AB,  junclaque 
DH  ipfi  AB  occur- 
* Prop.  rit  in  K,  erit'reCt- 


angulum  BA,  AK 


AD ; pundta  igitur 
B,  K,  D,  C funt  in 
circulo,  et  propter- 
ca  angulus  AKD 
aequalis  eft  angu- 
lo (DCE,  hoc  cft  ^ 
angulo)  AGD,  quia  fcilicet  puiufta  E,  G,  1>,  C fimt  etiam  in 
circulo;  ergo  et  punCta  A,  K,<J,  D funt  in  circulo,  et  prop- 
terea  reiftangulum  AB,  BK  aequale  cft  ipfi  DB,  BG,  hoc  cft 
redtangulo  CB,  BE. 

C^oniam  igitur  oftenfum  eft  re^tangulum  BA,  AK  aequale 
ipfi  CA,  AD,  et  redtangulum  AB,  BK  aequale  ipfi  CB,  BE ; 
erunt  reitangula  CA,  AD;  CB,  BE  fimul  aequalia  rcclangulis 
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BA,  AK ; AB,  BK,  hoc  efl;  ^quadrato  ex  AB.  Sit  M centrum  f j.  2 
circuli,  et  jungatur  MK  quae  circumferentiae  in  puniflis  N, 

O occurrat ; igitur^cft  MK  ad  AB  perpendicularis,  et  propter-  * P*’-  59- 
ea  ad  HE.  Quoniam  igitur  HE  perpendicularis  eft  ad  diame- 
trum NO,  et  ducia  eft  HD  ad  circumferentiam,  et  diametro 
occurrit  in  K,  recla  ED  tranfibit  per  datum  pun<ftum  in  dia- 
metro, quod  fcilicet  dividit  eam  in  ratione  quam  habet  NK 
ad  KO,  ut  conftat  ex  Prop.  5 1 . tranfit  autem  DE,  ex  hypo- 
thefi,  per  datum  puneftum  F;  eft  igitur  F in  diametro;  norx 
enim  poffunt  duo  puntfta  data  efle  in  recla  DE,  nam  fi  eflent, 
politione  data  eflet  recla  DE,  quod  fieri  non  poteft;  du(5lae 
enim  funt  AC,BC  utcunque  ad  circumferentiam.  Vergit  igi- 
tur DE  per  pundlum  datum.  Invenietur  autem  *’  pundhim  F '>  Pr.  51. 
faciendo  ut  NK  ad  KO,  ita  NF  ad  FO.  Ut  igitur  recfta  DE 
quae  jungit  interfedliones  inflexarum  a pvm<flis  A,  B,  et  cir- 
cumferentiae vergat  ad  datum  puntflum,  debet  quadratum  ex 
AB  aequale  efle  reiflangulis  CA,  AD ; CB,  BE  fimul. 

Componetur  ita. 

Data  fint  duo  pundla  A,  B,  et  inflexa  utcunque  ad  cir- 
cumferentiam pofitione  datam  CDE  redlis  AC,  BC  ei  rurfus 
in  D,  E occurrentes,  fit  quadratum  ex  jun<5la  AB  aequale  redl- 
angulo  CA,  AD  et  ipfi  CB,  BE  fimul ; verget  jun<fla  DE  ad 
datum  pundlum  F,  quod  invenitur  ducendo  per  centrum  M 
reclam  MK  perpendicularem  ad  AB,  et  circumferentiae  oc- 
currentem in  N,  O,  et  faciendo  ut  NK  ad  KO,  ita  NF  ad  FO. 

Jungatur  enim  KD  quae  ciremnferentLae  rurfus  occurrat 
in  FI,  occurratque  DE  diametro  in  F,  et  HE  jungatur.  Quo- 
niam igitur  redangulum  CA,  AD  una  cum  ipfo  CD,  DE  ae- 
quale eft  quadrato  ex  AB,  et  du<fta  eft  MK  perpendicularis  ad 
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»Pr.  j9-  AB,  erit  Bredlangulum  BA,  AK  aequale  ipfi  CA,  AD;  igitur 
'Pr.  55.  HE  parallela' cft 
redlae  AB,  et 
propterea  eft 
perpendicularis 
ad  diametrum 
NMO.  Et  quo- 
niam HD  dia- 
metro occimrit 
in  K,  et  DE  ipfi 
occurrit  in  F,  e- 
k Pr.  j I . rit Ut  N K ad 

KO,  ita  NF  ad 
FO;  datae  au-^ 
tem  funt  NK, 

KO,  datum  igi- 
tur eft  pundlum  F ad  quod  vergit  DE,  Q^E,  D. 

Cor.  Et  fi  datum  fuerit  puniftum  A,  et  rec\a  AB  politi- 
one, invenietur  pun<ftum  B ducendo  MK  perpendicularem  ad 
AB,  et  Tumendo  pundlmn  B quod  facit  reclangulum  AKB 
aequale  ipfi  OKN ; ut  patet  ex  Prop.  59. 

Cas.  2.  Quando  redla  quae  tranfit  per  data  pundla  circulo 
occurrit. 

Oftendetur,  ut  in  Cafu  i.  et  iifdem  verbis,  reclangulum 
BA,  AK  aequale  ipfi  CA,  AD ; et  redtangulum  AB,  BK  ae- 
quale ipfi  CB,  BE.  Quoniam  igitur  recftangulum  CA,  AD  ae- 
quale eft  (ipfi  BA,  AK,  hoc  eft  re<ftangulo  AB,  BK  una  cum 
quadrato  ex  AB,  hoc  eft)  rcdlangulo  CB,  BE  una  cum  qua- 
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drato  ex  AB ; fi  a centro  M ducatur  MK,  erit  ’ ea  perpendi-  • p,. 
cularis  ad  AB,  et  propterea  ad  HE.  Quoniam  igitur  HE  per- 
pendicularis eft  ad  diametrum  NO,  et  du<fla  eft  HD  ad  cir- 
cumferentiam, et  diametro  occurrit  in  K,  recla  ED  tranfibit 
per  datum  pundlum  in  diametro  produdla,  ut  confiat  ex  Prop. 

51.  tranfit  autem  DE, 
ex  hypothefi,  per  da- 
tum pundtum  F ; efi  i- 
gitur  F in  diametro  pro- 
dudta;  non  enim  pofTunt 
duo  pundla  data  elle  in 
reifia  DE ; nam  fi  eflent, 
pofitione  data  eflct  DE, 
quod  fieri  non  potcfi. 

Vergit  igitur  DE  per  ^ 
datum  puntfium  F , 
quod  fcilicet  facit  NK 
ad  KO,  ut  NF  ad  FO. 

Ut  igitur  re<5laDE  quae 
jungit  interfe(5liones  in- 
flexarum AC,  BC  et  cir- 
cumferentiae vergat  ad  pun<5lum  datum,  debet  redlangulum 
CA,  AD,  aequale  efle  re«5langulo  CB,  BE  una  cum  quadrato 
ex  AB. 

Componetur  ita. 

Data  fint  duo  pun«fia  A,  B,  et  inflexis  utcunque  ad  cir- 
cumferentiam pofitione  datam  CDE  rc<fiis  AC,  BC  quae  ei 
rurfus  in  D,  E occurrunt,  fit  redlangulum  CA,  AD  aequale 
ipfi  CB,  BE  una  cum  quadrato  ex  jundta  AB } verget  juncU 

R r r 


Digifized  by  Googie 


49S 


DE  PORISMATIBUS. 


N 


DE  aci  datum  punclum  F,  quod  invenitur  ut  in  Cafu  i. 

lifdcm  enim  ut  in  Cafu  i.  conflrucUs,  quoniam  reclangu- 
lum  CA,  AD  aequale  cll  ipfi  CB,  BE  una  cnim  quadrato  ex 
Pr.  6o.  AB,  et  ducfla  cR  MK  perpendicularis  ad  AB,  erit  “ recftangulum. 
BA,  AK.  aequale  ipfi  CA,  AD;  jungatur  DK  quae  circumfe- 
rentiae rurlus  occurrat 
in  H,  occurratciue  DE 
diametro  in  F,  et  jiinc- 
Pr.  ta  HE  parallela  erit  ’’ 
reclac  AB,  et  propterea 
ad  reclos  angulos  eft 
diametro  NMO.  Et  quo- 
niam HD  diametro  oc- 
currit In  K,  et  DE  Ipfi 
occurrit  in  F,  erit  ' ut 
NK.  ad  KO,  ita  NF  ad 
FO  ; datae  autem  funt 
NK,  KO,  igitur  datum 
eft  pundlum  F ad  quod 
vergit  recla  DE. 

C05.  Et  quoniam  in 

Prop.  60.  ollenfum  fuit  redlangulum  AB,  BK  aequale  Ipfi  SB, 
BT,  addito  communi  quadrato  ex  BK,  erit  redlangulum  AK, 
KB  aequale  dato  quadrato  ex  SK.  Si  igitur  datum  fuerit  alte- 
rum ex  puncflis  A,  B,  puta  A,  et  re<5ta  AB  politione,  datum 
erit  alterum  pundhxm  B faciendo  re^langulum  AK,  KB  ae- 
tjuale  quadrato  ex  SK. 

Cor. 2.  ad  utrumque  cafum;  Et  fi  a centro  circuli  M du-: 
cacur  recla  MK  perpendicularis  ad  redam  AB,  in  qua  fune 
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duo  puncl.i  A,  B quae  faciunt  rcc^angulum  BA,  AK  aequale 
rcdlangulo  CA,  AD,  dudla  fcilicet  quavis  rct^a  ADC  ad  cir- 
culum, et  jungatur  BC  quae  circumferentiae  rurfus  occurrit 
in  E,  et  DE  jungatur  quae  occurrit  diainemo  NMO  quae  per 
K tranfit  in  F,  erit  NK  ad  KO,  ut  NF  ad  FO.  Vel,  quod  idem 
dl,  fi  fuerit  NK  ad  KO,  ut  NF  ad  FO,  DE  occurret  diametro 
NO  in  F. 

Cas.  i.  Quoniam  enim  retflanguluin  BA,  AK  aequale  cll 
jpfi  CA,  AD,  hoc  cft  quadrato  ck  AK  una  cum  rcclangulo  OK, 
KN,  ablato  communi  quadrato  ex  AK,  et  addito  communi 
quadrato  ex  BK,  erit  recFangulum  AB,  BK  aequale  quadrato 
ex  BK  una  cum  reclangulo  OK,  KN,  hoc  eft  redangulo  CB, 
BE  ; additisque  aequalibus,  erit  quadratum  ex  AB  aequale 
rcitangulo  CA,  AD  una  cum  ipfo  CB,  BE.  Igitur,  ex  compo- 
fitione  hujus  Calus,  erit  ut  NK  ad  KO,  ita  NF  ad  FO. 

Cas.  2.  Quando  fcilicet  reda  AB  circulo  occurrit;  quo- 
niam rc^langulum  BA,  AK  aetjuale  eft  ipfi  CA,  AD,  hoc  eft 
retftangulo  SA,  AT,  addito  communi  quadrato  ex  SK,  erit 
redtaugulum  BA,  AK  una  cum  quadrato  ex  SK  aequale  ‘ qua-  * 
drato  ex  AK;  commune  auferatur  rciftangulum  BA,  AK,  erit 
quadratum  ex  SK  aequale  ^ retftangulo  AK,  KB;  et  ablato  ^ 
<juadrato  ex  BK,  reliquum  redlangulum  AB,  BK  aequale ' erit  ‘ 
reliquo  SB,  BT,  hoc  eft  ipfi  CB,  BE,  additoque  quadrato  ex 
AB,  erit  recftangulum  BA,  AK,  hoc  eft  CA,  AD,  aequale  re<ft- 
angulo  CB,  BE  una  cum  quadrato  ex  AB.  Igitur,  ex  compo- 
fitione  Cafus  a.  erit  ut  NK  ad  KO,  ita  NF  ad  FO. 

R r r 2 
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Efl  haec  cafus  PQrlfmatls  generalis,  ultimi  fclUcet  Libri  3. 

Porifmatum  Euclidis. 

“ SI  a dato  pundlo  ad  circulum  politione  datum  ducatur  ut- 
“ cunque  re(fla  linea,  ab  altero  vero  pimdlorum  in  quibus 
“ circumferentiae  occurrit,  ducatur  recla  parallela  pofitionc 
“ datae,  et  a pundlo  in  quibus  prima  dudta  circumferentiae 
“ rurfus  occurrit,  ad  punctura  in  quibus  altera  dudta  eidem 
“ rurfus  occurrit  ducatur  redta  linea;  vel  verget  haec  ad 
“ pundtum  datum,  vel  continebit  datum  angulum  cum  redta 
“ quae  ad  datum  pundtum  vergit.” 

Pars  i.  Quando  redta  jungens  interfedtiones  dudtarum  et 
circumferentiae  vergit  ad  pundtum  datum. 

Sit  pundtum  E datum»  et  ab  eo  ad  circulum  politione  da- 
tum BCD  ducatur  utcunque  redta  EFH,  et  ab  altero  pundto- 
rum  in  quibus  circumferentiae  occurrit,  puta  a pundto  H, 
ducatur  redta  HG  parallela  politione  datae,  occurratque  cir- 
cumferentiae rurfus  inG,  et  jungatur  FG;  verget  FG,  ex  hy- 
potheli,  ad  datum  pundtum ; fit  puudtum  hoc  A,  et  a pundto 
F ducatur  FK  parallela  pofitione  datae,  et  proptcrca  ipfi  HG» 
occurratque  rurfus  circumferentiae  in  K.  Quoniam  igitur  a 
pundto  E dudta  elt  ad  circumferentiam  redta  EFH,  et  a punc- 
to F dudta  elt  FK  parallela  pofitione  datae,  jundta  HK,  ex  hy- 
pothefi,  tranfibit  per  pundtum  A.  Rurfus,  quoniam  a pundto 
FI  dudta  elt  EK  ad  circumferentiam,  et  elt  KF  parallela  poli- 
tione datae,  redta  quae  jungit  pundtum  F et  reliquam  inter- 
fedtionem  ipfius  EK  et  circumferentiae  tranfibit,  ex  hypothefi. 
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per  pun<5him  A ; redla  autem  FA  tranfit  per  punftum  cir- 
cumferentiae G ; pundlum  igitur  G eft  interfecUo-  ipfius  EK 
et  circumferentiae, 
hoc  eft  pundla  F.,  K, 

G funt  in  re<fta  li- 
nea. Quoniam  igi- 
tur parallelae  funt 
HG,  FK,  rccbi  EA, 
per  ea  quae  oftenfa 
funt  in  Prop.  58.  bi- 
fariam et  ad  reiftos 
angulos  fecabit  ipfas  HG,  FK,  et  per  centrum  circuli  tranfi- 
bit.  Occurrat  EA  circumferentiae  in  pun<ftis  B,  D,  et  quo- 
niam du(5la  eft  EFH  ad  circuliun  a pundlo  E,  et  eft  HG  per- 
pendicularis ad  diametrum,  et  jundla  GF  diametro  in  A oc- 
currit, erit  ’ ut  BE  ad  ED,  ita  BA  ad  AD.  Datae  a\item  funt  • 
BE,  ED,  quare  ratio  BA  ad  AD  data  eft ; et  data  eft  BD,  punc- 
tum igitur  A datum  eft.  Patet  autem  re<5tam  politione  datam 
cui  HG  parallela  eft  ad  retftos  angulos  elTe  diametro  quae  per 
£ tranfit. 


c 


Pr.  ji. 


Componetur  ita. 

Ducatur  per  centrum  a pundlo  E re<fta  EDB,  et  fiat  ut  BE 
ad  ED,  ita  BA  ad  AD ; erit  A pundlum  inveniendum.  Si  e- 
nim  a prmdo  E ducatur  utcunque  EFH  ad  circulum,  et  HG 
perpendicularis  ad  diametrum  BD,  junifta  GF  tranfibit  per 
puntftum  A,  per  Prop.  51. 

Pars  2.  Quando  redta  jungens  interfedliones  dudlarum  et 
circumferentiae  datum  continet  angulum  cum  redla  quae  ad 
pundlum  datum  vergit. 
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Datum  fit  pundlum  A,  et  retfta  AB  pofitione  data  fit;  du- 
catur vero  utcunque  a pundto  A ad  circulum  pofitione  datum 
CDE  rcdla  ADC,  et  ab  altero  punclorum  in  quibus  circum- 
ferentiae occurrit,  puta  a pun<flo  C,  duc.itur  re<5ta  CE  paral- 
lela redlae  AB  quae  circumferentiae  rurfus  occurrat  in  E,  ct 
DEjungamr;  igitur,  ex 
hypothefi,  continet  DE 
datum  angulum  cum 
redla  quae  ad  datum 
pundlum  vergit ; fit  punc- 
tum illud  F,  et  jungatur 
DF  occurratque  circum- 
ferentiae rurfus  in  G ; 
datus  igitur  eil  angulus 
EDG.  Jungatur  AF  et 
circumferentiae  occurrat 
in  punftis  FI,  K,  et  du- 
cantur KM,  HN  paral- 
lelae ipfi  AB,  five  re^ae  CE,  «ccurrantque  rurfus  circumfe- 
rentiae in  M,  N;  et  jungantur  HM,  KN.  Quoniam  igitur  a 
pundlo  A ad  circumferentiam  duda  eft  AK,  ct  eft  KM  paral- 
lela pofitione  datae  AB,  continebit  MFI  datum  angulum  MHK 
cum  redla  HK  quae  vergit  ad  datum  pujuSlum  F ; angulus 
igitur  MHK  aequalis  eft  dato  angulo  EDG,  Similiter,  quo- 
niam du<fta  eft  HN  parallela  rcAae  AB,  erit  angulus  NKH  ae- 
qualis (eidem  angulo  EDG,  hoc  eft)  ipfi  MHK.  Iu  calu  au- 
tem in  quo  redUi  AB  circulo  occurrit,  fi  pundluin  D,  vel  H, 
vel  K fuerit  in  fcgmento  minore  a re<fta  AB  abfcillb,  vice  an- 
guli EDF,  MHF,  vel  NKF,  fumeiidus  eft  angulus  qui  ipfi  de- 
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inceps  eft,  producta  FD,  vel  FH.  Quoniam  igitur  aequales 
funt  anguli  MHK,  NKFI  in  omni  cafu,  parallelae  funt  MH, 

NK ; et  funt  MK.,  HN  parallelae,  quare  parallelogrammum  eft 
MFINK,  et  propterca  anguli  ejus  oppofiti  FIMK,  KNH  inter 
fe  funt  aequales ; ct  eft  MHNK  in  circulo,  anguli  igitur  FIMK, 

KNH  aequales  funt  ^ duobus  reflis ; ergo  uterque  ipforum  *aa.  3. 
rci^lus  eft,  et  prop- 
terca HK  tranfit  ** 
per  centrum  cir- 
culi. Sit  centrum 
L,  redla  igitur  AL 
pofitione  data  eft. 

Quoniam  vero  ;m- 
gulus  EDG  angu- 
lo MHK  eft  ac- 
qualis,erlt  et  EKG 
circumferentia 
circumferentiae 
MEK  aequalis, 
quarum  EK  aequalis  eft  ipfi  MC,  quia  parallelae  funt  MK, 

CE,  ergo  et  circumferentia  KG  aequalis  eft  ipfi  CK.  Jun- 
gantur KG,  KC  et  CG  quae  diametro  HK  occurrit  in  O;  et 
quoniam  aequales  funt  circumferentiae  CK,  KG,  aequales 
erunt  ct  CH,  HG ; anguli  igitur  CKO,  GKO  funt  aequales, 
et  duae  CK,  KO  duabus  GK,  KO  funt  aequales,  altera  alteri, 
quare  aequales  et  redii  funt  anguli  COK,  KOG.  Quoniam 
Igitur  a pundlo  A dudla  eft  ADC  ad  circulum,  et  CG  perpen- 
dicularis ad  diametrum  HK,  jundlaque  GD  occurrit  ipfi 
HK  in  F,  crit^KA  ad  AH,  ut  KF  ad  FH;  et  data  eft  ratio  *pr.  ji. 
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£g.  2-Part. 
hujui. 


<a.eor.Pr,J3 


KA  ad  AH,  quare  et  ratio  KF  ad  FH ; et  data  eft  HK,  pundlum 
igitiu*  F datum  eft;  et  eft  angulus  EDF,  five  EDG  aequalis 
dato  angulo  MHK.  Quae  fuerunt  oftendenda. 


Componetur  ita. 

Sit  pundlum  A dattim,  et  retfta  AB  politione  data,  et  poli- 
tione datus  Iit  circulus  CDE,  non  autem  Iit  AB  ad  retftos  an- 
gulos diametro  quae  tranllt  per  puntftum  A;  per  centrum  L 
ducatur  AHK,  fiat- 
que  ut  KA  ad  AH,  ita 
KF  ad  FH,  et  ducatur 
KM  parallela  redlae 
AB,  et  HM  jungatur. 

Si  a pun<fto  A duca- 
tur ADC  utcunque  ad 
circulum,  et  ipli  AB 
parallela  ducatur  CE, 
et  jungantur  DE,  DF 
quae  circumferentiae 
rurfus  occurrat  in  G, 
erit  angulus  EDF  ae- 
qualis dato  angulo  MHF. 

Quoniam  enim  eft  KA  ad  AH,  ut  KF  ad  FH,  et  a pundUs 
A,  F inflexae  funt  ad  circumferentiam  AD,  FD  ci  rurfus  in 
C,  G occurrentes,  erit  **  jundla  CG  perpendicularis  ad  diame- 
trum HK.  Jundlae  igitur  CK,  KG  funt  aequales,  quare  et 
circiunferentiae  CK,  KG  aequales  funt ; et  quoniam  paralle- 
lae funt  CF,  MK,  aequales  ftmt  circumferentiae  MC,  EK; 
igitur  et  circumferentia  MCK  aequalis  eft  ipli  EKG,  et  prop- 
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terea  angulus  huic  infiftens,  viz.  EDG  aequalis  eft  angulo 
MHK,  vel  EDF  aequalis  ipfi  MHF. 

P R O P.  LXllI. 

Quae  eft  Prop.  159.  Lib.  7.  Pappi. 

“ SIT  circulus  circa  diametrum  AB,  et  AB  producatur,  fit- 
“ que  ad  quamlibet  rectam  lineam  DE  perpendicularis;  redt- 
“ angulo  autem  AF,  FB  aequale  ponatur  quadratum  ex  FG. 
“ Dico  fi  quodcunque  fumatur  pundtum  “ in  DE,”  ut  E,  at- 
“ que  ab  eo  ad  pundtum  G redta  linea  dudta  producatur,  “ et 
“ circumferentiae  occurrat  in  K,  H pundlis,”  redlangulum 
“ etiam  FIE,  EK  quadrato  ex  EG  aequale  elTe.” 

Jungatur  AE  “quae  circumferentiae  rurfus  occurrat  in  L,” 
ct  BL  jungatur,  erit  igitur  angulus  AI.B  redtus;  fed  et  redlus 
AFE,  “ pundla  igitur  B,  L,  E,  F funt  in  circulo,  quare  redt- 
“ angulum  ILA,  AL  aequale 
“ eft  ipfi  FA,  AB.  Redtangu- 
“ Ium  autem  F^A,  AL  una 
“ cum  ipfo  AE,  EL  aequale  * 

“ eft  (quadrato  ex  A E,  hoc 
“ eft quadratis  ex  AF,  FE, 

“ quorum  FIA,  AL  aequale  eft 
“ redtangulo  FA,  AB;”  reli- 
quum igitur  redlangulum  AE,  EL  aequale  eft  reliquo,  redtan- 
gulo * fcilicet  AF,  FB  et  quadrato  ex  FE.  Redangulum  au- 
tem AE,  EL  aequale  eft  redtangulo  HE,  EK,  et  redtangulum 
AF,  FB  aequale  eft,  ex  hypothefi,  quadrato  ex  FG.  Ergo  redt- 
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angulum  HE,  EK  aequale  eft  quadratis  ex  GF,  FE,  hoc  ell 
quadrato  ex  GE. 

“ Et  fi  fumatur  punilum  G in  AF  produdla  ad  partes  F, 
reliquis  manentibus,  et  punc- 
tum quodvis  E fumatur  in 
rc«5la  DE  a quo  ducatur  ut- 
cunque ad  circulum  re£la 
EKH,  et  jupgatur  EG  ; erit 
redlangulum  HE,  EK  aequa- 
le quadrato  ex  EG.  Demon- 
ftratur  iifdem  verbis  cum 
praecedente.” 


P R O P.  LXIV. 

Quae  ell  Prop.  160.  Lib.  7.  Pappi. 

“ SIT  ut  AB  ad  BC,  ita  AD  ad  DC,  et  AC  bifariam  in  punc- 
“ to  E fecetur.  Dico  tria  contingere ; videlicet  reclangulum 
“ quidem  BE,  ED  aequale  elTc  quadrato  ex  EC;  redtangulum 
“ vero  BD,  DE  re<5langulo  AD,  E>C;  et  redlangulum  AB,  BC 
“ redlangulo  EB,  BD  aequale  elfe.” 

Quoniam  enim  ell  ut  AB  ad  BC,  ita  AD  ad  DC,  erit,  com- 
ponendo, AB  una  cum  BC  ad  BC,  ut  AC  ad'  CD ; et  dimidi- 
ando antecedentes,  EB  ad  BC,  ut  EC  ad  CD;  et  convertendo, 
ut  BE  ad  EC,  ita  CE  ad  ED ; redlangulum  igitur  BE,  ED 
quadrato  ex  EC  ell  aetiuale.  Commune  auferatur  quadratum 
• 3. 5.  ex  ED,  ergo  redlangulum  BD,  DE  quod  relinquitur  aequale 
k j.  a.  ell  reclangulo  ’’  AD,  DC.  Rurfus  cum  redlangulum  BE,  ED 
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aequale  fit  quadrato  ex  EC,  utruinque  auferatur  a quadrato 
«X  EB;  reliquum  igitur  redlan- 

gulum  ‘ EB,  BD  aequale  eft  re<fl-  ^ E D C B ' 

angulo  AB,  BC.  i_j 1 <>  6. 2. 

Sed  fit  nunc  reJlangulum  BD, 

DE  aequale  re<Rangulo  AD,  DC ; et  bifariam  fccetur  AC  in  E. 

Dico  ut  AB  ad  BC,  ita  efle  AD  ad  DC. 

Quoniam  enim  rec^angulum  BD,  DE  eft  aequale  redlan- 
gulo  AD,  DC,  commune  apponatur  quadratum  ex  DE,  erit 
totum  recflangulum  * BE,  ED  quadrato  ^ ex  EC  aequale.  Eft  • 3.  j. 
igitur  BE  ad  EC,  ut  EC  ad  ED.  Ergo,  convertendo,  et  dupli-  *"  *■ 

cando  antecedentes,  dividendoque,  ut  AB  ad  BC,  ita  AD  ad 
DC. 


P R O P.  LXV. 

Quae  eft  Prop.  161.  Lib.  7.  Pappi. 

HIS  ita  fe  habentibus,  “ Sit  circulus  circa  diametrum  AB,  et 
“ producatur  AB  ut  ad  quamlibet  redtam  DE  fit  perpendicu- 
“ laris  in  pundlo  F ; et  fiat  ut  AF  ad  FB,  ita  AG  ad  GB.  Dico 
“ rurfus,  fi  quodcunque  pundtum  fumatur  “ in  DE,”  ut  E, 

“ et  jun<fta  EG  circumferentiae  occurrat  in  H,  K,  efle  HE  ad 
‘‘  EK,  ut  HG  ad  GK.” 

Sumatur  centrum  circuli,  quod  fit  L,  et  ab  eo  ad  EH  per- 
pendicularis ducatur  LM ; erit  * KM  aequalis  ipfi  MH.  Quo-  «3.3, 
niam  autem  redlus  eft  uterque  angulorum  qui  ad  M,  F,  erunt 
pundla  E,  F,  L,  M in  circulo ; “ redlangulum  igitur  FG,  GL 
“ redtangulo  EG,  GM  eft  aequale.”  Redlangulum  autem 
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* Pr.  6^.  FG,  GL  aequale  eft  ^ re(5langulo  AG,  GB,  quoniam  ut  AF  ad 
FB,  ita  AG  ad  GB,  et  fe<fla 
cfl;  AB  bifariam  in  pundlo 
L.  Igitur  et  re<5langulum  EG, 

G M eft  aequale  redlangulo 
' 35.  3.  AG,  GB,  hoc  eft  ' reclangulo 
HG,  GK,  quia  AB,  HK  fc 
mutuo  fccant  in  circulo ; et 
HK  bifariam  fedla  eft  in  M, 
igitur  ex  eo  quod  proxime 
demonftratum  eft  ut  HE  ad  EK,  ita  erit  HG  ad  GK. 

Propofitiones  tres  proxime  praecedentes  inferviuut  duabus 
fequentibus,  q\iae  funt  Porifmata. 

P R O P.  LXVI. 

“ DATA  pofitione  recfta  AB,  et  circulo  CD  politione  dato; 
“ datum  erit  pundlum  per  quod  fi  ducatur  utcunque  redla 
“ linea  quae  rediae  pofitione  datae  AB  et  circulo  occurrit, 
“ retftangulum  contentum  fegmentis  du<ftae  inter  retftam  AB 
“ et  pundia  quibus  circumferentiae  occurrit,  aequale  erit  qua- 
“ drato  ex  fegmento  ejufdem  dudiae  inter  redlam  AB  et  punc- 
“ tum  illud  quod  datum  oftendendum  eft.” 

Sit  E pimdlum  inveniendum,  per  quod  dudl^  utcunque 
redia  EF  quae  ipfi  AB  in  F,  et  circumferentiae  in  pundlis  G, 
H occurrit,  redlangulum  G F,  FH  aequale  erit  quadrato  ex  EF. 
Ducatur  EK  perpendicularis  ad  AB,  occurratque  circumfe- 
rentiae in  L,  M;  rurfus  igitur,  ex  hypothefi,  redlangulum 
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LK,  KM  aequale  erit  quadrato  ex  EK.  Bifariam  fecetur  ML 
in  N,  et  juncta  FN  producatur,  occurratque  circumferentiae 
in  C,  D.  Quoniam  igitur  redlangulum  GF,  FH,  hoc  efl:  ip- 
1’um  DF,  FC  aequale  eft  (quadrato  ex  EF,  hoc  eft  quadratis  ex 
EK,  KF,  hoc  eft)  redtangulo  LK,  KM  et  quadrato  ex  KF ; eft 
autem  “ recftangulum  CN,  ND  aequale  ipfi  MN,  NL,  five  qua-  • jj,  3. 
drato  ex  NL;  erit  totum,  reiftangulum  DF,  FC  una  cum  ipfo 
CN,  ND  aequale  (toti,  redlangulo  LK,  KM  et  quadratis  cx 
KF,  NL,  hoc  eft quadratis  ex  NK,  KF,  hoc  eft)  quadrato  ex  * 6. 3. 
NF.  Commune  auferatur  rectangulum  NF,  FD,  erit  reliquum, 
rcdtangulum  (cilicet  CN,  DF 
una  cum  ipfo  CN,  ND,  hoc 
eft  rccftangulum  CN,  NF. ae- 
quale reliquo  re<ftangulo  DN, 

NF.  redta  igitur  CN  aequalis 
eft  ipfi  ND ; et  quoniam  rec- 
tae ML,CD  in  circulo  fe  mu- 
tuo bifariam  fecant  in  pundto 
N,  erit'N  centrum  circuli,  quod  quidem  datum  eft.  Pofiti-  ‘4.  3. 
one  autem  data  eft  redla  AB,  et  redfus  eft  angulus  NKB,  igi- 
tur politione  data  eft  NK,  quare  data  funt  pundla  K,  L,  M. 
Datum  igitur  eft  redtangulum  LK,  KM,  hoc  eft  quadratum 
ex  EK,  ipfaque  KE  politione  et  magnitudine  data  erit ; et  da- 
tum eft  pundium  K,  igitur  et  pundlum  E.  Quod  erat  often- 
dendum. 

Componetur  ita. 

Sumatur  circuli  centrum  N,  et  ab  ipfo  ad  AB  ducatur  per- 
pendicularis NK  quae  circumferentiae  in  L,  M occurrat ; inter 
MK  vero  et  KL  inveniatur  media  proportionalis  KE,  quae  po- 
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natur  a pundlo  K verius  N ; erit  E punfhim  inveniendum. 
Si  enim  ab  ipfo  ducatur  quae- 
vis rcdta  EF  ad  redlam  AB 
quae  circumferentiae  in  G,- 
H occurrat,  erit  retfiangulum 
GF,  FH  aequale  quadrato  ex 
EF,  quod  quidem  in  Prop.63. 
ofteniiun  eft. 

Et  fi  ponatur  rc(Sa  KE  ad 
partes  contrarias  iis  ad  quas  polita  fiiit  in  praecedente  Com- 
pofitione,  et  a pundlo  E ducatur  utcunque  redla  EF  ad  ipfam 
AB,  a puniflo  vero  F ducatur  utcunque  ad  circulum  redia 
FGH ; erit  rcdlanguluni  GF,  FH  aequale  quadrato  ex  EF  j 
nam  recta  EF  in  hoc  cafu  aequalis  eft  ipfi  EF  in  priore. 

P R O P.  LXVII. 

DATA  politione  retfta  AB,  et  circulo  CD  politione  dato  ; 
“ datum  erit  pundtum  per  quod  fi  ducatur  utcunque  redta  li- 
nea  quae  ipfi  AB  et  circulo  occurrit,  redlang\ilum  a feg- 
“ mentis  dudtae  inter  AB  et  circumferentiam  aequale  erit 
“ quadrato  ex  legmento  ejufdem  dudtae  inter  redlam  AB  ct 
pundtum  quod  datum  oftendendum  eft,  una  cum  redlan- 
**  gulo  a fegmentis  ejufilem  dudtae  inter  pundtum  illud  et  cii> 
cumferentiam.” 

Sit  E pundtum  inveniendum,  per  quod  dudH  utcunque 
xedta  EF  quae  ipfi  AB  in  F,  et  circumferentiae  in  pun«flis  G, 
H occurrit,  redlangulum  GF,  FH  aequale  erit  quadrato  ex 
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EF  una  cum  reclangulo  GE,  EH.  Ad  AB  ducatur  perpendi- 
cularis EK  quae  circtunferentiac  occurrat  in  L,  M ; rurfus. 
igitur,  ex  hypothcfi,  rcdlangulum  LK,  KM  aequale  erit  qua- 
drato ex  EK  una  cum  reftangulo  ME,  EL.  Bifariam  fecetur 
ML  in  N,  et  jundla  FN  circumferendae  occurrat  in  C,  D;  cft 
igitur  reclangulum  CF,  FD  ipfi  GF,  FH  aequale,  hoc  cft  qua- 
drato EF  una  cum  redlangulo  GE,  EH ; et  rcdlangulum  CN, 
ND  aequale  cft ' ipfi  MN,  NL,  hoc  cft  quadrato  ex  NL ; to- 
tum igitur,  rcdlangulum  CF,  FD  una  cum  ipfo  CN,  ND  ae- 
quale eft  toti,  quadrato  fcilicet  ex  EF,  redlangulo  GE,  EH  et 
quadrato  ex  NL,  hoc  eft  qua- 
dratis ex  FK,  KE,  NL  et  rccl- 
angulo  GE,  EH,  five  redlan- 
gulo ME,  EL;  hoc  eft  qua- 
dratis ex  FK,  NL  et  redlan- 
gulo LK,  KM  quod  quadrato 
ex  EK  et  redlangulo  ME,  EL 
eft  aequale.  Rcdlangulum  i- 
gitur  CF,  FD  una  cum  ipfo 
CN,  ND  aequale  eft  (quadratis  ex  FK,  NL,  et  redlangulo  MK, 
KL,  hoc  eft  ^ quadratis  ex  FK,  KN,  hoc  eft)  quadrato  ex  NF. 
Commune  auferatur  rcdlangulum  NF,  FD,  erit  reliquum,  redl- 
angulum  fcilicet  CN,  DF  una  cum  ipfo  CN,  ND,  hoc  eft  rcdl- 
angulum CN,  NF  aequale  erit  reliquo  redlangulo  DN,  NF ; 
rcdla  Igitur  CN  aequalis  eft  ipfi  ND.  Et  quoniam  redlae  ML, 
CD  in  circulo  fe  mutuo  bifariam  fecant  in  pimdlo  N,  erit ' N 
centrum  circuli,  quod  quidem  datum  cft.  Data  igitur  eft  redla 
NK  politione.  Quoniam  vero  rcdlangulum  LK,  KM  aequale 
eft  quadrato  ex  EK  una  oun  redlangulo  ME,  EL,  commune 
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addatur  quadratum  ex  NL,  et  totum,  quadratum  cx  NK  erit 
aequale  (toti  quadratis  Icilicet  ex  EK,  NL  et  rciflangulo  ME, 

* s-  *•  EL,  hoc  efl:‘*)  quadratis  ex  EK,NE  et  rciflangulo  ME,EL  bis. 

Auferatur  commune,  quadratum  ex  EK  una  cum  quadrato  cx 

* 4.  s.  NE,  et  reliquum,  redlangulum  ' fcilicet  NE,  EK  bis  aequale 

erit  redlangulo  ME,  EL  bis ; quare  et  ipfum  NE,  EK  aequale 
eft  redlangulo  ME,  EL.  Commune  addatur  ex  NE  qu.adra- 
tum,  et  redlangulum  KN,  NE  aequale  erit  dato  quadrato  cx 
NL.  Data  autem  eft  KN,  quare  pumftum  E datum  eft. 


Componetur  ita. 

A centro  N ducatur  ad  AB  perpendicularis  NK  occurrat- 
que  circumferentiae  in  L,  M;  et  iplis  KN,  NL  tertia  propor- 
tionalis inveniatur  NE ; erit 
E pundlum  inveniendum. 

Ducatur  enim  ad  AB  utcun- 
que redla  EF,  occurratque 
circumferentiae  in  G,  H ; erit 
rciflangulum  GF,  FH  aequale 
quadrato  ex  EF  una  cum  reift- 
angulo  GE,  EH.  Quoniam 
enim  redhingulum  KN,  NE 

aequale  eft  quadrato  ex  NL,  et  ablato  communi  quadrato  ex 
NE,  eft  rciftangulum  NE,  EK  aequale  redlangulo  ME,  EL, 
quare  erit,  per  Prop.  64.  ad  finem  demonftrationis,  ut  MK 
ad  KL,  ita  ME  ad  EX;  igitur,  per  Prop.  65.  ut  HF  ad  FG, 
ita  FIE  ad  EG;  et  bifariam  fedlA  HG  in  O,  redlangulum  OE, 
EF  aequale  erit,  per  Prop.  64.  rcdlangulo  HE,  EG,  et,  per 
eandem,  redlangulum  HF,  FG  erit  aequale  ipfi  OF,  FE,  hoc 
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cft  quadrato  ex  EF  et  rc(flangulo  OE,  EF,  hoc  eft  quadrato  ex 
EF  et  reiftangulo  HE,  EG.  Q^E.  D. 

Atque  haec  funt  Loca  et  Porifmata,  ea  fcillcet  quae  ha- 
bentur inter  Propofitiones  praecedentes  a feptima  ufque  ad 
hanc,  quae  Euclidis  efle  dignofeere  valebam  ex  imperfecta  ad- 
modum et  mutila  Pappi  deferiptione,  ct  ope  Lemmatum  quae 
in  ea  confcripfit  pcritilPimus  Geometra,  cui  totum  fere  debe- 
tur quod  dc  Analyfi  Veterum  jam  notum  eft ; folus  enim  Pap- 
pus nomina  ct  argumenta  librorum  quos  de  ea  fcripferunt 
Veteres  fervavit.  Deferiptio  autem  quam  tradit  Porifmatum 
adeo  brevis  eft  ct  obfcura,  et  injuria  temporis  aut  aditer  viti- 
ata, ut  nifi  Deus  benigne  animum  et  vires  dederat  in  ea  per- 
tinaciter inquirere,  in  perpetuum  forfan  Geometras  latuiflTcnt. 

Ut  vero  omnia  quae  de  hac  materia  fervavit  Pappus  fimtil 
exhibeantur,  reliqua  ejus  Lemmata  In  Porifmata  hic  fubjun- 
gemus,  in  eorum  praefertim  gratiam  qui  ulterius  haec  feru- 
tari  cupiunt. 

P R O P.  LXVIIL 

Quae  eft  Pappi  Prop.  145.  Lib.  7. 

“ IN  tres  rctftas  lineas  AB,  AC,  AD  ab  aliquo  pundlo  E du- 
“ cantur  duae  reclae  lineae  EF,  EB ; fitque  ut  EF  ad  FG,  ita 
“ EH  ad  HG.  Dico  ut  EB  ad  BC,  ita  efle  ED  ;k1  DC.” 

Ducatur  per  G Ipfi  BE  parallela  KL ; itaque  quoniam  ut 
EF  ad  FG,  fic  eft  EH  ad  HG ; ut  autem  EF  ad  FG,  fic  EB 
ad  GK.;  et  ut  EH  ad  HG,  fic  DE  ad  GL;  erit  ut  EB  ad  GK, 
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fic  DE  ad  GL ; et  permutando,  ut  BE  ad  ED,  ita  KG  ad  GE^ 
Sed  ut  KG  ad  GL,  ita  BC  ad  CD ; 
ut  igitur  BE  ad  ED,  ita  BC  ad  CD ; A 

{jcrmutandoquc,  ut  EB  ad  BC,  ita 
ED  ad  DC.  Quae  vero  ad  cafus 
pertinent,  fimiliter  explicabuntur. 

Serenus  AntllTcnfis  hanc  Propo- 
fitioncin  demonftrat  in  Prop.  33.  de 
Sc»5l.  Cylindri,  verum  multo  minus 
eleganter. 

Cor.  Ex  hac  Propofitlonc  Pappi,  Locus  fcquens  facile  de- 
ducitur, viz. 

Si  in  duas  rectas  Uncas  pofitione  datas  AB,  AD  ducatur  2 
dato  punedo  E re<5la  EHF,  et  fecetur  in  G ita  ut  EF  fit  ad  FG, 
ut  EH  ad  HG ; pundlum  G tanget  redlam  pofitione  datam. 

Sumatur  enim  in  altera  ex  pofitione  datis  pundFum  B da- 
tum, et  EB  jungatur,  cui  occurrat  juncta  AG  in  C,  et  AD  ia 
D.  Quoniam  igitur  eft  EF  ad  FG,  ut  EM  ad  HG,  erit,  per 
hanc  Propofitionem,  EB  ad  BC,  ut  ED  ad  DC;  ct  permutan- 
do, ut  BE  ad  ED,  ita  BC  ad  CD.  Data  autem  eft  ratio  BE  ad 
ED,  quia  ipfae  rectae  datae  funt,  quare  data  eft  ratio  BC  ad 
CD;  et  data  eft  BD,  punctum  igitur  C d.atum  eft.  Et  datum, 
eft  pundlum  A,  rcifta  igitur  AC  quam  tangit  pundtum  G po- 
litione data  eft. 


Comjxificlo. 

Ducatur  EB  ad  puneftura  datum  B in  AB,  occurratque  Ipfi 
AD  in  D ; ct  ut  BE  ad  ED,  ita  fiat  BC  ad  CD ; juncEa  AC  erit 
reifta  quam  tangit  pundtum  G.  Ducatur  enim  utcunque  redta 
EHF,  ct  ipfi  AC  occurrat  in  G.  Quoniam  eft  BE  ad  ED,  ut 
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BC  ad  CD,  et  permutando,  ut  EB  ad  BC,  ita  ED  ad  DC,  erit, 
per  hanc  Prop.  ut  EF  ad  FG,  ita  EH  ad  HG. 

Et  Loci  converla  eft  haec ; Si  ducantur  ad  AB,  AD  redlat 
EDB,  EHF,  et  fecentur  BD,  FH  in  C,  G ita  ut  EB  fit  ad  BC, 
ut  ED  ad  DC;  et  EF  ad  FG,  ut  Eli  ad  HG;  in  rcCla  linea 
erunt  C,  G,  A pundla.  Ducatur  enim  per  G redla  KL  paral- 
lela ipfi  BF, ; eft  igitur  EF  ad  FG,  ut  EB  aci  KG;  et  EH  ad 
HG,  ut  DE  ad  GL ; quare  ut  EB  ad  KG,  iu  DE  ad  GL,  et 
permutando,  ut  BE  ad  ED,  ita  KG  ad  GL ; fed  ut  BE  ad  F2D, 
ita  BC  ad  CD,  quia  eft  EB  ad  BC,  ut  ED  ad  DC.  Ut  igitur 
KG  ad  GL,  ita  BC  ad  CD.  Puncfta  igitur  C,  G,  A in  redla 
funt  linea,  per  Lemma  ad  notam  *’  in  Prop.  23.  hujus. 

PROP.  LXIX. 

Quae  eft  Prop.  146.  Lib.  7.  Pappi. 

SINT  duo  triangula  ABC,  DEF  quae  aequales  habent  an- 
“ gulos  ad  A,  D.  Dico  ut  redlangulum  BA,  AC  ad  redlang^- 
“ Ium  FID,  DF,  ita  efle  ABC  triangulum  ad  triangulum  DEF.” 

Ducantur  enim  BG,  EH  p^endiculares  ad  AC,  DF,” 
et  quoniam  angulus  ad 
A eft  aequalis  angulo  ad 
D,  ct  anguli  ad  G,  H rec- 
ti; erit  ut  AB  ad  BG,  fic 
DE  ad  EH.  Sed  ut  AB 
ad  BG,  fic  eft  redlangu- 
Jum  BA,  AC  ad  ipfum 
BG,  AC.  Et  ut  DE  ad  EH,  fic  redangulum  ED,  DF  ad  ip- 
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fum  EH,  DF.  Igitur  ut  redlangulum  BA,  AC  ad  ipfum  BG, 
AC,  Ita  dl  reclangulum  ED,  DF  ad  ipfum  EH,  DF,  et  per- 
mutando. Sed  ut  redangulum  BG,  AC  ad  redangulum  EH, 
DF,  Ita  dl  ABC  triangulum  ad  triangulum  DEF,  “utrumque 
“ enim  utriusque  dl  du- 
“plum;”  ct  ut  igitur 
redlangulum  BA,  AC  ad 
ipfum  ED,  DF,  Ita  dl 
ABC  triangulum  ad  tri- 
angulum EDF. 

Brevius  ita ; Compleri 
intelHgantur  parallelogrammata  quorum  latera  AB,  AC;  DE, 
DF;  haec,  et  propterca  ipforum  dimidia  triangula  ABC, DEF 
rationem  habent  corapofitam  ex  rationibus  laterum  per  23.6. 
ct  redangula  BA,  AC;  ED,  DF  eandem  habent  rationem  j 
ell  igitur  ut  reclangulum  ad  redlangulum,  ita  triangulum  ad 
triangulum. 


P R O I’.  LXX. 

Quae  dl  Prop.  147.  Lib.  7.  Pappi. 

“ SINT  anguli  ad  A et  D duobus  redis  aequales.  Dico  rur- 
“ lli.s  ut  redlangulum  BA,  AC  ad  redangulum  ED,  DF,  Ita 
“ efle  triangulum  ABC  ad  DEF  triangulumj’ 

Producatur  BA,  ct  ipfi  BA  ponatur  aequalis  AG,  et  CG 
jungatur.  Itaque  quoniam  anguli  ad  A et  D funt  duobus  rec- 
tis aequales,  anguli  vero  BAC,  CAG  funt  itidem  aequales  i 

duobus  redis,  erit  CAG  angulus  angulo  ad  D aequalis.  Ut 
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igitur  redlangulum  GA,  AC  ad  redlangulum  ED,  DF,  ita  ACG 
triangulum  ad  triangu- 
lum DEF.  Aequalis  au- 
tem eft  GA  ipfi  AB,  et 
triangulum  AGC  trian- 
gulo ABC  aequale.  Igi- 
tur ut  re<flangulum  BA, 

AC  ad  redlangulum  ED, 

DF,  ita  ABC  triangulum  ad  triangulum  EDF. 

P R O P.  LXXI. 

Quae  eft  Prop.  152.  Lib.  7.  Pappi. 

“ SIT  ut  AB  ad  BC,  ita  quadrattim  ex  AD  ad  quadratum  ex 
“ DC.  Dico  reflangulum  AB,  BC  quadrato  ex  BD  aequale 
“ effe.” 

Ponatur  enim  ipfi  CD  aequalis  DE ; ergo  reflangulum  EA, 
AC  una  cum  quadrato  ex  CD,  hoc  eft  una  cum  redlangulo 
CD,  DE  eft  aequale  ® quadrato  ex  AD.  Itaque  quoniam  eft 
ut  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  quadratum  ex  DC, 
erit,  dividendo,  ut  AC  ad  CB, 

videlicet  ut  re<ftanguliun  EA,  ^ q g jj  £ 

AC  ad  redlangulum  EA,  BC,  ■. 1 1 

ita  redlangulum  EA,  AC  ad 

redlangulum  CD,  DE.  Re<ftangulum  igitur  EA,  BC  redlan- 
gulo  CD,  DE  eft  aequale.  Ergo,  ob  proportionem  * et  divi- 
dendo, ut  AD  ad  DE,  hoc  eft  ad  DC,  ita  DB  ad  BC,  et  ideo 
• AE  ad  ED,  ut  DC  ad  CB. 
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reliqua  AB  ad  reliquam  BD  cft  ut  DB  ad  BC.  RciRanguluin 
igitur  AB,  BC  quadrato  cx  BD  aequale  erit. 

P R O P.  LXXU. 

Quae  cft  Prop.  1 53.  Lib.  7.  Pappi. 

“SIT  rurfus  ut  AB  ad  BC,  ita  quadratum  ex  AD  ad  qua- 
“ dratum  ex  DC.  Dico  xeiftangulum  AB,  BC  aequale  cllc 
quadrato  ex  BD.” 

• 6. 7.  Ponatur  nimirum  fimiliter  DE  aequalis  ipfi  DC,  erit  ’ re<ft- 
angulum  CA,  AE  una  cum  quadrato  ex  CD,  hoc  cft  una  cum 
redlangulo  ED,  DC  aequale  quadrato  cx  AD.  Atque  erit,  di- 
videndo, ut  AC  ad  CB,  hoc  eft  ut  redlangulum  EL\,  AC  ad 
re^ngulum  EA,  CB,  ita  retftangu- 

lum  EA,  AC  ad  retftangulum  ED,  A E D C B 

DC.  Aequale  igitur  eft  rediangulum  1 •. 1 

AE,  CB  redlangulo  ED,  DC;  et,  ob 

proportionem  f et  componendo,  ut  AD  ad  DE,  ftve  DC,  ita 
DB  ad  BC  ; quare  et  tota  AB  ad  totam  DB,  eft  ut  DB  ad  BC. 
Re<ftangulum  igitur  AB,  BC  quadrato  ex  DB  eft  aequale. 

PROP.  XXXUI. 

Quae  eft  Prop.  1^4.  Lib.  7.  Pappi. 

“ Circulum  ABC  contingant  re^e  AD,  DC,  et  AC  junga- 
“ tur ; “ fi  ducatur  utcunque  ad  circulum  reda  DB,  occur- 
“ ratque  circumferentiae  in  B,  E et  redae  AC  in  F,”  Dico 
“ ut  BD  ad  DE,  ita  BF  ad  FE.” 

■\  A£  ad  ED,  ut  DC  ad  CB. 
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Quoniam  enim  AD  eft  aequalis  ipfi  DC,  erit  * re<5langu- 
lum  AF,  FC  una  cum  qua- 
drato ex  FD  aequale  qua- 
drato ex  DA.  Sed  redlan- 
gulum  AF,  FC  eft  aequale 
redlangulo  BF,FE ; et  qua- 
dratum ex  DA  redlangulo 
BD,  DE  aequale.  Re(ftan- 
gulum  igitur  BF,  FE  una 
cum  quadrato  ex  FD  eft  aequale  redlangulo  BD,  DE.  Quod 
cum  ita  fit,  fiet  f ut  BD  ad  DE,  ita  BF  ad  FE. 

P R O P.  LXXIV. 

Quae  eft  Prop.  157.  Lib.  7.  Pappi. 

“ SIT  femicirculus  in  recla  linea  AB,  atque  a pun<5lis  A,  B 
“ ipfi  ACB  ad  reiftos  angulos  ducantur  rc<ftae  lineae  BD,  AE, 

“ ct  ducatur  utcunque  DE  quae  circumferentiae  occurrat  in 
“ F;  a punefto  autem  F,  ipfi  DE  ad  rcclos  angulos  ducatur 

* erit]  Ducatur  DG  perpendicularis  ad  AC ; quoniam  igitur  AD  eA  ae- 
qualis ipfi  DC,  erit  AG  aequalis  GC.  Igirur  reflangulum  AF,  FC  una  cum 
quadrato  ex  FG  aequale  eA  * quadrato  ex  AG;  commune  apponatur  qoa-  ■ 3, 

dratum  ex  GD,  erit  reftangulum  AF,  FC  una  cum  quadratis  ex  FG,  GD, 
hoc  eA  una  cum  quadrato  ex  FD  aequale  quadratis  ex  AG,  GD,  hoc  cA  qua- 
drato ex  DA. 

t fiet]  Quoniam  enim  re^ngulum  BF,  FE  una  cum  quadrato  ex  FD  eA 
aequale  re£bingulo  BD,  DE ; auferantur  aequalia  haec  ex  reftangulo  BD,  DF, 
erit  reliquum  redlangulum  BF,  DE  aequale  reliquo  reftangulo  BD,  FE.  Ut 
igitur  BD  ad  DE,  ita  BF  ad  FE. 

Commandini  figura  et  commentarius  ponunt  reflam  DB  duflam  efi*e  per 
centrum.  ConAat  autem  ex  Pappi  demonAratione  reiAam  DB  ducendam  efie 
utcunque  ad  circulum. 
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“ FG,  quae  cum  AB  in  pundlo  G conveniat.  Dico  reflangu- 
“ Ium  AE,  BD  reclangulo  AG,  GB  aequale  efle.” 

“ Analyfis.” 

“ Sit  ita;”  erit  igitur  ut  EA  ad  AG,  fic  GB  ad  BD,  hoc 
• 6. 6.  eft  circa  aequales  angulos  latera  funt  proportionalia ; quare  ■*, 
“ jundlis  GE,  GD,”  angulus  AGE  eft  aequalis  angulo  BDG. 
Sed  angulus  quidem  AGE 
aequalis  eft  angulo  AFE, 
qui  in  eodem  fcgmento 
conliftlt,  “ funt  enim  punc- 
“ ta  E,  A,  F,  G in  circulo 
**  propter  rc<ftos  angulos 
“EAG,  EFG;”  angulus 
vero  BDG  aequalis  ipfi 
BFG,  qui  eft  in  eodem  feg- 
mcnto,“rurfus  enim  punc- 
“ ta  B,  G,  D,  F funt  in  cir- 
“ culo,  propter  redlos  an- 
“ gulosGBD,GFD.”  Igi- 
tur angulus  AFE  aequalis 
eft  angulo  BFG.  Quod 
quidem  ita  fe  habet,  cum 
uterque  angulorum  AFB,  EFG  fit  rc(ftus. 

Compofitio. 

Quoniam  uterque  angulorum  AFB,  EFG  eft  recftus,  dempto 
communi  angulo  EFB,  erit  angulus  AFE  aequalis  angulo 
BFG.  Sed  angulo  quidem  AFE  aequalis  eft  angulus  AGE, 
qui  in  eodem  fegmento  confiftit ; angulo  autem  BFG,  eadem 
ratione,  aequalis  eft  angulus  BDG.  Angulus  igitur  AGE  an- 
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gulo  BDG  cft  aequalis ; atque  eft  EAG  reclus  aequalis  recflo 
GBD ; quare  et  reliquus  aequalis  reliquo,  et  triangulum  trian*» 
gulo  fimile  erit.  Ut  igitur  EA  ad  AG,  fic  GB  ad  BD,  et  prop- 
cerea  rcdlangulum  AE,  BD  redlangulo  AG,  GB  eft  aequale. 

“ Ex  hac  Propofitione  fequentia  tria  Corollaria  fcquuntur. 
“ Cor.  1.  Si  a dato  puntfto  G ad  duas  parallelas  rcdlas 
poGtione  datas  AE,  BD  ducatur  rcifta  GBA  perpendicularis, 
et  inter  ipfas  ducatur  re<5la  DE  ablcindens  fegmenta  AE,  BD 
quae  continent  re<ftangulum  dato  re<ftangulo  AG,  GB  aequa- 
le ; a pundlo  autem  G ducatur  GF  perpendicularis  ad  DE ; 
tanget  pundlum  F circumferentiam  pofitione  datam. 

Jungantur  enim  AF,  DG,  GE,  FB;  et  quoniam  rcdlangu- 
lum AE,  BD  aequale  eft  ipG  AG,  GB,  erit  ut  EA  ad  AG,  ita 
GB  ad  BD,  et  funt  circa  aequales  angulos  redlos,  aequiangula 
Igitur  funt  triangula  EAG,  GBD,  quare  angulus  AGE  aequa- 
lis eft  ipfi  BDG.  Et  quoniam  redii  funt  anguli  EAG,  EFG, 
pundla  E,  A,  F,  G funt  in  circulo  ; aequalis  igitur  eft  AFE 
angulo  AGE  in  eodem  fegmento.  Similiter  quoniam  redii 
funt  anguli  GBD,  GFD,  erit  singulus  BFG  aequalis  ipfi  BDG. 
Angulus  igitur  AFE  eft  aequalis  angulo  BFG,  et  propterea 
angulus  AFB  ipfi  EFG,  angulo  fcilicet  redlo,  aequalis  eft, 
Quoniam  igitur  data  eft  redla  AB  pofitione  et  magnitudine, 
tanget  pundlum  F circumferentiam  fuper  diametrum  AB  dc-^ 
feriptum.  ^ , 

Cor.  2.  Et  fi  redlae  AE,  BD  contingant  circulum  AFB  in 
verticibus  diametri  AB  pofitione  et  magnitudine  datae,  et  du- 
catur EFD  abfeindens  fegmenta  AE,  BD  quae  continent 
redlangulum  dato  fpatio  aequale,  et  a pundlo  F in  quo  ED 
circumferentiae  occurrit  ducatur  FG  ad  rcdlos  angulos  ipfi 
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ED,  occurratque  ipfi  AB  in  G ; danun  erit  pundlum  G,  hoc 
cft  I G verget  ad  punclum  datum. 

Eft  enim,  per  hanc  Propohtionem,  redlangulum  AG,  GB 
aequale  dato  rcclangulo  AE,  BD ; datum  igitur  eft  AG,  GB 
‘8,-.  vcl86.  re«5langulum,  ct  data  cft  AB,  data  igitur '"cft  AG,  quare  ct 
puniRum  G datum  cft. 

Cor.  3.  Data  jxifitionc  ct  magnitudine  refla  AB,  fi  ducan- 
tur AE,  BD  circulum  Eu- 
per  diametrum  AB  coritin- 
gentes,  datum  erit  punc- 
tum a quo  fi  ducatur  ut- 
cunque rccla  ad  punclum 
in  circumferentia , et  a 
punflo  hoc  ducatur  refla 
duclae  ad  angulos  reflos, 
abfeindet  haec  a contin- 
gentibus fegmenta  vertici- 
bus diametri  adjacentia 
quae  continebunt  reftan- 
dato  rccftangulo  ae- 
quale. 

Punclum  igitur  inveni- 
endum vel  erit  in  diame- 
tro AB  vel  extra  cam.  Primo,  ponatur  illud  efle  extra  diame- 
trum; fi  igitur  ab  eo  ducatur  rccfta  ad  alterutrum  verticem 
tliametri,  a quo  vertice  ducatur  refla  duflae  ad  angulos  rec- 
tos, haec  nullum  abfeindet  fegmentum  a contingente  quae 
per  verticem  hunc  dufla  eft,  abfeindet  autem  fegmentum  a 
reliqua  contingente,  unde  nullum  cril  fCclangulum  abfdflis 
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contentum;  contra  hypothcfim;  non  Igitur  punctum  inveui- 
eiulum  eft  extra  diametrum. 

•Sit  igitur  pundlum  invenlen<ium  In  diametro  AB,  fitque 
illud  G,  et  du(5la  utcunque  GF  ad  circumferentiam  ducatur 
per  puuiftum  F recta  EFD  ad  recStos  angulos  ipfi  GF  et  con- 
tingentibus occurrat  In  Fi,  D;  ex  hypothefi  igitur  rectangu- 
lum  AE,  BD  contentum  aequale  erit  dato  redlangulo;  idem 
autem,  per  hanc  Propofitionem,  aequale  eft  redtangulo  AG, 
GB,  quod  propterea  datum  erit;  et  data  eft  AB,  quare  da- 
tum erit  **  pumftum  G. 

Sumatur  igitur  in  diametro  AB  pundum  G quod  faciet 
recftangulum  AG,  GB  dato  redlangulo  aequale,  erit  G punc- 
tum inveniendum;  nam  du<ftis  GF, EFD,  ut  dieftum  fuit,  erit 
recftangulum  AE,  BD  aequale  ipfi  AG,  GB,  hoc  eft,  ex  con- 
ftrudtione,  dato  re<5tangulo. 

P R O P.  LXXV. 

Quae  eft  Frop.  158.  Lib.  7.  Pappi. 

"“SIT  triangulum  ABC,  habens  latus  AB  aequale  ipfi  AC,  f 
■“  producaturque  AB  ad  D,  et  a pundfo  D ducatur  DE  faci- 
“ ens  triangulum  BDE  aequale  triangulo  ABC.  Dico  fi  unum 
“ cx  aequalibus  lateribus,  quod  eft  ad  triangulum  aequale, 

bifariam  fccetur  per  “ redlam”  lineam  BF  “ quae  occurrat 
“ ipfi  DE  in  G,”  ut  utraque  FB,  BG  ad  FG,  fic  efTe  quadra- 
“ tum  ex  AF  ad  quadratum  ex  FH.” 

t Nihil  eft  in  dctnonftratione  quod  pendet  ex  aequalitate  laterum  AB,  BC, 
tenet  enim  in  quocunque  triangulo ; Propofitio  igitur  fine  dnbh)  eft  corrupta. 

U U U 2 
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“ Sit  ita,  ct”  ducatur  per  B ip(i  DE  parallela  BK,  et  CA  ad 
A K producatur;  ergo  ut  utraque  FK,  KH  ad  FH,  hoc  eft  ut 
rcclangulum  contentum  utraque  FK,  KH  et  FFI  ad  quadra- 
tum ex  FH,  ita  cit  (juadratum  ex  AF  ad  quadratum  cx  FH. 
Quod  igitur  utraque  FK,  KFI  et  FH 
B continetur,  hoc  ell  cxcdTus  quadra- 
torum ex  F K,  KH  aequale  ell  qua- 
drato ex  AF.  F-xccirus  igitur  quadra- 
torum cx  KF,  FA  ell  quadratum  cx 
KH.  Sed  quadratorum  ex  K F,  F A 
• 6.2.  cxcefliis  cfl  “ rccflangulum  CK,  KA, 

“ bifariam  enim  ic(fla  eft  AC  in  F;” 
ergo  rcclangulum  CK,  KA  quadrato 
ex  KH  eft  aequale ; ac  propterea  ut  CK  ad  KH,  hoc  eft  ut 
CB  ad  BE,  ita  eft  HK  ad  KA,  hoc  eft  ut  DB  ad  BA.  Quod 
C quidem  ita  fe  habet,  “ quoniam  enim  triangula  DBFl,  ABC 
''15.6.  “ aequalia,  et  commiuicm  habent  angulum  DBC,  eft  **  ut 
“ CB  ad  BE,  ita  DB  ad  BA.” 

Componetur  autem  hoc  modo. 

Quoniam  triangulum  DBE  eft  aequale  triangulo  ABC,  ct 
funt  circa  communem  angulum  DBC,  erit  ut  CB  ad  BE,  hoc 
eft  ut  CK  ad  KFI,  ita  DB  ad  BA,  hoc  eft  ut  FIK  ad  KA ; ut 
igitur  CK  ad  KF'I,  ita  HK  ad  KA.  Quare  CK,  KA  reclangu- 

A.  Ergo  ut  uiraque  FK,  KH  ad  FH,  &c.]  parallelae  enim  funt  BK,  Gli, 
ergo  utraque  FK,  KH  eft  ad  FII,  ut  utraque  FB,  BG  eft  ad  FG,  hoc  eft,  cx 
hypothcfi,  ut  quadratum  cx  AF  ad  illud  ex  FH. 

B.  Hoc  eft  cxccfius  quadratorum  ex  FK,  KH]  Si  enim  producatur  HK  ut 
pars  produAa  aequalis  fit  ipfi  HK,  res  patebit  ex  6.  2. 

C.  Quae  inverfis  commatibus  notantur  breviora  funt  iis  apud  Pappum  quo- 
rum Icto  ponuntur.  Eadem  mutantur  in  conipofiiionc. 
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fum  quadrato  ex  KH  eft  aequale.  Sed  redlangulum  CK,  KA 
cft  exceflus  quadratorum  ex  KF,  FA,  ergo  et  quatlratorum  ex 
KF,  FA  excellus  eft  quadratum  ex  KH,  et  ob  id  quadratum 
cx  FA  eft  excelTus  quadratorum  ex  FK,  KH,  Quadratorum 
autem  ex  FK,  KH  excefllis  eft  id  quod  utraque  FK,  KH  et 
FH  continetur ; quod  igitur  FK,  KH  ct  FH  continetur  ae- 
quale cft  quadrato  ex  FA.  Igitur  ut  redangulum  contentum 
utraque  FK,  KH  ct  FH  ad  quadratum  ex  FH,  hoc  eft  ut  u- 
traque  FK,  KH  ad  FH,  ita  cft  quadratum  ex  AF  ad  quadra- 
tum ex  FFl.  Sed  ut  utraque  FK,  KH  ad  FH,  ita  utraque  FB, 
BG  ad  FG ; ut  igitur  utraque  FB,  BG  ad  FG,  ita  eft  quadra- 
tum cx  AF  ad  quadratum  ex  FH.  Q^E.  D, 

P R O P.  LXXVI. 

Quae  eft  Prop.  1 62.  Lib.  7.  Pappi. 

“SIT  femicirculus  in  retfta  linea  AB,  et  ipfi  AB  parallela  lit 
“ CD,  ducanturque  CE,  DG  perpendiculares  “ ad  AB.”  Dico 
“ AE  ipfi  GB  aequalem  eUc.” 

Sumatur  centrum  circuli,  quod  fit  F,  et  CF,FD  jungantur. 
Ergo  CF  eft  aequalis  FD,  ac  propterea  quadrarum  ex  CF  qua- 
drato ex  FD  aequale  erit.  Sed  quadrato  qui- 
dem ex  CF  aequalia  fimt  quadrata  ex  CE, 

EF ; quadrato  autem  ex  FD  aequalia  qua- 
drata ex  DG,GF.  Ergo  quadrata  ex  CE,EF 
quadratis  «DG,GF  aequalia  funt;  quo- 
rum quadratum  ex  CE  eft  aequale  quadrato  ex  DG,  reliquum 
igitur  quadratum  ex  EF  reliquo  ex  FG  quadrato  eft  aequale, 
ideoque  re<fta  linea  EE  aequalis  redae  FG  ; eft  autem  et  tota 
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AF  aequalis  toti  FB.  Ergo  ct  reliqua  AE  reliquae  GB  aequa- 
lis erit.  E.  D. 

Obfervarc  licet  infignem  differentiam  inter  clcmonflrati- 
ones  hujus  et  praecedentis  Propofitionis  73.  Praecedens  enim 
nimis  videtur  el!'c  brevis,  ct  quaedam  in  ca  fupplenda  funt ; 
haec  autem  inftar  Elementorum  admodum  cfl  explicita.  Idem 
autem  in  multis  aliis  Pappi  obfervandum  cft.” 

P R O P.  LXXVII. 

Quae  cfl  Prop.  163.  Lib.  7.  Pappi, 

Srr  fcmicirculus  in  refla  linea  AB,  atque  a quolibet  punclo 
“ C “ in  ea  produfla”  ducatur  CD,  ct  perpendicularis  agatur 
“ DE.  Dico  quadratum  ex  AC  fuperare  quadratum  ex  CD  co 
quod  utraque  AC,  CB  et  AE  continetur.” 

“ Sit  ita erit  igitur  quadratum  ex  AC  aequale  quadrato 
ex  CD,  hoc  efl  aequale  quadratis  ex  DE,  EC,  ct  ei  quod  utra- 
que AC,  CB  et  AE  continetur.  Quare,  ablato  communi  recl- 
angulo  CA,  AE,  reliquum  rcflan- 
gulum  AC,  CE  efl;  aequale  quadra- 
to ex  DE,  hoc  efl  reflangulo  AE, 

EB  et  quadrato  ex  CE,  ct  ei  quod 
AE,  CB  continetur.  Rurfusque  ab- 
lato communi  quadrato  ex  CE,  redlangulum  AE,  EC  quod 
relinquitur  efl  aequale  reflangulo  AE,  EB,  et  contento  AE, 
• 1.  a.  BC;  quod  quidem  ita  fe  habet  ®. 

Compofitio,  ut  Commandinus  obfervat,  manlfcfta  cft. 

Et  fi  punflum  C fumatur  inter  A,  B punfla,  non  abfimllltcr 
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oftendetur  quadrarum  ex  AC  fuperare  quadratum  ex  CD  eo 
quod  exccllu  ipfarum  AC,  CB  et  AE  continetur,  fclllcet  fi  AC 
major  fuerit  quam  CB,  Sed  fi  CB  major  fuerit  quam  AC,  qua- 
dratum cx  CD  fuperabit  quadratum  ex  AC  co  quod  excelTu 
ipfarum  CB,  AC  et  AE  continetur. 

P R O P.  LXXVIII. 

Quae  nccefiaria  efl  Problemati  In  Propofitionc  fequente,. 

“ DATIS  politione  duabus  retflis  AC,  CD,  et  dato  pundlo  E in- 
“ angulo  qui  deinceps  eft  angulo  ACD,  ducenda  eft  recfla  EGF 
“ a pun<!do  E quae  ex  ipfis  CA,  CD  abfcindat  fcgmenta  CF, 
“ CG,  pundlo  C adjacentia,  quae  continent  reclangulum  datO' 
“ fpatlo  aequale.”  Eli  Caf.  i.  Loci  3.  Lib.  i.  Apollonii  de  Sec- 
tione Spatii  a clariflimo  Hallcio  rcftituti. 

Fa<Rum  fit ; et  a pundlo  E ducantur  EH,  EK  parallelae  ipfis 
AC,  CD ; et  quoniam  datum  eft  pundlum  E,  datae  enmt  EFI, 
EK.  Redlangulum  igitur  HE,  EK  datam  habet  rationem  ad 
redlangulum  FC,  CG,  utrumque 
enim  ipforum  datum  eft.  Ut  igi- 
tur “ latus  primi  HC  ad  latus  fe- 
cundi GC,  ita  erit  latus  reliquum 
fecundi  CF  ad  eam  ad  quam  reli- 
quum primi  latus  CK  datam  ha- 
bet rationem,  quam  fc.  habet  re<ft- 
■ angulum  HE,  EK  ad  FC,  CG.  Sit 
ea  CL ; ut  igitur  HC  ad  CG,  ita  FC  ad  CL,  et  convertendo, 
ut  CH  ad  HG,  ita  CF  ad  FL ; aequiangula  autem  funt  tri- 
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angula  EKF,  GHE,  ut  igitur  EK,  hoc  eft  CH  ad  HG,  ita  eft 
KF  ad  EH,  hoc  eft  KC ; quare  ut  FK.  ad  KC,  ita  eft  CF  ad 
FL,  et  dividendo,  ut  FC  ad  CK,  ita  CL  ad  LF.  Re<ftangulum 
igitur  CF,  FL  aequale  eft  ipfi  KC,  CL;  datum  autem  eft  KC, 
CL,  quoniam  data  eft  KC,  ut  etiam  CL  ad  quam  datam  ha- 
bet rationem.  Quare  datum  eft  recftangulum  CF.  FL,  et  data 
Sf.  Dat.  eft  CL,  datum  igitur  ’’  eft  pundlum  F,  datumque  eft  pun(5lum 
E;  igitur  redla  EGF  pofitione  data  eft. 

Componetur  ita. 

Ducantur  EH,  EK  jiarallelae  ipfis  AC,  CD,  et  fit  reiftangu- 
lum  HC,  CL  datum  fpatium  cui  aequale  redlangulum  aufe- 
rendum eft  rccfta  dudli  a pvmdlo  E.  Ad  rcdlam  autem  CL  ap- 
plicetur redlangulum  CFL  exce- 
dens quadrato  aequale  redlangulo 
KC,  CL,  et  ducatur  redla  EF  quae 
occurrat  ipfi  CD  in  G ; erit  re<ft- 
angulum  FC,  CG  aequale  re<ftan- 
gulo  HC,  CL,  hoc  eft  fpatio  dato. 

Quoniam  enim,  ex  conftrudlione, 

■ redlangulum  CF,  FL  aequale  eft 

ipfi  KC,  CL,  ut  FC  ad  CK,  ita  eft  CL  ad  LF,  et  componendo, 
ut  FK  ad  KC,  Ita  CF  ad  FL ; eft  autem,  propter  aequiangula 
triangula  EKF,  GHE,  FK  ad  EH,  hoc  eft  KC,  ut  EK,  hoc  eft 
CH  ad  HG ; ut  igitur  CH  ad  HG,  ita  eft  CF  ad  FL,  et  con- 
vertendo, ut  HC  ad  CG,  ita  FC  ad  CL ; et  propterea  redlan- 
gulum  FC,  CG  aequale  eft  ipfi  HC,  CL,  hoc  eft  fpatio  dato. 
Et  patet  folam  redlam  EF  Problema  efficere;  fi  enim  fiunp- 
tum  fuiflet  alterum  applicationis  pundlum  quod  eft  in  redla 
LC  produdla  ad  partes  C,  redla  a pundlo  E ad  hoc  pundlum 
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tluifla  auferret  quidem  fegmenta  quae  continent  re<ftangulum 
dato  fpatio  aequale,  non  quidem  a rectis  CA,  CD,  fed  ab  iis 
qui  ipfis  funt  in  diredtum. 

P R O P.  LXXIX. 

Quae  eft  Prop.  163.  Lib.  7.  Pappi,  et  Lemma  ejus  38.  et 
ultimum  in  Porifmata  Euclidis. 

“ Parallelogrammo  ad  politione  dato,  a dato  pundlo  E 
ducere  re«5tam  lineam  EF,  et  facere  triangulum  FCG  paral- 
“ lelogrammo  AD  aequale.” 

Fadtum  jam  fit ; quoniam  igitur  FCG  triangulum  aequale  ViJe  fig.  in 
eft  parallelogrammo  AD,  parallelogrammum  vero  AD  du- 
pium  eft  trianguli  ADC ; et  triangulum  FCG  trianguli  ADC 
duplum  erit.  Sed  ut  triangulum  ad  triangulum,  quod  circa 
eundem  angulum  ad  C confidunt,  ita  rcdtangulum  FC,  CG 
ad  rcdtangulum  AC,  CD  Datum  autem  ed  rectangulum  • 69.  hujui. 
AC,  CD;  igitur  et  ipfum  FC,  CG  datum.  Et  a dato  pundlo 
E ad  redlas  lineas  AC,  CD  datas  pofitionc  diuda  ed  EF  abfcin'> 
dens  “ redlas  FC,  CG  quae  continent”  fpatium  aequale  dato 
fpatio,  videlicet  duplo  ipfius  AC,  CD.  Pofitionc  igitur  “ data” 
clt  ipfa  EF,  per  Prop.  praecedentem. 

Comjx)netur  autem  fic. 

Sit  parallelogrammum  quidem  AD  politione  datum,  da- 
tum autem  puntdum  E ; et  a pundlo  E ad  FC,  CD  politione 
datas  ducatur  redla  linea  EF  abfcimlens  “ redlas  FC,CG  quae 
continent”  fpatium  FC,  CG  aequale  dato  fpatio,  videlicet  du- 
plo ipfius  AC,  CD ; et  ex  iifdem  quae  in  refolutione  didla 
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funt,  oftcndcmus  triangulum  FCG  parallclogrammo  AD  ae- 
quale. Rec^a  igitur  EF  Problema  efficit.  Conflat  autem  ipfam 
folam  hoc  efficere,  quoniam  et  illa  fola  efl. 

Inter  varia  Opera  Mathematica  peritiflimi  Geometrae  Petin 
Fcrmatii,  quae  pofl  mortem  ejus  imprefTa  fuerunt  Tololac 
anno  1679,  habentur  in  pagg.  117,  118  quinque  Propofitio- 
nes  quas  Porifmata  vocat;  earum  fecunda  efl  de  Parabolae  af- 
fedlione  quadam,  quam  in  Prop.  19.  Lib.  5.  de  Scelionibus 
Conicis  edit.  2.  dcmonflravimus  ; haec  autem,  ut  et  prima, 
tertia  et  quinta,  ut  eas  Fermatius^Tffftnliat,  funt  mera  Theo- 
remata, et  quarta  efl  Datum.  Dicit  quidem  nihil  vetare  quo- 
minus in  Problemata  transformentur,  et  exemplum  data  in 
Propofitione  quinta,  quam,  fuppreffis  quibufdam  ia  enuntia- 
tione, in  Problema  venit  quod  revera  efl  Porifma ; et  addit, 
“ nec  latet  ex  fupradido  Theoremate,”  in  Propofitione  fc.  ejus 
jta,  “ conflrudlio,  fi  enim  ponatur  redla  AZ  efle  ad  quanam 
“ partem  ZD  in  ratione  data,  omnia  conflabunt.”  Unde  li- 
quet Fermatium  PorifmatLs  hujus  folutionem  minime  invcfli- 
gavifle,  fed  conflnuflionem  ejus  ex  Theoremate  in  quod  inci- 
derat deduxiffe.  Et  idem  de  reliquis  ejus  Propofitionibus  in- 
telligendum  efl.  Quoniam  vero  nullus,  quantum  fcio,  Propo- 
fitiones  has  ut  Theoremata,  nedum  ut  Porifmata,  hacSlcnus 
demonflravit,  eas,  in  formam  Porifinacum  reda(5tas,  ut  fequi- 
tur  inveftigavimus. 
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P R O P,  LXXX. 

<^ae  cfl  FermatiI  prima. 

DATIS  pofitionc  duabus  redlis  AB,  AC,  datisque  extra  ip- 
“ fas  duobus  pim£lis  D,  E;  fi  ab  ipfis  ad  alteram  re<flarum 
AC  utcunque  inflectatur  rectae  DF,  EF  reliquae  politione 
datae  AB  occurrentes  in  G,  H ; abfcindcnt  inflexae  ex  ipfa 
AB  dua  fegmenta,  datis  punctis  adjacentia,  quae  quidem 
“ invenienda  fiint,  quae  datum  continebunt  rectangulum, 
qucKl  etiam  inveniendum  eft.” 

Puta  Porifina  verum  efle,  atque  puncta  K,L  ea  efle  quibus 
adjacent  fegmenta  rectis  DF,  EF  abfeifla;  puncta  autem  K, 
L data  efle  oftendendu^p  eft,  ut  et  datum  eflfe  rectangulum 
contentum  fegmentis  abfeiflis  quae  punctis  hifcc  adjacent. 
Igitur,  ex  hypotheli, 
rectangulum  KG, 

HL  datum  eft.  Rur- 
fus  inflectantur  rec- 
tae DA,  EA  ab  iif- 
dem  D,  E puncflis  ad 
pundlum  A in  quo 
rectae  {xjfitione  da- 
tae AB,  AC  fibi  mu- 
tuo occurrunt ; rect-’ 
angulum  igitur  KA, 

AL,  ex  hypothefi,  datum  erit,  quare  idem  eft  aequale  rectan- 
gulo  KG,  HL.  Ut  igitur  GK.  ad  KA,  ita  eft  AL  ad  LH,  di- 
videndoque, ut  GA  ad  AK,  ita  AH  ad  HL  ; et  permutando, 
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ut  GA  ad  AH,  ita  KA  ad  HL.  Ad  AC  ducatur  DM  parallela 
ipfi  AB,  datum  igitur  eft  puiuflum  M ; occurrat  autem  FE 
ipfi  MD  in  N ; ut  igitur  DM  ad  MN,  ita  eft  GA  ad  AH,  et 
ita  eft  KA  ad  HL.  Jungatur  DE  et  producta  occurrat  ipfis 
AC,  AB  in  O,  P;  et  quoniam  a pun(£lis  D,  E inflexae  funt  ad 
AC  redlae  DO,  EO  quae  occurnmt  ipfi  AB  in  P,  erit  redlan- 
gulum  KP,  PL  aequale,  ex  hypothefi,  recftangulo  KA,  AL.  Ut 
igitur  PK  ad  KA,  ita  eft  AL  ad  LP,  et  dividendo,  ut  PA  ad 
AK,  ita  AP  ad  PL ; aequales  igitur  1'unt  KA,  PL.  Oftenluin 
autem  fuit  efle  DM 

ad  MN,  ut  KA,  hoc  ' * ® 

eft  PL  ad  HL,  quare 
permutando,  ut  MD 
ad  PL,  ita  MN  ad 
HL,  et  “ MD  ad  PL, 
ut  (DN  ad  HP,  hoc 
eft  ut)  DE  ad  EP.  Et 
aequales  funt  angidi 
MDE,  EPL,  jundis 
igitur  ME,  EL,  ae- 

quiangida  funt  MDE,  EPL  triangula,  quare  angulus  DEM 
angulo  PEL  eft  aequalis ; puncta  igitur  M,  E,  L funt  in  reda 
linea.  Data  autem  funt  punda  M,  E,  quare  reda  MEL  et 
pundmn  L politione  data  funt.  Jungatur  DK  occurratque 
redae  AM  in  eft  igitur  KQ^ad  QD,  ut  (KA,  live  PL  ad 
MD,  hoc  eft  ut)  PE  ad  ED ; quare  junda  EQ_eft  ipfi  MD  paral- 
lela ; datumque  eft  pundum  E,  et  reda  MD  politione  eft  data ; 
pofitione  igitur  data  eft  EQ>^  et  pundum  Qjiatum  erit,  fed  et 
pundum  D datum  eft ; pundum  igitur  K,  in  quo  pofitione 
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datae  DQ^AB  fibi  mutuo  occurrunt,  datum  eft;  et  datum  of- 
tcnfum  eft  puiKftum  L.  Redtangulum  igitur  KA,  AL,  et  prop- 
terea  ipfum  KG,  HL  datum  eft.  Quae  fuerunt  oftendenda. 

Componetur  ita. 

A datis  pundlis  D,  E ad  redlam  AC  ducantur  DM,  EQ^ 
parallelae  ipfi  AB,  et  producantur  juiuftae  DQ^ME  ad  AB  in 
pun<ftis  K,  L ; erunt  K,  L punifta  invenienda,  et  redlangulum 
inveniendum  erit  ipfum  KA,  AL.  Infledlantur  enim  a punc- 
tis D,  E ad  reclam  AC,  utcunque  DF,  EF  quae  ipfi  AB  occur- 
rant in  G,  H ; erit  redangulum  KG,  HL  aequale  redlangulo 
KA,  AL.  Eft  enim  KA  ad  MD,  ut  (AQ^ad  QM,  hoc  eft  ut 
HE  ad  EN,  hoc  eft  ut)  HL  ad  MN ; et  permutando,  ut  KA 
ad  HL,  ita  MD  ad  MN,  et  ita  eft  AG  ad  AH ; igitur  ut  KA  b y, 

ad  HL,  ita  KG  ad  AL.  Quare  re<ftangulum  KG,  HL  redlan- 
gulo  KA,  AL  eft  aequale.  Notandum  autem  eft  redlam  DE 
non  debere  parallelam  elTe  redlae  AC. 

P R O P.  LXXXI. 

Quae  eft  Fermatii  tertia,  fed  magis  generalis  reddita. 

“ SI  a dato  pundlo  A in  circumferentia  pofitione  data,  duca- 
“ tur  utcunque  redla  AB  quae  occurrat  redlae  CD  pofitione 
“ datae  et  circulo  infcriptae  in  E,  et  circumferentiae  rurfus 
■“  in  B ; datum  erit  pundlum  ad  quod  fi  ducatur  redla  a punc- 
“ to  B quae  redlae  CD  occurrat  in  F,  erit  ratio  redlanguli  CF, 

ED  ad  redlangulum  CE,  FD  eadem  rationi  datae  quam  ha- 
“ bet  redla  GH  ad  ipfam  GK.” 

Puta  Porifma  verum  efle ; quoniam  igitur,  ex  hypothefi, 
eft  redlangulum  CF,  ED  ad  ipfum  CE,  FD,  ut  redla  HG  ad 
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ipf^m  QK,  tUvuiendo,  erit  recflaagulum  EF,  CD  ad  ipfum  CE, 
FD,  ut  rcjfla  HK  ad  ipfam  KG.  Sit  ut  HK  ad  KG,  ita  DC  ad 
CJl,,  et  ita  erlp  redtangulum  EF,  CD  ad  ipfum  EF,  LC ; ut 
igitur  redlangulum  EF,  CD  ad  ipfum  CEi,  FD,  ita  eft  reclan- 
gulipm  EF,  CD  ad  redlangulum  EF,  LC,  ct  propterca  re<flan- 
gulum  CE,  FD  aequale  eft  ipfi  EF,  LC.  Commune  addatur 
redlangulum  GE,  EF,  to- 
tun>  igitur  rcdlapgulum 
CE,  ED,  hoc  eft  ipfum 
AE,  EB  aequale  eft  toti 
re<ftangulo  LE,  EF ; qua- 
re in  circulo  fupt  A,  L, 

B,  F pupcla,  et  prqpterea, 

AL,  angulus  ALE 
aequalis  eft  angulo  ABF. 

Quoniam  vero  data  eft 
ratio  DC  ad  CL,  data  e- 
rlt  redla  CL,  data  cpim  eft  DC,  pt  pundlum  L erit  datum ; et 
datum  eft  pun<ftum  A,  quare  redla  AL  pofitione  data  eft,  da- 
tusque erit  angulus  ALE,  ut  et  ipfi  aequalis  angulus  ABF. 

93  Dat.  igitur  datupa  eft  pundlppi  A,  verget  re^a  BF  ad 

puiuftum  in  circut&fei'eutia  datum;  fip  }ioc  puiudiun  M.  Da- 
tuin  igitur  eft  puu<ftutu  M,  quod  erat  oftendendum. 

Compqnetur  ita. 

Fiat  ut  HK  ad  KG,  ita  t>C  ad  CL,  jungatur  AL,  et  duca- 
tur AN  cireuluw  eontingeus  iu  pun^o  A,  et  fiat  angulus 
NAM  aequalis  ipfi  ALC,  occurratque  AM  circumferentiae 
rurfus  in  M ; erit  M puatftum  inveniendum ; hoc  fft,  fi  a 
puntfto  A ducatur  utcunque  AEB  circumferentiae  r-urfus  ocr 
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currens  in  B,  et  diametro  CD  in  E,  jun(5la,  BM  quae  occurrat 
CD  in  F,  erit  rcclangulum  CF,  ED  ad  ipfum  CE,  FD,  ut  retfla 
GH  ad  ipfam  GK. 

Quoniam  enim  circulum  contingit  AN,  AM  vero  fecac, 
erit  angulus  ABM  aequalis  angulo  NAM,  hoc  eft  angulo  •>  32. 3. 
ALC;  in  circulo  igitur  limt  puiu^a  A,  L,  B,  F.  Ergo  redan- 
gulum  LE,  EF  reclangulo  (AE,  EB,  hoc  eft  ipfi)  CE,  ED  eft 
aequale ; commune  addatur  redangulom  FE,  ED,  totum  igi- 
tur re<ftangulum  EF,  LD  tot»  CF,  ED  eft  aequale;  et  ex  iif- 
dem  LE,  EF  et  CE,  EID  redlangulis  ablato  communi  CE,  EF,. 
erit  reliquum  LC,  EF  aequale  reliquo  reclangulo  CE,  FD.  Ut 
igitur  redlangulum  CF,  ED  ad  ipfum  CE,  FD,  ita  eft  (redlan- 
gulum  EF,  LD  ad  ipfnm  LC,  EF,  et  iu  eft  redla  DL  ad  ip- 
fam LC,  et  ita  eft)  GH  ad  ipfam  GK,  quia  DC  fa^  fuit  ad 
CL,  ut  HK  ad  KG.  Compofitio  etiam  fieri  potuiil^  retro- 
gradiendo per  analyfin,  hanc  autem  paulo  breviorem,  varie- 
tatis gratia  dedimus. 

Et  ex  hoc  apparet  Fermatium  Theorema,  quod  vocat  Po- 
rifma  fuum  tertium,  non  fatis  generaliter  propofuifle;  requi- 
rit enim  redlam  AM  parallelam  efle  diametro  CD  ; quamvis 
autem  politionem  habere  poteft  AM,  ut  et  CD,  Ita  autem,  in 
forma  Dati,  proponendum  fuit ; Si  in  circulo  inferipta  fuerit 
redla  AM  politione  data,  et  ad  circumferentiam  utcunque  in- 
fledlantur  redlae  AB,  MB  quae  re(5tae  CD  politione  datae  ct 
circulo  inferiptae  occurrant  in  E,  F pun^lis;  data  erit  ratio 
redlanguli  CF,  ED  ad  re<Stangulum  CE,  FD.  Cujus  demon- 
ftratio,  du<fta  fcilicet  ad  CD  re^la  AL  faciente  angulum  ALC 
aequalem  dato  angulo  ABM,  ex  praecedente  compofidone  li- 
quet. 
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P R O P.  LXXXII. 

“SI  redla  CE  harmonice  fecetur  In  pundlls  H,  M,  lioc  eft  ll 
“ fuerit  CE  ad  EM,  ut  CH  ad  HM,  et  a pundlo  quovis  D du- 
cantur  DE,  DM,  DH,  DC  quae  vulgo  harmonicales  vocan- 
tur  i redla  quaevis  KAG  uni  Ipfarum  CD  parallela,  blfa- 
“ riam  fecabltur'a  reliquis,  hoc  eft  erit  KA  aequalis  Ipfi  AG. 
“ Et  contra,  fi  ducatur  redla  KAG  quae  bifariam  fecla  eft  a 
“ tribus  harmonicallum  DH,  DM,  DE,  erit  KG  parallela 
“ quartae  CD,” 

Primo,  fit  KG  parallela  Ipfi  CD  ; per  puncftum  M duca- 
tur NMO  parallela  redlae  CD ; et  quoniam  ut  CE  ad  EM,  Ita 
eft  CH  ad  HM,  prop- 
ter parallelas  erit  CD 
ad  MO,  ut  CD  ad 
NM.  Aequalis  Igi- 
tur eft  NM  Ipfi  MO, 
quare  et  KA  eft  ae- 
qualis AG. 

Secundo,  bifariam 
fefla  fit  KG  In  A ; e- 
rit  KG  parallela  Ipfi 
CD.  Ducamr  enim 
per  M re(fla  NMO 
parallela  Ipfi  CD ; eft  igitur  NM  aequalis  ipfi  MO  per  Caf.  i . 
et  eft  KA  ipfi  AG  aequaHs;  igitur,  per  Lemma  ad  notam 
in  Prop.  23.  eft  KG  parallela  ipfi  NO,  hoc  eft  recftae  CD. 


Digitized  by  Google 


DE  PORISMATIBUS. 


537 


P R O P.  LXXXIU. 

Quae  efl  Fermatii  quarta. 

SIT  circulus  cujus  diameter  AB  pofitlone  et  magnitudine 
“ data  eft,  ct  in  AB  data  fint  duo  pimcfla  aequaliter  a centro 
diftantia  ; data  erunt  alia  duo  pun^a  a quibus  fi  ad  cir- 
cumferentiam  utcunque  iuHcdlantur  duae  rediae,  abfein-' 

**  dent  hae  duo  fegmenta  diametri  datis  pumilis  adjacentia, 

“ quorum  fumma  quadratorum  data  erit.” 

Cas.  i.  Quando  duo  pun<5la  data  funt  ipfius  diametri  ter- 
mini. 

Puta  Porifma  verum  efle,  atque  puncta  C,  D ea  efTe  quae  Vide  Gg.  in 
invenienda  funt.  Igitur  inflexis  utcunque  CE,  DE  ad  circum- 
ferentiam  in  E,  quae  diametro  AB  in  F,  G pundlis  occurrant, 
fumma  quadratorum  ex  AG,FB,  ex  hypothefi  Porifmatis,  ae- 
qualis erit  fpatio  dato.  Inflexis  autem  CA,  DA  ad  terminum 
diametri,  CA  aulert  nullum  fegnicntum,  DA  vero  aufert  ip- 
fum  diametrum;  quare  quadratum  ex  diametro  cft  fpatium 
illud  datum  cui  fumma  quadratorum  ex  fegmentis  ab  ipfis 
CE,  DE,  aliisve  inflexis  abfeiflis,  debet  cfle  acqvjalis.  Occur- 
rat altera  inflexarum  CE  circumferentiae  nirfus  in  H,  junga- 
tur DH  et  produdla  occurrat  ipfi  AB  in  K.  Quoniam  igitur 
a punctis  C,  D inflexae  funt  CH,  DH  ad  circumferentiam, 
quae  diametro  AB  in  F,  K occurrunt,  erit,  ex  hypothefi,  fum- 
ma quadratorum  ex  fegmentis  KA,  FB  aequalis  fpatio  dato, 
quadrato  fcilicet  ex  AB,  cui  etiam  fumma  quadratorum  ex 
AG,  FB  eft  aequalis.  'Quadratum  igitur  ex  AK  aequale  eft 
quadrato  ex  AG,  et  re(fta  AK  aequalis  ipfi  AG.  Manifeflum 
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igitur  efl  fi  ;ib  altera  pundtorum  C,  D,  puta  a C,  ducatur  rec- 
ta CHE  utcunque  ad  circumferentiam,  et  junctae  DH,  DE 
occurrant  ipfi  AB  in  K,  G,  aei|uales  fore  KA,  AG.  Unde  pa- 
ter rectam  CA  circulum  contingere,  fi  enim  rurfus  ei  occurre- 
ret, recta  a puncto  D ad  hunc  occurfum  tlucla,,  auferret  ali- 
quod legmcntum  diametri  adjacens  puncto  A,  recta  autem  DA 
nullum  aufert,  quod  fieri  non  poteft.  Occurrat  DA  circum- 
ferentiae rurfus  in  L,  et  eodem  modo  oAcndetur  junctam  CL 
circulum  contingere^ 

Et  fimiliter  oltende- 
tur  jun«rtain  DB  con- 
tingere circulum. 

Quoniam  igitur  CA, 

CL  circulum  contin- 
gunt, et  du<5la  cft 
CII  E ad  circulum, 
quae  occurrat  ipfi  AI^ 

• Pr,  73.  in  M,  erit  “ EC  ad 
CH,  ut  EM  adMH; 
quatuor  igitur  redtae 
DE,  DM,  DH,  DC  lunt  quae  harmonicales  dicuntur.  Et  quo- 
niam refla  KAG  inter  tres  ipfarum  dufta  bifariam  fefta  cft  in 
► Pr.  Sj.  a,  erit  ''quarta  DC  ipfi  KG  parallela,  cit  igitur  ABDC  paral- 
lelogrammum.  Ducatur  ad  AB  perpendicularis  EN;  et  quo- 
niam eft  NF  ad  FA,  ut  FiN  ad  AC,  hoc  eft  EN  ad  BD,  hoc  eft 
\it  NG  ad  CJB;  erit  NF  ad  FA,  ut  NG  ad  GB,  et  componen- 
do, ut  NA  ad  AF,  ita  clt  NB  ad  BG ; fimilia  igitur  funt  reft- 
« la.  6.  anguln  AN,  NB  ct  AF,  GB.  Quare ' ut  quadratum  ex  AN  ad 
quadratum  ex  AF,  ita  cft  reftangulum  AN,  NB  ad  reflangu- 
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Ium  AF,  GB,  et  ita  eft  AN,  NB  bis  ad  iprum  AF,  GB  bis.  Efl 
autem  redlangulum  AF,  GB  bis  aequale  quadrato  cx  FG,  jcocv.rr.^4 
quia  fcilicet  quadrata  ex  AG,  FB  fimul  aequalia  funt  qua- 
<lrato  cx  AB ; et,  propter  circulum,  redlangidum  AN,  NB  ae- 
quale efl  quadrato  ex  EN.  Ut  igitur  quadratum  ex  AN  ad 
quadratum  ex  AF,  ita  efl  quadratum  ex  EN  bis  ad  quadra- 
tum ex  FG;  ut  vero  quadratum  cx  AF  ad  illud  ex  l'N,  ita  eft 
quadratum  ex  AG  bis  ad  illud  ex  EN  bis ; igitur  ex  aequali 
in  proportione  perturbata,  ut  quadratum  ex  AN  ad  illud  ex 
NF,  ita  efl  quadratum  ex  AC  bis  ad  quadratum  ex  FG.  Eli 
vero  quadratum  cx  CD,  live  AB  ad  illud  cx  FG,  ut  quadra- 
tum ex  CE  ad  illud  ex  EF,  hoc  ell  ut  quadratum  ex  AN  ad 
illud  ex  NF;  igitur  ut  quadratum  ex  AB  ad  illud  cx  FG,  ita 
eft  quadratum  cx  AC  bis  ad  quadratum  cx  FG.  Aequale  Igi- 
tur eft  quadratum  cx  AB  quadrato  ex  AC  bis,  hoc  eft  AC  ae- 
qualis eft  lateri  quadrati  circulo  infcrlpti.  Data  igitur  eft  AC 
magnitudine,  fed  et  pofitione,  quare  pundlum  C datum  eft, 
et  propterea  punclum  D.  Q^F.  oftendenda. 

Componetur  ita. 

Sit  AB  diameter  circuli  politione  et  magnitudine  data,  et 
ipfi  ad  re<ftos  angulos  ducantur  AC,  BD,  quarum  utraque  ae- 
qualis Iit  lateri  quadrati  circulo  Inlcripti ; erunt  C,  D pundla 
invenienda,  hoc  eft  fi  ab  ipfis  ad  circumferentiam  fuper  dia- 
metrum AB  deferiptam,  inflecftantur  utcunque  CE,DEredlae, 
quae  diametro  in  pun(ftls  F,  G occurrant;  erunt  quadrata  ex 
fegmentis  AG,  FB  fimul  aequalia  quadrato  ex  diametro  AB. 

Ducatur  enim  EN  perpendicularis  ad  diametrum,  et  quo*- 
niam  quadratum  ex  AB  aequale  eft  quadrato  ex  AC  bis,  erit 
quadratum  ex  AB  ad  illud  ex  FG,  ut  quadratum  ex  AC  bis 
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ad  idem  ex  FG  quadratum.  Eli  vero  quadratum  ex  AB,  five 
cx  junda  CD  ad  quadratum  ex  FG,  ut  quadratum  ex  CE  ad 
illud  ex  EF,  hoc  efl  ut  quadratum  ex  AN  ad  illud  exNF.  Igi- 
tur cft  quadratum  ex  AN  ad  illud  ex  NF,  ut  quadratum  ex  AC 
bis  ad  quadratum  ex 
FG  ; ut  vero  quadra- 
tum ex  NF  ad  illud 
cx  FA,  ita  ell  qua- 
dratum ex  EN  bis  ad 
illud  cx  AC  bis ; igi- 
tur,ex  aequali  in  pro- 
portione perturbata, 
ut  quadratum  ex  AN 
ad  illud  ex  AF,  ita 
eft  quadratum  ex  EN 
bis  ad  quadratum  ex 
FG.  Eft  vero,  ut  in  anal)-fi  oftenfum,  quadratum  ex  AN  ad 
illud  ex  AF,  ut  re<ftangulum  AN,  NB  bis,  hoc  eft  quadratum 
cx  EN  bis  ad  redlangulum  AF,  GB  bis.  Ergo  quadrattun  ex 
EN  bis  eft  ad  quadratum  ex  FG,  ut  idem  quadratum  ex  EN 
bis  eft  ad  retftangulum  AF,  GB  bis.  Quadratum  igitur  ex  FG 
• rr.  44.  rc(ftangulo  AF,  GB  bis  eft  aequale,  et  propterea  ^ quadrata  ex 
AG,  FB  fimul  lunt  aequalia  quadrato  ex  AB.  Qj_E.  D. 

Hanc  demonftrationcm  quae  in  Compofitione  habetur  ali- 
ter tradit  clarilF.  Eulerus  in  Aciis  Petropolitanis  novis  anno 
1750.  tcm.  I.  pag.  49.  minime  autem  invcftigat  Conftrudlio- 
nem,  fed  ut  Fermatius  eam  dederat  aflumit.  Et  quidem  Pro- 
pofitionem  Fermatii  in  hoc  Calix  primo  anno  1715  demon- 
ftravi,  priufquam  aliquid  de  natura  Porifmatum  cognoveram. 
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Cas.  2.  Quando  duo  pundla  data  funt  intra  vel  extra  cir- 
culum. 

Sit  circulus  cujus  diameter  AB  politione  et  magnitudine 
data  eft,  centrumque  fit  C ; et  data  fint  in  diametro,  intra,  vel 
extra  circulum  duo  pun<fla  D,  E,  aequaliter  a centro  diftantia. 
Data  erunt  alia  duo  pundla  a quibus  fi  ad  circumferentiam 


Z 


infledlantur  utcunque  duae  redlae,  abfcindent  hae  dua  leg- 
menta  diametri  datis  pundlis  D,  E adjacentia,  quorum  fum- 
ma  quadratonmi  data  erit. 

Puta  Porifma  verum  efle ; lintque  F,  G duo  pun^la  inve- 
nienda. Igitur  inflexis  utcunque  ab  ipfis  ad  circumferentiam 
reftis  FHjGH,  quae  diametro  AB  in  K,  L pundis  occurrant, 
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data  erit,  ex  hypothcfi,  fumma  quadratorum  ex  ablclflis  KE, 
LD.  Occurrat  FH  circumferentiae  rurfus  in  M,  et  jungatur 
GM  quae  diametro  occurrat  in  N ; rurfus  igitur,  quoniam  a 
pun<Ris  F,  G inflexae  funt  FM,  GM  ad  circumferentiam  quae 
ablcindunt  fegmenta  KE,  ND  pundlis  E,  D adjacentia,  fum- 
ma quadratorum  ex  KE,  ND  erit  data,  et  proptcrca  aequalis 
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fummae  quadratorum  ex  KE,  LD.  Quadratum  igitur  ex  ND 
aequale  erit  quadrato  ex  DL,  et  rcdla  ND  aequalis  ipfi  DL. 
Conftat  igitur  punda  F,  G hanc  habere  afiedioiiem,  ut  fi  ab 
altero  ipforum  F ducatur  quaevis  reda  quae  circumferentiae 
occurrit  in  H,  M,  dudac  a reliquo  GH,GM  abfeindeut  a di- 
ametro fegmenta  aequalia  LD,  DN  dato  pundo  D adjacentia. 
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Jungatur  GD  et  circumferentiae  in  O,  P occurrat,'  jungantur- 
que  FO,  FP;  quoniam  igitur  dudla  eft  FO  ad  circumferenti- 
am in  O,  et  recla  GO  quae  traniit  per  punfhim  D nullum 
aufert  fegmentum  eidem  pun<5lo  adjacens,  redta  FO  nullibi 
praeter  in  O circumferentiae  occurret,  hoc  eft  circulum  con- 
tinget; fimiliter  oftendetur  redlam  FP  contingere  circulum. 
Jungatur  FC  occurratque  redlae  OP  in  Q>_  et  quoniam  circu- 
lum contingunt  FO,  FP,  erit  FQjJcrpcndicularis  ad  OP.  Ad 
AB  ducatur  perpendicularis  FR,  et  quoniam  redti  funt  an- 
guli FRD,  FQD,  erunt  F,  R,  D,  Q^pundla  in  circulo,  redlan— 
gulum  igitur  RC,  CD  eft  aequale  (rcdlangulo  FC,  CQ^hoc  eft) 
quadrato  ex  jundla  CO,  five  ex  CA.  Proportionales  igitur  funt 
CD,  CA,  CR,  et  datae  funt  CD,  CA,  quare  et  CR  data  eft ; 
datumque  eft  pundlum  C,  quare  et  pundlum  R,  redlaque  RF 
pofitione  data  erit.  Similiter  fi  jungatur  FE,  et  ducatur  GS- 
perpendicularis  ad  AB,  proportionales  offendentur  redlac  CE,. 
CB,  CS.  Aequales  igitur  funt  inter  fe  redae  CR,  CS;  datum- 
que  propterea  eft  pundlum  S. 

Occurrat  redla  FH  ipfl  OP  in  T,  et  quoniam  FO,  FP  cir- 
culum contingunt,  erit  “ FH  ad  FM,  ut  HT  ad  TM  ; jundla 
igitur  EG,  erunt  redlae  GF,  GM,  GT,  GH  harmonicales,  et 
redla  NDL  a tribus  ipfarum  GN,  GD,  GL  bifariam  fedla  eft 
in  D,  quare  eadem  NL  parallela^  eft  *’  quartae  FG ; parallclo- 
grammum  igitur  eft  FRSG. 

Occurrant  FE,  GD  fibi  mutuo  in  V,  et  jungatur  CV  quae 
occurrat  ipfi  FG  in  X.  Quoniam  igitur  aequales  fvmt  DC,  CE, 
et  funt  DE,  FG  parallelae,  erunt  et  FX,  XG  inter  fe  aequa- 
les ; eft  igitur  FX  aequalis  ipfi  RC,  quoniam  dimidia  funt 
aequalium  FG,  RS,  et  funt  parallelae,  quare  CX  eft  ipfi  RF 
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parallela,  rc(flusque  propterea  eft  angulus  FXC.  Occurrat  CV 
circumferentiae  in  Y,  Z ; et  quoniam  pun«5la  F,  Q^V,  X funt 
in  circulo,  reifti  enim  funt  anguli  FQV,  FXV,  erit  redlangu- 
‘ him  XC,  CV  aequale  ipfi  FC,  CQ»^  hoc  eft  quadrato  ex  CO, 
five  CY ; proportionales  igitur  funt  CV,  CY,  CX.  Et  quoni- 
am aequales  funt  anguli  FCX,  VGX,  erunt  triangula  recftan- 
gula  FXC,  VXG  inter  fe  aequiangula ; ut  igitur  FX  ad  XC, 
ha  eft  VX  ad  XG,  quare  recftangulum  FX,  XG,  hoc  eft  qua- 
dratum ex  FX,  aequale  eft  recftangulo  CXV ; et  eft  quadra- 
tum ex  CY,  live  CA,  aequale  redlangulo  XCV,  ergo  quadrata 
ex  datis  redlis  FX,  CA,  five  ex  RC,  CA  aequalia  fimt  recftan- 
gulis  CXV,  XCV,  hoc  eft  quadrato  ex  CX,  quod  propterea 
datum  eft.  Data  igitur  eft  redi  CX,  quare  pundum  X,  ut  et 
T,  G punda  data  funt.  Per  pundum  V ducatur  reda  aV  ipfi 
AB  parallela,  et  circumferentiae  occurrat  in  a,  jungatur  Ca, 
ut  et  Xa  quae  circulum  continget  in  a,  quia  proportionales 
funt  CV,  CY,  CX;  redus  igitur  eft  angulus  CaX,  quare  qua- 
dratum ex  aX  aequale  eft  redangulo  CX,  XV,  hoc  eft  qua- 
^ato  ex  FX.  Aequalis  igitur  eft  reda  aX  ipfi  FX.  Occurrat  Xa 
redae  AB  in  b,  et  quoniam,  propter  parallelas,  eft  FX  ad  CE, 
ut  (XV  ad  VC,  hoc  eft  ut)  Xa  ad  ab,  et  eft  FX  aequalis  ipfi 
Xa,  erit  CE  aequalis  redae  ab.  Per  H ducatur  Hd  parallela 
ipfi  FG,  occurratque  circumferentiae  rurfus  in  c,  et  redis  XZ, 
GD,  FE  Xa  in  pundis  d,  e,  f,  g.  Et  quoniam  eft  FX  ad  df, 
•ut  (XV  ad  Vd,  hoc  eft  ut)  Xa  ad  ag,  et  aequales  oftenfae  funt 
FX,  Xa,  erit  df  aequalis  ipfi  ag.  Quoniam  autem  contingit 
circulum  ag,  erit  quadratum  ex  ag,  hoc  eft  df  aequale  red- 
angulo Hgc,  Commune  addatur  quadratum  ex  Hd,  et  qua- 
drata ex  Hd,  df  fimul  aequalia  erunt  quadrato  ex  gd.  Bifa- 
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riatn  aurem  fedla  eft  ef  in  d,  quia  FG  bifariam  fecla  eft  in  X, 
quare  quadrata  ex  eH,  Hf  dupla  funt  quadratorum  ex  Hd, 
df,  hoc  eft  quadrati  ex  gd,  Eft  autem,  propter  parallelas,  CH 
ad  DL,  ut  (HG  ad  GL,  hoc  eft  ut  FIF  ad  FK,  hoc  eft  ut)  Flf 
ad  KE;  et  quadrata  ex  ipfis  funt  proportionalia;  ut  igitur 
fumma  quadratorum  ex  eH,  Hf  ad  fummam  quadratorum  ex 
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F X G 


DL,  KE,  ita  eft  (quadratum  ex  eH  ad  quadratum  ex  DL,  et  ita 
eft  quadratum  ex  HG  ad  illud  ex  GL,  et  ita  eft  quadratum  ex 
dX  ad  quadratum  ex  CX,  et  ita  eft)  quadratum  ex  gd  ad  qua- 
dratum ex  bc.  Summa  autem  quadratorum  ex  eH,  Flf  dupla 
oftenfa  eft  quadrati  ex  gd,  ergo  fumma  quadratorum  ex  DL, 
KE  dupla  eft  quadrati  ex  bC,  hoc  eft  dupla  quadratorum  ex 
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Ca,  ab,  fivc  cx  CA,  CE,  five  CA,  CD.  Datae  autem  funt  redlae 
CA,CD,  data  igitur  cfl  fumma  quadratorum  ex  DL,  KE.  Da- 
ta igitur  oftcnfa  lunt  duo  pundla  F,  G a quibus  inflexae  FH, 
GH  utcunque  ad  circumferentiam,  abfeindunt  fegmenta  KE, 
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LD  datis  puncflis  D,  £ adjacentia,  quae  faciunt  fummam  qua- 
dratorum ex  ipfls  datam.  Quae  fuerunt  invenienda. 

Componetur  vero  ita. 

Sit  AB  diameter  circuli  pofltione  et  magmtudine  data,  et 
in  ca  data  lint  duo  pundta  D,  E intra  vel  extra  circulum  ae- 
qualiter diftantia  a centro  C.  Re(flis  CD,  CA  inveniatur  tertia 
proportionalis  CR,  ciii  aequalis  ad  contrarias  centri  partes  po- 
natur CS  in  diametro.  Ducatur  ad  circumferentiam  reifla  Ci^ 
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ipfi  RC  ad  re<5los  angulos,  et  jungatur  RZ,  cui  aequalis  duca- 
tur RF  parallela  ipfi  ZC,  et  compleatur  parallclogrammum 
FRSG ; pundla  F,  G erunt  ea  quae  invenienda  fuerunt,  hoc 
cft,  fi  ab  ipfis  ad  circumferentiam  utcunque  infledlantur  rec- 
tae FH,GH  diametro  AB  occurrentes  in  K,  L,  erunt  quadrata 
ex  KE,  LD  fegmentis  pundtis  E,  D adjacentibus  fimul  aequa- 
lia fpatio  dato,  duplo  Icilicet  quadratorum  cx  CA,  CD,  five 
quadratis  ex  AD,  DB.  Atque  haec  eadem  efi  conftrudtio  cum 
ea  qviam  tradit  Fermatius  in  pag.  1 18.  operum. 

Occurrat  enim  ZC  redlae  FG  in  X et  circumferentiae  rur- 
fus  in  Y,  et  ducatur  Xa  circulum  contingens  in  a,  occurratque 
diametro  AB  in  b;  per  H vero  ducatur  redla  ipfi  AB  parallela, 
quae  circumferentiae  rurfus  occurrat  inc,  -et  redis  XZ,Xa  ia 

8’  Junda  autem  GD  occurrat  ipfi  XC  in  V,  et  quoniam 
eft  XV  ad  VC,  ut  (XG  ad  DC,  hoc  eft  ut)  FX  ad  CE,  in  reda 
linea  erunt  ptmda  F,  V,  E ; ducatur,  occurratque  redae  Hc 
in  f,  GD  vero  eidem  Hc  occurrat  in  e.  Denique  junganttir 
aC,  aV. 

Quoniam  igitur  Xa  Circulum  contiixgit,  redus  erit  angulus 
XaC ; quadrata  propterea  ex  Ca,  aX  fimul  aequalia  erunt  (qua*- 
drato  ex  CX,  five  RF,  hoc  eft  quadrato  ex  RZ,  hoc  eft)  quadra^ 
tis  ex  ZC,  CR,  quorum  aequalia  funt  quadrata  ex  Ca,  CZ ; reli- 
quum igitur  quadratum  ex  aX  aequale  eft  reliquo  quadrato 
ex  CR;  aequalis  igitur  eft  reda  aX  ipfi  CR,  hoc  cft  redae  FX» 
Et  quoniam  eft  CR  ad  CA,  ut  CA  ad  CD,  hoc  eft  Xa  ad  aC,  ut 
aC  ad  CE ; et  eft  Xa  ad  aC,  ut  aC  ad  ab ; erit  ab  aequalis  ipfi 
CE.  Et  quoniam  eft  XV  ad  VC,  ut  (FX  ad  CE,  hoc  eft  ut) 
Xa  ad  ab,  erit  aV  parallela  ipfi  Cb.  Eft  autem  FX  ad  df,  ut 
(XV  ad  VD,  hoc  cft  ut)  Xa  ad  ag,  et  aequales  oftenfae  funt 

Z z z 2 


Digitized  by  Google 


548 


DE  P0RISMATIBU5. 


FX,  Xa,  quare  aequales  funt  df,  ag.  Quadratum  igitur  ex  df 
aequale  efl  quadrato  ex  ag,  hoc  ell  redlangulo  FIge,  quia  ag 
circulum  contingit;  commune  apponatur  quadratum  ex  Fid, 
et  quadrata  cx  Fld,  df  funul  aequalia  erunt  quadrato  ex  gd^ 
Sunt  autem  quadrata  cx  cFI,  Hf  fimul  dupla  quadratorum  ex 
FId,  df,  quia  bifariam  fecla  efl;  cf  in  d,  nam  bifariam  fedla  efl. 
F'G  in  X,crgo  eadem  dupla  funt  quadrati  cx  gd.  Ell  vero,  prop- 
ter parallelas,  quadratum  ex  eH  ad  quadratum  cx  DL,  ut  qua- 
dratum ex  Ilf  ad  quadratum  ex  KE;  igitur  ut  quadrata  ex 
cH,  Hf  fimul  ad  quadrata  cx  DL,^  KE  fimul,.  ita  ell  (quadra- 
tum cx  eFI  ad  quadr.atum  ex  DL,  et  ita  ell  quadratum  ex  eG 
ad  illud  ex  GD,  et  ita  quadratum  ex  dX  ad  illud  ex  XC, 
et  ita  ell)  quadratum  cx  gd  ad  quadratum  exbC;  et  quadrata 
cx  ell,  Ilf  dupla  oftcnfa  fuerunt  quadrati  ex  gd,  igitur  qua- 
drata ex  DL,  KE  fimul  dupla  funt  quadrati  ex  bC,  hoc  efl  qua- 
dratomm  cx  Ca,  ab,  five  cx  CA,  CD ; hoc  eft  quadrata  ex  DL» 
KE  fimul  aequalia  funt  quadratis  ex  AD,  DB.  Qj^E.  D. 

Cor.  Et  fi  ducatur  rccla  kl  parallela  ipfi  AB,  quae  politi- 
one data  fit,  et  ipfis  XZ,  GD,  FE  occurrat  in  h,  k,  1,  redlis 
vero  FH,  GH  in  m,  n;  data  erit  fumma  quadratorum  ex 
kn,  ml. 

Occurrat  enim  Xa  ipfi  kl  in  o;  et  quoniam  datae  funt  Xa» 
kl  pofitionc,  datum  erit  pun<flum  o,  et  datum  eft  h,  re<5la  igi- 
tur oh  magnitudine  data  eft.  Eft  autem,  propter  parallelas» 
quadratum  ex  kn  ad  quadratum  ex  DL,  ut  quadratum  ex  ml 
ad  illud  ex  KE,  igitur  fumma  quadratorum  ex  kn,  ml  eft  ad 
fummam  eorum  ex  DL,  KE,  ut  (quadratum  ex  Kn  ad  illud 
ex  DL,  hoc  eft  ut  quadratum  ex  iiG  ad  illud  ex  GL,  hoc  eft 
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ut  quadratum  ex  hX  ad  quadratum  ex  CX,  hoc  eft  ut)  qua- 
tlratum  ex  ho  ad  quadrattim  ex  Cb.  Et  fumma  quadratorum 
ex  DL,  KE  aequalis  eft  duplo  quadrati  ex  bC,  igitur  fumma 
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quadratorum  ex  kn,  ml  aequalis  eft  duplo  quadrati  ex  oh. 
Data  autem  eft  oh,  quare  et  fumma  quadratorum  ex  kn,  ml 
data  eft. 


P R O P.  LXXXIV. 

Qua  praecedens  magis  generalis  redditur. 

“ DATO  pofitione  circulo  AZB  cujus  centrum  eft  C,  dataque 
pofitione  re^  kl  ad  quam  re<fta  Ch  a,  centro  eft  perpendi- 
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“ cularis,  ct  in  kl  datis  duobus  puntftis  k,  1 aequaliter  a punc- 
“ to  h diftantia ; data  erunt  alia  duo  punAa  a quibus  ad  cir- 
“ cumferentiam  utcunque  inflexis  duabus  retflis,  abfeindent 
“ eae  legmenta  re<flae  kl  pundlis  k,  1 adjacentia  ex  quibus 

fumma  quadratorum  data  erit.” 

Ducatur  diameter  AB  parallela  ipfi  kl;  fi  igitur  invenian- 
tur duo  pundla  F,G,  et  data  efTe  oflendantur  duo  pundla  D,  E 
in  diametro  AB  aequaliter  a centro  difbintia,  ita  ut  a puntflis 
F,  G inflexae  utcunque  ad  circumferentiam  abfeindent  fcg- 
menta  diametri  AB  pundlis  D,  E adjacentia  ex  quibus  fum- 
ma quadratorum  data  erit,  et  ita  ut  juntfla  GD  tranfeat  per 
datum  pundlum  k,  et  jundla  FE  per  datum  punclum  1;  patet 
ex  Corollario  praecedentis,  eafdem  inflexas  abfeindere  duo 
fegmenta  redlae  kl  pundlis  k,  I adjacentia  ex  quibus  fumma 
quadratorum  data  erit. 

Occurrat  Ch  circumferentiae  in  Y,  Z ; conflat  igitur,  ex 
praecedente,  ducendam  efTe  a dato  punclo  k rcclam  kD  occur- 
rentem ipfis  AB,  YZ  in  D,  V,  ita  ut  fumpta  ipfis  CV,  CY  tet'- 
tia  proportionali  CX,  et  per  X dudla  FX  parallela  ipfi  AB,  quae 
occurrat  ipfi  kd  in  G,  fint  etiam  GX,  AC,  CD  proportionales, 

Fadhun.  fit;  ell  igitur,  propter  parallelas,  ut  kh  ad  DC,  iu 
hV  ad  VC,  quare  et  redlangulum  kh,  XG  ell  ad  reclangultim 
DC,  XG,  hoc  eft,  ex  hypothefi,  ad  quadratum  ex  AC,  ut  hV 
ad  VC,  hoc  efl  ut  redlangulum  hV,  VC  ad  quadratum  ex  VC. 
Ad  circumferentiam  ducatur  Va  ipfi  AB  parallela,  et  quoni- 
am redlus  efl  angulus  CVa,  et  proportionales  funt  XC,  CY, 
fire  Ca  et  CV,  erit  quadratum  ex  Va  aequale  rcdlangulo  XV, 
VC.  Et  quoniam  efl  XV  ad  VC,  ut  (XG  ad  DC,  hoc  efl  ut) 
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quadratum  ex  XG  ad  redlangulum  XG,  DC,  hoc  eft  ad  qua- 
«Iratum  ex  AC ; et  eft  XV  ad  VC,  ut  quadratum  ex  aV  ad  qua- 
dratum ex  VC,  quia  proportionales  funt  XV,  Va,  VC;  erit 
quadratum  cx  XG  ad  quadratum  ex  AC,  ut  quadratum  ex  aV 
ad  illud  ex  VC,  quare  et  re<fta  XG  eft  ad  ipfam  AC,  ut  aV  ad 
VC,  et  invertendo,  AC  ad  XG,  ut  CV  ad  Va.  Ut  igitur  rctft- 
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angulum  kh,  AC  ad  ipftim  kh,  XG,  ita  quadratum  ex  CV  ad 
retftangulum  aV,  VC;  ofteniiun  autem  fuit  redtangulum  kh, 
XG  ad  quadratum  ex  AC,  ut  re<ftangulum  hV,  VC  ad  qua- 
drarum ex  VC ; igitur,  cx  aequali  in  proportione  perturbata, 
eft  kh,  AC  reclangulum  ad  quadratum  ex  AC,  ut  redangu- 
lum  hV,  VC  ad  ipfum  aV,  VC;  quare  ut  reda  kh  ad  ipfam 
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AC,  ita  eft  recfta  hV  ad  Va.  Et  datae  funt  kh,  AC,  quare  data 
eft  ratio  re(flac  hV  ad  Va;  et  rcdlus  eft  angulus  hVa,  juncla 
igitur  ha,  triangulum  hVa  fpecie  datum  eft.  Quoniam  igitur 
data  eft  redla  hV  pofitione,  et  datum  pundlum  h,  datusque 
angulus  Vlia,  refla  ha  pofitione  data  eft.  Eft  autem  ct  cir- 
cumferentia pofitione  data;  datum  igitur  eft  punflum  a,  qua- 
re et  pundhim  V,  et  datum  eft  k punflum ; rccla  igitur  kV 
pofitione  data  eft.  Et  propter  datas  CV,  CY  data  erit  refla 
CX,  quare  et  punflum  X,  et  refla  XG  pofitione  et  punclum 
G data  funt.  Quod  erat  oftendendum. 

Vide  reflam  Ik  quae  eft  extra  circulum. 

Quoniam  vero  ad  compofitionem  requiritur  ut  ponatur  in 
hc  refla  hp  aequalis  ipfi  hk,  et  ducatur  pq  parallela  Ipfi  AC 
■et  eidem  aequalis,  et  ut  junfla  hq  circumferentiae  occurrat  in 
quodam  punflo  a,  ita  enim  fi  ducatur  ad  hc  refla  aV  paral- 
lela ipfi  qp,  habebit  hV  ad  Va  eandem  rationem  quam  habet 
hp  ad  pq,  hoc  eft  quam  kh  habet  ad  CA ; manifeftum  eft  fi 
hq  non  occurrat  circumferentiae  non  polle  folvi  Problema. 
In  cafu  autem  in  quo  punflum  h eft  intra  circulum,  femper 
occurret  hq  circumferentiae ; fi  autem  h fuerit  extra  circu- 
lum, ducatur  ab  eo  refla  hr  circulum  contingens  in  r,  igitur 
omnis  refla  quae  cadit  intra  contingentem  hr  circulo  occur- 
ret, quae  extra  cadit  ei  non  occurret.  Ut  vero  intra  cadat  ne- 
cefle  eft  reflam  kh  majorem  efle  contingente  hr ; quod  ita  of- 
tenditur.  Ducatur  As  parallela  ipfi  hC,  occurratque  ei  contin- 
gens hr  in  s,  et  ducatur  ad  hC  refla  st  parallela  ipfi  AC,  fi  ve 
ipfi  qp,  et  jungatur  Cr.  Quoniam  igitur  in  triangulis  sth,  Crh 
refll  funt  anguli  sth,  Crh,  communis  autem  ths  cui  aequalia 
latera  st,  Cr  funt  oppofita,  erit  et  th  aequalis  Ipfi  hr.  Quaevis 
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siutem  redla  a pun<5lo  h ducfta,  quae  circulo  occurrit,  necef- 
larib  re(5lae  sA  occurret  fupra  pundlum  s,  redla  autem  hq, 
quae,  ex  hypothell,  circumferentiae  occurrit,  fccat  redlam  sA 
in  q,  et  propterea  redla  qp  parallela  ipfi  st  cadet  fupra  eam; 
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eft  igitur  hp  major  ipfa  ht,  hoc  cfl;  kh  major  eft  contingente 
hr.  Hifce  praemiflis. 

Componetur  Problema  ita. 

Vide  re<Jtam  kl  quae  eft  extra  circulum. 

Sit  kl  redla  politione  data,  et  data  ftnt  pundla  k,  1;  duca« 
tur  a centro  redla  Ch  ad  kl  perpendicularis,  igitur,  ex  hypo- 
thefi,  aequales  funt  Ih,  hk,  et,  in  cafu  quo  kl  circulo  non  oc-» 
currit,  fit  kh  major  redla  hr  quae  circulum  in  r contingit. 
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Ponatur  autem  in  hC  rcdla  hp  aequalis  ipfi  kh,  et  ducatur  pq- 
parallela  et  aequalis  ipfi  AC,  igitur,  ut  oftenfum,  jun<5la  hq 
circumferentiae  occurret.  Sit  a alterum  ex  pun<5lis  occurfus», 
ct  ad  hC  ducatur  aV  parallela  ipfi  AC,  et  ipfis  CV,  GY  tertia 
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proportionalis  inveniatur  GX,  et  per  X ducatur  redla  FX  pa- 
rallela ipfi  AB,  eique  occurrat  jundla  Vk  in  G,  eademque  ipfi 
AB  occurrat  in  D ; erunt  re<flae  GX,  AC,  CD  proportionales. 

Jungatur  enim  Ca,  ct  quoniam  proportionales  funt  XC, 
CY,  CV,  erit  re«Elanguluav  XC,  CV  aequale  quadrato  ex  CY, 
five  Ca;  et,  ablato  communi  quadrato  ex  CV,  erit  ce<5langu- 
lum  XV,  VC  aequale  quadrato  ex  Va.  £t  quoniam  cfl  hp  ad. 
pq,  hoc  cfl  hk  ad  AC,  ut  hV  ad  Va,  erit,  permutando,  kk 
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ad  hV,  ut  AC  ad  aV ; eft  autem  ut  kh  ad  hV,  Ita  DG  ad  CV’’ ; 
igitur  ut  AC  ad  aV,  ita  eft  DC  ad  CV,  et  quoniam  rcclangula 
XG,  DC  et  XV,  VC  fuper  ipfas  DC,  CV  liint  ftmilia,  erit* 
quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  aV,  ut  redlangulum  XO, 
DC  ad  ipfum  XV,  VC.  Eft  autem  quadratum  ex  aV  aequale 
redlangulo  XV,  VC,  quadratum  igitur  ex  AC  aequale  eft  re£l- 
angulo  XG,  DC,  et  propterea  proportionales  fuat  re<ftae  XO, 
AC,  CD.  D. 

Praeterea  quoniam 'oftenAim  fuit  in  analyft  quadratum  ex 
GX  ede  ad  quadratum  ex  AC,  ut  quadratum  ex  aV  ad  illud 
ex  VC;  componendo,  erit  quadratum  ex  GX  una  cum  eo  ex 
AC  ad  quadratum  ex  AC,  ut  quadrata  ex  aV,  VC  fimul,  hoc 
eft  quadratum  ex  AC  ad  quadratum  ex  VC.  Et  eft  quadra- 
tum ex  CX  ad  quadratum  ex  CY,  five  AC,  ut  quadratum  ex 
AC  ad  illud  ex  VC;  igitur  quadrata  ex  XG,  AC  fimul  funt 
aequalia  quadrato  ex  CX.  Si  Igitur  fiat  CR  aequalis  ipfi  XG, 
et  ducatur  ad  XG  re<fia  RF  parallela  ipfi  CX,  erit  quadratum 
ex  RF,  hoc  eft  ex  CX  aequale  quadratis  RC,  CA,  et  propterea, 
fadla  CE  aequali  ipfi  DC,  F,  G funt,  per  Caf.  4.  Prop.  83. 
pun<fta  a quibus  fi  infle^ntur  uKunque  ad  circumferentiam 
regiae  FH,GH  abicindentes  legmenta  KE,DL  diametri  punc- 
tis D,  E adjacentia,  quadrata  ex  KE,  DL  fimul  aequalia  erunt 
fpatio  dato,  quadratis  fcilicet  ex  AD,  DB ; et  per  Cor.  Prop. 
83.  eaedem  redae  FH,  GH  abfeindent  legmenta  ml,  kn  rec- 
tae kl,  datis  pundis  k,  1 adjacentia,  quorum  quadrata  fimul 
aequalia  erunt  dato  fpatio,  duplo  fcilicet  quadrati  ex  oh. 
'Quod  erat  ofteodendam. 

Dom.  Matthaeus  Stewart  eandem  Fermatii  Propofitionem 
quae  in  Cafi  Prop.  83.  habetur,  adhuc  magis  generalem 
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reddidit  Propofitionc  fequcnte,  quam  multis  abhinc  annis 
mihi  communicavit,  viz.  [Vid.  fig.  Caf.  2.  Prop.  83.] 

Data  politione  et  magnitudine  diametro  AB  circuli,  cujus 
centrum  ell  C;  datisque  in  AB  duobus  pumftis  D,  I quae  in- 
aequaliter a centro  diftant  ad  contrarias  ejus  partes ; data 
erunt  alia  duo  punda  a quibus  fi  inflectantur  utcunque  ad 
circumferentiam  duae  redae,  quarum  altera  diametro  occur^ 
rit  in  K,  reliqua  vero  ipli  in  L,  datum  erit  quadratum  ex  KI 
una  cum  fpatio  ad  quod  quadratum  ex  DL  eandem  habet  ra- 
tionem quam  habet  reda  DC  ad  ipfam  CI.  Propofitio  autem 
haec  inveltigari  et  oltendi  poteft  modo  non  multum  dlflimili 
ei  qui  in  Caf.  2.  Prop.  83.  adhibitus  fuit. 

PROP.  LXXXV. 

Ex  qua  quinta  Fermatii  Propofitio  immediate  lequitur. 

“ DATO  pofitione  et  magnitudine  circulo,  et  reda  linea  data.  • 
“ politione;  data  erunt,  in  reda  huic  parallela,  duo  punda 
“ a quibus  fi  ad  circumferentiam  utcunque  infledantur  duae 
“ redae  fumma  quadratorum  ex  inflexis  habebit  ad  triangu- 
“ Ium  inflexis  et  reda  quae  duo  punda  conjungit  conten- 
“ tum,  rationem  datae  rationi  eandem.” 

Sit  circulus  politione  datus  cujus  diameter  pofitione  data 
fit  AB  et  centrum  C.  Et  puta  Porifma  verum  elTe,  data  fcili- 
cct  clfe  duo  punda  D,  F.  in  reda  ipfi  AB  parallela  a quibus 
utcunque  inflexis  DF,  EF  ad  circumferentiam,  fumma  qua- 
dratorum ex  DF,  EF  habebit  ad  triangulum  ipfis  DF,  FE 
et  jundi  DE  contentum  rationem  eandem  datae  rationi  quam 
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habet  a ad  b.  Per  pundtum  F ducatur  FG  parallela  ipfi  DE, 
occurratque  circumferentiae  rurfus  in  G ; bifariam  autem  fe- 
cetur  DE  in  H,  et  ad  DE  ducantur  perpendiculares  FK,  GL. 
Quoniam  igitur,  ex  hypothefi,  fumma  quadratorum  ex  DF, 
FE  habet  ad  DFE  triangulum  rationem  quam  habet  a ad  b ; 


D K H L £ 


et  quoniam  flmiliter  eandem  habet  rationem  fumma  quadra- 
torum ex  jun<5lis  DG,  GE  ad  triangulum  DGE ; eft  autem 
triangulum  DFE  aequale  triangulo  DGE,  igitur  erit  fumma  • 37.  i. 
quadratorum  ex  DF,  FE  aequalis  fummae  quadratorum  ex  ip- 
lis  DG,  GE.  Eft  vero  fumma  quadratorum  ex  DF,  FE  aequa- 
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* 47. 1.  lis  ’’  quadratis  ex  DK,  KE  et  duplo  quadrati  ex  FK,  hoc  ell 
9-  *•  duplo  quadratorum  ex  DH,  HK,  KF,  hoc  eft  duplo  eorum  ex 
DH,  HF.  Et  fimiliter  fumma  quadratorum  ex  DG,  G£  ae- 
qualis eft  duplo  quadratorum  ex  DH,  HG.  Eft  igitur  qua- 
dratum cx  HF  aequale  quadrato  ex  HG,  et  reStz  HF  aequalis 


N 


rectae  HG.  Bifariam  iecetur  FG  in  M,  et  jungatur  HM;  eft 
* 8. 1.  igitur  ^ angulus  FMH  redh^  et  quoniam  liM  Icariam  et  ad 
< Cor.  1. 3.  redos  angulos  iecat  redam  FG  ia  circulo,  tranftbk  ^ reda  HM 
per  centrum  C.  Producatur  HC  ad  N ut  iit  HN  bis  ad  HO, 
ut  (a  ad  b,  koc  eft  ut  fumma  quadratorum  ex  DF,  F£  ad  tri- 
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angulum  DFE,  hoc  eft  ut)  duplum  quadratorum  ex  DH,  HF 
ad  triangulum  DFE.  Erit  igitur  fumma  quadratorum  ex  DH, 

HF  ad  (duplum  trianguli  DFE,  hoc  eft  ad)  redlangulum  DE, 

FK.,  ut  (reda  NH  ad  ipfam  DE,  hoc  eft  ut)  redangtdum  NH, 

FK  ad  ipfum  DE,  FK.  Quare  quadrata  ex  DH,  HF  (imul  ae- 
qualia funt  redangulo  NH,  FK,  hoc  eft  redangulo  NH,  HM. 
Commune  auferatur  quadratum  ex  HM,  et  quadrata  ex  DH, 

FM  fimul  aequalia  erunt  HM,  MN  redangulo.  Occurrat  HN 
circumferentiae  in  pundis  O,  P,  et  inflexis  DO,  EO,  oftende- 
tur,  ut  in  pracmiflis,  quadratum  ex  DH  aequale  redangulo- 
HO,  ON.  Similiter,  inflexis  DP,  EP,  quadratum  ex  DH  ae- 
quale erit  redangulo  HP,  PN.  Igitur  redangulum  HO,  ON. 
aequale  eft  ipfi  HP,  PN,  quare  et  redta  HO  aequalis  eft  ipfi- 
PN ; et  eft  OC  aequalis  redae  CP,  et  propterea  eft  HC  aequa- 
lis ipfi  CN. 

Ad  AB  ducatur  DQ^parallela  ipfi  HC,  et  jungatur  FC.  Et 
quoniam  oftenfum  fuit  quadrata  ex  DH,  FM  fimul  aequalia 
efTe  redangulo  HM,  MN,  commune  addatur  quadratum  ex. 

MC,  et  quadrata  ex  DH,  FC  fimul  aequalia  erunt  quadrato  ex. 

HC.  Quadrata  vero  ex  DH,  FC  aequalia  funt  quadratis  ex  Q^. 

CP,  hoc  eft  quadrato  ex  junda  PQr  quod  propterea  aequale - 
erit  quadrato  ex  HC,  et  reda  PQ^ipfi  HC  erit  aequalis.  Quo- 
niam vero  data  eft  ratio  a ad  b,  hoc  eft  ratio  quam  habet  HN . 
bis  ad  HD,  data  erit  ratio  quam  habet  HC  pars  quarta  du- 
plae ipfius  HN  ad  HD,  hoc  eft  quam  habet  PQ^ad  ipfam  Q^ 

Specie  igitur  datum  eft  triangulam  redangulum  CPQ»^  et  f ^6.  D«t. 
data  eft  CP  magnitudine,  quare  et  PQj-QC,  hoc  eft  CH,  HD 
magnitudine  datae  erunt.  Sed  et  pofitione  data  eft  CH  quae 
a dato  pundo  C ad  redos  angulos  pofitione  datae  AB  duda 
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cft;  datum  igitur  cft  pundlum  H,  et  reda  HD  pofitlone  data ; 
et  datae  fvmt  HD,  DE  magnitudine,  quare  data  funt  D,  E 
punda.  Quae  fuerunt  invenienda. 

Componetur  ita. 

Sit  AB  diameter  circuli  politione  et  magnitudine  data,  et 
centrum  fit  C.  Ratio  autem  quam  fumma  quadratorum  ha- 
bere debet  ad  triangulum  fit  ea  quam  data  reda  RS  quater 
habet  ad  datam  RC ; et  fint  punda  invenienda  in  reda  quae 
ipfi  AB  parallela  cft.  Et  quoniam  debet  efie  PQ^ad  QC,  ut 
RS  ad  RC,  et  eft  PQjnajor  QC,  debet  RS  major  efie  RC.  Sit 
ita,  et  ducatur  CP  ad  redos  angulos  ipfi  AB,  et  ad  eam  a 
pundo  R ducatur  RT  aequalis  ipfi  RS ; ad  AB  vero  a pundo 
P ducatur  PQ^  parallela  ipfi  RT,  et  a pundo  Q^ad  redos  an- 
gulos ipfi  QB  ducatur  QD  aeqtialis  redae  QP ; denique  ad 
PC  ducatur  DH  parallela  ipfi  QC,  et  producatur  ad  E ut  ae- 
qualis fit  HE  ipfi  HD ; erunt  D,  E punda  invenienda. 

Ab  ipfis  enim  D,  E pundis  infledantur  utcunque  ad  cir- 
cumferentiam redae  DF,  EF,  et  ad  CH  ducatur  FM  parallela 
ipfi  DH,  et  producatur  HC  ad  N ut  aequales  fint  HC,  CN,  ct 
jungatur  CF.  Et  quoniam  quadratum  ex  CH,  five  PQ^eft  ae- 
quale (quadratis  ex  QC,  CP,  hoc  eft  quadratis  ex  DH,  FC,  hoc 
eft)  quadratis  ex  DH,  FM,  MC,  commune  auferatur  quadra- 
tam ex  MC,  et  redangulum  HM,  MN  aequale  erit  quadratis 
ex  DH,  FM,  five  ex  DH,  HK ; commvme  addatur  quadra- 
tum ex  HM,  five  KF,  erit  redangulum  NH,  HM  aequale  tri- 
bus quadratis  ex  DH,  HK,  KF.  Igitur  tria  haec  quadrata  funt 
ad  redangulum  DE,  KF,  ut  (redangulum  NH,  HM  ad  idem 
redangulum  DE,  KF,  hoc  cft  ut)  reda  NH  ad  ipfam  DE. 
Duplum  igitur  quadratorum  ex  DH,  HK,  KF  cft  ad  redan- 
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gulum  DE,  KF,  ut  redla  NH  bis  ad  DE;  et  duplum  eorun- 
dem quadratorum,  hoc  eft  quadrata  ex  DF,  FE  fimul  funt  ad 
triangulum  DFE  dimidium  fclllcet  rec^anguli  DE,  KF,  ut 


redta  NH  bis  ad  DH  dimidium  ipilus  DE,  hoc  eft  ut  CH  qua- 
ter, five  PQjquater  ad  QC,  hoc  eft  ut  RT,  five  RS  quater  ad 
RC,  hoc  eft  in  ratione  data.  E,  D, 

• 

Cor,  Et  produdlis  DF,  EF  ad  AB  (vel  ad  quamvis  redlam 
ipfi  parallelam)  in  V,  X,  manifeftum  eft  fummam  quadrato- 
rum ex  VF,  FX  cfle  ad  triangulum  VFX,  ut  fumma  quadra- 

Bbbb 
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torum  ex  DF,  FE  ad  triangulum  DFE,  hoc  eft  in  ratione  data. 
Et  haec  cft  Fermatii  Propofitio  quinta. 

P R O P.  LXXXVI. 

“ SIT  redla  AB  harmonice  fedla  in  C,  D,  hoc  eft  ut  BA  fft  ad 
“ AC,  ut  BD  ad  DC;  et  a quovis  pun<Ro  E ducantur  EA,  EC, 
“ ED,  EB ; rcdla  GF  utcunque  ipfis  occurrens  harmonice  fe- 
“ cabitur  In  pundlis  occurfus.” 

Redlis  EA,  EC,  ED,  EB  occurrat  GF  in  pvmdlis  F,  H,  K> 
G,  et  per  H ducatur  LHM  paral- 
lela ipfi  EB,  et  occurrat  redlls  EA, 

ED  in  L,  M.  Eft  igitur,  propter 
parallelas,  GF  ad  FH,  ut  EG  ad  LH, 
hoc  eft  ut  EG  ad  HM,  quia  LM 
‘ rr.  Sj.  bifariam  fe<fta  eft  ^ in  H ; eft  au- 
tem EG  ad  HM,  ut  GK.  ad  KH ; ut 
igitur  GF  ad  FH,  ita  eft  GK  ad  KH. 

P R O P.  LXXXVII. 

“ SIT  circulus  cujus  diameter  OCP,  et  in  ipfa  fumantur  duo 
‘‘  puncfta  K,  N ad  eafdem  centri  C partes,  quae  Biciunt  CK, 
CO,  CN  proportionales  ; fi  per  alterutrum  pundlorum  K, 
“ N,  puta  N,  ducatur  ND  ad  redlos  angylos  ipfi  CN,  et  per 
“ reliquum  pun<ftum  K ducatur  utcunque  re<fta  linea  KE  quae 
“ occurrat  ipfi  ND  in  Ei,  et  circumferentiae  in  Q^R  pun<ftls; 
“ eiit  QE  ad  ER,  ut  QK  ad  KR.” 


B 
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Cas.  i.  Quando  pundlum  E eft  extra  circulum.  A pundlo 
E ad  centrum  C ducatur  redla  EC,  ct  ad  EC  a pundlo  K duca- 
tur perpendicularis  KI ; quoniam  igitur  pun<51a  E,  N,  K,  1 
funt  in  circulo,  quia  anguli  ad  N,  I funt  redii,  erit  redlangu- 
lum  EC,  CI  (aequale  redlangulo  NC,  CK,  hoc  eft)  quadrato  ex 
iemidiametro  CO ; quare  redlae  a pundlo  E dudlae  ad  pundla 
in  quibus  KI  circumferentiae  occurrit,  circulum  contingent. 


P 


Kedla  igitur  E Q^ quae  circumferentiae  occurrit  in  Q^R  ct 
conjungenti  tadlus  in  K,  in  iifdem  pundlis  lecabitur  “ ita  ut 
QE  fit  ad  ER,  ut  QK  ad  KR. 

Cas.  2.  Quando  pundlum  E dl  intra  circulum.  Quoniam 
proportionales  funt  CK,  CO,  CN,  et  eft  EN  perpendiculari» 
ad  CK,  redlae  quae  a pundlo  K ducimtur  ad  pundla  in  quibus 
EN  circumferentiae  occurrunt,  circtdum  contingent,  et  redla 

B b b b a 
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Digitized  by  Google 


5^4 


DE  PORISMATIBUS. 


KQ^re£lae  quae  jungit  pundla  contadlus  occurrit  in  E,  cft 
• Tr  77.  jgitur  ’ QK  ad  KR,  ut  QE  ad  ER. 

Et  contra,  fi  in  circuli  diametro  OCP  fumantur  duo  punc- 
ta K,  N ad  eafdem  centri  partes,  et  per  alterutrum  eorum  du- 
catur NE  ad  redtos  angulos  diametro,  et  per  reliquum  punc- 
tum K ducatur  utcunque  re«fla  KE  occurratque  ipfi  NE  in  E, 
et  circumferentiae  in  Q»^R.  pundlis  ; fueritque  QE  ad  ER,  ut 
QK  ad  KR ; proportionales  erunt  CK,  CO,  CN. 

Si  enim  non  fuerint,  proportionales  fint  CK,  CO,  Ca  et  per 
a ducatur  ad  EK  redla  oj3  parallela  ipfi  NE;  igitur,  per  hanc 


Propofitioncm,  erit  ut  QS  ad  |SR,  ita  (QK  ad  KR,  hoc  eft,  ex 
hypothefi,  ut)  QE  ad  ER ; quod  fieri  non  poteft. 

Vel  direde  ita,  a centro  C ducatur  ad  QR  perpertdicularis 
CS  quae  bifariam  fecabit  ipfam  QR.  Quoniam  igitur  ut  QE 
ad  ER,  ita  ell  QK  ad  KR,  et  bifariam  fedla  eft  QR  in  S,  per 
Caf.  Prop.  64,  re(ftangulum  ES,  SK  aequale  eft  quadrato  cx 
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SR.  Pun(fla  autem  C,  S,  N,  E funt  in  circulo  quia  redH  f\mt  an- 
guli ad  S,  N,  quare  redlangulum  SK,  KE  aequale  ell  ipfi  CK, 
KN ; et  quadrata  ex  CS,  SK  fimul  aequalia  funt  quadrato  ex 
CK.  Totum  igitur,  fi  fuerit  pun<flum  E extra  circulum,  vel 
reliquum  fi  fuerit  intra,  quadratum  fcilicet  ex  CS  una  cum 
reclangulo  ES,  SK,  hoc  eft  una  cum  quadrato  ex  SR,  hoc  eft 
quadratum  cx  femidiametro  CR,  aequale  eft  toti  vel  reliquo 
rcdlangulo  fcilicet  KC,  CN.  Proportionales  igitur  funt  CK, 
CO,  vel  CR,  et  CN. 

P R O P.  LXXXVIII. 

“SIT  circulus  cujus  diameter  OCP,  et  in  ipfa  fumantur  duo 
“ pundla  K,  N ad  eafdam  partes  centri  C quae  faciunt  CK, 
“ CO,  CN  proportionales,  et  a pundlo  N du(ftA  ND  ad  redlos 
“ angulos  ipfi  CN,  fumantur  in  redla  ND  duo  pun<5la  D,  E 
“ ad  contrarias  partes  ipfius  N fi  pundlum  N fuerit  extra  cir- 
“ culum,  ad  eafdem  autem  fi  fuerit  intra,  fitque  redlangu- 
“ Ium  DN,  NE  aequale  re<ftangulo  ON,  NP;  ab  alterutro  au- 
“ tem  pundlorum  D,  E,  puta  E,  fi  fuerit  utrumque  extra  cir- 
“ culum,  a pundlo  vero  E quod  intra  circulum  eft,  fi  unum 
“ fuerit  extra  et  reliquum  intra  circulum,  ducatur  redla  EK 
“ quae  circumferentiae  in  Q»^R  occurrat;  jun(ftae  DQ»_DR 
“ circulum  contingent.” 

Jimgatur  DC  quae  ipfi  QR  occurrit  in  S,  et  quoniam  pro- 
portionales funt  CK,  CO,  CN,  erit  redlangulum  NC,  CK  ae- 
quale quadrato  ex  CO ; auferantur  aequalia  haec  a quadrato 
ex  CN,  fi  fuerit  N extra  circulum,  at  fi  fuerit  intra,  ab  ipfis 
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auferatur  quadratum  ex  CN,  erit,  in  utroque  Cafu,  rcdlaiigu- 
lum  CN,  NK  aequale  rcdangulo  (ON,  NP,  hoc  eft,  ex  hypo- 


P 


TAM  K L B X 

thcfi,  redUngulo)  DN,  NE.  Eft  igitur  DN  ad  NC,  ut  KN  ad 
NE,  et  funt  circa  aequales  angulos  DNC,  KNE,  reiftus  enim 
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uterque  eft ; aequiangula  igitur  ’’  Aint  triangula  DNC,  KNE, 
et  angulus  CDN  aequalis  angulo  NKE,  fivc  angulo  CKS;  et 
in  triangulis  DCN,  KCS  communis  eft  angulus  DCN,  igitur 
angulus  KSC  aequalis  eft  angulo  re<fto  DNC ; quare ' in  cir- 
culo funt  D,  N,  K,  S puncfta.  Redangulum  igitur  DC,  CS 
aequale  eft  ipfi  NC,  CK,  hoc  eft  quadrato  ex  femidiametro 
CO,  et  proptcrca  rectae  DQ^DR  circulum  contingunt,  rec- 
tus enim  eft  angulus  CSK. 

P R O P.  LXXXIX. 

“ SIT  recta  linea  AB,  et  duo  pundta  extra  eam  D,  E,  et  ab  eo- 
“ rum  alterutro  D du(fta  utcunque  redta  DGF  ad  circulum 
“ OGP  cujus  diameter  OP,  jundtae  EG,  EF  abfcindent  ae- 
“ qualia  redtae  AB  legmenta  adjacentia  pundto  K in  quod 
“ cadit  perpendicularis  CK  a centro  C dudta  ad  redtam  AB ; 
“ erit  jundta  DE  parallela  redtae  AB;  occurrat  autem  CK  ipfi 
“ DE  in  N,  et  circumferentiae  in  O,  P,  proportionales  erunt 
“ CK,  CO,  CN ; et  redtangulum  DN,  NE  aequale  erit  redlan- 
“ gulo  ON,  NP.  Et  contra,  fi  fuerint  CK,  CO,  CN  proporti- 
“ onales,  et  CKN  perpendicularis  ad  ipfas  AB,  DE,  fueritque 
“ redtangulum  DN,  NE  aequale  ipfi  ON,  NP ; fi  ab  alterutro 
‘‘  pundlorum  D,  E ducatur  DGF  utcunque  ad  circulum,  et 
“ jungantur  EG,  EF,  abfcindent  hac  aequalia  redtae  AB  feg- 
“ menta  pundto  K adjacentia.” 

Pars  i.  Jungatur  EK  occurratquc  circumferentiae  in  Q>^ 
R,  et  jungantur  DC^DR ; quoniam  igitur  a pundto  D dudta 
eft  DQjid  circulum,  et  juodta  EQjauiluin  aufert  (egmentiun 


b 6.6, 


conT.  a j. 
aut  ai.  3. 
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pundlo  K adjacens,  tranfit  enim  per  ipfum  K,  re<fla  DQjcir- 
culum  continget;  fi  enim  ei  rurfus  occurreret,  redta  a punclo 


P 


D N E V 


E ad  hunc  occurfum  dudla  auferret  aliquod  fegmentum  adja- 
cens pundto  K,  nullum  autem  aufert,  quia  redla  EQjiufert 
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tmllum,  rc<5la  igitur  DQj;irculum  contingit;  fimilitcr  oflen- 
detur  redlam  DR  contingere  circulum.  Jungatur  DC  occur- 
ratque  QR  in  S,  et  DF  cklem  in  T occurrat,  et  EG,  EF  ipfi 
AB  occurrant  in  L,  M ; quoniam  igitur  reclae  DQ^DR  cir- 
culum contingunt,  et  redla  DF  ipfi  QR  occurrit  in  T,  erit"  *Pr.  73. 
FD  ad  DG,  ut  FT  ad  TG;  harmonicales  Igitur  funt  ED,  EG, 

ET,  EF,  et  quoniam  redla  LKM  a tribus  ipfarum  EG,  ET, 

EF  bifariam,  ex  hypothefi,  fedla  efl;  in  K,  erit  LM,  (ive  AB,  pa- 
rallela quartae  * ED.  Redla  autem  DC  ad  centrum  dudla  ab  • pr.  s 1. 
nccurfu  contingentium  DQ^DR  ad  rccflos  angulos  cft  ipfi  QR, 
et  redlus  eft  angulus  DNK,  parallela  enim  oftenfa  ell  DN  ipfi 
AB,  funt  igitur  in  circulo  puncRa  D,  N,  K,  S;  quare  angulus 
CDN  aequalis  eft  **  ipfi  NKE,  et  triangula  reclangula  DNC,*>3j.aut  :i.3. 
KNE  erunt  aequiangula;  ut  igitur  DN  ad  NC,  ita  eft  KN  ad 
NE,  et  rcclangulum  DN,  NE  aequale  erit  ipfi  CN,  NK.  Quo- 
niam vero  puncla  D,  N,  K,  S fimt  in  circulo,  recftangulum 
NC,  CK  aequale 'eft  (ipfi  DC,  CS,  hoc  cft)  quadrato  ex  femi-  'C9r,56.  ?. 
diametro  CO ; proportionales  igitur  funt  CK,  CO,  CN ; et 
propterca,  ut  oftenfum  fuit  in  Prop.  88.  rccftangulum  CN,NK, 
hoc  eft  ipfum  DN,  NE  aequale  eft  retftangulo  ON,  NP. 

Pars  2.  Sit  jam  CK  perpendicularis  ad  ipfas  AB,  DE,  eC 
proportionales  fint  CK,  CO,  CN,  fitque  redlangulum  DN,  NE 
aequale  redlangulo  ON,  NP ; fi  ab  alterutro  pundlorum  D,  E, 
puta  D,  ducatur  re<fta  DGF  utcunque  ad  circulum,  et  jun- 
gantur EG,  EF  quae  ipfi  AB  occurrant  in  L,  M ; erit  LK  ae- 
qualis ipfi  KM. 

Primo,  fit  pun(ftum  D a quo  ducfta  cft  DGF  extra  circu- 
lum, et  jungatur  EK  quae  circumferentiae  occurrat  in  Q^R; 

C c c c 
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et  quoniam  proportionales  fimt  CK,  CO,  CN,  et  DN  perpen- 
dicularis ad  CN,  ct  rcclangulum  DN,  NE  aequale  ipfi.  ON, 


P 


•>  i*f.  98.  NP,  junclac  DQ^DR  circulum  contingent'*.  Occurrat  DF  rec- 
• rr.  7 3.  tac  QR  in  T,  rec^  igitur  DF  harmoiiice  fc(Ra  cft  in  punifUs  D» 
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G,  T,  F,  et  redtae  ED,  EG,  ET,  EF  funt  harmonicalcs.  Rc(5l» 
autem  LM  parallela  eft  uni  ipfarum  ED,  quare  bifariam  fedla 
erit  a reliquis  tribus  quae  ipfi  occurrunt  in  punclis  L,  K,  M, 
hoc  eft  aequales  funt  LK,  KM.  Et  fimiliter,  fi  a pundto  E,  fi 
fuerit  extra  circulum,  ducatur  redla  EHF  ad  circulum,  et 
jungantur  DF,  DH  quae  ipfi  A,  B occurrant  in  Y,  X,  often- 
detur  YK  aequalis  ipfi  KX, 

Sit  autem  puneftum  E intra  circulum,  et  per  ipfum  duca- 
tur utcunque  re<fta  HEF  circumferentiae  occurrens  in  H,  F, 
et  jundlae  DH,DF  redlae  AB  occurrant  in  X,  Y ; erit  ct  in  hoc 
cafu  KX  aequalis  ipfi  KY.  Occurrat  DF  circumferentiae  rur- 
fus  in  G,  et  jundla  KE  occurrat  ipfi  DF  in  T,  jundla  vero  KG 
ipfi  DE  occurrat  in  V.  Igitur  harmonicalcs  funt  ED,  EG,  ET, 

EF,  ut  oftenfum  fuit;  et  quoniam  inter  ipfas  ducla  eft  GK, 
harmonice  fetfta  erit ' in  pimcftis  V,  G,  K in  quibus  tribus  ip-  ' Pr.  86. 
farum  ED,  EG,  ET  occurrit,  et  punefto  in  quo  quartae  EF 
occurrit.  Sed  eadem  rccla  GK  harmonice  fccatur  “ in  pundlis  ‘ Pr.  ey. 
V,  G,  K,  et  pun(fto  in  quo  circumferentiae  rurfus  occurrit ; 
ergo  quartum  hoc  pun«ftum  et  eft  in  recfta  EF,  et  in  circum- 
ferentia ; erit  igitur  in  ipfarum  interfedlione  H ; tranfit  igi- 
tur GK  per  pun(ftum  H,  et  propterea  harmonicales  funt  DG, 

DV,  DFI  ct  jundla  DK.  Eft  autem  rccfta  YX  parallela  uni  ip- 
farum DV,  bifariam  igitur  fe<Shi  erit  a tribus  reliquis  in  punc- 
tis Y,  K,  X,  hoc  eft  YK  aequalis  eft  ipfi  KX. 

Cor.  Hinc,  quoniam  oftgnfum  fuit,  ex  hypothefi  Partis 
primae,  reclangulum  DN,  NE  aequale  efle  retftangulo  ON, 

NP,  erit  rcdlangulum  GD,  DF  ad  ipfum  HE,  EF,  ut  reib 
DN  ad  ipfam  NE. 

C c c c a 
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Si  enim  re£la  DE  fuerit  extra  circulum,  redlangulum  GD,. 
f viJ.  Hem.  DF  aequale  cft  ‘ quadrato  ex  DN  una  cum  re^langulo  ON,NP, 
hoc  eft,  per  Partem  i.  hujus  Prop.  quadrato  ex  DN  et  rccflan- 
gulo  DN,  NE,  hoc  eft  redtangulo  ED,  DN ; fimiliter  redan- 


gulum  HE,  EF  aequale  oftendetur  rcdangulo  DE,  EN.  Igitur 
eft  redangulum  GD,  DF  ad  ipfum  HE,  EF,  ut  ED,  DN  red- 
angulum  ad  ipfum  DE,  EN,  hoc  eft  ut  reda  DN  ad  ipfam 
NE. 

, Si  vero  reda  DE  occurrat  circulo  in  pundis  a,  b,  erit  red- 

VMf  Pg.  j.  . ^ . 

r>3-  5;0'  angulum  GD,  DF,  hoc  eft  ipfum  aD,  Db  exceffus  quadrati  ex 
' DN  et  quadrati  ex  aN,  live  redanguli  ON,  NP,  hoc  eft,  per 
Paitem  i . erit  rcdangulum  GD,  DF  exceffus  quadrati  ex  DN 
ct  redanguli  DN,  NE,  qui  exceffus  aequalis  eft  redangulo 
ND,  DE.  Rcdangulum  autem  HE,  EF,  five  aE,  Eb  exceffus 
eft  quadrati  cx  aN,  hoc  eft  redanguli  ON,  NP,  five,  per  Par- 
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tem  I,  hujus,  rcdtanguli  DN,  NE,  ct  quadrati  ex  EN,  qui  cx- 
ccffus  aequalis  eft  re<5langulo  DE,  EN.  Igitur  re(£langulum 
GD,  DF  ell  ad  ipfum  HE,  EF,  ut  rcdlangulum  ND,  DE  ad 
ipfuin  DE,  EN,  hoc  eft  vtt  reifta  DN  ad  iplam  NE. 

P R O P.  XC. 

Quae  eft  Porifina  quod  mihi  propofuit  D.  Matth.  Stewart. 

“ DATA  pofitione  recla  AB,  et  circulo  OGP  cujus  centrum  eft 
C politione  dato ; data  erunt  duo  pumfta  a quibus  ad  cir> 
“ cumfcrentiam  utcunque  inflexis  duabus  redlis  quae  ipfi  AB 
‘‘  occurrant,  redlaugulum  contentum  fegmentis  alterius  inter 
“ reclam  AB  et  circumferentiam  habebit  ad  re(ftangulum  a 
legmentis  reliquae  inter  ealdem  lineas  rationem  eandem 
“ datae  rationi  quam  habet  data  redla  a ad  datam  b.” 

Puta  Porifina  verum  efle,  et  punifta  D,  E ea  efle  quae  data 
fore  affirmantur.  Inflexis  igitur  utcunque  ad  circumferenti- 
am re(5Us  DF,  EF  quae  ipfi  rurfus  in  G,  H,  et  reiftae  AB  in 
puniftis  Y,  M occurrunt,  habebit,  ex  hypothefi,  reiftangulum 
GY,  YF  ad  ipfum  FM,  MH  rationem  eandem  datae  rationi  a 
ad  b.  Jungatur  EG  quae  ipfi.  AB  occurrat  in  L,.  et  circumfe- 
rentiae rurfus  in  Z ; quoniam  igitur  a-  pumStis  D,  E ad  cir- 
cumferentiam inflexae  funt  DG,  EG  quae  ipfi  rurfus  in  F,  Z et 
reftae  AB  in  puniftis  Y,  L occurrunt,  rurfus,  ex  hypothefi,  ha- 
bebit GY,  YF  re^langulum  ad  ipfum  GL,  LZ  rationem  ean- 
dem rationi  a ad  b.  Igitur  reiftangulum  GY,  YF  eft  ad  re<Sl- 
angulum  FM,  MH,  ut  idem  GY,  YF  ad  reiftangulum  GL, 
LZ,  quod  propterea  aequale  eft  ipfi  FM,  MH.  Ad  AB  duca- 
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tur  perpendicularis  CK  quae  circumferentiae  occurrat  in  O, 
P,  et,  fi  K fuerit  intra  circulum,  occurrat  AB  circumferentiae 


P 


in  A,  B pimdlis,  aequales  igitur  funt  AK,  KB;  et  quoniam 
«dantium  GL,  LZ  aequale  eft  ipfi  FM,  MFF,  erit  et  rccl- 
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angulum  AL,  LB  aequale  ipfi  AM,  MB,  quare  redla  LK  ipfi 
KM  eft  aequalis.  Si  vero  pundlum  K fuerit  extra  circulum, 
rcdlangulum  GL,  LZ  aequale  eft  ipfi  OK,  KP  una  cum  qua- 
drato ex  LK,  et  fimiliter  re<ftangulum  FM,  MH  aequale  eft 
ipfi  OK,  KP  una  cura  quadrato  ex  MK.  Redlangulum  igitur 
OK,  KP  una  cum  quadrato  ex  LK  aequale  eft  rcdlangulo  OK, 
KP  una  cura  quadrato  ex  MK;  re<5la  igitur  LK  aequalis  eft 
ipfi  KM.  Confiat  igitur  eam  efte  affecSlIonem  puneftorum  D, 
E,  ut  fi  ab  alterutro  ipforum  D ducatur  utcunque  redla  DGF 
ad  circulum,  et  jungantur  F.G,  EF,  abfeindent  hae  a redla  po- 
litione data  AB  fegmenta  LK,  MK  pundlo  K adjacentia  quae 
inter  fe  funt  aequalia.  Jungatur  DE  quae  parallela  erit  rec- 
tae AB  per  Prop.  8g.  et  ipfi  DE  occurrat  CK  in  N,  et  quo- 
niam CK  perpendicularis  eft  ad  AB,  erit,  per  Cor.  Prop.  8g. 
redlangulum  GD,  DF  ad  ipfum  FJE,  EF,  ut  redla  DN  ad  ip- 
fam  NE. 

Quoniam  igitur  redlae  EG,  EF  ablclndunt  ab  ipfa  AB  feg- 
menta LK,  MK  adjacentia  pundlo  K in  quod  cadit  perpendi- 
cularis CK  a centro  dudla  ad  redlam  AB,  erit,  per  Prop.  8g. 
redlangulum  DN,  NE  aequale  redlangulo  ON,  NP ; igitur,  in 
cafii  in  quo  pundlum  N eft  extra  circulum,  addito  comnmni 
quadrato  ex  DN,  erit  redlangulum  ED,  DN  aequale  (redlangu- 
lo ON,  NP  una  cum  quadrato  ex  DN,  hoc  eft)  redlangulo  FD, 
DG ; in  cafu  vero  in  quo  N eft  intra  circulum,  occurrat  DN 
circumferentiae  in  a,  b,  et  quoniam  redlangulum  ON,  NP  ae- 
quale eft  quadrato  ex  aN,  fi  a quadrato  ex  DN  auferantur  ae- 
qualia, redlangulum  fcilicet  DN,  NE  et  quadratum  ex  aN, 
erit  reliquum  redlangulum  ED,  DN  aequale  reliquo  aD,  Db, 
hoc  eft  redlangulo  FD,  DG.  Et  quoniam,  per  eandem  Prop. 
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8g.  proportionales  funt  CN,  CO,  CK,  erit  recflangulum  NC, 
(JK  aequale  quadrato  ex  CX),  et,  in  cafu  in  quo  K eft  intra 
circulum,  ablato  communi  quadrato  ex  CK,  erit  recRangulum 
NK,  KC  aequale  ipli  OK,  KP;  in  cafu  vero  in  quo  K ell  ex- 
tra circulum,  ablato  ab  iildem  aequalibus  quadrato  ex  CN, 
erit  recRangulum  KN,  NC  aequale  ipfi  ON,  NP;  igitur,  quo- 
niam bifariam  fedla  eft  OP  in  C,  erit,  in  utroque  cafu,  PN  ad 
NO,  ut  PK  ad  KO.  Jundla  igitur  GH  tranfibit  per  punclum 
K per  Cor.  2.  ad  finem  Prop.  61.  Occurrat  GH  rcclae  DE  in 
V,  et  quoniam  proportionales  funt  CK,  CO,  CN,  et  NV  per- 
pendicularis ad  CN,  erit,  per  Prop.  87.  GV  ad  VH,  ut  GK 
ad  KH,  et  permutando,  ut  VG  ad  GK,  ita  VH  ad  HK;  eft 
■ autem,  propter  parallelas,  VG  ad  GK,  ut  DG  ad  GY,  et  VH 
ad  HK,  ut  EH  ad  HM;  et  propterca  ut  DG  ad  GY,  ita  eft 
£H  ad  HM,  Et  eft  DF  ad  FY,  ut  EF  ad  FM,  igitur  ut  rccl- 
angulum  FD,  DG  ad  rcdlangulum  FY,  YG,  ita  eft  rciflangn- 
Jum  FE,  EH  ad  Ipfum  FM,  MH ; et  permutando,  ut  redlan- 
gulum  FD,  DG  ad  redlangulum  FE,  EH,  ita  eft  redlangulum 
FY,  YG  ad  ipfum  FM,  MH.  Et,  per  Cor.  Prop.  8g.  retftan- 
gulusn  GD,  DF  eft  ad  ipfum  HE,  EF,  ut  redla  DN  ad  ipfam 
NE,  quare  et  re<ftangulum  GY,  YF  eft  ad  ipfum  HM,  MF,  ut 
re(fta  DN  ad  ipfam  NE.  Ex  hypothefi  autem  data  eft  ratio 
redlanguli  GY,  YF  ad  ipfum  HM,  MF',  eadem  fcilicct  rationi 
datae  a ad  b ; data  igitur  eft  ratio  DN  ad  NE.  Quoniam  vero 
proportionales  funt  CK,  CO,  CN  per  partem  primam  Prop.  8g. 
et  datae  funt  CK,  CO,  data  erit  et  CN,  datumque  erit  reflan- 
*tr.  89.  gulum  ON,  NP  cui  aequale eft  redlangulum  DN,  NE.  Quo- 
niam igitur  data  eft  ratio  DN  ad  ipfam  NE,  et  datum  eft  recft- 
angulum  ipfis  contentum,  fpecic  et  magnitudine  datum  eft 
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redlangulum  DN,  NE,  ct  propterca  ipfius  latera  DN,  NE 
magnitudine  data  funt fed  et  politione,  et  datum  eft  punc-  ‘ 


P 


dum. 

Dddd 
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Componetur  vero  ita. 

Sit  AB  redla  pofitione  data,  et  fit  ratio  data  ca  quam  lyi- 


P 


bet  re<fla  a ad  re«5lam  b.  A centro  C ducatur  ad  AB  perpen- 
dicularis CK,  occurratque  circumferentiae  in  O,  P,  et  ipfis 
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CK,  CO  fumatur  tertia  proportionalis  CN,  et  per  N ducatui 
DE  parallela  redlae  AB ; fiatque  reiflangulum  aequale  ipfiON, 
NP  liinile  autem  redlangulo  quod  ipfis  a,  b continetur;  et  in 
redla  DN  ponatur  ND  aequalis  alteri  lateri  inventi,  lateri  fei- 
licet  ejus  quod  ipfi  a eft  homologum ; et  ad  contrarias  partes 
pun(5li  N ponatur  NE  aequalis  reliquo  lateri,  fi  AB  circulo  oc- 
rurrat ; ad  eafdem  autem  partes  fi  non  occurrat.  Reiflangu- 
ium  igitur  DN,  NE  aequale  eft  ipfi  ON,  NP,  et  habet  DN  ad 
NE  eandem  rationem  quam  habet  rcifta  a ad  ipfam  b.  Pundla 
autem  D,  E erunt  punifta  invenienda,  hoc  eft,  fi  ab  ipfis  in- 
fleiftantur  DF,  EF  ad  circumferentiam,  occurrantque  ipfi  rur- 
fus  in  G,  H et  reiftac  AB  in  Y,  M,  habebit  reiftangulum  GY, 
YF  ad  ipfum  HM,  MF  eandem  rationem  quam  habet  DN  ad 
NE,  hoc  eft  quam  habet  a ad  b. 

<^oniam  enim  reiftangulum  DN,  NE  aequale  eft  reiftan- 
•gxilo  ON,  NP,  erit,  ut  in  analyfi  oftenfum,  redlangulum  ED, 
ON  aequale  re<ftangulo  FD,  DG.  Et  quoniam  proportionales 
flfunt  CK,  CO,  CN,  erit,  ut  ibidem  oftenfum,  PN  ad  NO,  ut 
PK.  ad  KO,  quare  juncla  GH  tranfibit  per  pundlum  K,  Oc- 
currat GH  ipfi  DE  in  V,  et  omnino  ut  in  analyfi,  oftendetur 
redtangulum  FD,  DG  efle  ad  redangulum  FE,  EH,  ut  redl'^ 
angulum  FY,  YG  ad  ipfum  FM,  MH.  Quoniam  vero  redlan- 
gulum  DN,  NE  aequale  eft  ipfi  ON,  NP,  erit,  per  Corollari- 
um Prop.  89.  redlangulum  FD,DG  ad  ipfum  FE,EH,  ut  redla 
ON  ad  reiftam  NE;  igitur  reclangulum  FY,  YG  eft  ad  ipfum 
FiVl,  MH,  ut  reifla  DN  ad  ipiain  NE,  hoc  eft,  ex  conftrudli- 
■one,  ut  reifta  a ad  ipfam  b. 

Cor.  Si  igitur  fuerint  duo  punifta  D,  E a quorum  alterutro 
D dvuftfi  DGF  ad  circulum,  juniftae  EG,  EF  aequalia  redae  AB 

D d d d 2 
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fcgmenta  abfcindiint  adjacentia  punclo  K in  quod  perj>endi- 
cularis  a centro  C ad  AB  cadit,  fi  CK  occurrat  jundlae  DE  in 
N,  DF  vero  et  EF  occurrant  AB  in  Y,  M ; erit  redlanguluin 
GY,  YF  ad  ipfum  HM,  MF,  ut  recla  DN  ad  ipfam  NE. 

p R o p.  xcr. 

Quae  eft  Tlieorcma  cujus  enuntiationem  tradit  Dom.  Mat- 
thaeus Stewart  in  vol.  i.  libri  didi  “ ElFays  and  Obfcrva- 
“ tions  pliyfical,  &c.  Edinburgh  1754.” 

“ SIT  AB  diameter  circuli  pofitionc  et  magnitudine  dati,  oc- 
“ curratquc  reda  CD  ipfi  normalis  in  dato  pundo  C ; non 
“ autem  fit  C centrum  circuli,  et  datum  fit  pundum  D in  reda 
“ CD;  fitque  quadratum  ex  CD  majus  redangulo  ACB,  fi  fit 
“ pundum  C intra  circulum ; fi  vero  fit  extra,  fit  quadratum 
“ ex  CD  minus  redangulo  ACB ; producatur  DC  ad  E,  ut  fit 
“ CE  aequalis  ipfi  CD;  data  erunt  duo  punda  F,  G extra  rec- 
“ tam  DE,  ut,  fi  ab  ipfis  infledantur  FH,^  GH  ad  pundmn 
“ quodvis  H in  circumferentia,  redae  DE  occurrentes  in  K, 
“ L,  erit  fumma  quadratorum  ex  DK,  EK  ad  redangulum 
“ DLE  in  ratione  data.” 

Theorema  hoc  eft  revera  Porifma,  quod  ut  fequitur  inve- 
fljgavi. 

Cas.  i.  Quando  pundum  C eft  intra  circulum. 

Puta  verum  efle  Porlfina,  occurratque  reda  DE  circumfe- 
rendae in  pundis  R,  S;  quoniam  igitur  DE  perpendicularis 
eft  ad  diametrum  AB,  erit  CR  aequalis  ipfi  CS ; et  quoniam, 
ex  hypothefi,  data  eft  ratio  fummae  quadratorum  ex  DK,  KE 
ad  redangulum  DL,  LE,  data  erit  et  ratio  dimidii  hujus  fum- 
•9, aut  lo.i.mae,  hoc  eft  “ratio  quadratorum  ex  KC,  CE  ad  redangulum 
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DL,  LE.  Inflectantur  FR,  GR  ad  pun<Rum  R,  et  fimiliter 
data  erit  ratio  quadratorum  ex  CR,  CE  ad  redtangulum  DR, 

RE.  Igitur  quadrata  ex  CR,  CE  funt  ad  redlangulum  DR,  RE, 
ut  quadrata  ex  KC,  CE  ad  recFanguIum  DL,LE;  et  reliquum, 
redlangulum  fcilicet  SK,  KR  erit'’ ad  reliquum  redtangulum  '>19.5, 
SL,  I.R,  ut  quadrata  ex  CR,  CE  ad  DR,  RE  reclangulum. 

Datae  autem  funt  DR,  CR,  CE,  et  propterea  RE,  data  Igitur 
efl:  ratio  quadratorum  ex  CR,  CE  ad  reclangulum  DR,  RE,  et 
propterea  data  ell  ratio  re«5languli  SK,  KR  ad  Ipfum  SL,  LR. 


F O G 


Occurrant  retSlae  FH,  GH  circumferentiae  rurliis  in  Q»^P,  ec 
quoniam  redlangulum  SK,  KR  aequale  eft  redlangulo  QK, 
KH,  ct  SL,  LR  ipfi  PL,  LFI,  habebit  redlangulum  QK,  KH 
ad  ipfum  PL,  LH  datam  rationem  quam  habet  fumma  qua- 
dratorum ex  CR,  CE  ad  redlangulum  DR,RE.  Quoniam  igi- 
tur duo  funt  pundla  F,G  a quibus  inflexis  utcunque  FH,GH 
ad  circumferentiam  quae  ei  rurfus  in  Q»_P  et  re<5lae  DE  in 
pun<5lis  K,  L occurrunt,  et  eft  ratio  re^languli  QK,  KFI  ad 
ipfum  PL,  LH,  eadem  datae  rationi  quam  habet  fumma  qua- 
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dratoram  ex  CR,  CE  ad  DR,  RE  redlangulum,  data  erunt 
punifla  F,  G per  Prop.  90. 

Componetur  ita. 

Inveniantur  igitur  puntfla  F,  G,  ut  in  Prop,  90.  oftcnfum 
fuit;  fi  ab  ipfis  utcunque  inflecflantur  FH,  GH  ad  circumfe- 
rentiam, et  reftac  DE  occurrant  in  K,  L,  habebit  fumma  qua- 
dratorum ex  DK,  K.E  ad  redfangulum  DL,  LE  datam  ratio- 
nem, quam  fcilicet  habet  duplum  quadratorum  ex  CR,  RE  atl 
DR,  RE  rediangulum.  Quoniam  enim,  ex  conftru<flionc,  red- 

am 


F O G 


anguhim  QK,  KH  eft  ad  ipfum  PL,  I.H,  hoc  cft  rcdangulum 
SK,KR  eft  ad  ipfum  BL,  LR,  ut  fumma  quadratorum  ex  CR, 
CE  ad  redangulum  DR,  RE;  erit  reliquum,  quadrata  fcilicet 
cx  KC,GE  ad  reliquum  redangulum  DL,LE,  ut  fumma  qua- 
dratorum ex  CR,  CE  ad  tedangulum  DR,  RE.  Igitur  du- 
plum quadratorum  ex  KC,  CE,  hoc  eft  fumma  quadratorum 
cx  DK,  KE  eft  ad  redangulum  DL,  LE,  ut  duplum  quadra- 
torum CR,  CE  ad  redlangulum  DR,  RE,  1k>c  cft. in  ratione 
data. 
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Cas.  2.  Quando  pundlum  C cft  extra  circulum. 

Inflecflantiu-  utcunque,  ut  in  primo  cafu,  rcdlae  FH,  GH 
quae  circumferentiae  rurfus  occiwrant  in  Q^P,  et  redlae  DE 
in  K,  L puji(5lis,  et  jundla  FP  occurrat  ipfi  DE  in  T.  Igitur, 
ex  hypothefi,  data  eft  ratio  fummae  quadratorum  ex  DK,  KE 
ad  reclangulum  DL,  LE ; et  quoniam  inflexae  FP,  GP  occur- 
runt ipfi  DE  in  T,  L,  erit  fumma  quadratorum  ex  DT,  TE  ad 
idem  rc(flangulmn  DL,  LE  in  eadem  data  ratione.  Igitur 

A 


quadrata  ex  DK,  KE  aequalia  funt  quadratis  ex  DT,  TE,  et 
dimidia  ipforum,  quadrata  fcillcet  ex  KC,  CE  et  quadrata  ex 
TC,  CE  aequalia  funt ; redla  igitur  KC  aequalis  eft  ipfi  CT. 
Ea  igitur  eft  afFedtio  pun<5lorum  F,  G,  ut  fi  ab  alterutro  ipio- 
rum  G ducatur  redia  GPH  ad  circulum,  jundae  FH,  FP  et 
produdlae  abfeindunt  aequalia  (egmenta  re^e  DE  adjacentia 
pundo  C in  quod  cadit  diameter  AB  perpendicularis  ad  DE. 
Occurrat  jundla  GF  ipfi  AB  in  O,  et  per  Cor.  Prop.  90.  erit 
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rcdlangulum  PL,  LII  ad  ipfum  QK,  KH,  ut  rccla  GO  ad  ip- 
fam  OF.  Eft  autem  PL,  LH  rciftangulum  aequale  rciS;anguIo 
AC,  CB  et  quadrato  ex  LC;  et  fimiliter  re<3angulum  QK,  KH 
aequale  cft  redlangulo  AC,  CB  et  quadrato  ex  KC;  liorum 
igitur  ratio  eadem  cil  rationi  GO  ad  OF.  Jungatur  CF  et  cir- 
cumferentiae occurrat  in  M,  et  jundla  MG  occurrat  Ipfi  DE 
in  N.  Igitur  idem  oftendetur  de  inflexis  GM,  FM,  quod  de 
ipfis  GH,  FH  jam  oflenfum  eft,  fcilicet  recTangulum  AC,  CB 
ct  quadratum  ex  NC  efle  ad  rediangulum  AC,  CB,  ut  reifla 
* GO  ad  ipfam  OF.  Ut  igitur  redlangulum  AC,  CB  ct  qua- 
dratum ex  NC  ad  redlangulum  AC,  CB,  ita  cfl.  rcctangu- 
lum  AC,  CB  et  quadratum  ex  LC  ad  reiflangulum  AC,  CB 
et  quadratum  ex  KC;  quare  et  reliquum,  cxcefliis  fcilicet 
quadratorum  ex  NC,  LC  eft  ad  reliquum,  quadratum  fcilicet 
■j-  ex  KC,  ut  AC,  CB  reiftangulum  ct  quadratum  ex  NC  ad  rceft- 
angulum  AC,  CB.  Quoniam  vero  data  eft,  ex  liypotliefi,  ra- 
tio fummae  quadratorum  cx  DK,  KE  ad  rccftangulum  DL, 
LE,  data  erit  ratio  dimidii  hujus  fummae,  hoc  cft  fummae 
quadratorum  ex  KC,  CE  ad  idem  redlangulum,  hoc  eft  ad  ex- 
cefTum  quadratorum  ex  LC,  CE,  et  inverfe  data  erit  ratio  hu- 
jus exceflTus  ad  fummam  illam.  Et  fimiliter,  quoniam  inflexae 
ftint  FM,  GM,  erit,  ex  hypothdi,  excclTiis  quadratorum  ex 
NC,CE  ad  quadratum  ex  CE  in  eadem  data  ratione.  Ut  igitur 
excelTus  quadratorum  ex  NC,  CE  ad  quadratum  ex  CE,  ita  eft 
exceflTus  quadratorum  ex  LC,  CE  ad  fummam  quadratorum  ex 
KC,  CE ; quare  reliquum,  exceflfus  fcilicet  quadratorum  ex 
NC,  LC  eft  ad  reliquum,  quadratum  fcilicet  ex  KC,  ut  excef- 
f Vid.hancfus  quadratorum  ex  NC,  CE  ad  quadratum  ex  CE.  £t  fuit  j* 
aocaiu.  cxcelTus  quadratorum  cx  NC,  LC  ad  quadratum  ex  KC,  ut 
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AC,  CB  rcflangulum  et  quadratum  ex  NC  ad  redlangulum  AC, 

CB ; igitur  cxceflus  quadratonim  ex  NC,  CE  cft  ad  quadratum 
ex  CE,  ut  AC,CB  redlanguUmi  et  quadratum  ex  NC  ad  redlan- 
gulum  AC,CB.  Quare,  ut  reliquum,  fumma  fcilicet  redlanguli 
AC,CB  et  quadrati  ex  CE,  ad  reliquum,  exceflum  fcilicet  redi* 
anguli  AC,  CB  et  quadrati  ex  CE,  ita  efl  AC,  CB  redlangulum 
et  quadratum  ex  NC  ad  redlangulum  AC,  CB,  et  ita  oftenfum 
fuit  * redlangulum  AC,  CB  et  quadratum  ex  LC  ad  reclangu-  , 

Ium  AC,CB  et  quadratum  ex  KC,  hoc  cft  redlangulum  PL,  LH  noiam. 
ad  ipfum  QK,  KH,  Data  autem  funt  pundta  A,  B,  C,  E ; data 

A 


igitur  eft  ratio  redlanguli  AC,  CB  et  quadrati  ex  CE  ad  eorun*- 
dem  excelTum,  et  proptcrea  data  cft  ratio  redlanguli  PL,LH  ad 
ipfum  QK,  KH;  igitur  data  funt  pundla  F,  G per  Prop.  go. 

Componetur  ita. 

Inveniantur  pundla  F,  G per  Prop.  90.  ita  ut  ab  ipfis  ut* 
cunque  inflexis  ad  circumferentiam  APB  dilabus  rcdlis  FU, 

F.  e c e 
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GH  quae  rectae  DE  occurrant  in  pundlis  K,  L,  et  circumfe- 
rentiae rurfus  in  Q*^P,  redangulum  PL,  LH  fit  ad  redtangu- 
lum  QK,  KH,  ut  rcctangulum  AC,  CB  una  cum  quadrato  ex 
CE  ad  excefilim  rec^anguli  AC,  CB  et  quadrati  cx  CE;  erunt 
F,  G puncta  invenienda,  hoc  eil  inflexis,  ut  didtum  fuit  FH, 
GH,  erunt  quadrata  cx  DK,  KE  fimul  ad  redlangulum  DL, 
LE  in  data  ratione;  quam  fcilicet  habet  duplum  exceffus  recl- 

A 


anguli  AC,  CB  fupra  quadratum  ex  CE  ad  redtangulum  AC, 
CB  una  cum  quadrato  ex  CE. 

Quoniam  enim,  ex  conflrudtione,  redtangulum  PL,  LH  eft; 
ad  ipfum  QK,  KH,  hoc  elt  redtangulum  AC,  CB  una  cum 
quadrato  ex  LC  eft  ad  redtangulum  AC,GB  una  cum  quadra- 
to cx  KC,  ut  redtangulum  AC,  CB  una  cum  quadrato  ex  CE 
ad  excclTum  redtanguli  AC,  CB  et  quadrati  ex  CE ; erit  reli- 
quum, cxccifus  fcilicet  quadratorum  ex  LC,  CE,  hoc  eft  redt- 
angxdum  DL,  LE  ad  reliquum,  quadratum  fcilicet  ex  KC 
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\ma  cum  quadrato  ex  CE,  ut  rcdlangulum  AC,  CB  una  cum 
quadrato  cx  CE  ad  eorundem  excelEum ; et  invertendo,  cfl 
fumma  quadratorum  ex  KC,  CE  ad  re(5langulum  DL,  LE, 
ut  exceflus  redlanguli  AC,CB  et  quadrati  ex  CE  ad  eorundem 
fmnmam ; igitur  duplum  quadratorum  cx  KC,  CE,  hoc  cft 
quadrata  ex  DK,  KE  fimul  fimt  ad  rcdtangulum  DL,  LE  ut 
duplum  exceflus  re<5languli  AC,  CB  et  quadrati  ex  CE  ad  rcdl- 
angulum  AC,  CB  una  cum  quadrato  cx  CE.  Q^E.  D. 

P R O P.  XCII. 

“ DATA  politione  redii  AB  quae  circulo  politione  dato  AEB 
occurrat  in  pundlls  A,  B ; data  erunt  duo  pundla  C,  D a 
“ quibus  inflexis  utcunque  ad  circumferentiam  redlls  CE, 
“ DE  quae  ipli  AB  occurrant  in  F,  G ; erit  quadratum  ex  FG 
“ ad  redlangulum  AG,  GB  in  data  ratione  quam  habet  rcdla 
*•  a ad  iplam  b.  Rcdla  autem  AB  non  debet  tranfire  per  cen- 
“ trum.” 

Puta  verum  efle  Porifma;  igitur,  ex  hypothefi,  quadratum 
cx  FG  ell  ad  redlangulum  AG,  GB,  ut  redla  a ad  ipfain  b. 
Occurrat  DE  circumferentiae  rurfus  in  H,  et  CH  jungatur 
quae  ipli  AB  occurrat  in  K ; quoniam  igitur  a pundlls  C,  D 
inflexae  funt  CH,  DH  ad  circumferentiam,  rurfus,  cx  hypo- 
thcfi,  erit  quadratum  ex  GK  ad  redlangulum  AG,  GB,  ut  a 
ad  b ; ell  igitur  quadratum  cx  FG  aequale  quadrato  ex  GK, 
et  redla  FG  aequalis  ipli  GK;  hoc  ell  pun(fta  C,  D funt  ejuf- 
modi,  ut  dudli  a pundlo  D redla  DHE  utcuiique  ad  circulum, 
jundlae  CE,  CH  aequalia  intercipiant  legmenta  rcdlae  AB  in- 
ter ipfas  et  redlam  DE.  Si  igitur  ducatur  DA,  ea  nccclTario 
circulum  in  A continget,  nam  jundla  CA  nullum  aufert  fcg- 

E.  c e c 2 
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mentum  inter  Ipfam  et  DA,  fi  autem  DA  circumferentiae  rur- 
fus  occurreret,  re<5la  dudta  a pundlo  C ad  hunc  occurfum  au- 
ferret fegmentum  aliquod  inter  ipfam  et  DA,  quod  fieri  non 
potefl; ; quare  DA  contingit  circulum ; eodem  modo  oftende- 
tur  DB  circulum  contingere.  Data  autem  funt  A,  B pundla, 
quare  contingentes  AD,  BD  pofitione  datae  funt,  datumque 
• Pr.  7 j.  erit  pundhim  D.  Redla  vero  DE  harmonice  fe<Ra  eft^in  punc- 
tis G,  H,  re<5lae  igi- 
tur CE,  juncfta  CG, 

CH  et  CD  harmoni- 
cales  funt,  et  bifariam 
fecla  ell  l-GK  tribus 
ipfarum,  quarta  prop- 
terea  CD  parallela  eft 
‘•Pr.  8s.  *’ipfi  FK;  et  datum 
ell  pundlum  D,  quare 
DC  pofitione  data  eft. 

Quoniam  vero  ut  ED 
ad  DH,  ita  eft  EG  atl 
GH,  erit  quadratum 
cx  ED  ad  redlangu- 
lum  EDjDH,  ut  qua- 
dratum cx  EG  ad  reclangulum  EG,  GH,  hoc  eft  ad  reclan- 
gulum  AG,  GB,  et  pcrmutantlo.  Eft  autem  quadratum  ex 
F.D  ad  quadratum  ex  EG,  ut  quadratum  ex  CD  ad  illud  ex 
FG ; quare  eft  quadratum  ex  CD  ad  illud  ex  FG,  ut  retftan- 
gulum  ED,  DH,  hoc  eft  quadratum  cx  DA  ad  redlangulum 
AG,GB,  et  permutando,  ut  quadratum  ex  CD  ad  quadratum 
cx  DA,  ita  eft  quadratum  ex  FG  ad  AGB  reclangulum,  hoc 
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cft,  ex  hypothcfi,  in  data  ratione.  Et  datum  cft  quadratum 
ex  DA,  datum  igitur  eft  quadratum  ex  DC,  et  data  erit  reifla 
DC,  datiunquc  pundlum  C.  Quod  fuit  oftendendum. 

Componetur  ita. 

A pumflis  A,  B ducantur  AD,  BD  circulum  contingentes,  et 
per  D ducatur  recfla  ipfi  AB  parallela,  ct  in  ea  fumatur  DC, 
ita  ut  quadratum  ex  CD  fit  ad  illud  ex  DA,  ut  redla  a ad  ip- 
fam  b;  erunt  C,  D pim<5la  invenienda. 

Inflectantur  enim  utcmique  ad  circumferentiam  regiae  CE, 

DE  quae  ipfi  AB  occurrant  in  F,  G pundlis.  Quoniam  igitur 
eft  ’ ED  ad  DH,  ut  EG  ad  GH,  erit  quadratum  ex  ED  ad  *!*«■•  7 
redlangulum  ED,  DH,  ut  quadratum  ex  EG  ad  redlangulum 
EG,  GH ; et  permutando,  ut  quadratum  ex  ED  ad  quadra- 
tum ex  EG,  hoc  eft  ut  quadratum  ex  CD  ad  illud  ex  FG,  ita 
eft  re(ftangulum  ED,  DH,  five  quadratum  ex  AD  ad  re<ftan- 
gulum  EG,  GH,  hoc  eft  ad  ipfum  AG,  GB;  et  rurfus  per- 
mutando, ut  quadratum  ex  CD  ad  quadratum  ex  DA,  hoc  eft 
ut  recfta  a ad  ipfam  b,  ita  eft  quadratum  ex  FG  ad  redlangu- 
lum  AG,  GB.  Q^_E.  D. 

P R O P.  XCIII, 

Haec  et  praecedens  funt  duae  partes  Porifinatis  quod  mihi 
propofuit  Dom.  Matthaeus  Stewart. 

“ DATA  politione  re(fl^  AB  extra  circulum  politione  datum 
“ EPF,  ducatur  a centro  C re<fta  CD  perpendicularis  ad  AB, 

“ quae  circumferentiae  occurrat  in  E,  F ; et  in  AB  fumantur 
“ pimifta  A,  B aequaliter  a pundlo  D diftantia,  ita  ut  qua- 
“ dratum  ex  AD,  vel  DB  Iit  aequale  redlangulo  ED,DF.  Da- 
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“ ta  erunt  duo  pun<5la  G,  H,  a quibus  inflexis  utcunque  ad 
“ circumferentiam  redtis  GK,  HK  quae  ipfi  AB  occurrant  in 
“ pundlis  L,  M,  erit  quadratum  ex  LM  ad  quadrata  cx  MA, 
MB  Bmul  in  data  ratione  quam  redla  a habet  ad  redlam  b 
“ bis.” 

Puta  verum  elTe  Porifina;  igitur,  ex  hypothefi,  quadratum 
ex  LM  eft  ad  quadrata  ex  AM,  MB  Bmul,  ut  recia  a ad  ip- 
fam  b bis,  quare  et  quadratum  ex  LM  cfl  ad  dimidium  qua- 
j.tntio.  j.dratorum  ex  AM,  MB,  hoc  eft  ^ ad  quadrata  cx  AD,  DM  fi- 


E 


mul,  ut  rc(fta  a ad  ipfam  b.  Occurrat  HK  circumferentiae 
rurfus  in  N,  et  jundla  GN  re£tae  AB  occurrat  in  O;  quoniam 
igitur  a punAis  G,  H inflexae  funt  GN,  HN  quae  reftae  AB 
occurrunt  in  O,  M,  fimiliter  oftendetur  quadratum  ex  OM 
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cffe  ad  quadrata  ex  AD,  DM  Bmul,  ut  re<5la  a ad  ipfam  b. 

Igitur  quadratum  ex  LM  aequale  eft  quadrato  ex  OM,  et  rec- 
ta LM  aequalis  ipfi  OM.  Ea  igitur  eft  affedlio  pundlorum  G, 

I I,  ut  per  H ducta  utcunque  recfta  HK  quae  circumferentiae 
in  K,  N occurrit,  juncftae  et  produdlae  GK,  GN  aequalia  ab- 
feindunt  fegmenta  LM,  OM  recftae  AB  inter  ipfas  et  redtam 
KHM ; ct  cx  hoc  fequitur  jundtam  GH  parallelam  efle  redlae 
AB ; fi  enim  non  fuerit,  ducatur  GR  parallela  ipfi  AB,  et  oc- 
currat circumferentiae  in  R,  et  jundla  RH  eidem  rurfiis  oc- 
currat in  S,  ct  GS  jungatur;  quoniam  igitur  RS  dudla  eft  per 
pundlum  H,  redtae  G R,  GS  abfeindent  aequalia  fegmenta 
rccftac  AB  inter  ipfiis  et  redlam  RHS,  et  abfeindit  quidem 
fegmentum  aliquod  redta  GS  inter  ipfam  et  redlam  RS,  quo- 
niam utraque  occurrit  redlae  AB ; fed  GR  quae  parallela  eft 
ipfi  AB  nullum  abfeindere  poteft  inter  ipfam  et  redlam  RS, 
quod  fieri  non  poteft ; eft  igitur  GH  parallela  redlae  AB.  Et 
quoniam  aequales  funt  LM,  MO,  et  parallelae  funt  AB,  GH, 
erit  ut  KM  ad  KH,  ita  (LM  ad  GH,  hoc  eft  MO  ad  GH,  et 
ita  eft)  MN  ad  NH ; redla  igitur  KM  harmonici  fedla  eft  in 
pundlis  N,  H.  A pundlo  M ducantur  redlae  MT,  MV  cir- 
culum contingentes,  et  jungatur  TV ; redla  igitur  MK  har- 
monice fecatur  ’’  in  pundlo  N et  pundlo  in  quo  redlae  VT  oc-  <>  Pr.  73. 
currit.  Pundlum  igitur  H eft  in  redla  VT.  Similiter  inflexis 
duabus  redlis  a pundlis  G,  H ad  aliud  in  circumferentia  punc- 
tum, quarum  ea  quae  inflexa  eft  a pundlo  H occurrat  redlae 
AB  in  X,  oftendetur  pundlum  H efl*e  in  redla  quae  conjungit 
tadlus  contingentium  quae  a pundlo  X ducuntur;  pundlum 
igitur  H eft  in  occurfu  hujus  redlae  et  ipfius  VT.  Redla  au- 
tem VT,  ut  et  quaevis  alia  quae  jungit  contadlus  contingen- 
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tium  quae  a puniflo  quovis  in  AB  ducuntur,  tranfit  per  punc- 
tum in  diametro  CD  cujus  diftantia  a centro  C tertia  eft  pro- 
pordonalis  re£lis  CD,  CF,  ut  oftenditur  in  Lemmate  ad  finem 
hujus  Propofitionis.  Puiuflum  igitur  H cA  in  rcifla  CD,  et 
proportionales  funt  CD,  CF,  CH.  Datae  autem  funt  CD,  CF, 
data  propterea  magnitudine  cA  CH,  fed  et  pofitione;  quare 
datum  eA  pundtum  H,  ut  et  redangulum  KH,  HN.  Quoni- 


E 


am  vero  cA  MK  ad  EiH,  ut  MN  ad  NH,  erit  ut  quadratum 
ex  MK.  ad  quadratum  ex  KH,  hoc  eA  ut  quadratum  ex  LM 
ad  illud  ex  GH,  ita  redlangulum  KM,  MN  ad  rc(flangulum 
KH,  HN ; et  permutando,  ut  quadratum  ex  LM  ad  rccAaii- 
gulum  KMjMN,  ita  quadratum  ex  GH  ad  reclangulum  KH, 
HN.  EA  autem  reclangulum  KM,  MN  aequale  re<5langulo 
ED,  DF  una  cum  quadrato  ex  DM,  hoc  cA  quadratis  ex  /\D, 
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DM;  et,  cx  hypothcfi,  data  eft  ratio  quadrati  ex  LM  ad 
quadrata  ex  AD,  DM,  eadem  fcilicct  rationi  redlae  a ad  ip- 
fam  b.  Data  igitur  efl  ratio  quadrati  ex  GH  ad  KH,  HN 
reclangulum  quod  datum  oftenfum  efl ; quare  datum  efl  qua- 
dratum ex  GH,  et  rci^la  GH  et  pundlum  G data  erunt.  Quod 
fuit  oflendendum. 


Componetur  ita. 

Inveniatur  ipfis  CD,  CF  tertia  proportionalis  CH,  et  du- 
catur ad  circumferentiam  redla  HP  ad  angulos  redlos  ipfi 
CH,  et  in  HP  fumatur  pun«£lum  G,  ita  ut  quadratum  ex  GH 
fit  ad  quadratum  ex  HP,  ut  re<fla  a ad  ipfam  b.  Erunt  G, 

H puniSla  quae  invenienda  funt ; hoc  eft,  inflexis  utcunque  ab 
ipfis  ad  circumferentiam  redlis  GK,  HK,  quae  reiftae  AB 
occurrant  in  L,  M,  erit  quadratam  ex  LM  ad  quadrata  ex 
AM,  MB  fimul,  ut  re<fla  a ad  ipfam  b bis. 

Quoniam  enim  proportionales  funt  CD,  CF,  CH,  et  per 
H du<fta  eft  KHM  ad  reflam  AB  quae  perpendicularis  eft  ad 
CD,  erit  ' MK  ad  KH,  ut  MN  ad  NH ; quare  ut  quadratum  « Prop,  87. 
ex  MK  ad  quadratum  ex  KH,  hoc  eft  ut  quadratum  ex  LM 
ad  illud  cx  GH,  ita  eft  ^ redlangulum  KM,  MN  hoc  eft  redi-  * w.  jj.  6. 
angulum  EDF,  live  quadratum  ex  AD,  una  cum  quadrato  ex 
DM  ad  redlangulum  KH,  HN,  hoc  eft  ad  quadratum  cx  PH ; 
et  permutando,  ut  quadratum  ex  LM  ad  quadrata  cx  AD, 

DM  fimul,  ita  eft  quadratum  ex  GH  ad  illud  ex  FH,  et  ita, 
ex  conftrudlione  eft  redla  a ad  ipfam  b.  Eft  igitur  quadratum 
ex  LM  ad  duplum  quadratorum  cx  AD,  DM,  hoc  eft  ad  qua- 
drata ex  AM,  MB  fimul,  ut  redla  a ad  ipfam  b bis.  Q^^E.  D. 

F f f f 
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LEMMA  ad  Prop.  93; 


SIT  redla  AB  extra  circulum  cujus 
centrum  efl:  C,  et  ad  AB  ducatur 
perpendicularis  CD  ; fi  a pun<5lo 
quovis  E in  AB  ducantur  regiae 
circulum  contingentes  in  pun«5Us 
F,  G,  et  jundla  FG  occurrat  recflae 
CD  in  H,  CD  vero  occurrat  circum- 
ferentiae in  K inter  C et  D;  pro- 
portionales erunt  CD,  CK,  CH. 

Jungatur  enim  EG  occurratque  reiflae  FG  in  L.  Igitur 
quoniam  redii  funt  anguli  ELH,  EDH  pundla  E,  L,  H,  D 
funt  in  circulo,  quare  redlangulum  D C,  C H aequale  efl  ipfi 
EC,  CL,  hoc  efl  quadrato  ex  femidiametro  CK ; proportionaT 
les  igitur  funt  CD,  CK,  CH. 

Et  fi  per  pundlum  H intra  circulum  ducatur  utcunque 
redla  FHG,  et  ducantur  a pundlis  F,  G,  in  quibus  circumfe- 
rentiae occurrit,  redlae  FE  GE  circulum  contingentes,  et  per 
ipfarum  occurfuin  E ducatur  ED  perpendicularis  ad  redlam 
CH  produdlam ; erunt  fimiliter  CD,  CK,  CH  proportionales  ^ 
demonflratur  ut  praecedens. 
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LOGARITHMIS. 

LEMMA  I. 

QUAEVIS  ratio  AB  ad  BC  ccmponl  poteft  ex  rationibus 
inter  fe  iifdem,  quarum  numerus  major  fit  numero  quovis 
“ dato.” 

Inter  AB  et  BC  inveniatur  media  proportionalis  BD,  et 
rurfiis  inter  AB,  BD,  et  inter  BD, 

BC,  inveniantur  mediae  EB,  FB,  et 
ita  deinceps ; numerus  rationum  in 
quovis  cafu  duplus  erit  numeri  ea- 
rum in  praecedente;  atque  ita  major  fieri  poteft  quovis  nu- 
mei'0  dato. 


A A ' 


AE  D F C B 

■ * It 


LEMMA  II. 

“ SI  fuerint  duae  rationes,  utraque  majoris  ad  minorem ; una 
“ autem  earum  compofita  fit  ex  rationibus  quae  inter  fe  funt 
“ eaedem,  et  reliqua  etiam  ex  iifdem  componatur ; erit  ea 
“ quae  compofita  eft  majore  numero  rationum  major  ratione» 
“ quae  componitur  ex  minore  numero  carundem.  Et  vice 
verfa,  major  ratio  componetur  ex  majore  numero  earundem 
“ rationum ; quae  quidem  manifefta  funt. 

“ Contrarium  autem  eveniet  fi  utraque  ratio  fuerit  mino- 
“ ris  ad  majorem,  ut  patet.” 

A 
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L E M M A m. 

“SI  una  ratio  major  fit  altera,  utraque  vero  fit  majoris  ad 
“ minorem,  et  utraque  compofita  fit  ex  eodem  numero  ratio- 
“ num  inter  fe  earundem;  erit  una  ex  rationibus  ex  quibus 
“ major  ratio  compofita  eft  major  una  ex  lis  ex  quibus  com- 
“ pofita  efl  reliqua  ratio;  nam  fi  eadem  efiet  huic  vel  minor 
“ ipsa,  major  ratio  eadem  ellct  minori,  vel  ipsa  minor,  quod 
“ fieri  non  jxiteft.” 


LEMMA  IV. 

“ SINT  duae  magnitudines,  quarum  AB  minor  et  AC  ma- 
“ jor,  poteft  feries  deinceps  proportionalium  quarum  prima 
“ efl  AB,  et  fecunda  AC  continuari  ita  ut  earum  ultima  ma- 
“ jor  fit  quavis  magnitudine  data  AD„” 

Sumatur  BE  multiplex  ipfius  BC  quae  major  fit  BD,  et  ip- 
fis  AB,  AC,  tertia  proportionalis  inveniatur  AF  et  ipfis  AC, 
AF  inveniatur  tertia  proportionalis,  et  ita  deinceps,  donec  tot 
fumantur  rationes  quarum  prima 

efl  AB  ad  AC  quot  funt  partes  in  ^ DEG 

BE  aequales  ipfi  BC;  fitque  AG  ul-  i-i-j i_i — 

tima  proportionalium.  Et  quoniam 

CF  cxceffus  tertiae  et  fecundae  proportionalis  major  eft  BC, 
exceffu  fecundae  et  primae,  et  ita  deinceps  ; erit  magnitudo 
BG,quae  continet  tot  harum  proportionalium  difierentias  quot 
BE  continet  partes  aequales  ipfi  BC,  major  quam  BE,  et  mul- 
to quam  BD  major. 
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LEMMA  V. 

“ QU  A E V I S ratio  AB  ad  BC  componi  potcfl:  cx  rationibui 
“ inter  fc  iifdemy  quarum  una  minor  fit  quavis  ratione  data 
“ DB  ad  BC.” 

Fiat  feries  deinceps  proportionalium,  quatum  prima  eft 
BC,  et  fecunda  BD,  ct  continuetur  ita  ut  ultima  earum  BE 
major  fit  quam  BA,  quod  fieri  poteft  per  Lemma  4.  et  com- 
ponatur, quod  fieri  poteft  per  Lemma  i.  ratio  AB  ad  BC  ex 
rationibus  inter  fe  iifdem,  quarum  numerus  major  fit  nume- 
ro rationum,  quae  eae- 
dem funt  rationi  DB  adj-  DGC  B 

BC,  ex  quibus  compofi-  1 — ! : — s 1 

ta  eft  ratio  EB  ad  BC. 

Sit  ratio  AB  ad  BF  una  ex  iis  ex  quibus  compofita  eft  ratio 
AB  ad  BC ; fit  autem  ratio  AB  ad  BG  ea  ex  hifce  compofita, 
quarum  numerus  idem  eft  cum  numero  rationum  ex  quibus 
compofita  eft  ratio  EB  ad  BC. 

Quoniam  igitut’  ratio  AB  ad  BC  Compofita  eft  ex  majori 
numero  earundem  rationum  quam  ratio  AB  ad  BG ; erit  ra- 
tio AB  ad  BC  major  ratione  AB  ad  BG,  per  Lemma  2;  eft 
igitur  BC  minor  quam  BG,  [la.  5.]  et  eft  EB  major  quam 
AB,  igitur  ratio  EB  ad  BC  major  eft  ratione  AB  ad  BG ; et 
compofitae  funt  hae  rationes  ex  eodem  numero  rationum,  qua- 
re [Lem.  3.]  ratio  DB  ad  BC  una  ex  iis  ex  quibus  compofita 
eft  ratio  EB  ad  BC  major  eft  ratione  AB  ad  BF,  quae  una  eft 
ex  iis  ex  quibus  compofita  eft  ratio  AB  ad  BG  ; ratio  autem 
AB  ad  BC  compofita  eft  ex  hifce,  hoc  eft  ex  rationibus  quae 
minores  funt  ratione  data  DB  ad  BC. 

A a 
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DEFINITIO  I. 

SIT  data  ratio  AB  ad  BC  et  data  magnitudo  DE;  compo- 
natur autem  ratio  AB  ad  BC  ex  quocunque  numero  rationum 
quae  eaedem  funt  inter  fe,  non  autem  fint  rationes  aequalis 
ad  aequalem,  ex.  gr.  Ex  AB  ad  BF,  FB  ad  BG,  &c.  et  fecetur 
DE  in  tot  partes  aequales  DH,  HK,  &c.  quot  funt  rationes 
ex  quibus  compofita  eft  ratio 

AB  ad  BC ; vel  fi  ratio  AB  ad  ^ L F M G C B 

• . • I I » I - I 

BC  componatur  ex  ratiombus 

quarum  numerus  major  vel  H O K E 

minor  eft  quam  in  praecedente 

exemplo,  ut  ex  rationibus  AB  ad  BL,  LB  ad  BF,  &c.  Sece- 
tur  femper  DE  in  tot  parces  aequales  DN,  NH,  &c.  quot  funt 
rationes.  Hoc  facio,  ratio  AB  ad  BF,  vel  ratio  AB  ad  BL,  &c. 
una  fcil.  ex  iis  ex  quibus,  in  quovis  cafu,  componitur  ratio 
AB  ad  BC,  dicatur  ratio  radicalis;  et  pars  DH,  vel  DN,  &c. 
in  eodem  cafu,  dicatur  pars  radicalis.  Ratio  autem  data  AB 
ad  BC  dicatur  ratio  affumpta,  et  data  magnitudo  DE  dicatur 
magnitudo  affumpta. 


D E F.  II. 

SI  ratio  aliqua  FG  ad  GH  componatur  ex  rationibus  radicali- 
bus,  hoc  eft  ex  iifdem  ex  quibus  compofita  eft  ratio  AB  ad  BC, 
fit(|ue  magnitudo  KL  quae  continet  tot  partes  aequales  iis  in 
quas  divifa  eft  magnitudo  DE,  quot  funt  rationes  ex  quibus 
compofita  ell  ratio  FG  ad  GH ; magnitudo  KL  dicatur  Lo- 
garichmus  rationis  FG  ad  GH;  quoniam  fcilicet  ICL  continet 
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tot  partes  radlcales  quot  funt  rationes  radicales  ex  quibus 
compofita  clt  ratio  FG  ad  GH. 

Quoniam  vero  ratio  HG  ad  GF,  quae  reciproca  eft  ratio- 
nis FG  ad  GH,  componitur  ex  eo- 
dem numero  rationum  ex  quibus  ra- 
tio FG  ad  GH  compofita  eft,  idem 
erit  utriusque  rationis  Logarithmus. 

Ut  vero  cognofeatur  quando  Loga- 
rithmus KL  eft  rationis  minoris  ad 
majorem,  convenit  notam  aliquam 
ei  praefigere,  ut  poftea  oftendetur. 

CoR.  Et  manifeftum  eft  DE  Logarithmum  efle  rationis 
AB  ad  BC. 


F 

H 

G 

K 

L 

A 

C 

t 

B 

D 

E 

D E F.  III. 


S I autem  ratio  aliqua  FG  ad  GH,  quae  primo  fit  majoris  ad 
minorem,  non  componatur  ex  rationibus  radicalibus,  fit  ra- 
tio FG  ad  GM  ea  quae  ex  iifdem  compofita  proxime  minor  eft 
ratione  FG  ad  GH,  et  fit  ratio  FG  ad  GN  ex  iifdem  compo- 
fita proxime  ma- 
jor ratione  FG  ad  ^ M H N G 

GH  ; fit  autem  ' ' ' 

magnitudo  KO  ^ O L P 

Logarithmus  ra- 
tionis FG  ad  GM,  et  KP  Logarithmus  rationis  FG  ad  GN ; 
magnitudo  KL,  quae  femper  major  eft  quam  KO  et  minor 
quam  KP,  quicunque  fuerit  numerus  rationum  radicalium  ex 
quibus  alTumpta  ratio  AB  ad  BC  compofita  eft,  dicatur  Lo- 
garithmus rationis  FG  ad  GH» 
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Si  vero  fit  ratio  HG  ad  GF  minoris  ad  majorem,  fumatur 
ratio  MG  ad  GF  quae  ex  rationibus  radicalibus  compofita 
proxime  major  eft  ratione  HG  ad  GF,  et  ratio  NG  ad  GF 
quae  ex  iifdem  compofita  proxime  minor  eR  eadem  ratione ; 
et  fint  KO,  KP, 

Logarithmi  ha-  ^ M H N G 

rum  rationum,qui  ' ^ 

iidem  funt  cum  ^ O L P 

Logarithmis  rati- 
onum FG  ad  GM,  et  FG  ad  GN,  et  magnitudo  KL,  quae 
iemper  major  cfl  KO  et  minor  quam  KP,  dicatur  Logarith- 
mus  rationis  HG  ad  GF,  qui,  ut  patet,  idem  ell  cum  Loga- 
rithmo  rationis  FG  ad  GH. 


B 


CoR.  i.  Hinc  Logarlthmus  rationis  aequalis  ad  aequalem 
eft  nullius  magnitudinis  five  efi  nihil. 

Sit  enim  ratio  AB  ad  BA,  aequalis  ad  aequalem,  et  fi  c- 
jus  Logarlthmus  habeat  ullam  magnitudinem,  fit  ea  magni- 
tudo DF,  et  componamr  alTumpta  ratio  AB  ad  BC  ex  rationi- 
bus, quarum  numerus  major  fit  nu- 
mero partium  ipfi  DF  aequalium  quae 
in  afiumpta  magnitudine  DE  con- 
tinentur. Igitur  quoniam  numerus 
partium  radicalium  major  efi:  numero 

partium  in  DE  aequalium  ipfi  DF,  una  ex  partibus  radicalibus 
minor  erit  quam  DF.  Sit  ratio  AB  ad  BG  prima  rationum  ra- 
dicalium, quae  propterea  eft  prima  quae  major  eft  ratione  AB 
ad  BA,  et  fit  DH  prima  partium  radicalium ; erit  igitur  DH 
minor  DF,  ex  Definitione  vero  3.  DH  Logarithmus  fc.  rati- 


AG 


DHF 
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onis  AB  ad  BG,  major  eft  quam  Logarithmus  mibnis  AB  ad 
BA,  hoc  cft  quam  DE,  quod  fieri  non  poteft.  Logarithmus 
igitur  rationis  AB  ad  BA  aequalis  fc.  ad  aequalem,  nihil  eft. 

Cor.  2,  Ejufilem  rationis  unicus  eft  Logarithmus. 

Si  ratio  propofita  componatur  ex  rationibus  radicalibus, 
hoc  manitcftum  eft.  Si  autem  ratio  aliqua  FG  ad  GH  non 
cx  iifdcm  componatur,  fit  KL  ejus  Logarithmus  fecundum 
Def.  3.  et  fi  alius  poteft  cfie  ejufdem  Logarithmus,  fit  is  KQ«_ 
quae  primo  major  fit  quam  KL ; et  componatur  afTumpta  ra- 
tio AB  ad  BC  cx  rationibus,  quarum  numerus  major  cft  nu- 
mero partium  ipfi  LQjieqiialium,  quae  in  alTumpta  magni- 
tudine DE  continentur ; fit  autem  ratio  FG  ad  GM  ea  quae- 
rx  rationibus  illis  compofita  proxime  minor  eft  ratione  FG  ad 
GH,  et  fit  ratio  FGad 

GN  ex  iifdem  com-  ^ M H N G 

pofita  quae  proxime  ' ' 

major  eft  ratione  FG  ^ O L P 

ad  GH,  fintque  KO,  ' ' ' ” 

KP  harum  rationum  Logarithmi,  Et  quoniam  ratio  FG  ad 
GN  componitur  ex  rationibus  radicalibus  quarum  numerus 
unitate  major  eft  numero  earundem  ex  quibus  compofita  eft 
ratio  FG  ad  GM,  numerus  partium  radicalium  in  KP  unitate 
major  erit  numero  earundem  in  KO;  eft  igitur  OP  una  ha- 
rum partium.  Et  quoniam  numerus  rationum  ex  quibus  ra- 
tio AB  ad  BC  compofita  eft,  hoc  eft  numerus  partium  radica- 
lium in  DE  major,  ex  conftrudlione,  eft  numero  partium  ipfi 
LQ^aequalium  quae  in  DE  continentur,  erit  OP  minor  quam 
LQ»^  quare  multo  minor  eft  LP  ipfa  LQ^  minor  igitur  eft  KP 
quam  KQ^  Quoniam  vero  KP  Logarithmus  eft  rationis  quae 
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ex  radlcaUbws  compofita  proxime  major  eft  ratione  FG  ad 
GH,  erit  KP  [Dcf.  3.]  major  KQ^quae  Logarithmus  ponitur 
rationis  FG  ad  GH;  quod  fieri  non  poteft.  Nullus  igitur  eft 
Logarithmus  rationis  FG  ad  GH  praeter  KI..  Si  vero  pona- 
tur KQ^minorem  cfle  quam  KL,  Idem  eodem  modo  often- 
detur. 

P R O P.  I. 

“ SI  duae  rationes  fint  inter  fe  eaedem,  et  una  earum  compo- 
“ natur  ex  rationibus  radicalibus;  Logarithmi  harum  ratlo- 
“ num  erunt  inter  fe  aequales.” 

Quoniam  enim  rationes  funt  inter  fe  eaedem,  compofitae 
erunt  ex  eodem  numero  earundem  rationum,  ut  patet ; quare, 
per  Def.  2.  carum  Logarithmi  continebunt  eundem  numerum 
partium  radicalium;  et  propterea  erunt  inter  fe  aequales. 

P R O P.  II. 

SIT  ratio  FG  ad  GH  eadem  rationi  KL  ad  LM,  fitque  alia 
“ ratio  A ad  B;  non  autem  compofita  fit  ratio  FG  ad  GH  ex 
“ rationibus  quarum  unaquaeque  eadem  eft  rationi  A ad  B, 
“ unde  neque  ratio  KL  ad  LM  ex  iifdem  componatur.  Sit 
“ autem  ratio  FG  ad  GN,  ea  quae  ex  rationibus  A ad  B com- 
“ pofita  proxime  major  eft  ratione  FG  ad  GFI ; fitque  ratio 
“ KL  ad  LO  ea  quae  ex  iifdem  compofita  proxime  major  eft 
“ ratione  KL  ad  LM ; erit  ratio  FG  ad  GN  eadem  rationi 
“ KL  ad  LO.  Et  fimiliter  fi  fumantur  rationes  ex  praedidlls 
“ compofitae  quae  proxime  minores  funt  FG  ad  GH,  et  KL 
“ ad  LM,  erunt  rationes  illae  inter  fe  eaedem.” 
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Si  enim  rationes  FG  ad  GN,  KL  ad  LO,  non  funt  inter  fe 
eaedem,  una  earum  erit  major  altera  ; fit  ratio  FG  ad  GN 
major,  et  ut  KL  ad  LO,  ita  fit  FG  ad  GP.  Igitur  [Cor.  13.5.] 
ratio  FG  ad  GN  major  eft  ratio- 
ne FG  ad  GP.  Et  quoniam  ratio  p P H N G 

FG  ad  GN  ca  cfl;  ex  rationibus  ■ 1 — 1 

A ad  B compofita  quae  proxime  ' k.  M O L 

major  eft  ratione  FG  ad  GH,  erit  1 — 1 

ratio  FG  ad  GH  major  ratione 
FG  ad  GP,  quae  minor  eft  rati- 

one  FG  ad  GN.  Igitur  quoniam  B 

ratio  KL  ad  LM  eadem  eft  rati- 
oni FG  ad  GH,  quae  major  eft  ratione  FG  ad  GP,  erit  [13.5.] 
ratio  KL  ad  LM  major  (ratione  FG  ad  GP,  hoc  eft)  ratione 
KL  ad  LO ; fed  et  minor,  quod  fieri  non  j>oteft.  Igitur  ratio 
FG  ad  GN  eadem  eft  rationi  KL  ad  LO.  Similiter  altera  pars 
Propofitionis  oftendetur. 

P R O P.  IIL 

“ SI  duae  rationes  FG  ad  GH,  et  KL  ad  LM,  utraqtie  ma- 
“ joris  ad  minorem,  fint  inter  fc  eaedem,  non  autem  compo- 
“ fitae  fint  ex  rationibus  radicalibus  ex  quibus  fcilicet  com- 
“ polita  eft  ratio  alTumpta  AB  ad  BC;  erit  Logarithmus  ra- 
“ tionis  FG  ad  GH  idem  cum  Logarithmo  rationis  KL  ad 
LM.” 

Sit  enim  ratio  FG  ad  GN  ea  quae  ex  radicalibus  compofita 
proxime  major  eft  ratione  FG  ad  GH ; fitque  ratio  KL  ad  LO 

B 
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ea  quae  ex  ufclcm  compofita  proxime  major  eft  ratione  KL  ad 
LM;  et  fit  ratio  F(J  ad  GP  ex  radicalibus  compofita  proxime 
minor  ratione  FG  ad  GH;  et  ratio  KL  ad  LQ^ea  quae  ex  iif- 
dcm  compofita  proxime  minor  eft  ratione  KL  ad  LM.  Sit  au- 
tem RS  logarithmus  rationis  FG  ad  GN,  et  RT  logarithmua 


rationis  FG  ad  GP;  fit  vero  RV  lo- 
garithmus rationis  FG  ad  GH,  qui  p P H N G 

fcilicet,  per  Dcf.  3.  femper  major  eft  ■ 1 -- 

quam  RT,  ct  minor  quam  RS.  Erit  Q^M  O L 

etiam  RV  logarithmus  rationis  KL  1 — 1 — 1 

ad  LM.  Quoniam  enim  ratio  FG  ad  T V S 

GH  cadem  eft  rationi  KL  ad  LM,  ct  — 1 — 

eft  ratio  FG  ad  GN  cx  radicalibtis 


compofita  proxime  major  ratione  FG  ad  GH,  ratio  vero  KL. 
ad  LO  ex  lifdcm  compofita,  proxime  major  eft  ratione  KL  ad 
LM;  erit,  per  Prop. 2.  ratio  FG  ad  GN,  eadem  rationi  KL  ad 
LO.  Igitur,  per  Prop.  i.  logarithmi  harum  rationum  funt 
inter  fe  aequales.  Eft  autem  RS  logarithmus  rationis  FG  ad 
GN,  quare  et  RS  logarithmus  eft  rationis  KL  ad  LO.  Simi- 
liter oftendetur  RT  logarithmum  fcilicet  rationis  FG  ad  GP, 
clTc  etiam  logarithmum  rationis  KL  ad  LQ^  Quoniam  igitur 
RV  femper  major  eft  quam  RT  logarithmo  rationis  KL  ad 
LQ»  et  minor  quam  RS  logarithmo  rationis  KL  ad  LO,  erit 
[Dcf.  3.]  RV  logarithmus  rationis  KL  ad  LM. 

PROP.  IV. 

“ Logarithmus  majoris  rationis  major  eft  logarithmo  mino- 
“ ris ; utraque  autem  ratio  fit  majoris  ad  minorem.” 

Ci\s.  t.  Si  utraque  ratio  compolita  fit  cx  rationibus  nulica- 
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libus,  numerus  rationum  ex  quibus  compofita  cft  major  ra- 
tio, major  eft  [Lem.  2.]  numero  earundcm,  ex  quibus  minor  . 
ratio  compoilta  eft;  et  propterca  logarithmus  majoris  rationis 
major  eft  logarithmo  minoris,  ut  patet  ex  Def.  2. 

Cas.  2.  Si  una  ratio,  viz.  ratio  KX.  ad  LM  compofita  fit  ex 
rationibus  radicalibus,  reliqua  autem  ratio  FG  ad  GH  ex  iif- 
dem  non  fit  compofita.  Sit  ratio  FG  ad  GN  eadem  rationi 
KL  ad  LM  ; et  primo,  fit  ratio  KL  ad  LM,  hoc  eft  ratio  FG 
ad  GN,  quae  ex  rationibus 
radicalibus  eft  compofita, 
vel  ea  eft  quae  proxime  ma- 
jor eft  ratione  f G ad  GH, 
vel  eft  major  c4  quae  proxi- 
me major  eft;  et  in  primo  Cafu,  per  Def.  3.  in  altero,  per 
Caf.  I.  et  Def.  3.  logarithmus  rationis  FG  ad  GN,  hoc  eft  ra- 
tionis KL  ad  LM  [Prop.  i.]  major  erit  logarithmo  rationi; 
fG  ad  GH.  Si  vero  ratio  KL  ad  LM  minor  fit  ratione  FG  ad 
GH,  ftmilitcr  oftendetur  logarithmus  rationis  KL  LM 
minor  logarithmo  rationis  FG  ad  GH. 

Cas.  3.  Si  vero  neutra  rationum  fit  compofita  ex  rationi- 
Lus  radicahbus,  fit  FG  ad  GH  minor  ratio,  et  KL  LM 
major ; et  rationi 

KL  ad  LM  eadem  F O H P N G 

■fit  ratio  F G ad  ' ^ ' 

GN.  Igitur  ratio  K.  M L 

TG  ad  GN  major  ' 

•cft  ratione  FG  ad  GH,  et  proptprca  GN  minor  eft  quam  GH» 

[10.  5.]  Componatur  vero  ratio  aflumpta  AB  ad  BC  ex  rati- 
onibus inter  fe  iifdem,  quarum  una  quaevis  minor  eft  ratione 

B 2 


F N H N G 

' t 1 

K M L 
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HG  ad  GN,  quod  fieri  poteft  [Lem.  5.] ; et  fit  ratio  FG  ad 
GO  ea  quae  ex  hifce  compofita  proxime  minor  eft  ratione  FG 
ad  GH.  Igitur  ratio  OG  ad  GP  una  efl  ex  hifce  rationibus, 
quae  proptcrea  minor  cfl  ratione  HG  ad  GN,  quare  multo 
magis  ratio  HG  ad  GP  minor  eft  ratione  HG  ad  GN,  et  erit 
GP  major  GN. 

[10.5.}  Ratio  igi-  ^ O H P N G 

tur  FG  ad  GN  ma-  ‘ ' ’ “ 

jor  efl;  ratione  FG  ^ M L 

ad  GP,  Et  quoni- 
am ratio  FG  ad  GP  compofita  cfl;  cx  rationibus  radicalibus, 
logarithmus  rationis  FG  ad  GN  major  erit  eo  rationis  FG  ad 
GP  [per  Caf.  2.]  et  per  eundem,  logarithmus  rationis  FG  ad 
GP  major  efl;  logarithmo  rationis  FG  ad  GH.  Multo  igitur 
logarithmus  rationis  KL  ad  LM  major  efl;  logarithmo  rationis 
FG  ad  GH. 

CoR.  I.  Et  fi  utraque  ratio  fuerit  minoris  ad  majorem,  erit 
logarithmus  rationis,  cujus  reciproca  major  eft  alterius  reci- 
proca, m.ajor  logarithmo  alterius  rationis. 

Cor.  2.  Et  fi  una  ratio  fuerit  majoris  ad  minorem,  et  reli- 
qua minoris  ad  majorem,  erit  logarithmus  rationis  quae  vel 
cujus  reciproca,  fi  fuerit  minoris  ad  majorem,  major  eft  reli- 
qua vel  cjufdem  reciproca,  fi  fuerit  reliqua  minoris  ad  major- 
rem,  major  eeit  logarithmo  reliquae;  idem  enim  eft  logarith- 
mus rationis  et  ejus  reciprocae,  per  Def.  3. 

Cor.  3.  Hinc  logarithmus  major  eft  majoris,  et  minor  eft 
logarithmus  minoris  rationis,  fi  fcilicet  utraque  ratio  fit  ma- 
joris ad  minorem ; vel,  in  aliis  cafibus,  fumendo  rationes  quae 
funt  reciprocae  rationum  minoris  ad  m.ajorem. 
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P R O P.  V. 

“SI  utraque  duarum  rationum  compofita  fit  ex  rationibus 
“ radicalibus,  utraqne  autem  fit  vel  majoris  ad  minorem,  vel 
“ minoris  ad  majorem ; logarithmus  rationis  ex  duabus  hlfce 
“ compofitae  aequalis  eft  fummae  logarithmorum  rationum 
“ ex  quibus  eft  compofita.” 

Sint  rationes  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK  ex  quibus  conof- 
pofita  eft  ratio  FG  ad  GK.  Numerus  igitur  rationum  radica- 
calium,  ex  quibus  compofita  eft  ratio 
FG  ad  GK,  aequalis  eft  numero  ea- 
rundem  ex  quibus  componitur  ra- 
tio FG  ad  GH  una  cum  numero  ea- 
rundem  ex  quibus  componitur  ratio 
HG  ad  GK;  igitur,  per  Dcf.  2.  logarithmus  rationis  FG  ad 
GK  aequalis  eft  fiimmae  logarithmorum  rationum  FG  ad  GH, 
ct  HG  ad  GK. 

Cor.  Si  vero  una  ex  rationibus  fuerit  majoris  ad  minorem, 
reliqua  vero  minoris  ad  majorem,  erit  logarithmus  rationis  ex 
hifce  compofitae  aequalis  excefiui  logarithmorum  rationum 
ex  quibus  eft  compofita. 

Cas.  i.  Quando  ratio  FG  ad  GH,  majoris  fcilicet  ad  mi- 
norem, major  eft  reciproca  rationis 
reliquae  HG  ad  GK;  vel  quando  ra- 
tio FG  ad  GFI  eft  minoris  ad  majo- 
rem, et  reciproca  ejus  HG  ad  GF 
major  eft  reliqua  ratione  HG  ad  GK. 

Quoniam  enim  ratio  FG  ad  GH  compofita  eft  ex  rationi- 
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bus  FG  ad  GK,  et  KG  ad  GH,  quarum  utraque  vel  eft  ma- 
joris ad  minorem,  vel  minoris  ad  majorem;  erit  logarithmus 
rationis  FG  ad  GH  aequalis  fummac 

logarithmorum  rationum  FG  ad  GK.,  ^ K.  H G 
ct  KG  ad  GH,  per  hanc  fcilicet  Pro- 
pofitionem.  Igitur  cxccflus  logarith- 
mi  rationis  FG  ad  GH  fupra  loga- 

rithmum  rationis  KG  ad  GH,  qui  idem  eft  cum  logarithmo 
rationis  HG  ad  GK  [Dcf.  2.]  aequalis  eft  logarithmo  rationis 
FGadGK. 

Cas.  2.  Quando  ratio  FG  ad  GK  compofita  eft  ex  ratione 
FG  ad  GH,  minoris  ad  majorem,  et  ex  ratione  HG  ad  GK, 
majoris  ad  minorem,  quae  major  eft  reciproca  primae,  major 
fc.  ipfa  HG  ad  GF ; idem  fequetur, 

nam  quoniam  ratio  HG  ad  GK  com-  H F K G 
pofita  eft  ex  ratione  HG  atl  GF,  et 

FG  ad  GK,  quarum  utraque  eft  majoris  ad  minorem,  loga- 
rithmus rationis  FG  ad  GK,  aequalis  erit  fummae  logarith- 
morum  rationum  HG  ad  GF,  ct  FG  ad  GK.  Igitur  excelTus 
logarithmi  rationis  FG  ad  GK  iiipra  logarithmum  rationis 
HG  ad  GF,  qui  idem  eft  cum  logarithmo  rationis  FGad  GH, 
aequalis  eft  logarithmo  rationis  FG  ad  GK. 

Cas.  3.  Quando  ratio  FG  atl  GH  majoris  ad  minorem, 
minor  eft  reciproca  reliquae  rationis  HG  ad  GK. 

Quoniam  utraque  ratio  HG  ad  GF,  et  FG  ad  GK  eft  mi- 
noris ad  majorem,  erit  [Prop.  5.]  lo- 
garithmus rationis  HG  ad  GK  aequa-  K F H G 
lis  fummae  logarithmorum  rationum 
HG  ad  GF,  et  FG  ad  GK.  Igitur  exceflus  ii^;arithmi  ratio- 
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nis  HG  ad  GK  fupra  logarithmum  rationis  HG  ad  GF,  qui 
idem  ell  cum  logarithmo  rationis  FG  ad  GH»  aequalis  eft  lo- 
garithmo  rationis  FG  ad  GK. 

P R O P.  VI. 

•‘SI  fint  duae  rationes  FG  ad  GH,  et  GH  ad  GK,  utraque 
“ majoris  ad  minorem,  quarum  altera  FG  ad  GH  compolita 
“ eft  ex  rationibus  radicalibus,  reliqua  vero  HG  ad  GK  ex 
“ iis  non  eft  compofita ; erit  logarithmus  rationis  FG  ad  GK 
“ quae  ex  duabus  illis  eft  compofita,  aequalis  fummae  loga- 
“ rithmorum  rationum  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK.” 

Si  enim  magnitudines  hae  non  fint  aequales,  altera  earum 
major  erit;  et  primo,  fit  LM,  fumma  fcilicet  logarithmorum 
rationum  FG  ad 

GH,  et  HG  ad  F H K O G 

GK,  major  LN  lo-  ‘ — ‘ 

garithmo  rationis  L N P M A C B 

FG  ad  GK,  fitque  ' 

NM  ipfarum  ex-  D K 

cefliis;  et  compo- 
natur ratio  aflumpta  AB  ad  BC  ex  rationibus  radicalibus, 
quarum  numerus  major  fit  numero  partium  ipfi  NM  aequa- 
lium, quae  in  data  magnitudine  DE  continentur;  et  fecetur 
DE  in  partes  aequales,  quarum  numerus  aequalis  eft  numero 
rationum  ex  quibus  compofita  eft  ratio  AB  ad  BC ; igitur  una 
ex  hifce  partibus  minor  eft  ipfa  NM.  Sit  ratio  FG  ad  GO  ea, 
quae  ex  rationibus  radicalibus  compofita  proxime  major  eft 
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ratione  PG  -ad  GK ; et  fit  LP  logarithmus  rationis  FG  ad  GO, 
Et  quoniam  [Def.  3.]  LN,  logarithmus  rationis  FG  ad  GK, 
cadit  inter  logarithmum  LP  rationis  FG  ad  GO,  quae  proxi- 
me major  cll  ratione  FG  ad  GK,  et  logarithmum  rationis 
quae  ex  radicalibus  compofita  proxime  minor  eft  ratione  FG 
ad  GK,  erit  NP  minor  exce/Tu  horum  logarithmorum  qui  eft 
■una  partium  radicalium,  et  propterea  minor  eft  NM;  multo 
igitur  NP  minor  eft  quam  NM.  Igitur  LP,  logarithmus  fc. 
rationis  FG  ad  GO, 

minor  eft  quam  F H K O G 

LM,  fumma  fc.  lo-  ' ' 

garithmorum  ra-  L N P M A C B 

tionumFG  ad  GH,  ‘ — '' ' 

«t  HG  ad  GK.  D E 

Quoniam  vero  ra- 
tio FG  ad  GO,  quae  eft  compofita  ex  rationibus  radicalibus, 
■eadem  eft  rationi  compofitae  ex  rationibus  FG  ad  GH  et  HG 
ad  GO,  quarum  ratio  FG  ad  GH  compofita  eft  ex  rationibus 
radicalibus,  reliqua  ratio  HG  ad  GO  compofita  erit  ex  iif- 
dem.  Igitur,  per  Prop.  5.  hujus,  logarithmus  LP  rationis  FG 
ad  GO  eft  aequalis  fummae  logarithmorum  rationum  FG  ad 
GH,  et  HG  ad  GO.  Eft  autem  LM  fumma  logarithmorum 
rationum  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK.  Et  quoniam  LP  minor 
eft  LM,  erit  prima  fumma  minor  reliqua,  et,  ablato  commu- 
ni logarithmo  rationis  FG  ad  GH,  erit  reliquus  logarithmus 
rationis  HG  ad  GO  minor  reliquo  logarithmo  rationis  HG 
ad  GK.  Igitur  [Cor.  3.  Prop.  4.]  ratio  HG  ad  GO  minor  eft 
ratione  HG  ad  GK;  fed  et  major,  quod  fieri  non  poteft.  Non 
igitur  eft  LM  major  LN. 
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Sed  fi  dicatur  LM  minor  quam  LN,  fumpta  ratione  FG 
ad  GO  quae  ex  radi- 

calibus  compofita,  ^ H O K G 

proxime  minor  eft  ra- 
tione  FG  ad  GK ; fi-  ^ 
militer  oftendetur 

non  pofle  LM  minorem  efle  quam  LN ; aequalis  igitur  cft  LN 
logarithmus  rationis  FG  ad  GK  ipfi  LM,  fummae  fcilicet  lo- 
garithmorum  rationum  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK. 

P R O F.  VII. 

“ SINT  rationes  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK,  quftrum  neutra 
“ compofita  eft  ex  rationibus  radicalibus ; fit  autem  ratio  FG 
“ ad  GK,  quae  ex  illis  compofita  eft,  ex  rationibus  radicali- 
“ bus  compofita ; erit  logarithmus  rationis  FG  ad  GK  ae- 
“ qualis  fummae  logarithmorum  rationum  FG  ad  GH,  et 
“ HG  ad  GK,” 

Si  enim  non  fit  aequalis  fummae  huic,  erit  vel  major,  vel 
minor.  Primo,  fit  logarithmus  LM  rationis  FG  ad  GK  ma- 
jor fiimma  logarithmo- 
rum rationum  FG  ad  F H P K G 

GH,  et  HG  ad  GK;  et  ■ 

fit  LN  logarithmus  ra-  L 

tionis  FG  ad  GH,  igi-  

tur  NM  major  eft  lo-  A 

garithmo  rationis  HG  ' 

ad  GK;  fit  hujus  rati-  D E 

onis  logarithmus  OM, 

minor  fc.  quam  NM,  et  componatur  rado  afiumpta  AB  ad 

C 


N Q^O 
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ad  BC  ex  rationibus  radic^ibus,  quarum  numerus  major  lic 
numero  partium  ipfi  NO  aequalium,  quae  in  data  magnitu- 
dine DE  continentur,  et  fecetur  DE  in  partes  aequales,  qua- 
rum numerus  aequalis  eft  numero  rationum  ex  quibus  ratio 
AB  ad  BC  eft  compoftta;  igitur  una  harum  partium  minor 
eft  ipfa  NO.  Sit  ratio 

FG  ad  GP  ea  quae  ex  F H P K G 

rationibus  radicalibus  ' ' * ‘ 

compofita  proxime  ma-  L N O M 

jor  eft  ratione  FG  ad  ' ' — ' 

GH,  fitque  LQ^loga-  A C B 

rithmus  rationis  FG  ad  ———————— 

GP ; erit  igitur  NQjni-  D E 

nor  quam  una  parti- 
um radicaliuin,  quod  ut  fimile  in  praecedente  Prop.  oftende- 
tur,  multo  igitur  NQjninor  eft  quam  NOj  quare  QM  ma- 
jor eft  quam  OM.  Et  ut  fimile  in  praecedente,  oftendetur  lo- 
garithmus  rationis  FG  ad  GK  aequalis  fummae  logarithmo- 
rum  rationum  FG  ad  GP,  et  PG  ad  GK.  Igitur  quoniam  LM 
eft  logarithmus  rationis  FG  ad  GK,  et  LQ^Iugaritlunus  eft 
rationis  FG  ad  GP,  erit  reliqua  QM  logarithmus  rationis  HG 
ad  GK.  Qwniam  igitur  oftenfa  eft  QNI  major  OM,  erit  lo- 
garithmus rationis  PG  ad  GK  major  logarithmo  rationis  HG 
avi  GK;  quare  ratio  PG  ad  GK  major  eft  ratione  HG  ad  GKj 
fed  et  minor,  quoniam  PG  minor  eft  HG ; quod  fieri  non 
poteft. 

Sed  fi  LM  logarithmus  rationis  FG  ad  GK  dicatur  miiror 
quam  furama  logarlthmorum  rationum  FG  ad  GH,  et  HG 
;id  GK;  fit  LM  logarithmus  rationis  FG  ad  GH,  igitur  NM 
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minor  eft  logarithmo  rationis  HG  ad  GK ; fit  OM  logarith- 
mus  hujus  rationis  major  fc.  quam  NM ; et  furnpt^  ratione 
FG  ad  GP,  quae  ex  radicalibus  compofita  proxime  minor  efi 
ratione  FG  ad  GH, 

rcliquisque  ut  in  ^ P H K ^ G 

praecedente  cafu 
conftrudtis,  oftende-  ^ 

, t __  _ t I 

tur  QN  minor  quam 

ON,  quare  et  QM  logarithmus  rationis  PG  ad  GK  minor  erit 
quam  OM  logarithmus  rationis  HG  ad  GK.  Ratio  igitur  PG 
ad  GK  minor  eft  ratione  HG  ad  GK,  quod  fieri  non  poteft. 
Igitur  LM  non  efl  minor  fumma  logarithmorum  rationum 
FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK,  et  oftenfa  eft  non  major  eadem 
fumma ; Igitur  eft  aequalis. 


P R O P.  VIII. 


“ SINT  raiiones  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK,  quarum  neutra 
“ eft  compofita  ex  rationibus  radicalibus ; erit  fumma  loga- 
“ rithmorum  rationum  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK  aequalis 
“ logarithmo  rationis  FG  ad  GK,  quae  eft  ex  illis  compofita.” 

Si  enim  non  fit ; primo,  fit  LM  fumma  logarithmorum 
rationum  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK  major  quam  LN  loga- 
rithmus rationis  FG  ad  GK ; et  componatur  ratio  alTumpta 
AB  ad  BC  ex  rationibus,  quarum  numerus  major  fit  numero 
partium  ipfi  NM  aequalium,  quae  in  magnitudine  afliimp- 
ta  DE  continentur.  Secetur  DE  in  partes  aequales,  quarum 
numerus  idem  fit  cum  numero  rationum  ex  quibus  compofita 

C 2 
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eft  ratio  AB  ad  BC ; igitur  una  harum  partium  minor  erit  quam 
MN.  Sit  ratio  FG  ad  GO  ea  quae  ex  rationibus  radicalibus 
compofita  proxime  major  eft  ratione  FG  ad  GK,  litque  LP  lo- 
garithmus  rationis 
FG  ad  GO,  qui  prop- 
terea  aequalis  erit 
fummae  logarithmo- 
rum  rationum  FG  ad 
GH,  et  HG  ad  GO. 

Erit  igitur  NP  minor 
quam  una  partium 
radicalium , ut  ia 
Prop.  6.  oftenfum,  et  propterea  multo  quam  NM  minor ; qua- 
re LP  minor  eft  LM.  Eft  autem  LP,  per  Prop.  7.  aequalis 
fummae  logarithmorum  rationum  FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK. 
Prima  igitur  fumma  minor  eft  reliqua ; et,  ablato  communi 
logarithmo  rationis  FG  ad  GH,  erit  reliquus,  logarithmus  ra- 
tionis fc.  HG  ad  GO,  minor  reliquo  logaritlimo  rationis  HG 
ad  GK.  Igitur  ratio  HG  ad  GO  minor  eft  ratione  HG  ad 
GK;  fed  et  major,  quoniam  GO  minor  eft  GK  ; quod  fieri 
non  poteft.  Igitur  LM  non  eft  major  quam  LN. 

Sed  fi  ponatur  LM  minor  quam  LN,  fumatur  ratio  FG  ad 
GO,  quae  ex  radicali- 
bus compofita  proxi-  ^ H O K G 

me  minor  eft  ratione  ' ' 

FGadGK;  fitque  LP  L.  M P N 

logarithmus  rationis 

FG  ad  GO,  reliquisque  ut  antea  conftrudHs,  oftendetur  LP 
tnajor  quam  LM,  hoc  eft  fumma  logarithmorum  rationunx 


F H K O G 


L N P M 

» * 

A C B 


D E 
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FG  ad  GH,  et  HG  ad  GO  major  fumma  logarithmorum  ra- 
tionum FG  ad  GH,  et  HG  ad  GK;  igitur,  ablato  communi, 
logarithmus  rationis  HG  ad  GO  major  cft  logarithmo  ratio- 
nis HG  ad  GK;  quare  et  ratio  HG  ad  GO  major  eft  ratione 
HG  ad  GK,  quod  fieri  non  poteft;  igitur  LM  non  minor  eft 
quam  LN,  et  oftenfa  fuit  non  major;  aequalis  igitur  eft  LM 
ipfi  LN. 

Cor.  Idem  Corollarium  hinc  fequitur,  quod  ex  Prop.  5. 
oftenfum  eft. 


PROP.  IX. 

“SI  una  ratio  multiplicata  fuerit  alterius  rationis,  quam 
“ multiplicata  eft  ea  alterius,  tam  multiplex  erit  logarithmus 
“ ejus  logarithmi  alterius.”  * 

Sint  enim  AB,  BC,  BD,  BE,  &c.  deinceps  proportionales, 
erunt  igitur  rationes  primae  ad  fecundam,  fecundae  ad  terti- 
am, &c.  inter  fe  eaedem ; quare  et  logarithmi  earum  funt  in- 
ter fe  aequales,  fPron.  2.  vel  2.I  Sit  FG  logarithmus  rationis 
AB,dBC.etGH 

logarithmus  rati-  A C D E B 

onls  BC  ad  BD.  ' 

Quoniam  igitur  F G H K 
ratio  AB  ad  BD, 

duplicata  fcilicet  rationis  AB  ad  BC,  compofita  eft  ex  ra- 
tionibus AB  ad  BC,  et  BC  ad  BD,  erit  logarithmus  ratio- 
nis AB  ad  BD  aequalis  ipfi  FH  fummae  logarithmorum  ra- 
tionum AB  ad  BC,  et  BC  ad  BD,  [Prop.  5,  aut  6,  7,  8.}  hoc 
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e(l  duplo  logarlthinl  FG  rationis  AB  ad  BC.  Similiter,  quo- 
niam ratio  AB  ad  BE,  triplicata  fcilicet  rationis  AB  ad  BC, 
compolita  eft  ex  ratione  AB  ad  BD,  et  ratione  BD  ad  BE,  erit  lo- 
garithmus  rationis 

AB  ad  BE  aequa-  A C D E B 

lis  fummae  loga- 

rithmorum  ratio-  F G H K 

num  AB  ad  BD,  et 

BD  ad  BE.  Logarithmus  autem  FH  rationis  AB  ad  BD,  du- 
plus oftenfus  eft  logarithmi  FG  rationis  AB  ad  BC,  et  HK  lo- 
garithmus rationis  BD  ad  BE  aequalis  eft  ipfi  FG ; igitur  FK. 
logarithmus  rationis  AB  ad  BE  triplus  eft  ipfius  FG  logarith- 
mi  rationis  AB  ad  BC ; et  ita  deinceps. 


D E F.  IV. 

% 

LOGARITHMI  omnium  rationum  ex  affumpta  ratione 
AB  ad  BC,  et  aftumpta  magnitudine  DE  provenientes,  fecun- 
dum Def.  2.  et  Def,  3.  dicuntur  elle  ejufdem  fpeciei.  Sed  fi 
fiunatur  eadem  ratio  AB  ad  BC,  et  fumatur  alia  magnitudo 
DE,  logarithmi  ex  hifce,  fecundum  Def.  2.  et  3.  provenien- 
tes dicuntur  efle  diverfae  Ipeciei  a praecedente. 


P R O P.  X. 


“ Logarithmi  duarum  rationum  imius  fpeciei  eadem  inter  fc 
“ habent  rationem  quam  logarithmi  earundem  rationum  cu- 
“ juflibct  alius  fpeciei. 

“ Sint  duae  rationes  AB  ad  BC,  et  AD  ad  DE,  et  fint  F, 
“ G earum  logarithmi  miius  fpeciei,  et  H,  K.  earundem  loga- 
“ rithmi  alterius  fpeciei;  erit  F ad  G,  ut  H ad  K.” 
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Sumantvir  iplkrum  F,  H aequemultiplices  utcunque  L, 
M ; et  ipfarum  G,  K aliae  utcunque  aequemultiplices  N,  O. 
Quam  multiplex  autem  eft  L ipfius  F,  vel  M ipBus  H,  tam 
multiplicata  fit  ratio  AP  ad  PC,  rationis  AB  ad  BC,  et  tam 
multiplicata  fit  ratio  AQ_ad  QE  rationis  AD  ad  DE  quam 
multiplex  eft  N ipfius  G,  vel  O ipfius  K.  Quoniam  igitur  F 
eft  logarithmus 
rationis  AB  ad 

BC,  et  eft  L tam  

multiplex  ipfius  F 

F,  quam  ratio 
AP  ad  PC  eft  ^ 
multiplicata  ra- 
tionis AB  ad  BC, 
erit  L logarith- 
mus rationis  AP 
ad  PC  [Prop.9.]; 

eadem  ratione  erit  N logarithmus  rationis  AQjid  QE,  uter- 
que fcilicet  in  altera  fpecie.  Si  igitur  logarithmus  L major  fit 
logarithmo  N,  erit  ratio  AP  ad  PC  major  ratione  AQ^ad  QE 
[Cor.  3.  Prop.  4.];  et  quoniam  ratio  AP  ad  PC  major  eft  ra- 
tione AQad  QE,  erit  [Prop.  4.]  logarithmus  M major  loga- 
rithmo O in  altera  fpecie  ; igitur,  fi  L major  fit  N,  erit  et  M 
major  O;  eadem  ratione,  fi  L aequalis  fuerit  ipfi  N,  vel  ea- 
dem minor,  erit  M aequalis  ipfi  O,  vel  minor  quam  ea.  Quo- 
niam igitur  quatuor  funt  magnitudines  F,  G,  H,  K,  et  fump- 
tae  funt  ipfinim  F,  H utcunque  aequemultiplices  L,  M;  et 
ipfarum  G,  K,  aliae  utcunque  aequemultiplices  N,  O;  et  of- 
tenfuin  elt  fi  L major  fit  N,  et  M majorem  effe  quam  O ; et 


M 
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fi  aequalis  aequalem;  et  fi  minor  minorem  efle;  erit  [5.  Def. 
5.]  F ad  G,  ut  H ad  K. 

DEF.  V. 

LOGARITHMUS  rationis  cujufvis  numeri  ad  unitatem  dici- 
tur etiam  logarithmus  illius  numeri. 


Cor.  Quoniam  logarithmus  rationis  aequalis  ad  aequa- 
lem eft  nihil  [Cor.  i.  Def.  3.] -igitur  logarithmus  unitatis  eft 
nihil. 

Ad  fequentia  melius  explicanda,  fit  refla  linea  AB  ad  u- 
trasque  partes  indefinita,  et  concipiantur  omnes  numeri,  tum 
unitate  majores,  tum  ea  minores,  locatos  efle  ad  punfla  in 
hac  refla ; unitatem  fcilicet  locatam  cfTe  ad  punflum  A,  et  nu- 
meros unitate  majores  locatos  eflfe  ad  punfla  ad  dextram  ipfi- 
us  A,  ut  ad  B, 

C,  &c.  eos  vero  D A C B 

. f,  ..i..  — — . t.  ■ I I 1 I . 

qvu  lunt  unita- 
te minores  ad  ^ ^ G F 

. , . . ..I  ...  ..  I .—.I 

punfla  quae 

funt  ad  contrarias  partes  punfli  A,  ut  ad  D,  &c.  Sit  alia 
refla  indefinita  EF,  in  qua  fit  punflum  E,  refpondens  punflo 
A,  hoc  eft,  ut  logarithmus  unitatis  fit  ad  ad  punflum  E,  lo- 
garithmus vero  cujufvis  alius  numeri,  ut  ejus  qui  eft  ad 
punflum  B,  fumatur  a punflo  E,  ad  eas  partes  ejus  ad  quas 
eft  B refpeflu  punfli  A,  ut  EF,  quae  femper  aequalis  fit  ipfi 
AB ; et  ita  EG  aequalis  ipfi  AC,  fit  logarithmus  numeri  ad 
pimflmn  C,  et  EH  aequalis  ipfi  AD  fit  logarithmus  numeri 
ad  D,  et  ita  deinceps. 
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P R O P.  XI. 


“SI  fumantur  a pimdlo  E logarithmi  duorum  quorumvis 
“ numerorum,  ut  eorum  qui  locati  funt  ad  puncSIa  B,C  (qui, 
“ brevitatis  gratia,  in  fequentibus  vocentur  numeri  B,  C,) 
“ qui  logarithmi  fint  EF,  EG ; diftantia  GF  inter  iplbrum 
“ terminos  erit  logarithmus  rationis  numeri  B ad  numerum 
“ C.” 


A 


B 


Cas.  i.  Quando  uterque  numerus  cft  major  imitate. 

Sint  numeri  B,  C,  et  iplbrum  logarithmi  EF,  EG ; et  quo- 
niam ratio  numeri  B ad  numerum  C compolita  eR  ex  ralione 
B ad  numerum,  five  unitatem,  et  ratione  A ad  C,  quarum 
prima  ell  ratio  majoris  ad 
minorem,  reliqua  vero  ell  ra- 
tio minoris  ad  majorem ; e- 

rit  logarithmus  rationis  B ad  ^ ^ ^ 

C,  per  Q>r.  Prop.  5.  vel  Cor. 

Prop.  8.  aequalis  excelTui  logarithmi  rationis  B ad  A,  hoc  ell 
logarithmi  numeri  B fupra  logarithmum  rationis  A ad  C,  hoc 
ell  fupra  logarithmum  numeri  C ; ell  autem  EF  logarithmus 
numeri  B,  et  EG  logarithmus  iplius  C,  GF  vero  ell  horum 
excefliis,  qui  propterea  ell  logarithmus  rationis  B ad  C. 


Cas.  2.  Quando  alter  numerus  major  ell  unitate,  reliquus 
vero  minor. 

Sit  numerus  B major  unitate,  numerus  vero  D ad  contra* 
fias  partes  ipfius  A,  minor  Iit  unitate;  et  quoniam  ratio  nu* 
meri  B ad  ipllun  D compoliu  ell  ex  ratione  B ad  A,  live  uni* 

D 
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A 

- » - 


B 


tatem,  et  ratione  A ad  D,  quarum  utraque  eft  majoris  ad  mi- 
norem, erit,  per  Prop.  5,  aut  6,  7,  8.  logarithmus  rationis  B 
ad  D aequalis  fummae  loga- 
rithmorum  rationum  B ad 
A,  et  A ad  D ; eft  autem  EF 
logarithmus  rationis  B ad  A, 
fiyc  numeri  B ; et  fimiliter 

EH  eft  logarithmus  numeri  D,  live  rationis  D ad  A;  igitur 
HF  ipforum  fumma  eft  logarithmus  rationis  B ad  D. 


H 


K 


• Cas.  3.  Quando  uterque  muneras  minor  eft  unitate. 

Sint  numeri  D,  K,  et  ipfanun  logarithmi  £H,  £L ; et  quo- 
niam ratio  numeri  D ad  ipfum  K conq>olita  eft  ex  ratione  D 
ad  A,  quae  eft  minoris  ad  majorem,  et  ratione  A ad  K,  ma- 
joris ad  minorem,  quae  major 
eft  reciproca  rationis  D ad  A, 
lioc  eft  major  ratione  A ad  D; 
erit,  per  Caf.  2.  Cor.  Prop.  5. 
logarithmus  rationis  D ad  K ae- 
qualis exceflui  logarithmi  rationis  A ad  K,  five  logarithmi  ip- 
lius  K fupra  logarithmum  rationis  D ad  A,  live  logarithmum 
iplius  D.  Eft  autem  EL  logarithmus  iplius  K,  et  EH  loga- 
rithmus iplius  D,  quorum  excelTus  eft  HL,  qui  propterea  eft 
logarithmus  rationis  D ad  K. 


D 


H 


Co  R.  Si  logarithmis  rationum  minoris  ad  majorem,  vel  nu- 
merorum qtii  funt  unitate  minores  apponatur  fignum  liib- 
tra^Ubnis  — logarithmus  rationis  numeri  cujusvk  ad  nume- 
com  minorem,  ioTCSiiccur  auferendo,  fecundum  regulas  in  Al- 
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^ebra  traditas,  logarithmuin  minoris  numeri  a logaritbmo  tna^ 
joris.  In  fecundo  enim  cafu  praecedente,  fi  a logarithmo  EF  nu- 
meri B auferatur  — EH  logarithmus  numeri  D unitate  minoris, 
appofito  figno  fubtra^lionis,  reliquum  erit  EF  + EH,  hoc  dl 
HF,  prorfus  ut  in  eo  cafu  oftenfum  fuit.  Et  in  cafii  tertio,  fi 
logarithmi  numerorum  D,  K unitate  minorum  fiant  --  EH  -• 
EL,  et  a logarithmo  — EH  majoris  numeri  D auferatur  — EL 
logarithmus  minoris  numeri  K,  reliquum  erit  EL  — EH,  hoc 
eft  LH,  ut  in  Caf.  3.  oftenfum  fuit.  Utile  igitur  cft  apponere 
fignum  — logarithmis  numerorum  qui  unitate  minores  fimt, 
tum  ut  diftinguantur  a logarithmis  munerorum  qui  funt  eo- 
rum reciproci,  et  qui  iidem  funt  magnitudine  cum  illis,  tum 
ut  regulae  pro  operationibus  arithmeticis  de  logarithmis  ge- 
neraliores fiant,  ut  in  fequentibus  plenius  apparebit. 

P R O *P.  XII.  P R O B. 


Invenire  logaridtmum  fadli  five  produdii  a duobus  numeris,  ■ 


Cas.  i.  Quando  uterque  numerus  major  eft  unitate. 

Sint  duo  numeri  B,  C,  et  EF,  EG  ipibmm  logarithmi,  e« 
rit  fumma  logarithmorum  EF,  EG  aequalis  logarithmo  fadli 
a numeris  B,  C.  Sit  enim  M nume- 
rus fa<ftus  ab  ipfis  B,  C,  et  logarith-  A G B M 

mus  qus  fit  EN ; et  quoniam  ut  uni-  ’ ; 

tas,  feu  A,  ad  alterum  ex  numeris  C,  • ^ Cr  F N 

ita  reliquus  B ad  immenim  M ab  ip-  ” ' ' 

fis  fadlum;  hoc  eft,  quoniam  rado  G ad  A eadem  eft  ratioxu 
M ad  B,  erunt  [Prop.  i.  aut  3.]  logarithmi  harum  radontun 

D 2 
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inter  fe  aequales.  Eft  autem  EG  logarithmus  numeri  C,  five 
rationis  C ad  A,  et,  per  Prop.  1 1 . eft  FN  logarithmus  rationis 
numeri  M ad  ipfum  B.  Aequalis  igitur  eft  EG  ipfi  FN,  qua- 
re EG,  una  cum  EF,  aequalis  eR  iph  EN  logarithmo  fa<Ri  M 
ab  ipfis  B,  C numeris. 

Cas.  2.  Quando  alter  numerus  eft  major,  reliquus  autem 
minor  unitate. 

Sit  numerus  B major  D,  vero  minor  unitate;  et  primo.  Iit 
B major  reciproco  numero  ipfius  D,  hoc  eft  major  quam  ^ ; 
erit  igitur  fadlus  ab  ipfis  B,  D major  unitate;  fit  fa<ftus  nu- 
merus M,  cadit  igitur  M ad 

dextram  unitatis  quae  eft  ^ A M B 

in  A.;  et  quoniam  unitas,  * 

feu  A,  eft  ad  B,  ut  D ad  ^ ^ N F 

fadium  M,  erit  ratio  B ad  A 

eadem  rationi  M ad  D ; igitur  logaritluni  harum  rationum 
erunt  inter  fe  aequales.  Sit  EF  Idgarithmus  rationis  D ad  A, 
EN  vero  logarithmus  rationis  M ad  A,  unde,  per  Prop.  i r. 
erit  HN  logarithmus  rationis  M ad  D.  Igitur  EF  aequalis  eft 
ipfi  HN,  et,  ablato  communi  HE,  erit  exceftus  EF  fupra  H£ 
aequalis  ipfi  EN,  hoc  eft,  erit  exceftus  logarithmi  numeri  B 
fupra  logarithmum  numeri  D,  aequalis  logarithmo  facfti  ab 
ipfis  M, 

Si  vero  ipfi  EH  logarithmo  numeri  I>  jiniute  minoris  ap- 
ponatiu-  fignum  — five  fubtra^ionis,  erit  fumma  logarithmo- 
rum  numerorum  B,  D,  quae  eft  EF  — EH  aequalis  ipfi  EN  lo- 
garithmo fa£ti  M,  ut  in  Cafu  i . 

Secundo,  fit  numerus  B minor  quam — jj,  erit  igitur  fa<ftus 


t 
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a B,  D minor  unitate;  fit  fadlus  M,  cadit  igitur  M ad  lae- 
vam ipfius  A.  Et  quoniam  unitas,  feu  A,  eft.  ad  B,  ut  D ad 
fadlum  M,  erit  ratio  B ad  A eadem  rationi  M ad  D ; igitur 
logarithmi  harum  rationum 

fimt  inter  fe  aequales.  Sit  EF  ^ M A B 

logarithmus  rationis  B ad  A, 

et  EH  logarithmus  rationis  H N E F 

D ad  A,  EN  vero  logarith- 
mus rationis  M ad  A;  igitur,  per  Prop.  x x.  erit  HN  logarithf 
mus  rationis  M ad  D ; et  propterea  EF  eft  aequalis  ipfi  HN, 
quibus  ex  HE  ablatis,  erit  reliquum,  excefius  Ic.  ipfius  EH 
fiipra  EF,  aequale  reliquo  EN;  hoc  eft,  excefTus  logarithmi 
ipfius  D fupra  eum  numeri  B aequalis  eft  logarithnxo  fac- 
ti M. 


Et  fi  EH  notetur  figno— , ut  in  praecedente  Cafu,  erit  fumr* 
ma  logarithmorum  numerorum  B,  D,  fcilicet  EF  — EH  ao- 
qualis  ipfi  *-*  EN  logarithmo  fadli  M.  Et  quoniam  log^thmi 
in  tabxilis  aeque  refpondent  numeris  unitate  majoribus  quibus, 
in  tabulis  apponuntur,  ac  eorum  reciprocis ; igitur  ad  inve- 
niendum numerum  M,  qui  xinitate  minor  eft,  ope  tabularum,. 
Tumendus  eft  reciprocus  nximerus  qus  cui  convenit  logarith- 
mus numeri  M in  tabulis ; quod  in  onuii  cafu  td^fervandum». 


Cas.  3.  Quando  uterque  numerus  minor  eft  xinitate. 

Sit  uterque  numerus  D,  K minor  unitate,  et  fit  M fa<ftas- 
ab  iifdem,  qui  propterea  minor  etiam  erit  unitate;  quare  M 
cadit  ad  eafdem  partes  tinitatis  A ad  quas  fimt  D,  K ; . fint 
vero  EH,  £L,  £N  logaiithmi  numerorum  D,  K,  M;  erit  EN 
aequalis  fummae  ipfarum  EH,  £L. 
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M 


N 


K 


D 


H 


Quoniam  enim  ell  unitas,  feu  A ad  D,  ut  K ad  M,  erit 
Tatio  A ad  D eadem  rationi  K ad  M,  et  rationum  harum  ae- 
quales erunt  logarithmi ; rationis  vero  A ad  D,  live  numeri 
D,  logarithmus  cft  EH ; et,  per 
Prop.  1 1 . rationis  K ad  M loga- 
rithmus eft  NL.  Eft  igitur  NL 
aequalis  ipfi  HE,  et  propterea 
NE  aequalis  cft  fummae  ipla-  ” 

rum  EH,  EL ; hoc  eft,  logarithmus  fa<fti  M aequalis  eft  fum- 
mae logarithmorum  numerorum  D,  K a quibus  faiftus  cft. 

Et  fi  ipfis  EH,  EL  apponatur  fignum  — , erit  — EH  — EL 
«equalis  ipfi  — EN  logarithmo  faifti.  In  omnibus  igitur  cafi- 
bus  logarithmus  fa€ti  aequalis  eft  fummae  logarithmorum 
numerorum  a quibus  fadius  eft,  dummodo  logarithmis  nu- 
merorum, qui  uniute  funt  minores,  apponatur  fignum  — fub- 
tratftionis. 


PROP.  XIII.  P R O B. 

Invenire  logarithmum  quotientis,  qui  oritur  dividendo  unum 
numerum  per  alium. 


Cas.  1.  Quando  utcrque  numerus  major  dl  unitate. 

Sit  numerus  dividendus  B,  et  fit  divifor  C,  qui,  primo. 


minor  fit  quam  B ; igitur  quo- 
tiens major  erit  unitate ; fit  M 
quodens.  Erit  logarithmus  ip- 
fius  M aequalis  exceftoi  loga- 
rithmi  numeri  B fupra  loga- 
rithmum  ipfius  C. 


A M C B 

I » , 1, 

E N G F 
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Sint  EF,  EG,  EN  logarlthmi  numerorum  B,  C,  M;  ct  quo- 
niam unitas,  feu  A,  e(l  ad  quotientem  M,  ut  divifbr  C ad  di- 
videndum B,  erit  ratio  M ad  A 
eadem  ratione  B ad  C.  Igitur  A 
logarithmus  rationis  M ad  A, 
hoc  eft  ipfius  M aequalis  erit,  ^ 
per  Prop.  i.  aut  3.  logarithmo  —————— 

rationis  B ad  C,  hoc  eft,  [Prop.  11.]  ipfi  GF.  Eft  autem  GF 
exceflus  ipfius  EF,  hoc  eft  logarithmi  dividendi  B fupra  EG 
logarithmum  diviforis  C. 


M 


N 


Sit  autem  divifbr  C major  dividendo  B ; igitur  quotiens  M 
nunor  erit  unitate,  et  cadit  M ad  contrarias  partes  A ad  quaS' 
eft  B ; erit  autem  EN  logarithmus  ipfius  M aequalis  FG  ex- 
ceflui  EG  logarithmi  diviforis  C fupra  E logarithmum  divi- 
dendi B.  Quoniam  enim  eft  unitas,  feu  A,  ad  quotientem  M,. 
ut  divifor  C ad  dividendum 

B,  erit  ratio  M ad  A eadem  ^ ® ^ 

rationi  B ad  C;  igittir  loga- 
rithmus rationis  M ad  A,  hoc  N E F G 

eft  numeri  M aequalis  erit 

[Prop.  I.  aut  3.]  logarithmo  rationis  B ad  C,  hoc  eft  [ftnp. 
II.]  ipfi  FG.  Quoniam  vero  M eft  minor  unitate,  logarithmi 
vero  in  tabulis  aptantur  numeris  qui  funt  majores  unitate ; 
igitur,  in  hoc  et  fimilibus  cafibus,  numerus  M erit  rec4>rocus 
numeri  cujus  logarithmus  in  tabulis  eft  FG.  Idem  enim  eft 
logarithmus  cujufvis  numeri  et  qus  reciproci. 

Et  fi  a logarithmo  EF  dividendi  B aufinratur  EG  logarith- 
mus diviforis  C,  reliquus  erit  — FG,  qui,  figno  — notatus,  in- 
dicat numerum,  cujus  eft  logarithmus,  minorem  efle  unitate } 
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atque  ita  regula  praecedentis  Cafus  huic  etiam  infervit. 

Cas.  2.  Quando  numerus  dividendus  B major  eft  unitate, 
divifor  vero  D minor  eft  unitate,  et  propterea  quotiens  M u- 
nitate  major  eft.  Logarithmus  vero  ipHus  M aequalis  erif 
fummae  logarithmorum  dividendi  B et  diviforis  D. 

Sint  enim  ipforum  B,  D,  M logarithmi  EF,  EH,  EN ; et 
quoniam  eft  A ad  M,  ut  D ad 

B,  erit  logarithmus  rationis  D A B M 

M ad  A,  hoc  eft  ipfius  M lo-  ' ' 

garithmus,  aequalis  loga-  H E F N 

rithmo  rationis  D ad  B.  Eft 

igitur  EN,  logarithmus  fc.  ipfius  M,  aequalis  HF  logarithmo 
fc.  rationis  D ad  B,  [Prop.  1 1 .]  hoc  eft  fummae  logarithmo- 
rum EF,  EH  dividendi  B et  diviforis  D. 

. Et  fi  EH  logarithmus  diviforis  D habeat  praefixum  fibi 
fignum  — , et  auferatur  ab  EF  logarithmo  dividendi  B,  reli- 
quus erit  HE  + EF,  hoc  eft  HFj  atque  ita  regula  Caf.  1.  huic 
etiam  infervit. 

Cas.  3.  Quando  uterque  numerus  minor  eft  miitate. 

Sit  numerus  dividendus  D,  et  divifor  fit  K,  qui  primo  mi-  ■ 
nor  fit  quam  D ; igitur  quotiens  M major  eft  unitate.  Erit 
logarithmus  ipfius  M aequalis 

excellui  logarithmi  diviforis  K.  D A M 

K.  fupra  logarithmvun  divi- 
dendi D.  L H E N 

Sint  EH,  EL,  EN  logarith-  ' 

mi  numerorum  D,  K,  M ; et  quoniam  eft  ut  A ad  M,  ita  K 
ad  D,  erit  logarithmus  rationis  M ad  A^  hoc  eft  numeri  M 
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logarithmus  aequalis  logarithmo  rationis  D ad  K,  hoc  eft  ipfi 
LH  [Prop.  II,];  eft  igitur  EN  aequalis  ipfi  LH,  hoc  eft  ex- 
ceflui  logarithmi  EL  diviforis  K fupra  EH  logarithmum  di- 
videndi D. 

Et  fi  ipfis  EH,  EL  praefigatur  fignum  — , et  auferatur  — EL 
ab  — EH,  reliquum  erit  EL  — EH,  hoc  eft  LH ; igitur  regula 
.pro  Caf.  I.  huic  etiam  infervit. 

Sit  autem  divifor  K major  dividendo  D;  igitur  quotiens 
M minor  eft  unitate.  Erit  autem  EN  logarithmus  ipfins  M 
aequalis  exceflui  HL  logarithmi  divi- 
dendi EH  fupra  EL  logaritlunum  di-  D M K A 
viforis  K.  Quoniam  enim  eft  A ad  M,  ' ' 

ut  K ad  D,  erit  logarithmus  rationis  H N L E 

M ad  A,  hoc  eft  numeri  M,  aequalis 

logarithmo  rationis  D ad  K,  hoc  eft  [Prop.  1 1.]  ipfi  HL,  qui 
eft  excefliis  logarithmi  EH,  dividendi,  fupra  EL  logarithmum 
diviibris. 

Si  autem  ipfis  EH,  EL  praefigatur  fignum  — , et  — EL  au- 
feramr  a — EH,  reliquum  erit  — HL,  logarithmus  fcilicet  ip- 
fius  M.  Quoniam  vero  M minor  eft  unitate,  fumendus  eft 
numerus  reciprocus  ejus  qui  habet  logarithmum  HL  in  ta- 
bulis, ut  antea  diclum. 

In  omnibus  igitur  cafibus  logarithmus  quotientis  eft  excef- 
fus  logarithmi  dividendi  fupra  logarithmum  diviforis,  dum- 
modo logarithmis  numerorum,  qui  unitate  funt  minores,  ap- 
ponatur fignum  — fubtradlionis. 
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P R O P.  XIV.  P R O B. 

Invenire  logarithmum  numeri  qui  eft  quartus  proportionalis 
tribus  numeris  datis. 

Quoniam  quartus  proportionalis  eft  quotiens  qui  oritur 
dividendo  numerum  fiiclum  a fecundo  et  tertio  per  primum 
proportionalem,  invenietur  logarithmus  quarti  auferendo  lo- 
garithmum primi  a logarithmo  facfti  a fecundo  et  tertio,  prae- 
fixo figno  — numeris  qui  unitate  funt  minores,  ut  conftat  ex 
Prop.  13.  Logarithmus  vero  fadU  eft  fumma  logarithmorum- 
fecundi  et  tertii,  praefixo  figno  — numeris  unitate  minoribus 
[Prop.  1 2.] ; igitur,  praefixo  figno  — , ut  dieftum  fuit,  fi  a fum- 
ma logarithmorum  fecundi  et  tertii  auferatur  logarithmus 
primi,  reliquus  erit  logarithmus  quarti  proportionalis  qui  in- 
veniendus fiiit. 


FINI  S. 
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IN  AEDIBUS  ACADEMICIS, 
EXCUDEBANT  ROBERTUS  ET  ANDREAS  FOULIS, 
ACADEMIAE  TYPOGRAPHI, 
M.DCC.LXXIV. 
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LIMITIBUS 

QUANTITATUM 
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FRAGMENTUM. 


DEFINITIONES. 

'I.  .QUANTITAS  conflans  feu  invariabills  efl  quae  Icm- 
'per  ejufdem  magnitudinis  efl:  ut  diameter  ejufdcm  circuli, 
ipfiufque  dimidiuan,  &c.  Summa  regiarum  a quovis  pundlo 
.in  eadem  ellipfi  ad  focos  ipfius  dudlarum,  et  ejufmodi:  cc 
.patet  onmcm  quantitatem  datam  conflantem  efle;  non  au- 
item,  contra,  omnem  conflantem  datam  efle.  • 

II.  Quantitas  mutabilis  efl  quae  augeri  vel  diminui  potefl. 
Harum  quantitatum  variae  fpccics  in  Prop.  31,  32,  33,  34. 
Pappi  enumerantur.  * 

III.  Si  quantitas  mutabilis  femper  minor  fuerit  quanti- 
«tate  data,  fed  ita  augeri  poterit,  ,ut  major  fiat  quacunque 

quantitate  data  quae  minor  efl  prima  quantitate  data ; vel  fi 

* E^tlfin  motio  deiliuontur  rati»  confiant,  et  rati»  mut^hilit’. 

F a 
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quantitas  mutabilis  femper  major  fuerit  quantitate  data,  fed 
ita  minui  poterit,  ut  minor  fiat  quacimque  quantitate  data 
quae  major  eft  prima  quantitate  data ; in  utroque  cafu  quan- 
titas prima  data  dicatur  Limes  quantitatis  mutabilis. 

rV.  Si  ratio  mutabilis  femper  minor  fuerit  quam  ratio  da- 
ta, fed  ita  augeri  poterit,  ut  major  fiat  ratione  quacunque 
data  quae  minor  eft  ratione  prima  data ; vel  fi  ratio  mutabi- 
lis femper  major  fuerit  quam  ratio  data,  fed  ita  minui  poterit 
ut  minor  fiat  ratione  quacunque  data  quae  major  eft  ratione 
prima  data ; In  utroque  cafu  dicatur  ratio  prima  data  Limes 
rationis  mutabilis,  in  primo  fcilicct  cafu  dicatur  Limes  cref- 
centis  rationis,  in  altero.  Limes  decrefeentis  rationis. 

P R O P.  I. 

“SIT  AB  redla  data,  AC  autem  femper  minor  fit  ipfa  AB, 
“ fed  quae  augeri  poterit  ita  ut  exceffiis  AB  fupra  ipfam  mi- 
“ nor  poterit  fieri  quavis  redla  dati,  hoc  eft  fit  AB  limes  cref- 
“ centis  recftae  AC.  Oftendendum  eft,  rationem  aequalitatis 
“ limitem  efle  rationis  AC  ad  AB ; hoc  eft  rationem  AC  ad 
“ AB,  pofle  majorem  fieri  quavis  ratione  data  quae  minor  eft 
“ ratione  aequalitatis.” 

Sit  enim  ratio  data  ea  quam  habet  AD  ad  AB,  eft  igitur  ex 
hypothefi  AD  minor  AB : 

ct  quoniam  data  eft  AB  A C D E B 

et  ratio  quam  ad  ipfam 

habet  AD,  dabitur  AD,  quare  ct  DB ; poterit  igitur  AC  augeri 
ita  ut  exceflus  AB  fupra  ipfam  minor  fiat  reiftaDB:  augeatur 
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et  fiat  AE ; eft  igitur  AE  major  AD,  quare  et  ratio  AE  ad  AB 
major  eft  ratione  data  AD  ad  AB,  Q^E.  D.  ^ 

P R O P.  II. 

“ SIT  AB  redla  data,  AC  autem  femper  minor  fit  ipfa  AB,  fed 
“ quae  augeri  poterit  ita  ut  ratio  ejus  ad  AB  major  poterit  fi- 
“ eri  quavis  ratione  data  minoris  ad  majorem;  hoc  efl;  fit 
“ ratio  dequalitatis  limes  rationis  AC  ad  AB.  Oftendendum 
“ eft  poflc  exceflum  AB  fupra  AC  minorem  fieri  quavis  rc(ftii 
“ data.” 

Sit  DB  re<5la  data,  quoniam  igitur  ratio  AD  ad  AB  eft  mi- 
noris ad  majo- 
rem, poterit  ex  ^ C D E B 

hypothcfi  AC  ^ 

augeri  ita  ut  ratio  ejus  ad  AB  major  fit  ratione  AD  ad  AB. 
Augeatur,  et  fiat  A C aequalis  ipfi  AE ; eft  igitur  A E major 
AD  et  propterea  EB  minor  DB.  Q^E.  D. 

Oftendatur  etiam  utraque  harum  in  cafu  quando  AC 
femper  major  eft  AB,  fed  quae  ita  diminui  poterit,  &c. 

P R O P.  III. 


4' 


“IN  quacunque  curva  vel  parte  curvae  quae  verfus  eafilem 
“ partes  tota  eft  concava  ; limes  rationis  quam  habet  arcus 
**  curvae  ad  ipfius  chordam,  decrefeentibus  fcilicet  utrifque, 
“ eft  ratio  aequalis  ad  aequale.” 

► Propofitiones  hae,  quatuor  priores,  materiem  tractatus  hujus  rpcClantes, 
bic  ia  principio,  commoJiilime  locantur. 
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Sit  rcdla  linea  AB  chorda  curvae  AB,  .patet  AB  redlainrfcnft- 
per  minorem  ellc  curva  AB  ut  Archimedes  aflumpfit ; often- 
dendum  vero  cft,  dccrcfccnte  curva  et  redla,  manente  autem 


pundlo  A,  pofTe  r^ionem  rectae  ad  curvam  majorem  fieri  qua- 
cunque ratione  data  minoris  ad  majorem.  Sit  ratio  data  ea 
quam  habet  refla  CD  ad  ipfam  EF,  et  bifariam  fefta  EF  in 
G,  conflituatur  fuper  reflam  CD  triangulum  iibfcelcs  habens 
• latera  CH,  HD  aequalia  reflis  EG,  GF;  quod  fieri  poQe  ex 
2 2.  I,  manifeftum  eft.  Contingat  refla  AK  curvam  in  punflo 
A,  ad  quod  fiat  angulus  KAL  quod  major  fit  angulo  CHD, 
occurratque  refla  AL  curvae  in  B ; contingat  refla  MN  ipfi 
AB  parallela  curviun  in  M,  quod  fieri  pofle  patet,  fi  concipia- 
tur refla  AB  moveri  femper  fibi  parallela  donec  curvae  in 
■unico  punflo  M occurrat.  Jungatur  AM  et  fuper  reflam  CD 
conftituatur  triangulum  GOD  aequiangulum  trIangulo  MNA; 
efl  igitur  angulus  COD  aequalis  ipfi  MNA,  hoc  efl  angulo 
KAL,  qui,  ex  conftrucllone  major  efl  angulo  CHD;  major 
igitur  cft.  angulus  COD  angulo .CtlD,  .Si. autem  ckeatrian- 
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gulum  CHD  defcribatur  circulus,  rcdiae  CH,  HD  quae  Inter 
le  fimt  aequales,  fimvtl  majores  erunt  duabus  qulbulvls  re<5Hs, 
ad  circumferentiam  in  qua  efl  pundlum  H fuper  CD  deferip- 
tam,  inflexis  perProp.  47.  libri  Sereni  Antiflenfis  de  cono;  et 
quoniam  pundlum  O cadit  intra  hanc  circumferentiam,  quia 
angulus  COD  major  eft  angulo  CHD,  multo  erunt  CH,  HD, 
majores  ipfis  CO,  OD;  reda  igitur  CD  majorem  habet  rati- 
onem ad  ipfas  CO,  OD  fimul,  quam  ad  ipflis  CH,  HD ; eft 
vero  reda  AM  ad  ipfas  MN,  NA  fimul,  ut  reda  CD  ad  ipfas 
CO,  OD  fimul,  quoniam  firollla  funt  MNA,  COD  triangula, 
igitur  reda  AM  majorem  habet  rationem  ad  redas  MN,  NA 
fimul,  quam  CD  habet  ad  ipfas  CH,  HD  fimul,  hoc  eft  ad 
redam  EF:  reda  igitur  AM  ad  ipfas  MN,  NA,  et  multo  ma- 
gis ad  curvam  AM  quae  ipfis  minor  eft,  majorem  habet  rati- 
onem, ratione  CD  ad  EF,  hoc  eft  ratione  data,  et  propterea 
ratio  aequalis  ad  aequale  eft  limes  rationis  redae  AM  ad  cur- 
vam AM. 


P R O P.  IV. 

“SIT  curva  vel  pars  curvae  ut  in  praecedente  quam  contin- 
“ gat  feda  AC  in  pundo  A,  et  a dato  pundo  D in  reda  quae 
“ perpendicularis  eft  ad  AC  in  A,  ad  partes  concavas  curvae 
“ ducatur  reda  DC  quae  curvae  in  pundo  B occurrat,  redae 
“ vero  AC  in  C,  et  ducatur  AB;  fi  moveatur  reda  DC  circa 
“ pundum  D verfus  pundum  A,  erit  ratio  aequalis  ad  ac- 
“ quale  limea  rationis  chordae  AB  ad  fegmentum  AC  con- 
‘‘  tingentis.” 
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Primo  fit  chorda  AB  femper  minor  fcgmento  AC  contin- 
gentis, quando  DC  appropinquat  puniflum  A ; quod  quidem 
femper  fiet  ia  cafu  quo 
femicirculus  fuper  dia- 
metrum AD  cadit  totus 
intra  curvam,  quoniam 
in  hoc  cafu  angulus  ABC 
femper  erit  major  redo. 

Oflcndcndum  vero  cfl 
rationem  A B ad  AC 
majorem  fieri  pofle  qua- 
cunque ratione  data  mi- 
noris ad  majorem.  Sit 
ratio  data  ea  quam  ha- 
bet AE  ad  AC  et  fi  ra- 
tio AB  ad  AC  non  ma- 
jor fuerit  ratione  AE  ad  AC,  fumatur  quodvis  pundum  F in- 
ter E et  C,  et  quoniam  AB  minor  eft  AF,  nam  vel  aequalis 
cfl;  ipfi  AE  vel  ipfa  minor,  quia  ratio  AB  ad  AC  ponitur  non 
major  ratione  AE  ad  AC,  circulus  deferiptus  centro  A inter- 
vallo AF  neceflario  redae  BC  occurret ; occurrat  ipfi  BG  in 
G,  et  jungatur  AG  quae  neceflario  occurret  curvae';  occurrat 
in  H,  et  junda  et  produda  DH  redae  AC  occurrat  in  K,  et 
ducatur  ad  AC  reda  HL  parallela  ipfi  GC;  minor  igitur  eft 
AK  reda  AL,  et  propterea  ratio  AH  ad  AK  major  eft  ratione 
AH  ad  AL  hoc  eft  ratione  AG  five  AF  ad  AC  ; ratio  igitur 
AH  ad  AK,  multo  erit  major  ratione  data  AE  ad  AC. 

* FonUur  enim  a quovis  curvae  punAo  unicam  tantum  redam  duci  pof- 
/e  curvam  in  eo  pundo  contingentem. 


D 
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Sit  autem,  quando  DC  appropinquat  pune^Ium  A,  chorda 
AB  femper  major  fegmento  AC  contingentis,  et  oftendendum 
cft  rationem  AB  ad  AC  minorem  fieri 
poffc  ratione  quacunque  data  majoris 
ad  minorem.  Sit  ratio  data  ea  quam 
habet  AE  ad  AC,  et  centro  A,  inter- 
vallo AE,  circulus  deferibatur  cujus 
circumferentiae  occurrat  redla  CF  ipfi 
AD  parallela  in  F,  et  in  circumferen- 
tia EF  fumatur  quodvis  pundlum  G 
inter  curvam  A B et  contingentem 
AC ; jungantur  AG,  GC,  quarum  AG 
necelTario  curvae  occurret  in  quodam 
pundio  H,  ducatur  DFI  quae  ipfi  AC 
occurrat  in  K,  et  redtae  GC  parallela 
ducatur  HL.  Eli  igitur  AK  major  AL 
et  propterea  ratio  AH  ad  AK  minor 
ell  ratione  AH  ad  AL,  hoc  ell  ratione 
AG  five  AE  ad  AC,  hoc  ell  ratione 
data.  Q^E.  D. 


P R O P.  V. 

“ IN  quacunque  curva  vel  parte  curvae,  a cujus  quovis  pun- 
“ dio  duci  poterit  unica  tantum  redla  curvam  in  eo  pundlo 
“ contingens.  Limes  rationis  quam  habet  difierentia  abfeifla- 
rum  a quavis  diametro,  ad  differentiam  rcdlarum  quae  di- 
“ ametro  ordinatim  applicantur,  eadem  ell  rationi  quam  ha- 
bet  fegmentum  diametri  inter  ordinatam  et  rcclam  quae 
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“ eundam  in  termino  ordinatae  contingit,  ad  ipfam  ordina- 

tam;  hoc  cll  rationi  quam  habet  fubtangens  ad  ordinatam.’* 

Cas.  i.  Quando  curva  concava  eft  verfus  axem. 

Sit  enim  curva  AB  et  a pundlo  in  ipfa  B ducatur  ordinatinr 
applicata  BC  ad  diametrum  AC,  fumatur  vero  quodvis  aliud 
in  curva  pun^lum  E,  et  primo  fit  E 
inter  pun(flum  B et  diametri  verticem 
A,  ducaturque  ordinata  EF  ad  dia- 
metrum, et  compleatur  parallelogram- 
mum  EFCG ; contingat  vero  BD  cur- 
vam in  B occurratque  diametro  in  D, 
contingenti  autem  occurrat  GE  in  H : 
eft  igitur  EG  minor  GH,  quare  ratio 
EG  ad  GB  minor  erit  ratione  GH  ad 
GB,  hoc  eft  ratione  DC  ad  CB;  et  eft 
EG  difierentia  abfciftarum  AC,  AF ; 

GB  vero  differentia  eft  ordinatarum 
BC,  F.F : oftcnfum  igitur  eft  in  hoc  ^ O G C 
cafu,  fcilicet  quando  pun<ftum  E eft 

inter  B,  A punda,  differentiam  abfeiffarum  minorem  habere 
rationem  ad  diflerentiam  ordinatarum  quam  habet  CD  ad  CB. 
Sit  jam  ratio  quaevis  minor  ratione  CD  ad  CB,  fitque  eadem 
rationi  CK  ad  CB,  minor  igitur  eft  CK  quam  CD  : jungatur 
KB  quae  airvae  neceffarlo  occurret;  occurrat  ei  in  L,  et  fu- 
matur in  curva  punvftum  quodvis  M inter  B et  L,  ducatur- 
que ad  diametrum  ordinata  MN,  et  ad  BC  ducatur  MO  pa- 
rallela ipfi  NC,  occurrat  vero  MO  retftac  BK  in  P.  Eft  igitur 
MO  major  ipfa  PO,  quoniam  fcilicet  BL  eft  intra  curvam 
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BML,  quare  ratio  MO  ad  OB  major  erit  ratione  PO  ad  OB 
hoc  cft  ratione  KC  ad  CB;  et  cll  MO  difierentia  abPcilParum 
AC,  AN ; OB  vero  eft  differentia  ordinatarum  BC,  MN.  Quo- 
niam igitur  ollcnfum  fuit  rationem  dllFerentiae  abfeiflaruin 
ad  differentiam  ordinatarum  in  omni  cafu  minorem  efle  ra- 
tione CD  ad  CB,  fed  quae  poterit  fieri  major  quacunque  ra- 
tione CK  ad  CB,  quae  minor  fit  ratione  CD  ad  CB  ; erit  jier 
Def.  4,  ratio  CD  ad  CB  limes  rationis  quam  habet  differentia 
abfciirarum  ad  eam  ordinatarum. 

Si  fumatur  punclum  E ad  alteras  partes  puncli  B ad  quas 
fumptum  fuit  in  praecedente  cafu,  fimllitcr  offendetur  ratio- 
nem differentiarum  pracdiclarum  in  omni  cafu  majorem  ellc 
ratio.ue  CD  ad  CB:  fed  pofle  fieri  ut  minor  fit  quacunque  ra- 
tione quae  major  fit  ratione  CD  ad  CB;  unde  et  in  hoc  cafu. 
ratio  CD  ad  CB  erit  Limes  rationis  differentiarum. 

Cas.  2.  Fiat  alia  figura  in  qua  curva  ad  axem  convexa  eft, 
et  fi  pro  megor  legatur  minor,  et  vice  verfa ; offendetur  hic 
cafus  fecundus  iifdem  verbis  ac  primus.  Q^  E.  D. 

Cor.  Si  curva  fuerit  parabola  Limes  rationis  diflferentia- 
rum  feu  ratio  CD  ad  CB  eadem  eft  rationi  AC  bis  ad  CB. 

P R O P.  VI. 

SI  quadratum  ABDC  et  redlangidum  AEFC  habeant  latus 
“ commune  AC,  alterum  vero  reclanguli  latus  AE  vel  CF  da- 
“ tum  fit ; augeatur  vero  vel  minuatur  quomodocunque  ip- 
“ lorum  latus  commune  AC,  et  fimul  augeantur  vel  minuan- 
tur  ipfae  figurae : ratio  quam  latus  quadrati  bis,  habet  ad 
“ datum  rc€languli  latus.  Limes  erit  rationis  incrementi  vd 
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“ dccrcmcntl  quadrati  ad  incrementum  vel  decrementum 
“ redanguli.” 


Augeatur  latus  AC  et  fiat  AG;  et  deferipto  fuper  AG  qua- 
drato AGHK,  compleatur  etiam  redangulum  AELG,  occur- 
rant vero  GH,  HK,  ipfis  BD, 


CD,  in  M,  N ; igitur  gnomon 
BNG  incrementum  efl  qua- 
drati, et  fpatium  CL  incre- 
mentum efl  rcclanguli  AF ; 
fiat  autem  CO  aequalis  ipfi 
CD  et  compleatur  rcclangu- 
lum  COFG.  Quoniam  igitur 
rc(5langulum  OH  aequale  efl 
gnomoni  BNG,  ratio  BNG  ad 
rctlangulum  CL  eadem  erit 


EA  B K 


rationi  OH  ad  CL  hoc  cll  ra- 


tioni reclac  ON  ad  Ipfam  FC;  efl  autem  ON  major  OD,  hoc 
efl  CD  bis,  quare  ratio  BNG  incrementi  quadrati  ad  CL  in- 
crementum rciflanguli,  (in  omni  cafu  quo  latus  commune  au- 
getur) major  efl  ratione  lateris  quadrati  bis  ad  FC  datum 
rcGanguli  latus. 

Oflendcndum  reflat,  rationem  incrementorum  quadrati  et 
rcclanguli  pofTe  minorem  fieri  quavis  ratione  quae  major  efl 
ratione  CD  bis  ad  FC.  Sit  enim  quaevis  ratio  QD  ad  FC  major 
ratione  CD  bis  feu  OD  ad  FC;  igitur  efl  QD  major  OD;  pro- 
ducatur autem  OD  ad  N ut  ON  minor  fit  ipfa  QD  et  per  N 
ducatur  NK  parallela  ipfi  AC;  Fuper  AK  deferibatur  quadra- 
rum AKHG,  ct  compleatur  reclangulum  ONHP:  quoniam 
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igitur  incrementum  quadrati  feu  gnomon  BNG  aequale  efl: 
redlangulo  OH,  erit  BNG  ad  CL  ut  OH  ad  CL  hoc  efl  ut  ON 
ad  FC  ; ex  conflru<5lione  vero  efl  ON  minor  QD,  quare  ratio 
OH  ad  CL,  hoc  efl  ratio  incrementi  quadrati  ad  illud  redlan^ 
guli  minor  efl  ratione  data  QD  ad  FC:  ergo  per  Def.  4.  ratio 
OD  hoc  efl  CD  bis  ad  CF,  Limes  efl  rationis  didlorum  incre- 
mentorum. 

£adcm  vero  ratio  Limes  erit  rationis  decrementorum  ut 
prffet.  Q^E.  D. 

CoR.  Hinc  fi  redlangulum  ARSE  datum  habens  latus  AE 
aequale  fuerit  quadrato  AD,  et  augeantur  vcl  diminuantur  la- 
tera ita  ut  retflangulum  et  quadratum  femper  inter  fe  aequa- 
lia fmt ; ratio  lateris  quadrati  CD  bis  ad  datum  reclanguli 
latus  CF  Limes  erit  rationis  incrementi  lateris  reclanguli  ad 
incrementum  lateris  quadrati : nam  augeatur  latus  quadrati 
AC  et  ipfum  quadratum  AD  et  fiat  latus  AG  et  quadratum 
AH,  fit  autem  AV  aequale  ipfi  AH  quare  et  RV  aequale  erit 
gnomoni  CMK.  Efl  autem  per  hanc  propofitionem  ratio  CD 
bis  ad  CF  Limes  rationis  CMK  ad  CL,  hoc  efl  rationis  RV  ad 
CL,  hoc  efl  rationis  RT  ad  CG,  hoc  efl  rationis  incrementi  la- 
teris rc(5languli  AR  ad  illud  lateris  quadrati  AC.  Q^E.  D. 

P R O P.  VII. 

“ SINT  duo  reclangula  ABCD,  AEFD,  quibus  commune  la- 
“ tus  efl  AD,  latus  vero  AE  datum  fit,  et  augeantur  latera  DA, 
“ DC  rccTis  AG,  CH  et  compleantur  rc(flangu!a  GDHK, 
“ LBMK,  AENG;  funt  igitur  AG,  CH  incrementa  laterum- 
“ DA,  DC;  et  fpatia  ALII,  AN  iaci ementa  rc^angulorura 
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AC,  AF;  dccrefcant  GA,  IIC;  et  vcl  fit  ratio  ipfarum  fcm- 
“ per  eadem  rationi  datae  rccftae  O ad  datam  P,  vcl  Limes 
“ rationis  Ipfarum  fit  ratio  retflae  O ad  rcclam  P;  erit  ratio 
“ quam  habet  revElangulum,  O,  AB  una  cum  ipfo  P,  BC  ad 
■“  recflangulum  O,  AE,  Limes  rationis  dccrefccntium  incrc- 
mentorum  ALII,  AN.” 


Pars  i.  Sit  ra;io  incrementorum  BL  BM  femper  eadem 
rationi  O ad  P,  erit  ratio  incrementi  ALH  ad  incrementum 
AN  femper  major  ratione  quam  fumma  redlanguli  O,  AB 


S N G L K 


ri 

: 

T R E 

o 

P 

A B 

F D C H 


tt  Ipfitis  P,  BC  habet  ad  retflangulum  O,  AE;  fed  minor  po- 
teft  fieri  ratione  quacunque  quae  major  eft  ratione  rcdlanguli 
O,  AB  una  cum  ipfo  P,  BC  ad  Ipfum  O,  AE.  Fiat  enim  ut 
O ad  P ita  BC  ad  AQ;  et  quoniam  ex  hypothcfi  cft  BL  ad 
BM,  ut  O ad  P,  erit  BL  five  AG  ad  BM  ut  BC  ad  AQj  igi- 
tur reiflangulum  QG  aequale  cll  ipfi  BH,  additoque  commu- 
ni AK,  erit  reAangulum  QK  aequale  fjiatio  ALFI : ratio  igi- 
tur fpatii  ALH  ad  re<5Iangulum  AN  eadem  cft  rationi  redlan- 
guli  QK  ad  ipfum  AN,  hoc  cft  rationi  redae  QNl  ad  ipfam 
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EA:  quoniam  vero  eft  O ad  P ut  BC  ad  AQ,  erit  redlangulum 
O,  AQ,  aequale  ipfi  P,  BC,  additoque  communi  O,  AB,  erit  . 
redangulum  O,  QB  aequale  rcdlangulo  O,  AB  fimul  cum  ip- 
fo  P,  BC ; igitur  rediangulum  O,  AB  fimul  cum  ipfo  P,  BC 
eft  ad  ipfum  O,  EA  ut  O,  QB  ad  O,  EA,  hoc  dl  ut  redla  QB 
ad  ipfam  EA:  ratio  autem  rcdtae  Q^I  ad  ipfam  EA  major  dl 
ratione  redae  QB  ad  EA ; igitur  ratio  fpatii  ALH  ad  AN 
major  eft  ratione  redanguli  O,  AB  fimul  cum  ipfo  P,  BC  ad- 
ipfum  O,  EA. 

Oftendendum  reftat,  rationem  ALH  ad  AN  poffe  fieri  mi- 
norem ratione  quacunque  quae  major  eft  ratione  redanguli 
O,  AB  fimul  cum  ipfo  P,  BC  ad  ipfum  O,  EA,  hoc  eft  ratio- 
ne redae  QB  ad  ipfam  EA.  Sit  ratio  data  ca  quam  habet 
reda  Oy  ad  ijifam  EA;  eft  igitur  reda  QB  minor  ipfa  QV. 
Sumatur  quodvis  pundum  M inter  B et  V et  per  M ducatur 
reda  KMEI  parallela  ipfi  AD,  et  ut  AQ^ad  BC,  hoc  dl  ut  P 
ad  O ita  fiat  BM  ad  MK,  et  compleantur  parallclogramma 
DK,  AN.  Eft  igitur  fpatium  ALEI  aequale  rcdangulo  QK,  ut 
oftenfum  fuit;  quare  ALH  eft  ad  rcdangulum  AN  ut  reda 
QM  ad  ipfam  EA,  hoc  eft  ratio  fpatii  ALH  ad  rcdangulum 
AN  minor  eft  ratione  redae  QV  ad  ipfam  EA,  hoc  eft  ratio-, 
ne  data : ratio  igitur  quam  habet  rcdangulum  O,  AB  una 
cum  iplb  P,  BC  ad  ipfum  O,  EA  dl  Limes  rationis  incremen- 
ti ALH  ad  incrementum  AN. 

Pars  2.  Sint  duo  rcdangula  ABCD,  AEFD  quibus  com- 
mune latus  dl  AD,  latus  vero  AE  datum  fit,  et  augeantur  la- 
tera DA,  DC,  redis  AG,  CH,  et  compleantur  rcdangula 
GDilK,  LBMK,  AENG.  Sunt  igitur  AG,  CH  incrementa 
lacerum  DA,  DC,  et  fpatia  ALH,  AN,  incrementa  redangu- 
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lorum  AC,  AF : tlccrcfcanr  GA,  CH,  et  Limes  rationis  Ipfa- 
xum  fit  ratio  redae  O ad  redam  P,  erit  ratio  quam  habet 
llimma  rcdanguli  O,  AB  et  ipfius  P,  BC  ad  redangulum  O, 
A E Limes  rationis  decrefeentium  incrementorum  A L H, 
AN. 

Primo.  Sit  ratio  incrementorum  AG,  CH  fcu  BL,  BM 
femper  minor  ratione  O ad  P,  fcd  quae  poterit  major  fieri  ra- 
tione (juavis  data  quae  minor  efl  ratione  O ad  P ; erit  ratio 
incrementi  ALH  ad  incrementum  AN  femper  major  ratione 
quam  fumma  rcdanguli  0,.^B  et  ipfius  P,  BC  habet  ad  red- 
angulum  O,  AE ; feil  minor  fieri  poteft  ratione  quacunque 
data,  quae  major  cft  ratione  praedidac  fummae  ad  redangu- 
lum O,  AE. 
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Tiat  enim  ut  O ad  P ita  BC  ad  AQ,  quae  ponatur  in  reda 
BA  produda;  ell  igitur  redangulum  P,  BC  aequale  ipfi  O, 
AQ,  et  propterea  fumma  rcdanguli  O,  AB  et  ipfius  P,  BC, 
aequale  eft  redangulo  O,  QB ; eft  autem  O,  QB  ad  ipfum  O, 
EA  ut  reda  QB  ad  redam  EA : fint  autem  AG,  BM  incre- 
menta fimul  fada  redarum  AD,  AB,  et  ut  AG  ad  BM  ita  fiat 
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BC  ad  AR:  quoniam  igitur,  ex  hypcthcfi,  ratio  AG  ad  BM 
minor  eft  ratione  O ad  F,  hoc  eft  ratione  BC  ad  AQ,  erit  ratio 
BC  ad  AR  minor  ratione  BC  ad  AQ;  efl  igitur  redla  AR  ma- 
jor ipfa  AQj  ducatur  RS  parallela  ipfi  AG,  et  quoniam  ut 
AG  ad  BM  ita  efl  BC  ad  AR,  erit  rcdiangulum  AS  aequale  ip- 
fi BH,  additoque  communi  AK,  erit  re<5Iangulum  RK  aequale 
fpatio  AI.H:  igitur  ratio  quam  habet  ALH  ad  AN  eadem  eft 
rationi  RK  ad  AN,  hoc  efl  rationi  redlae  RM  ad  ipfam  EA ; 
efl  autem  RM  major  rccla  QR,  quare  ratio  RM  ad  EA,  major 
dl  ratione  QB  ad  EA,  hoc  cll  ratio  incrementi  ALH  ad  incre- 
mentum AN,  major  eft  ratione  quam  habet  fumma  recftangu- 
li  O,  AB  et  ipfius  P,  BC  ad  ipfum  O,  AE. 

Oflendcndum  reflat,  rationem  incrementi  ALH  ad  ipfum 
AN  polTe  minorem  fieri  ratione  quacunque  data  quae  major 
eft  ratione  reclanguli  O,  AB  flmul  cum  ipfo  P,  BC  ad  Ipfum 
O,  AE,  hoc  eft  ratione  redae  QB  ad  ipfam  EA.  Sit  ratio  da- 
ta ea  quam  habet  redla  TB  ad  ipfam  EA,  eft  igitur  TB  major 
quam  QB : fumatur  punclum  quodvis  R inter  T et  Q,  pro- 
ducatur RB  et  fumatur  BV  redla,  incrementum  fcilicct  ipfiuS 
AB  minor  quam  TR,  et  fi  ratio  incrementi  quod  flmul  fit  ip- 
fius AD  ad  BV,  non  eadem  fuerit  rationi  BC  ad  AR  vel  ma- 
jor ipfa,  decrefeant  incrementa  ita  ut  ratio  incrementi  ipfius 
AD  ad  Incrementum  fimul  fadlum  ipfius  AB  eadem  fit  rati- 
oni BC  ad  AR,  vel  fit  hac  ratione  major  quod  ex  hypothefi 
fieri  poteft,  quoniam  ratio  BC  ad  AR  minor  eft  ratione  BC  ad 
AQ,  hoc  eft  ratione  O ad  P ; fmt  haec  incrementa  AG,  BM,  et 
compleantur  rcdlangula  ut  didlum  fuit.  Si  igitur  ratio  AG, 
hoc  eft  ipfius  BL,  ad  BM  eadem  fit  rationi  BC  ad  AR,  erit  uc 
prius  oftenfum  ia  Parte  i.  ratio  fpatii  ALH,  hoc  eft  incremen- 
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ti  ipfius  AC,  ad  AN  incrementum  ipfius  AF  eadem  rationi 
retflae  RM  ad  Ipfam  FA:  cfl  autem  RM  minor  ipfa  RV  (de- 
crevit enim  BV  in  BM)  quae  ex  conllruclione  minor  efl  quam 
TB;  ratio  igitur  incrementi  ALH  ad  ipfum  AN  five  ratio  RM 
ad  FA,  minor  eR  ratione  TB  ad  FA,  hoc  eft  raticwie  data:  fi 
vero  ratio  BL  ad  BM  major  fit  ratione  BC  ad  AR,  multo  ma- 
gis eadem  fequetur  condufio  ; erit  enim  BL  ad  BM  ut  BC 
ad  reclam  minorem  quam  AII  unde  ut  in  ultimo  praeceden- 
tibus fequetur  conci ufio  fortius. 

Secundo.  Sit  ratio  incrementorum  BL,  BM  femper  major 
ratione  O ad  P,  hoc  eft  ratione  BC  ad  AQ , fed  quae  minor 
poterit  fieri  ratione  quacunque  data  quae  major  eft  ratione  BC 
ad  AQj  in  hoc  cafu  ratio  incrementi  rcdlanguli  AC  ad  incre- 
mentum quod  fimul  fit  ipfius  AF,  poteft  vel  eadem  clfe  rati- 
oni reiftae  QB  ad  ipfam  FA,  vel  major  poteft  efle  hac  ratione, 
vel  eadem  minor. 

Sint  enim  LB,  EM  Incrementa  laterum  CB,  AB  fimul  fadla 
et  ut  LB  ad  BM,  Ita  fiat  BC  ad  AR,  et  quoniam  ex  hypothefi 
ratio  LB  ad  BM  hoc  eft  BC 
ad  AR  major  eft  ratione  BC 
ad  AQ^  erit  AR  minor  quam 
AQ^  Primo,  fit  BM  aequalis 
ipli  QR,  igitur  addita  com- 
muni RB  erit  RM  aequalis 
QB,  et  ratio  RM  ad  EA  ea- 
dem erit  rationi  QB  ad  FA, 
hoc  eft  ratio  fpatli  ALH 
quod  incrementum  eft  ipfius  AC,  ad  AN  incrementum  ipfius 
AF  cadem  erit  rationi  QB  ad  EjV,  hoc  eft  rationi  redanguli 
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O,  AB  una  cum  ipfb  P,  EC  ad  rcvflangulum  O,  AE,  Secundo, 
fi  BM  major  fuerit  quam  QR,  fimiliter  oftendetur  ratio  RM 
ad  EA  major  ratione  QB  ad  AE.  Tertio,  fi  BM  minor  fuerit 
quam  QR,  fimiliter  oftendetur  ratio  IIM  ad  EA  minor  ratione 
^ ad  EA. 

Oftendendum  vero  cft  in  fecundo  cafu  In  quo  fcillcet  ratio 
RM  ad  EA,  hoc  eft  ratio  incrementi  ALH  ipfius  AC  ad  AN 
incrementum  Ipfius  AF,  major  dl  ratione  QB  ad  AE,  polTc 
rationem  ALH  ad  ipfum  AN  minorem  fieri  quacunque  ratio- 
ne data  quae  major  cR  ratione  QB  ad  EA.  Sit  haec  ratio  data 
ea  quam  habet  recla  QNI  ad  ipfam  EA,  eft  igitur  Qhl  major 
quam  QB;  quando  vero  BM  eft  incrementum  ipfius  AB,  fit 
LB  incrementum  ipfius  CB,  et  ut  LI>  ad  BM  ita  fiat  CB  ad 
All,  eft  igitur  AR  minor  quam  AQ_jut  prius  oftcnfum ; erit 
autem  ratio  fpatii  ALH  ad  ipfum  AN  eadem  rationi  redae 
RM  ad  ipfam  EA  quae  minor  eft  ratione  reclac  QNI  ad  EA 
hoc  eft  ratione  daia. 


In  tertio  cafu  In  quo  fcllicet  ratio  RM  ad  EA  minor  eft  ra- 
tione QB  ad  EA,  oftendendum  eft  jiolfe  rationem  fpatii  ALH 


quod  incrementum 
eft  Ipfius  AC,  ad  ip- 
fum A N,  majorem 
fieri  quacunque  ra- 
tione data  quae  mi- 
nor eft  ratione  QB 
ad  EA:  fit  haec  ra- 
tio data  ea  quam  ha- 
bet RB  ad  EA,  eft 


igitur  RB  minor  quam  QB,  quare  et  RA  minor  eft  quam  QA, 
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ct  proptcrea  ratio  BC  ad  RA  major  eft  ratione  BC  ad  AO ; cx 
hypothcfi  autem  potcfl  ratio  incrementi  rcdlae  AD  ad  illud 
rcdlac  AB  minor  fieri  quacunque  ratione  quae  major  eft  ra- 
tione BC  ad  AQj^  fint  igitur  AG  five  LB  et  BM,  earum  in- 
crementa, quae  minorem  habent  rationem  quam  BC  ad  RA, 
et  ut  LB  ad  BM,  ita  fiat  BC  ad  TA ; igitur  ratio  BC  ad  TA 
minor  eft  ratione  BC  ad  RA,  et  erit  TA  major  quam  RA,  et 
TB  major  quam  RB,  quare  TM  multo  major  eft  quam  RB. 
Eft  igitur  ratio  TM  ad  AE,  hoc  eft  ratio  incrementi  ALH  ip- 
fius  AC  ad  AN  incrementum  ipfius  AF,  major  ratione  RB  ad 
AE,  hoc  eft  ratione  data/  Q^E.  D. 

P R O P.  VIII. 

“ SI  duae  rationes  variabiles  fint  femper  inter  fe  eaedem,  erunt 
“ rationes  quae  ipfarum  funt  Limites  inter  fc  eaedem.’* 

Rationis  AB  ad  BC  limes  fit  ratio  AB  ad  BD,  hoc  eft  fit  ratio 
AB  ad  BC  femper  minor  ratione  AB  ad  BD,  fed  quae  poterit 
fieri  major  quavis  ratio- 
ne quae  mi  nor  eft  ratione 
AB  ad  BD;  vcl  contra 
fit  ratio  AB  ad  BC  fem- 
per major  ratione  AB  ad 
BD,  fed  quae  minor  fieri 

* Et  patet  eandem  rationem  limitem  eSc  rationis  decrementorum,  quando 
latera  diminuuntur. 

H uic  propolitioni,  in  priori  tranatus  hujus  exemplari  MS.  addita  fuit  alia 
etiam  de  re^tangulo,  cafum  quando  latus  unum  augetur,  alterum  vero  diminu* 
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poterit  quavis  ratione  quae  major  eft  ratione  AB  ad  BD; 
eodem  modo  rationis  ab  ad  bc  quae  rationi  AB  ad  BC  eadem 
eft,  limes  fit  ratio  ab  ad  bdi  erit  ratio  AB  ad  BD  eadem  ra- 
tioni ab  ad  bd.  ' > 

Primo  Iit  ratio  AB  ad  BC  minor  ratione  AB  ad  BD,  hoc 
eft  appropinquet  ad  limitem  fuum  ratio  AB  ad  BC  augendo ; 
igitur  quoniam  ratio  ab  ad  bc  femper  eadem  eft  rationi  AB 
ad  BC,  nccefle  eft  ut  etiam  ratio  ab  ad  bc  appropinquet  ad  limi- 
tem fuum  augendo,  hoc  eft  ut  ratio  ab  ad  bc  minor  fit  ratio- 
ne ab  ad  bd.  Si  autem  eaedem  non  fint  inter  fe  rationes  AB 
ad  BD,  ab  ad  W,  una  ipfarum  erit  altera  major;  fit  ratio  AB 
ad  BD  major  ratione  ab  ad  bd ; fiatque  ratio  AB  ad  BE  eadem 
ipfi  ab  ad  bd ; quoniam  igitur  ratio  AB  ad  BE  minor  eft  ra- 
tione AB  ad  BD;  poterit  ratio  AB  ad  BC  major  fieri  ipfa  AB 
ad  BE ; fiat,  et  ratio  ab  ad  bc  femper  eadem  exiftens  rationi 
AB  ad  BC,  fimul  major  fiet  ratione  AB  ad  BE  hoc  eft  ratione 
ab  ad  W,  fed  ratio  ab  ad  bc  femper  minor  eft  ratione  ab  ad 
bdy  Ut  oftenfum  fuit,  quod  abfurdum  eft.  Eft  igitur  ratio  AB 
ad  BD  eadem  rationi  cb  ad  bd. 

Eodem  modo  in  altero  cafu,  viz.  quando  ratio  AB  ad  BC 
major  eft  ratione  AB  ad  BD,  quae  ipfius  eft  limes,  et  ad  ip- 
fum  minuendo  appropinquat,  oftendetur,  rationem  AB  ad 
BD  eandem  elfc  rationi  ub  ad  bd.  E.  D. 

itor  complectens.  Haec  vero  cafuum  multorum  didinClione  admodum  deveni* 
cbal  prolis.a.  et  in  exemplari  noviUimu  ad  cuius  normam  editio  h.tec  impreda 
eft,  omnino  omittitur.  Eodem  vero  pioiTuv  r.uiocinii  modo,  oftcodiiur  ac 
praecedent  cui  enuueiatio  propoUtioai  convenient  praeponitur. 
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P R O P.  IX, 

“ Sint  A ct  B quantitates  variabiles  utcunque  ex  aliis  quan- 
“ titatlbus  compofitae,  fint  autem  in  omni  cafu  aequales,  ct 
“ fit  e quantitas  quaevis  alia  variabilis;  et  ratio  a ad  y limes 
“ fit  rationis  quam  incrementum  Ipfius  A habet  ad  incremen- 
“ tum  quantitatis  C,  ratio  vero  /3  ad  y limes  fit  rationis  in- 
“ crementorum  ipfarum  B,  C;  erit  a.  aequalis  ipfi  /3.” 

Nam  quoniam  inter  fc  aequales  funt  quantitates  A,  B,  ac- 
qualLa  erunt  in  omni  cafu  ipfarum  incrementa,  igitur  incre- 
mentum ipfius  A cft  ad  incrementum  ipfius  C,  ut  incremen- 
tum quantitatis  B ad  idem  ipfius  C incrementum;  rationes 
vero  quae  carundem  rationum  funt  Limites  inter  fe  funt  cae- 
dem per  Prop.  8.  ct  c(l  ratio  a ad  y Limes  rationis  incrementi 
ipfius  A ad  incrementum  ipfius  C,  ct  ratio  /3  ad  y Limes  ra- 
tionis incrementi  ipfius  B ad  incrementum  ipfius  C ; ergo  ell 
a ad  y ut  j3  ad  y,  ideoque  a aequalis  elt  ipfi  /3.  Q^E.  D. 

Exemp.  1.  Sit  reiflangulum  A,B  aequale  redlangulo  C,D; 
fintque  latera  A,  B,  C,  quantitates  variabiles,  latus  vero  D fit 
invariabilis,  ct  fit  A,  E aliud  rciflangulum  cujus  latus  E cft 
quantitas  invariabilis:  ratio  vero  a ad  (3  fit  Limes  rationis 
incrementorum  lateiami  A,  B,  ct  a ad  y Limes  rationis  Incre- 
mentorum laterum  A,  C,  erit  [per  Prop.  7.]  ratio  A, (3;  B,a 
fimul,  ad  E,a  Limes  rationis  incrementi  Ipfius  A,  B;  ad  incre- 
mentum Ipfius  A,  E;  cft  autem  ratio  D,y  ad  E, a Limes  rati- 
onis incrementorum  Ipforum  C,D,  A, E;  ergo  per  hanc  Prop. 
cft  A,|S  una  cum  B,a  aequale  ipfi  D,y. 
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Ex.  2.  Sit  re<5langulum  A,  B aequale  quadrato  ex  C fint- 
que  A,  B,  C,  quantitates  variabiles,  et  rationis  incremento- 
rum ipfarum  A,  B Limes  fit  ratio  a ad  (3,  rationis  vero  incre- 
mentorum ipfarum  A,  C Limes  fit  ratio  a ad  y.  Aliud  autem 
redlangulum  fit  D,  E,  cujus  latus  D cfl  quantitas  invariabilis, 
E vero  variabilis  ; fitquc  ratio  a ad  « Limes  rationis  incre- 
mentorum ipfarum  A,  E.  Erit  per  Prop.  7.  ratio  A/3+Ba  ad 
Dt  Limes  rationis  incrementorum  ipforum  A,B,  D,E:  et  per 
Prop.  6.  ratio  2Cy  ad  D«  Limes  rationis  incrementomm  qua- 
drati ex  C ct  ipfius  D,E;  ergo  per  hanc  erit  A^-}-Baz:2Cy. 

PROP.  X. 

“ SINT  redlae  quotcunque  A,  B,  C,  D,  E,  F,  deinceps  pro- 
“ portionales,  quarum  prima  A data  fit,  aucl.\  vero  fccundii 
“ B,  augeantur  fimul  reliquae  ita  ut  proportionales  femper 
“ fint ; ct  ratio  quae  Limes  cll;  rationis  incrementorum  pe- 
“ nultimae  E et  fecundae  B eadem  fit  rationi  quam  habet 
“ G,  multiplex  fcilicet  antepenultimae  D,  ad  iplam  A ; lit- 
“ que  PI  eadem  multiplex  ipfius  E atque  G ipfius  D.  Erit 
“ ratio  quae  Limes  dl  rationis  incrementorum  ultimae  F et 
“ fecundae  B eadem  rationi  quam  H ct  E fimul  habent  ad 
**  primam  A.” 

Sit  ratio  quam  habet  K ad  A Limes  rationis  quam  habet 
incrementum  ipfius  F ad  Incrementum  ipfius  B;  et  ex  hypo- 
thefi,  ratio  G ad  A Limes  dl  rationis  incrementorum  ipfa- 
rum E,  B;  erit  H una  cum  £ aequalis  ipfi  K. 
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Quoniam  enim  ut  E ad  B ita  cft  D ad  A,  et  fuHt  H,  G ip- 
farum  E,  D aeque  multiplices,  erit  [Cor.  4.  j.]  H ad  B ut  G 
ad  A,  et  recflangulum  E,G  aequale  erit 
ipfi  A,H : elt  autem  ratio  K ad  A hoc  eft 
ratio  redlanguli  A,  K ad  quadratum  ex  A, 

Limes  rationis  incrementorum  ijifarum  F, 

B,  hoc  ert  rationis  incrementorum  reflan- 
gulorum  A,  F ; A,  B ; ct  quoniam  rcdlan- 
gula  E,  B ; A,  B habent  larus  commune 
B ; et  eft  re<fta  A data,  et  ex  hypothefi  ra- 
tio G ad  A Limes  eft  rationis  incremen-  G H K 

torum  ipfarum  E,  B et  invertendo  ratio  A 
ad  G eft  Limes  rationis  incrementorum 
ipfarum  B,  E ’,  igitur  per  Prop.  7.  ratio 
rctftanguli  A,  E una  cum  ipfoG,B  ad 
quadratum  ex  A Limes  eft  rationis  incre- 
menti re<ftanguli  E,  B ad  incrementum 
ipfius  A,  B : quoniam  igitur  duo  funt 
redlangula  A,  F;  E,  B inter  fe  aequalia, 
ratio  autem  quae  Limes  eft  rationis  incre- 
menti ipftus  A,  F ad  incrementum  tertii 
reAanguli  A,  B oftcnfa  eft  eadem  rationi 
rc<ftanguli  A,  K ad  quadratum  ex  A ; ct 
ratio  quae  Limes  eft  rationis  incrementorum  ipforum  E,  B ; 
A,  B oftenfa  eft  eadem  rationi  redlanguli  A,  E una  cum  ipfb 
G,  B ad  idem  quadratum  ex  A ; erit  per  Prop.  9.  redlangulum 
A,  K aequale  re<ftangulo  A,  E una  cum  ipfb  G,  B,  hoc  eft  ut 

k Fer  Prop.  Tequentem  quae  noo  ab  hac  pendet. 
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oftenfum,  una  cum  ipfo  A,  H ; eft  igitur  re£la  K aequalis  ip- 
'fi  E una  cum  H.  Q^E.  D. 

Cor.  i.  Hinc  in  ferie  deinceps  proportionalium.  A,  B,  C, 
D,  E,  F,  &c.  fi  ratio  c zd  b Limes  fit  rationis  incremento- 
rum ipfarum  C,B;  et  ratio  d ad  b Limes  fit  rationis  incre- 
mentorum ipfarum  D,B,  et  ita  deinceps,  pofitis  fcilicet,  c,  </, 
r,  fy  antecedentibus  rationum  limitum  ad  communem  confe- 
quentem  b,  fitque  n numerus  cujusvis  termini  F a primo  A 
inclufivc,  adeoque  *— i numerus  termini  antecedentis  E ; erit 
y ad  ^ ut  »— I XE  ad  A. 

Quoniam  enim  recflangulum  A,  C aequale  eft  quadrato  ex 
B,  et  data  eft  recfta  A,  erit  per  Cor.  Prop.  6.  ratio  c zd  b Li- 
mes fcilicet  rationis  incrementorum  ipfarum  C,  B eadem  ra- 
tioni 2B  ad  A : igitur  per  hanc  propofitionem,  erit  d zd  b \it 
iC+C  hoc  eft  3C  ad  A et  fimiliter  erit  e zd  b ut'4D  ad  A,  et 
ita  deinceps;  fcilicet  fi  n fit  numerus  cujufvis  termini  F z 
primo  A inclufivc,  erit y ad  ^ ut  n—i  X E ad  A. 

X*  X*  X* 

Cor.  2.  Et  fi  a,  x,  _,  — , — &c.  fit  feries  deinceps  pro- 
a a a* 

X* 

portionalium,  quarum  ultima  fit ; quoniam  «+ 1 eft  nu- 

a““' 

.X*  ....  x^’ 

merus  termini , erit  «numerus  termini  penultimi  « 

a»->  ^ d—* 

et  propterea  ratio  «x ad  a erit.  Limes  rationis  incremen- 

a"~‘ 

X* 

torum  ipfarum , x. 

Et  fi  I,  X,  X*,  x’,&c.  fint  deinceps  proportionales,  quarum 
ultima  fit  x’ ; erit  ratio  «x^’  ad  i ratio  quae  Limes  eft  ratio- 
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*6 

nis  incrementorum  ipfarum  x.  Et  fi  x vel  Jx  dicatur  an- 
tecedens rationis  incrementorum  ipfarum  x,  x*;  erit  ax*~'x  vel 
xx"~’dx  confequens  ejufdcm  rationis.  Et  haec  wx"~'x  vel 
nx'~'dx  eft  illud  quod  improprie  vocatur  fluxio  vel  diflerentla 
ipfius  X*. 


P R O P.  XI. 

“SI  ratio  AB  ad  BC  Limes  fit  rationis  variabilis  DE  ad  EF ; 
“ invertendo,  erit  ratio  CB  ad  BA  Limes  rationis  FE  ad 
“ ED.” 


' Primo.  Sit  ratio  DE  ad  EF  femper  minor  ratione  AB  ad 
BC,  fcd  quae  poterit  fieri  major  quavis  ratione  quae  minor  eft 
ratione  AB  ad  BC.  Invertendo  igitur  erit  ratio  EE  ad  ED  fem- 
per major  ratione  CB  ad  BA : prae- 
terea vero  oftendendum  eft  pofle  ra-  A B C G 

tionem  FE  ad  ED  minorem  fieri  qua-  ' ' — 

vis  ratione,  quae  major  eft  ratione  CB  E e F f 

ad  BA.  Sit  ratio  GB  ad  BA  major  . . 

ipfa  CB  ad  BA ; et  invertendo  erit  ra- 
tio AB  ad  BG  minor  ratione  AB  ad  BC:  ex  hypothefi  autem 
poterit  ratio  DE  ad  EF  major  fieri  quavis  ratione  quae  minor 
eft  ipsa  ratione  AB  ad  BC;  poterit  igitur  ratio  DE  ad  EF  ma- 
jor fieri  ratione  AB  ad  BG : fiat,  et  fit  ratio  De  ad  ergo 
invertendo,  ratio  fe  ad  eD  minor  erit  ratione  GB  ad  BA.  Et 
ut  oftenfum  fuit  eft  ratio  fe  atl  eD  femper  major  ratione  CB 
ad  BA.  Quare  [Def.  4.  fc.  limitis  rationis.]  ratio  CB  ad  BA 
Limes  eft  rationis  fe  ad  eD,  feu  FE  ad  ED.  Q^E.  D. 
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Similiter  fl  ratio  DE  aci  EF  fcmpcr  major  fuerit  ratione 
AB  ad  BC  fcd  quae  minor  poterit  fieri  quavis  ratione,  quae 
ipsa  AB  ad  BC  major  eft;  ofienditur  rationem  CB  ad  BA  li- 
mitem efle  rationis  FE  ad  ED. 

P R O P.  XII, 

■“SI  rationis  AB  ad  BC  Limes  fit  ratio  ab  ad  bc^  hoc  eft  fi 
ratio  AB  ad  BC  femper  minor  fit  ratione  ab  ad  bi-,  fcd  quae 
“ poteft  major  fieri  ratione  quacunque  data  quae  minor  eft 
**  ratione  ab  ad  bc;  vel  fi  ratio  AB  ad  BC  femper  major  fit  ra- 
“ tione  ab  ad  br,  fed  quae  minor  fieri  poteft  quacuncpie  rati- 
one  data  quae  major  eft  ratione  ab  ad  bc:  erit  convertendo, 
“ ratio  ab  ad  ac  Limes  rationis  AB  ad  AC.” 

Nam  in  primo  cafu,  quoniam  ratio  AB  ad  EC  fcmpcr  mi- 
nor eft  ratione  ab  ad  bc;  convertendo,  erit  ratio  AB  ad  AC 

t 

femper  major  ratione  ab  ad  ac:  often- 

dendum  vero  rcftat,  polFe  rationem  AB  A C C B i? 

ad  AC,  minorem  fieri  quacuncpie  rati-  ' — ' — ' — 

One  data,  ejuae  major  eft  ratione  ab  ^ ^ ^ ^ 

ac.  Sit  ratio  ab  ad  aJ  major  ratione  ab  . ■ 

ad  rtr,  et  convertendo  erit  ratio  ab  ad 

hd  minor  ratione  ab  ad  bc\  cx  hypothcfi  autem  ratio  AB  ad 
BC  poteft  fieri  major  quacunque  ratione  ab  ad  bd  quae  minor 
eft  ratione  ab  ad  bc-,  fiat,  et  fit  ratio  A/?  ad  BC  ; igitur  con- 
vertendo ratio  AB  ad  AC,  minor  erit  ratione  ab  ad  ad.  Quo- 
niam igitur  ratio  AB  ad  AC  femper  major  eft  ratione  ab  ad  ac^ 
fed  minor  fieri  poteft  quacunque  ratione  data,  quae  major  eft 

I 2 
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ratione  ab  ad  ac ; erit  ratio  ab  ad  ac  Limes  rationis  AB  ad  ACX 
Similiter  ollenditur  propofitio  in  cafu  reliquo.  Q^E.  D. 

P R O P.  XIII. 

“SI  rationis  AB  ad  BC  Limes  fit  ratio  ab  ad  bc^  hoc  eft  fi 
“ ratio  AB  ad  BC  fempcr  minor  fit  ratione  ab  ad  bc^  fed  quae 
“ major  fieri  poteft  quacunque  ratione  data,  quae  minor  eft 
“ ratione  ab  ad  bc ; vel  fi  ratio  AB  ad  BC  femper  major  fit, 
“ &c.  Componendo,  rationis  AC  ad  CB  Limes  erit  ratio  ac 
“ ad  ebr 

Nam  quoniam  ratio  AB  ad  BC  femper  minor  eft  ratione  ab 
ad  bc^  componendo  ratio  AC  ad  CB  femper  minor  erit  ratione 
ac  ad  cb : oftendendum  vero  reftat, 

rationem  AC  ad  CB  majorem  fieri  A B 5 C C 

pofle  quacunque  ratione  data,  quae  * — ' ' 

minor  eft  ratione  ac  ad  cb-,  fit  ratio  , : ■ 

data  ac  ad  cd  minor  ratione  ac  ad  cb-,  . 

et  dividendo  ratio  ad  ad  dc  minor 

erit  ratione  ab  ad  bc ; igitur  ratio  AB  ad  BC  major  fieri  poteft 
ratione  ad  ad  dc ; fiat,  et  deveniat  ratio  AB  ad  BC ; igitur 
componendo  ratio  AC  ad  CB  major  erit  ratione  ac  ad  cd  hoc 
eft  ratione  data,  et  propterea  rationis  AC  ad  CB  Limes  eft 
ratio  ac  ad  cb.  Et  fimiliter  in  reliquo  cafu.  Q^E.  D. 
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P R O P.  XIV. 

SI  rationis  AB  ad  BC  Limes  fic  ratio  ab  ad  bc,  hoc  efl  fi 
“ ratio  AB  ad  BC  fempcr  minor  fit  ratione  ab  ad  bc,  &c. 
“ Dividendo,  rationis  AC  ad  CB  Limes  eft  ratio  ac  ad  cb." 

Nam  quoniam  ratio  AB  ad  BC  femper  minor  eft  ratione 
ab  ad  bc^  dividendo  erit  ratio  AC  ad  CB  femper  minor  ratio- 
ne ac  ad  cb:  oftendendum  reftat, 
rationem  AC  ad  CB  majorem  fieri 
pofle  quacunque  ratione  data, 
quae  minor  eft  ratione  ac  ad  cb\ 
fit  ratio  data  ad  ad  db  minor  ra- 
tione ac  ad  cb,  et  componendo, 
ratio  ab  ad  bd  minor  erit  ratione  ab  zA.bc\  exhypothefi  autem 
ratio  AB  ad  BC  major  fieri  poteft  ratione  quacunque  data  ab 
ad  bd,  quae  minor  eft  ratione  ab  2l6.  bc\  fiat,  et  deveniat  ra- 
tio AB  ad  BC ; et  dividendo,  ratio  AC  ad  CB  major  erit  ra- 
tione ad  ad  db,  hoc  eft  ratione  data ; quoniam  igitur  ratio  AC 
ad  CB  femper  minor  eft  ratione  ac  ad  cb,  fed  major  fieri  po- 
teft ratione  quacunque  data  ad  ad  db  quae  minor  eft  ratione 
ac  ad  cb,  erit  rationis  AC  ad  CB  Limes,  ratio  ac  ad  cb.  Et  fi- 
militer  in  reliquo  cafu,  Q^E.  D. 

P R O P.  XV. 

“SI  ratio  A ad  B femper  eadem  fuerit  rationi  ad  ratio- 
“ nis  autem  B ad  C Limes  fit  ratio  ^ adr;  erit  ratio  a ad  e 
“ Limes  rationis  A ad  C,” 


A C C B .B 


a d c b 

* * 
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Sit  ratio  B ad  C fempcr  minor  vel  major  ratione  b ad  e, 
puta  femper  minor;  quoniam  igitur  eft  A ad  B ut  a ad  ra- 
tio vero  B ad  C minor  ratione  4 ad  c;  erit  ex  aequo  ratio  A 
ad  C minor  ratione  a ad  c.  Oftendendum  vero  praeterea  eft, 
rationem  A ad  C majorem  fieri  pofTc  quavis  ratione,  quae  mi- 
nor efl  ipfa  a ad  c.  Sit  igitur  ratio  a ad  d minor  ratione  a ad 
Cy  unde  erit  d major  c ; quare  ratio  b ad  d minor  erit  ratione 
b aA  c quae  fcilicct  Limes  eft  rationis  B ad  C;  ergo  per  defi- 
nitionem quartam,  poterit  ratio  B ad  C major  fieri  ratione  b 
ad  d\  fiat  itaque,  et  quoniam  ratio  A ad  B fit  fimul  eadem 
rationi  a ad  b\  erit  ex  aequo,  ratio  A ad  C major  ratione  a ad 
dy  hoc  eft  ratione  propofita:  quoniam  igitur  ratio  A ad  G 
fempcr  eft  minor  ratione  a ad  r,  poterit  autem  fieri  major 
quavis  ratione  a ad  d quae  minor  eft  ratione  a ad  e;  erit  per 
definitionem  ratio  a ad  c Limes  rationis  A ad  C.  Q^E.  D. 

Cor.  Sint  AC,  BD  retftangula  quae  data  liabcnt  latera  A, 
B;  Limes  autem  rationis  incrementorum  laterum  variabili- 
um C,  D,  fit  ratio  y ad  3;  erit  Limes  rationis  incrementorum 
ipforum  AC,  BD,  eadem  rationi  quae  componitur  ex  rationi- 
bus A ad  B et  y ad  3.  Denotentur  enim  incrementa  quaevis 
fimul  facla  laterum  C,  D,  rcclis  (y  d ; et  fumatur  redangu- 
lum  BC.  Ipforum  igitur  AC,  BC  incrementa  erunt  Ae,  Bc, 
quorum  ratio  fempcr  eadem  cft*rationi  A ad  B.  Incrementa 
vero  ipforum  BC,  BD,  funt  Bc  B//;  quorum  ratio  eft  eadem 
ipfi  e ad  quare  et  Limes  rationis  Br  ad  Md  eadem  eft  Li- 
miti ipfius  c ad  dy  hoc  eft  rationi  y ad  3,  cui  eadem  fiat  ratio 
B ad  E ; et  per  hanc  Prop.  erit  Limes  rationis  Ac  ad  Bt/ 
eadem  rationi  A ad  E hoc  eft  ei  quae  compofita  eft  ex  rati- 
onibus A ad  B,  et  (B  ad  E,  hoc  eft)  y ad  3. 
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P R O P.  XVI. 

“SI  rationis  AB  ad  BC,  Limes  fit  ratio  EF  ad  FG,  et  ratio- 
“ nis  BC  ad  CD  Limes  fit  ratio  FG  ad  GH,  utraque  vero  ra- 
“ tio  augeatur  vel  minuatur.  Erit  ratio  EF  ad  GH  Limes 
“ rationis  AB  ad  CD.” 

Utraque  enim  ratio  minuatur  et  ex  definitione  Limitis  ra- 
tionis, erit  ratio  AB  ad  BC  femper  major  ratione  EF  ad  FG,  et 
ratio  BC  ad  CD  femper  ma- 
jor ratione  FG  ad  GH ; 
igitur  ex  aequali,  ratio  AB 
ad  CD  femper  major  erit 
ratione  EF  ad  GH:  often- 
dendum  vero  reftat,  ratio- 
nem AB  ad  CD  minorem 
fieri  pofle  ratione  quacunque  data,  quae  major  eft  ratione  EF 
ad  GH.  Sit  ratio  F.F  ad  GK  major  ratione  EF  ad  GH,  efl 
igitur  GH  major  GK:  fiat  ut  FG  ad  GH  ita  quaedam  FL  ad 
GK,  et  quoniam  GH  major  eft  GK,  erit  FG  major  FL  ( 14. 5.) 
Sumatur  FM  quae  minor  fit  quam  FG,  major  autem  quam 
FL ; erit  igitur  ratio  EF  ad  FM  major  ratione  EF  ad  FG,  ra- 
tio autem  FM  ad  GK  major  erit  ratione  FL  ad  GK:  quo- 
niam vero  rationis  dccrcfcentis  AB  ad  BC  Limes  efl  ratio  EF 
ad  FG,  poterit  ratio  AB  ad  BC  minor  fieri  quacunque  ratione 
data,  quae  major  efl  ratione  EF  ad  FG  j decrefeat  igitur  ra- 
tio AB  ad  BC  ut  minor  fiat  ratione  EF  ad  i M;  et  quoniam 
rationis  decrefeentis  BC  ad  CD  Limes  efl  ratio  FG  ad  GH 


A B C D 


E F L G K H 

■ ■ * 
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poteft  ratio  BC  ad  CD  minor  fieri  ratione  quacunque  data, 
quae  major  cft  ratione  FG  ad  GH,  hoc  cft  ratione  FL  ad  GK: 
fiat  igitur  ratio  BC  ad  CD  minor  ratione  FM  ad  GK.,  Quo- 
niam igitur  ratio  AB  ad  BC  minor  fa<5la  eft  ratione  EF  ad 
FM,  ratio  autem  BC  ad  CD  minor  fa«5Ia  eft  ratione  FM  ad  GK, 
erit  ratio  AB  ad  CD  ex  aequali  minor  ratione  EF  ad  GK  hoc 
eft  ratione  data.  Similiter  oftendetur  cafus  reliquus  quando 
ratio  utraque  augetur,  invertendo.  Q^E.  D. 

P R O P.  XVII.» 

“ SINT  duae  magnitudines  AB,  CD,  fintque  aliae  magnitu- 
“ dines  AE,  AF,  &c.  minores  quidem  ipfii  AB  fed  quae  ma- 
“ jores  polFunt  fieri  quavis  magnitudine,  quae  ipsik  AB  fit  mi- 
“ nor;  et  fint  magnitudines  CG,  CH,  &c.  minores  quidem 
**  ipsa  CD  fed  quae  majores  poffiint  fieri  quavis  magnitudine 
“ quae  minor  fit  ipfa  CD;  fit  autem  ratio  ipfius  AE  ad  CG 
“ vel  AF  ad  CH,  &c,  femper  eadem  rationi  datae;  huic  datae 

rationi  eadem  erit  ratio  AB  ad  CD.” 

Si  enim  non  fit  ut  AE  ad  CG  ita  AB  ad  CD ; erit  AE  ad 
CG  ut  AB  vel  ad  magnitudinem  minorem  ipfa  CD,  vel  ad 
majorenx.  Sit  primum  ad  minorem;  fitque  AE  ad  CG  ut 
AB  ad  CK.  Qwniam  igitur  CK  minor  eft  ipla  CD,  poteft 
quaedam  ipCirum  CG,  CH,  &c.  major  fieri  ipfa  CK,  fit  haec 
CL ; fitque  AM  ea  iplarum  AE,  AF,  &c.  magnitudinum,  quae 

* Propofiiio  haec  utiti£ima,  etiam  de  Limitibus  quantitatum,  praecedenti 
tferiei  adjungitur. 
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ad  CL  datam  habet  rationem  quam  habet  AE  ad  CG.  Ut  au- 
tem A£  ad  CG,  iu  eft  AB  ad  CK;  ergo  ut  AB  ad  CK,  ita  eft 

A E F M B 

. t . 

C G H K L D N 

» ■ - ■ ■ i 


AM  ad  CL.  Ex  hypotheli  autem  AB  major  e(l  AM,  majoi* 
igitur  cft  CK  quam  CL  [14.  5.]  fed  et  minor,  quod  fieri  non 
poteft.  Non  igitur  eft  AE  ad  CG  ut  AB  ad  aliquam  magnitu- 
dinem quae  minor  eft  ipfa  CD.  Eadem  ratione  oftendetur 
neque  eiTe  CG  ad  AE,  ut  CD  ad  aliquam  magnitudinem  mi- 
norem ipfa  AB.  Oftendendum  reftat  neque  efte  ut  AE  ad  CG, 
ita  AB  ad  aliquam  magnitudinem  quae  major  eft  ipfa  CD.  Si 
enim  fieri  poteft,  fit  AE  ad  CG  ut  AB  ad  CN  majorem  ipfa  CD. 
Invertendo  igitur  erit  CG  ad  AE  ut  CN  ad  AB.  Quoniam  vero 
eft  CN  major  CD,  erit  CN  ad  AB,  ut  CD  ad  magnitudinem 
ipfa  AB  minorem  [14.  5.]  Ergo  ut^CG  cft  ad  AE,  ita  CD  ad 
magnitudinem  minorem  ipfa  AB  quod  fieri  non  polTe  often- 
fum  eft.  Non  igitur  ut  AE  ad  CG  ita  eft  AB  ad  magnitudi- 
nem aliquam  ipsa  CD  majorem : oftenfum  autem  eft  neque 
ad  minorem:  quare  ut  AE  ad  CG  ita  cft  AB  ad  CD.  Q^E.D. 

Haec  eft  propoli tio  generalis  quae  adhibetur  in  Propp.  a, 
5,  11,  12,  18,  Lib.  12.  Eucl.  multilque  aliis  in  aliis  auAori- 
bus,  et  quae  femel  demonftrata,  ut  jam  fatftum,  propofitiones 
eas  breviores  reddere  poteft. 

FINIS. 
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CONTINENS  PAUCA 

PROBLEMATA, 

EAQUE  HAUD  DIFFICILIA, 

E COMPLURIMIS  IN  MANUSCRIPTIS 
R O B.  S I M S O N,  M.  D, 
SELECTA; 

q^UAEQ^UE  PRO  SPECIMINE  EXHIBENTUR 
AD  ILLUSTRANDA  INI 
VETERUM  GEOMETRARUM  ANALYSIN. 

P R O B.  I. 

EA  Prob.  4 tum  Arithmeticae  univerfalis  Newtoni  generalius  fa^m. 

“ TRIANGULI  ABC  dato  angulo  BAC  non  refto,  perpendiculo  ab  eo  ad  ba- 
“ fim,  et  perimetro ; invenire  triangulum.” 

FaiAum  puta,  et  fit  AD  perpendicularis  ad  bafim,  et  data  refla  CE  aequalis  peri- 
metro. Sitque  primo  angulus  B.4C  major  reflo,  et  due.atur  BF  perpendicularis  ad 
CA  produflam.  Specie  igitur  datum  cA  triangulum  .ABF  [43.  Dat.],  quare  data 
c A ratio  rcflae  BF  ad  ipfum  B.A ; fit  huic  eadem  ratio  .AD  ad  CG.  et  quoniam  data 
cA  -AD,  data  erit  CG  : et  quoniam  data  cA  ratio  KF  ad  FA,  huic  eadem  fit  ratio 
AD  ad  GH,  data  autem  cA  AD,  quare  dataeA  GH.  EA  autem  refla  EC  aequalis 
perimetro  trianguli  .ABC,  quare  refla  EB  aequalis  cA  ipfis  B.A,  AC  limul.  Et  [7 . 2 .] 
quadratum  cx  EC  una  cum  qa.adratocx  CB  cA  aequale  duplo  reflangulo  EC,  CB 
unacitm  quadrato  cx  EB,  hoc  e A una  cum  quadratis  ex  B.A,  AC  et  duplo  reflangulo 
BA,  AC,  quorum  quadratum  ex  BC  aequ,a!c  cA  [ i 2.  2.]  quadratis  cx  B.A,  AC  una 
cum  duplo  rcfl.tngulo  C.A,  AF ; reliquum  igitur  quadratum  cx  EC  una  cum  duplo 
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rt^latvgulo  C.\,  AF  aequale  efl  reliquo  duplo  fdlicet  rc^largulo  EC,  CB  una  cur» 
duplo  rtftangulo  BA,  AC.  Quoniam  vero  .icquiangala  funt  triangula  BFC,  ADC, 
tll  l’B  ad  BC,  ut  D.A  ad  AC,  et  propt:rea  rtft.angulum  AC,  BF  aequale  tft 
ipli  BC,  DA.  Et  cft  BF  ad  FA,  ut  .AD  ad  GH,  igitur  rcflangulum  AC,  BF  tft 
ad  rciltacgulum  C.A,  AF,  ut  reflangulum  BC,  AD  ad  ipfum  BC,  GH;  cA  autei&. 


O 


rciAingulum  AC,  BF  aequale  tpfi  BC,  AD;  reAangulum  igitur  C.A,  AF  aequale cA 
ipfi  BC,  GH.  Et  quoniam  eft  BF  ad  B.A,  ut  .AD  .nd  CG,  eiit  reftaogulum  CA,  BF 
ad  ipl^um  CA,  AB,  ut  ruftanguluin  BC,  AD  ad  ipFum  BC,  CG ; tft  igitur  rcftan- 
guium  C.A.  .AB  aequale  refhingulo  BC,  CG.  Ofttnfum  autem  fuit  quadratum  cx  EC 
iin.a  cum  duplo  rtdangulo  C.A,  .AF  aequale  duplo  rcflangulo  EC,  CB  una  cum  du- 
plo ipfius  C.A,  AB  ; igitur  quadratum  cx  EC  una  cum  duplo  refl.angulo  BC,  Gil 
aequale  cft  duplo  rc<fl.ingulo  EC,  CB  una  cum  duplo  ipfius  BC,  CG;  et  ablato 
communi,  dupio  fcilicet  rcflangulo  BC,  GH.  erit  quadratum  cx  EC  aequale  duplo 
rcelangulo  BC,  EH.  Data  autem  cft  refVa  EC,  et  quia  datae  funt  CG,  GH,  data  erit 
EH,  qu.are  data  erit  BC  bafis  trianguli  ABC.  Et  quoniam  datus  cA  B.AC  angulus, 
tangit  puufittm  A circumferentiam  politione  datam  [I’rop.  2.  Lib.  i . Apollonii  Loc. 
Plan.]  ct  quoniam  altitudo  AD  data  eA  tangit  idem  punftum  A reffam  politione  da- 
tam [37.  Dat.].  Datum  igitur  cftpundlum  .A,  quare  triangulum  ABC  pofiticue  da- 
tam cA. 

Quoniam  vero  ad  conftrnftkiocm  requiritur  nt  fupra  inventam  baCm  BC  deferi- 
hatur  Agroentum  circuli  capiens  angulum  dato  angulo  aequ.akm,  et  dufia  CR  ad 
rtfVos  angulos  ipfi  BC  et  dato  perpendiculo  aequali,  ut  parallela  per  R reflae  BC  oc- 
cturat  circumferentiae,  quod  non  ll-mpcr  fieri  pottA,  ideo  Problema  non  Icmpcr  po- 
tcA  conArui.  Si  vero  parallela  per  R contingat  circumferentiam  unica  erit  folurio. 
17ato  vero  angulo  ct  data  perimetro,  triangulum  ct  perpendicularis  a dato  angulo  ad 
bdfiin,  quae  hoc  efficient,  ita  inveniemur.  Futa  fafium,  fit  fciiicet  triangulum  KLC 
cujas  angulus  LKC  aequalis  cA  dato  angulo  BAC,  et  cujus  perimeter  acqu-alis  cA 
datae  EC;  ducatur  KM  perpendicularis  ad  bafiro,  ct  quoniam  requiritur  ut  parallela 
bafi  LC  duiTIa  per  K contingat  circulum  circa  KLC  linangulum  dcfcrlptum,  erit  iC 
vertex  fegmenti  LKC;  igitur  aequales  funt  rcflac  LK,  KC,  ct  datus  eAanguJua 
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LXC,  qcnre  triargalnm  LKC  fptcie  datsm  [44  Dat.] ; djtaiyitar  eH  ratiaXL  «i 
I.C,  ut  et  rallo  duplae  ipfius  ICL,  hoc  cft  rectarum  LK,  KC  fininl  ad  LC.  et  com- 
ponendo Alta  erit  ratio  Iplarum  LK,  KC,  CL  ilmul  hoc  cft  reflae  EC  ad  ipliim  LC. 
£t  data  cd  EC,  data  igitur  efl  LC.  et  datum  proptcrea  erit  iegmeatum  LKC  ct  vci^ 
4CX  ejuf  K,  ut  et  perpendicularis  KM. 

Componetur  hoc  ka. 

Sumatur  quaevis  data  redia  NO,  et  foper  ipfam  defciibatur  triangulum  TIbrccle* 
PNO  cujus  angulus  NPO  fit  daio  angulo  ecqnaiis ; ct  ut  pei  imeter  trianguli  PNO  ad 
bafim  qus  NO.  ita  fiat  EC  ad  quartam  LC ; ct  fiipcr  LC  defcribatnr  fegmentum  cir- 
<uli  capiens  .angulum  aequalem  angulo  NPO,  et  a K verricc  fcgmcnii  ducantur  KL, 
KC,  et  KM  perpendicularis  ad  I.C,  erit  LKC  triangulum  iuveniendum.  Aequiangula 
«nim  funt  triangula  irofcclia  KLC,  PNO  quae  habent  angulos  ad  ipforum  vertices 
K,  P aequales ; ut  igitur  perimeter  trianguli  KLC  ad  ipfius  bafim  LC,  ita  (eft  peri- 
meter  trianguli  PNO  ad  bafim  ipfius  NO,  et  ira,  cx  ccnfiruftione,  cfi)  refla  EC  ad 
ipfam  LC,  ct  propterea  e(l  perimeter  trianguli  KLC  aequalis  reflac  EC  datae  (cilicct 
perimetro.  Et  fi  compleatur  paraKclogrammum  RMCC^manifefium  eft  rcflam  QK 
quae  parallela  cft  bafi  LC  contingere  circulum  LKC  in  vertice  K,  tranfit  enim  KM 
per  ejus  centrum  [cor.  t . 3 .]  et  rtflus  tft  angulus  QKM. 

Inquirendum  autem  cft  au  perpendicularis  KM  major  ant  minor  fit  p:rpendicul.art 
in  quovis  alio  trhangulo  quod  habet  angulum  ad  verticem  aequalem  dato  angulo 
LKC,  ct  perimetrum  aequalem  datae  perimetro  EC. 

Sit  aliud  iftlufmodi  triangulum  ABC;  p.atct  bafim  ejus  BC  neccflai-io  majore» 
efic  bafi  LC,  nam  fi  minor  efiet.  Tegmentum  circuli  fnpcr  ea  deferiptum  capiens  an- 
gulum ipfi  LKC  acqnalem  caderet  intra  fegmentum  LKC,  et  propterea  latera  cujufvis 
trianguli  in  fcgmcnlo  fiiper  bafi  minore  deferipto  fimtil  minora  efient  reflis  LK,  KC, 
■quare  et  pcri.metcr  ejus  minor  cflet  perimetro  trianguli  KLC,  hoc  cft  minor  data  refla 
EC.  Eft  igitur  bafis  I5C  major  bafi  LC,  et  quoniam  perimetri  triangulorum  ABC, 
KLC,  exhypothefi,  funt  aequales,  erit  fumma  laterum  BA,  AC  minor  fumma  iplii- 
Ttiai  LK,  KC.  Summa  autem  laterum  cujufvis  trianguli  fuper  bafi  LC  quod  verticem 
habet  ia  refla  QK  vel  fupra  eam  major  cft  fumm.a  laterum  LK,  KC,  et  multo  magis 
11  triangulum  fuerit  fuper  bafim  majorem  BC,  et  vertex  ejus  in  eadem  refla  vd 
fupra  eam.  Igitur  vertex  trianguli  fuper  bafi  BC  quod  datum  habet  angulum  ad 
verticem  et  datam  perimetrum,  Dcccflario  cadet  infra  reflata  QK,  et  ideo  KM  alti- 
tudo ttiangnli  LKC  cft  maxima. 

Componetur  Problema  ita. 

Sit  NPO  datus  angulus  cui  angulus  ad  verticem  trianguli  Inveniendi  debet  efie 
aequalis,  et  fit  CR.  altitudo  data,  ct  CE  data  perimeter  cjuldcm  trianguli,  ct  ponatur 
Cft  ad  reflas  angulos  ipfi  EC.  Inveniatur  autem  triangulum  LKC  ut  difluin  fuit, 
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et  fi  data  altitudo  CR  aequalis  fuerit  altitudini  KM  trianguli  LKC,  erit  LKC  trian- 
gulum inveniendum,  aliud  enim  quodvis  triangulum  datum  habens  angulum  et  da- 
tam perimetrum,  minorem  habet  altitudinem  rtfta  KM.  Si  vero  altitudo  CR  non 
aequalis  fuerit  ipfi  KM,  erit  quam  KM  minor ; fit  ita,  et  a quovis  punflo  N in  refta 
hll’  ducatur  NS  ad  rtftos  angulos  ipf:  OP ; ut  vero  NS  ad  NP,  ita  fiat  CR  ad  CG ; 
fiat  etiam  ut  NS  ad  SP,  ita  CR  ad  GH.  Ipfi  autem  HE  bis,  et  redlae  EC,  tcriu  pro- 
pirrtionalis  inveniatur  CB,  et  fuper  BC  deleribatur  fegmentum  circuli  capiens  angu- 
lum aequalem  angulo  NPO,  et  per  R ducatur  R A parallela  regiae  BC;  et  quoniam  RC 
minor  efi  quam  KM,  et  propicrea  multo  minor  altitudine  fegtnenti  fuper  BC  deferipti, 
KA  neceffario  circumferentiae  hujus  in  duobus  punflls  occurret.  Sit  eorum  alteru- 
trum punflum  A,  et  AB.  AC  Jungantur,  etit  ABC  iriangulom  quod  inveniendum 
propufitum  erat.  Angulus  enim  BAC  c(l  dato  angulo  NPO  aequalis,  et  fi  ducatur 
AD  perpendiculari»  aj  bafim,  erit  ,AD  aequalis  altitudini  datae  KC.  Perimetruoa 


autem  tiiangufi  ABC  aequalem  efie  datae  rc>?lae  EC  ita  oflendetur.  Ducatur  BF  per- 
pendicularis ad  C.A;  funt  igitur  triangula  BFA,  NSP  aequianguLi,  quare  ut  BF  ad 
BA,  Ita  e(l  (NS  ad  NP,  et  ita  fuchi  fuit)  CR  five  AD  ad  CG ; et  ut  BF  ad  FA,  ita 
tft  (NS  ad  SP,  et  ita  fafta  fuit)  .^D  ad  CII.  Igitur,  ut  in  Analjfi  ollcnfum  fuit,  cft 
rciTIangoIum  CA,  AF  aequale  ipfi  BC,  GH ; et  rc^tangulum  C.A,  AB  aequale  rec- 
tangulo  BC,  CG.  Eft  autem  [7 . a.]  quadratum  ex  EC  una  cum  quadrato  ex  CB 
aequale  duplo  rcflangulo  EC,  CU  una  cum  quadrato  ex  EB ; et,  ex  conflruiTtione, 
quadratum  ex  EC  aequale  c(l  duplo  reiRangulo  EH,  BC,  et  [12.  2.]  quadratum 
ex  BC  aequale  cft  quadratis  ex  BA,  AC  una  cum  duplo  rcflangulo  CA,  /Vh’,  hoc  cli 
una  cum  duplo  ipfius  BC,  GH.  Duplum  igitur  reflangulum  EG,  BC  una  cura  qua- 
dratis ex  BA,  AC  acijualc  cft  duplo  rcflangulo  EC,  CB  una  cum  quadrato  ex  EB  j 
auferatur  commune,  duplum  fdlicet  reflangulum  EC,  CB,  et  reliquum,  duplum  fei- 
licet  reflangulum  BC,  CG,  hoc  cft  duplum  reflangulum  CA,  AB,  una  cum  quadra- 
tis ex  B.A,  AC,  hoc  eft  [4.  2.]  quadratum  ex  BA,  .AC  tanquam  ex  una  refla  ae- 
quale erit  quadrato  ex  EB.  Igitur  rtflac  BA,  -AC  fimul  .aequales  lirnt  rtflae  EB ; ad- 
datur communis  BC,  et  perimeier  trianguli  .ABC  aequalis  erit  reflae  EC.  Q;_E.  D. 

YcrLis  fit  aca!>ii»  tjusodo  Anulus  B.AjC  cA  minor  rcOo  ope  i &. 
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P R O B.  II. 

EA  Prob.  5tum  Arithmeticae  oniverfalis. 

DATIS  trianguli  re^nguli  ABC  bafi  BC,  et  fumma  perpendiculi  AD  et  latemm 
“ BA,  AC,  invenire  triangulum.” 

Fa<fl;um  Iit,  et  producatur  latus  BA  ad  E,  fitqne  BE  aequalis  perpendiculo  et  la- 
teribus fimul  quae  propterea  dataeA;  fit  AF  aequalis  lateri  AC,  erit  igitur  FE  ae- 
qualis perpendiculo  AD.  Sit 

utraque  BG,  BH  aequalis  b.ifi  E 

BC,  et  quoniam  acquiangula 
funt  triangula  BAC,  DAC, 
erit  refiangulum  BC,  AD,  hoc 
eA  ipfum  HB,  FE  aequale  rcc- 
tangulo  BA,  AC,  hoc  cA  ipfi 

BA,  .AF,  et  ipforum  dupla  ac-  N 

qualia  erunt.  EA  autem  qua- 
dratum ex  BC  aequale  quadra- 
tis ex  BA,  AF,  igitur  quadra- 
tum ex  BC  unacumre«?tangu!o 
HB,  FE  bis  aequale  cA  [4.2.] 
quadrato  cx  BF.  Commune 
addatur  rciA.angulum  BE,  EF 
bis,  et  quadratum  cx  BC  una 
cum  reflangnloHB,  FE  bis  et 
reilangulo  BE,  F.F  bis,  hoc  eA 
una  cum  reftangulo  HE,  EF 
bis  aequale  erit  quadrato  cx 
BF  una  cum  rc^tangulo  BE, 

EF  bis,  hoc  eA  [7.  2.]  qua- 
dratis ex  BE.EF.  Hat  HK  ae- 
qualis ipfi  HE,  et  quadratum 
cx  BC  una  cum  rciAangulo 
K£,  EF  aequale  erit  quadratis  K 
cx  BE,  EF;  commune  aufe- 
ratur quadratam  cx  EF,  et  quadratum  ex  BC  una  cum  retAangulo  KF,  FE  aequale 
erit  quadrato  ex  BE,  quorum  quadratum  cx  BC  aequale  cA  quadrato  ex  BG  ; reli- 
liquum  igitur  reilangulum  KF,  FE  aequale  cA  reliquo  [6.  2 ,1  reiUngulo  HE,  EG. 
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Datae  autem  funt  rcfkac  HE,  EG,  datum  igitur  eft  reftangulum  HE,  EC,  hoc  cft 
ipfum  KF,  FE ; ct  datacft  refla  KE,  data  igitur  eft  refla  EF,  hocell  AD  [86.  Dat.]. 
Quoniam  vero  BG,  hoc  eft  BC,  minor  eft  ipfis  B.A,  AC  fimul,  hoc  cfl  quam  refla 
BF,  erit  BG  multo  minor  quam  BE,  et  GE  quam  HE,  Patet  igitur  reflangiiium 
HE,  EG  minus  cfTc  quadrato  ex  HE  dimidio  ipfios  KE,  et  propterea  femper  applicari 
pofle reflangnlum aequale ipTi  HE,  EGad  rcflam  KE,  defidens  quadrato  [27.  6.]  ; 
aipplicetur,  fitque  F punflum  applicationis,  erit  refla  FE  aequalis  perpendiculo  quae* 
/ito. 

Et  quoniam  od  iaveniendum  tnangulom,  delcribendus  eil  femicirculus  fiiper  datam 
baGm  BC,  et  tum  ipfi  BC  ad  reflos  angulos  ducenda  eft  rcfEi  aequalis  ipli  EF.  ut 
refla  per  hujus  terminum  dufla,  parallela  ipfi  BC,  occurrat  circumferentiae  in  punflis 
quorum  utrumque  erit  vertex  trianguli  quod  Problemati  fiitisfacict ; patet  rectam  EF 
hoc  eft  AD,  non  majorem  debere  eflc  dimidio  bahs  BC ; fi  autem  aequalis  fuerit  EF 
dimidio  bafis,  parallela  praedifla  continget  circulum  et  propterea  unicum  erit  trian- 
gulum quod  Problemati  fatisfacict.  Data  autem  baft  BC,  refla  BE  quod  hoceftidet 
ita  invenietur.  Puta  faflum,  fitque  triangulum  ABC,  reilquifquc  ut  prius  maocu- 
tibus,  praeterea  bifariam  fcccntur  BG,  BH  in  punflis  L,  M.  Igitur  cx  Hypo* 
thefi  eft  EF  ipfi  BL,  five  MII  aequalis,  quare  ME  aequalis  tft  ipfi  HF,  et  qua- 
drata ex  illis  aequalia  erunt.  Qiior.iam  vero  oftenfum  fuit  rcflangulum  KF, 
FE  aequale  ipfi  HE,  EG.  ablato  utroque  ex  quadrato  cx  HE  dimidio  ipfius  KE, 
«rit  reliquum  [5.  2.]  quadratum  fcilicit  cx  HF  aequale  reliquo  [1.  2.]  rcc- 
tanguIoEH,  HG,  hoc  eft,  quia  aequales  funtHB,  BC,  duplo  rcflangulo  EH,  HB. 
Oftenfum  autem  fuit  quadratum  cx  ME  aequale  quadrato  cx  HF ; quadratum 
igitur  ex  ME  aequale  eft  duplo  rcflangulo  EH,  HB.  Qnoniam  vero  fefVa 
eft  refla  BE  in  punflo  L,  Ipfique  adjefta  eft  BM  aequalis  ipfi  BL,  erit  [8.  2.] 
quadratum  ex  tota  ME  aequale  quadruplo  rcflangulo  EB,  BM  una  cum  qua- 
drato cx  LE,  hoc  eft  duplo  rcflangulo  EB,  BH  una  cum  quadrato  ex  LE,  quae 
propterea  fimul  aequalia  erunt  duplo  rcflangulo  EH,  HB;  ct  ablato  communi, 
duplo  fcilicet  rcflangulo  EB,  BH,  erit  reliquum  qu.ulratiim  cx  LE  aequale  reli- 
quo, duplo  fcilicct  quadrati  cx  HB,  five  bafi  BC,  hoc  eft  qu.idr.ito  ex  diametro 
quadrati  fuper  bafi  BC  dcfcripii.  Data  autem  eft  bafis  BC,  data  Igitur  cfl  LE,  et 
data  cfl  BL  aequalis  fcilicet  bafis  dimidio;  data  igitur  eft  rcfta  BE. 

Componetur  autem  hoc  ita. 

Stimatur  refla  BE  aequalis  ei  quae  componitur  cx  BL  dimidio  bafis  BC,  et  ex  LE 
quae  acqu.alis  eft  diametro  quadrati  fuper  bafi  deferipti,  et  produfla  EB,  in  ea  fuma- 
tur BH  aequalis  bafi  BC,  ct  HK  aequalis  Ipfi  HE ; fiat  etiam  BG  aequalis  ipfi  BH.  et 
BM  aequalis  ipfi  BL.  Quoniam  igitur  BE  major  eft  BC,  fivc  BG,  erit  BE  majorGE, 
quare  quadratum  cx  HE  majus  eft  rcflangulo  HE,  EG,  Ad  rcflam  igitur  KE  ap- 
plicai!  poteft  rcflangulum  aequale  ipfi  HE,  EG  deficiens  quadrato  [27,  28.  6.] 
applLoetur,  fitque  KF,  FE,  erit  FE  aequ-alis  ipfi  BM  diiaidio  bafis. 
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. Auferantur  eaim  aequalia  refhuigula  KF,  FE  fcilicet  et  HE,  EO  ex  quadrato 
quod  Iit  ab  HE,  erit  reliquum,  quadratum  fcilicet  ex  HF  aequale  (reliquo  re^buigulo 
£H,  HG,  hoc  ell  duplo  reftaogalo  EH,  HB,  hoc  eA  [3.  2.]  daplo  reAangulo  EB, 
liH  una  cum  duplo  quadrati  ex  BH,  hoc  eft  quadruplo  rcAaugulo  EB,  BM  una 
cum  quadrato  cx  LE,  hoc  cA  [8.  2.]  quia  aequales  Amt  MB,  BL,)  quadrato  ex 
ME.  Aequalis  igitur  eA  refla  HF  ipfi  ME,  et  propterei  refla  UM,  five  dhnidium 
balls,  reflae  FE.  Qj^E.  D. 

Et  ut  ex  Ilypothcfi  quod  FE  aequalis  At  dimidio  bo£a  BC  Ave  reflae HM,  fcquir 
tor  BE,  hoc  cA  fummam  la- 
terum et  perpendiculi,  aequa- 
lem cAe  tnAs  dimidio  BL  una 
cum  LE  quae  aequalis  cA  dia- 
metro quadrati  cx  bale.  Ita, 
eodem  prorfus  ratiocinio,  A 
refla  FE,  hoc  eA  pcrpcodicu- 
lum,  minor  At  dimidio  bafis, 
ut  cA  in  omni  alio  cafu,  oAen- 
detur  reflam  BE  minorem  elTe 
ea  quae  componitur  cx  dimi- 
dia baAs  et  diametro  praedifli 
quadrati,  et  haec  propterea 
refla  maxima  cA  fumma  la- 
terum et  perpendiculi;  patet 
autem  fummam  hanc  femper 
majorem  cile  baA. 

Haec  ellam  manlfcAa  funt 
ex  co,  quod  io  tiiangulo  rec- 
tangulo  Hufcele  fopra  datam 
baAm  BC,  perpendicularis  cA 
major  ca  io  alio  quovis  trian- 
gulo reflangulo  fuper  eandem 
baAm,  et  fumma  laterum  tri- 
anguli Ifofcelis,  major  Aimma 
laterum  in  quovis  alio  trlan-  K 
gulo  reflangulo  fuper  eandem 
baAm. 

Componetur  autem  Problena  ita. 

Data  At  D C baAs,  et  B E fumma  laterum  et  perpeodiculi  trianguli  reflangull, 
ipfum  defaibere.  Debet  amem  BE  major  eAe  BC,  at  non  major  rcfl^  quae  com- 
ponitur ex  dimidio  baAs  et  diametro  quadrati  fuper  baAm. 


Digitized  by  Google 


8 


,A  P P E N .D  I X, 


In  BE  fumintar  BG,  BII,  utraqnc  aequalis  ipfi  BC,  et  producatur  BH  ad  K jta 
■ut  HK.  aequalis  fit  ipfi  HE,  et  ad  rcciam  KE  applicetur  rc^angulum  KFE  aequale 
roHangulo  HE,  EG  deficiens  quadrato;  deferibatur  vero  fuper  BC  lemidrculus,  et 
ducatur  refla  BN  ipfi  BC  ad  redios  angulos;  aequalis  vero  ipfi  EE,  et  per  N ducatur 
rcfta  parallela  ipfi  BC,  occurratque  circumferentiae  in  A.  et  jungantur  AB,  AC  et 
ducatur  AD  perpendicularis  ad  BC.  Erit  ABC  triangulum  inrenieudum,  hoc  efi  erit 
AF  aequalis  ipfi  AC,  nam  hoc  ofienfo,  quia  FE  aequalis  eft  reflae  AD,  erunt  BA, 
AD,  AC  fimul  aequales  datae  reflae  BE. 

Quoniam  enim  redfangulum  KF,  FE  aequale  efi  ex  Conftruflione  rcfiangulo 
HE,  EG,  commune  .addatur  quadratum  ex  BG,  et  erit  quadratum  ex  BG  una  cum 
rcflangulo  KF,  FE  aequale  [6.  2.]  quadrato  ex  BE.  Apponatur  commune  qua- 
dratum ex  FE,  et  quadratum  ex  BG  una  cum  reflangulo  KE,  EF  hoc  efi  una  cum 
reflangulo  HE,  EF  bis,  aequale  erit  quadratis  ex  BE,  EF,  hoc  efi  [7.  2.]  quadrato 
ex  BF  una  cnm  rcffangulo  BE,  EF  bis.  Auferatur  commune,  reflangulum  fciiicet 
BE,  EF  bis,  et  quadratum  ex  BG,  hoc  cft  ex  BC,  una  cum  rcflangulo  HB,  EF  bis 
aequale  erit  quadrato  ex  BF.  Quoniam  vero  rcflus  cft  angulus  B.AC,  erit  quadratum 
ex  BC  aequale  quadratis  ex  B.A,  AC,  et  reflangulum  BC,  AD  bis,  hoc  cft  rcflangu- 
Jum  HB,  EF  bis  aequale  erit  rcflangulo  B.A,  AC  bis.  Igitur  quadratum  ex  BC  una 
cum  rcflangulo  HB,  EF  bis  aequale  eft  quadratis  cx  B.A,  AC  una  cum  rcflangulo 
BA,  AC  bis,  hoc  cft  [4.  2.]  quadrato  ex  B.\,  AC  tanquam  una  refla,  quod  prop- 
tcrca  aequale  erit  quadrato  ex  BF.  F.ft  igitur  B.A  una  cnm  .AC  acquaiis  reflae  BF, 
ct  ideo  refla  AC  aequalis  cft  ipfi  AF,  et  propterea  refla  BE  aequalis  cft  reflis  B.A, 
AC,  AD  fimul.  Q^E.  D. 


P R O B.  III. 

Eft  praecedens  gcnerallns  faflem. 

“ D.ATIS  in  triangulo  BAC,  in  quo  angulus  BAC  non  eft  rcflus  Icd  datus,  bafi  BC, 
" et  fumma  perpendiculi  AD,  ct  laterum  B.A,  AC;  invenire  triangulum." 

F.iflum  fit,  et  producatur  latus  B.A  ad  E,  fitque  BE  aequalis  perpendiculo  et  la- 
teribus fimul,  et  propterea  data  ; ct  fit  AF  acquaiis  lateri  AC,  erit  igitur  FE  aequa- 
lis perpendiculo  .AD.  Fiat  utraque  BG,  BH  acquaiis  bafi  BC.  Quoniam  igitur 
datus  cft  angulus  B.AC,  ct  cft  BF  aequalis  lateribus  B.A,  AC  fimul,  habebit  [per  76 
Dat.]  exccllus  quadrati  cx  BF  fupta  quadratura  ex  bafe  BC  ad  triangulum  .ABC, 
et  propterea  ad  duplum  ipfius  reflangulum  BC,  AD,  hoc  eft  HB,  FE,  rationem  da- 
tam. Exceftus  autem  ille  .aequalis  eft,  quia  BG  aequalis  bafi,  rcflangulo  HF,  FG 
£6.  2.]  data  igitur  eft  ratio  reflanguli  HF,  FG  ad  ipfum  HB,  FE.  Sit  ratio  haec 
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ndem  raiionl  rt^lae  BK  bis  ad  bafim  BC ; et  quoniam  data  cfl  BC  data  erit  BK. 
Et  quoniam  refiangulum  HF,  FG 
eft  ad  ipfum  HB,  FE,  ut  refla  BK 
bis  ad  ipfam  BC,  vel  BH,  hoc  eft  ut 
reflangulum  BK,  FE  bis  ad  reflan*- 
gulum  HB,  FE,  erit  reflangulum 
HF,  FG  aequale  ipfi  KB,  FE  bis ; 
commune  addatur  quadratum  ex  BG, 
et  [6.  2.2  quadratum  ex  BF  aequale 
erit  quadrato  ex  BG  una  cum  rec- 
tangulo  KB,  FE  bis ; coinmune  ad- 
datur reflangulum  BE,  EF  bis,  erit 
quadratum  ex  BF  una  cum  reflan- 
gulo  BE,  EF  bis,  hoc  efl  [7.  2.] 
erit  quadratum  ex  BE  una  cum  qua- 
drato ex  EF  aequale  quadrato  ex  BG 
una  cum  reflangulo  KE,  EF  bis. 

Fiat  KL  aequalis  ipfi  KE,  et  qua- 
drata ex  BE,  EF  fimul  aequalia  e- 
runt  quadrato  ex  BG  una  cum  rec- 
tangulo  LE,  EF,  Auferatur  com- 
mune quadratum  ex  EF,  erit  reli- 
quum quadratum  ex  BE  aequale 
reliquo  quadrato  fc.  ex  BG  una  cum 
reflangulo  LF,  FE.  Datae  autem 
funt  reflae  BE,  BG,  et  quadrata  ex 
ipfis  data,  igitur  datum  eA  reflaogu- 
lum  LF,  FE ; et  data  eft  refla  LE, 
data  igitur  eft  refla  FE  [86.  Dat.]- 

Determinatio  vero  et  compofitio 
fient  ad  normam  earum  in  praece-  L 
dente  Problemate. 

P R O B,  IV. 

\ 

Data  bafi  trianguli,  ejulque  altitudine,  datoque  reflangulo  lateribus  contento, 
“ ipfum  defcribeie." 

Sit  refla  AB  politione  et  magnitudine  dau  bafis  trianguli,  et,  bifariam  lefla  AB 
in  C,  fit  CD  ad  reflos  angulos  ipfi  AB  altitudo  trianguli  data,  ct  pef  D dufla  DE 

B 


Digitizeij  by  Googie 


ta  APPENDIX. 

p.ifnllcla  Ipfi  AB,  Infcnicndum  cA  in  DE  punAum  E ita  tu  joni^is  AE,  BE  rcfhm* 
{.‘.iiUim  AK,  EK  aequale  fic  dato  Tpatio,  triangtiiuin  enitn  AEB  erit  illud  quod  inve* 
iiicndmn  cA,  altitudo  enim  ejus  aequale  cA  reiltae  CD. 

Puta  faiAum,  igitur  deferipto  circulo  circa  triangulum  AEB,  erit  rc^laoguloin 
contentum  altitudine  CD  et  diametro  circuli  aequale  rciAangulo  a lateribus  AE,  EB 
per  Prop.  C.  Lib.  6.  Euclidis,  Quod  proptetea  datum  eA;  ct  data  cA  CD,  quare 
diameter  circuli  magnitudine  data  eA; 
centrum  autem  ejus  eA  in  rcv'la  CD  quae 
bifariam  et  ad  angtilos  reftos  fecat  rcftara 
AB  [Cor.  1.3.].  fit  F centrum,  ct  jun- 
gtitiir  EB  qine  magnitudine  data  erit; 
qnoni.am  igitur  a dato  punfto  B ad  rec- 
tam CD  pofitionc  datam  duiAi  eA  re«fti 
BE  magnitudine  data,  erit  BF  pofitionc 
dat.a  [34.  Dat.}  cteA  CD  pofitionc  data, 
datum  igitur  eA  pun«Aum  F centrum  fci- 
licet  circuli  qui  propterca  pofitionc  datus 
frit,  et  pofitionc  data  cA  refia  DE 
[ j I.  Dat.]  datum  igitur  cA  puu,Aum  E 
[28.  Dat.]. 

Qnoniamvero  ad  compofitionem  requiritur  ut  rcAa  magnitudine  data  ponatur  q 
dato  puniAo  B ad  rcftam  CD  pofitionc  datam,  quod,  ut  patet  ex  [34.  Dat.]  noa 
Icmpcr  fieri  potcA,  ideo  Problema  non  femper  potcA  cooArui.  Fict  autem  modo  fin- 


gnlaii,  in  cafu  fdlicct  in  quo  refla  BC  aeqa.aiis  eA  rcflec  CD  aut  major  ipta,  ft 
refla  magnitudine  data  aequalis  fuerit  ipfi  BC  dimidia  Ic.  reflac  .4B.  Rcftangulum 
autem  datum  quod  hoc  cAiciet  ct  triangulum  in  hcc  cafu  ita  invenientur;  quoniam 
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CB  in  hoc  cafu  eft  fenudiameter  circnli  defcribcndi,  ut  occurfu  drcumfcrcntiae  ejus 
cum  redta  pentione  dau  DE  inveniatur  vertex  trianguli,  manifclium  ell  debere  Cl! 
vel  aequalem  effe  re<5iae  CD,  vel  ipsa  majorem ; in  primo  cafu  erit  angulus  ADB  in 
Iraidrculo  re^us,  et  rcAangulum  AD,  DB  a lateribus  aequale  refiangulo  a CD  et 
diametro,  boc  eli  a CD,  AB,  et  circulus  centro  C intervallo  CB  defcripius  continget 
re£lam  DE  in  D ; fi  vero  CB  major  fuerit  quam  CD,  circulus  centro  C per  pundlum 
B deferiptus  fecabit  reffam  DE  in  duobus  punflis  quorum  alterutrum  ut  Q__erit 
vertex  trianguli  AQB  fuper  bafim  AB,  quod  habebit  re^angulum  a lateribus  aequale 
re^ngulo  CD,  AB  ut  in  praecedente  cafu.  In  alterutro  autem  cafu  fi  fumatur  aliud 
qnodvis  triangulum  fuper  bafim  AB  et  altitudinem  aequalem  habens  re^ae  CD,  hoc 
eft  habens  verticem  ia  refla  DE,  drculus  circa  boc  triangulum  deferiptus  major  erit 
circulo  cujus  centrum  eA  C et  qui  tranfit  per  B,  quoniam  ille  drculus  habet  cen- 
trum in  refla  CD  vel  in  ea  produfla  ad  utrafvis  partes  et  tranfit  etiam  per  punflum 
B,  quare  femidiameier  ejus  major  eA  refla  CB;  refhingulum  igitur  contentum  a 
CD  et  iemiJiamctro  hoc  majus  cA  reflangulo  CD,  CB,  et  duplum  illius  majus  du- 
plo hujus,  et  propterea  reflangulum  a lateribus  trianguli  drea  quod  mijor  circulus 
deferiptus  eA  majus  eA  reflangulo  a lateribus  trianguli  drea  quod  deferiptus  cA  cir- 
culus cujus  (emidiameter  cA  CB,  hoc  eA  reflangulo  CD,  AB,  quod  reflangulum  eA 
propterea  minimam. 

In  cafu  autem  in  quo  BC  minor  eA  quam  CD,  fiet  Problema  modo  fingulari,  fi 
pofita  refla  magnitudine  data  BG  a punflo  B ad  rcflam  CD,  ad  ejus  fcilicet  partes 
ad  quas  eA  D,  fuerit  BG  aequalis  reflae  GD,  in  quo  cafu  circulus  centro  G per  K 
deferiptus  continget  reflam  DE  in  D;  erit  enim  triangulum  ADB  unicum  quod  in 
hoc  cafu  folvet  Problema,  et  reflangulum  a lateribus  AD.  DB  erit  minimum,  hoc 
eA  fi  fumatur  aliud  quodvis  triangulum  AEB  bafim  habens  AB  et  cujus  vertex  E eA 
in  refla  DE,  erit  reflangulum  a lateribus  AE,  EB  majus  reflangulo  AD,  DB.  Cir- 
culus enim  circa  triangulum  AEB  deferiptus  neceffiirio  cadit  extra  circulum  qui  con- 
tingit reflam  DE  in  D,  et  propterea  diameter  tjiis  major  cA  diametro  hujus,  quare 
reflangulum  AE,  EB  majus  eA  reflangulo  AD,  DB. 

Componetur  vero  Problema  ita. 

Sit  AB  bafis  trianguli  delcribcndi  politione  et  magnitudine  data,  fitque  CD  quae 
bifariam  et  ad  reflos  angulos  lecit  AH  altitudo  trianguli;  ct  fi  fpatium  datum  cui 
aequale  debet  efie  reflangulum  a lateribus  aequale  fuerit  reflangulo  CD,  AB,  in  cafu 
ki  quo  CO  non  major  eA  quam  CB,  triangulam,  aut  duo  triangula  quae  Ibivent  Pro- 
blema invenientur  ut  dicAum  fuit.  Si  vero  CD  majot  fit  quam  CB,  et  fpatium  da- 
tum aequale  fuerit  reflangulo  .AD,  DB,  triangulum  ADB  folvet  Problema.  St  aurem 
in  cafu  io  quo  CD  uon  major  eA  quam  CB  fpatium  datum  non  aequale  fuerit  rrflan- 
guIoCD,  AB,  erit  hoc  reflangulo  majus,  quoniam  reflangulum  CD,  AB  minimum 
oAenfum  fuit.  Sit  fpatium  datum  aequale  quadrato  ex  Rfl,  et  ut  CD  ad  BH,  ita  fiat 
BH  ad  quai  tam  BK  bis ; et  primo  fit  fpatium  datum  aequale  quadrato  ex  BD  quod 
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quidem  majus  cft  R^bangulo  CD,  AB,  hoc  eft  duplo  rediaagulo  DC,  CB,  quooiam 
quadrata  cx  I>C,  CB  fimul  majora  fant  eo  re6hinguk>,  [7*2.]  et  quooiam  cx  con« 
BrufiioQe  reflangnlum  contentum  CO  ei  BK  bis  aequale  eft  quadrato  ex  DB,  live 
liti  quod  majus  ofleofuea  eft  rc£langulo  DC,  CB  bis,  erit  BK  rcAa  major  ipla  BC ; 
et  propterca  circulos  centro  B intervallo  BK  deferiptus  occurret  redlae  CD  in  duo- 
bus pungis;  lint  haec  L,  M,  quorum  L fit  ad  contrarias  partes  punfli  C ad  quas 
eft  D,  et  jungatur  BL,  Et  quoniam  redbmgulum  contentum  CD  et  diametro  circuli 
circa  triangulum  ADB  deferipti  aequale  eft  [8.  ct  ty.  6.]  quadrato  ex  DB,  hoc  eft 
ex  BH,  hoc  eft  reftangulo  GD,  BK  bis,  erit  diameter  circuli  aequalis  rediae  BK  bis ; 
eft  igitur  BK,  live  BL  aequalis  femidiametro,  et  propterca  eft  L centrum  drculi  qui 
quidcin  continget  refiam  DE  in  D.  Et  fi  centro  M per  B ddcribatnr  alius  circulus, 
circumferentia  hujus  occurret  refiae  D£  in  duobus  punftis  quae  erunt  vertices  duo- 
rum aliorum  triangulorum  qnae  eadem  praeftant  cum  triangulo  ADB;  funt  i^tur 
iu  hoc  cafu  tria  triangula  quae  Problemati  fatislacient. 


Si  rcio  fpaiium  datum  qvaJratum  fc.  ex  BN  minus  fuerit  quadrato  ex  BD,  fem- 
per  autem  majus  debet  efte  refhingulo  CD,  AB,  ut  oftenfum  fuit,  liat  ut  CD  ad  BN, 
itu  BK  ad  BO  bis ; quoniam  iptur  rcdangulum  CD,  BO  bis,  hoc  eft  quadratum  ex 
BN  ro.iiiis  eft  rcflangulo  CD,  AB,  erit  BO  bis  major  quam  AB,  et  BO  propterca 
IU  ijor  quam  CB.  Igitur  circulus  centro  B,  intervallo  BO  deferiptus  necellario  oc- 
cunct  reflac  CD  in  duobus  puufHs;  fint  haec  F,  G quorum  G fit  ad  partes  reflae 
AB  contrarias  iis  ad  qnas  eft  punflum  D;  et  quoniam  rciftangulum  CD,  BO  bis 
«cquale  eft  ex  conftruiftionc  quadrato  ex  BN  quod,  ex  hypothcfi  minus  eft  qua- 
drato ex  BD,  hoc  eft  reftangulo  CD,  BK  bis,  erit  reda  BO  minor  ipfa  BK,  hoc  eft 
erit  reda  BG  minor  reda  BL ; quare  cadet  pundum  G inter  L,  C punda.  Quoniam 
vero  LG,  GB  limul  majores  funt  quam  LB  hoc  eft  quam  LD,  circumferentia  drculi 
antro  G per  B de£;riptus  occurret  redae  CD  produdae  ad  partes  D,  et  propterea 
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^abit  r<^m  DE^in  daobns  pno^is,  quornm  alterutrum  lic  P,  et  jundtis  AP,  BP. 
erit  APB  triangulum  iavcniendnm;  eftenim  [Ptop.  C,  6.]  refhingulum  a hnciibut 
AP,  PB  aequale  reAangulo  a CD  et  diametro  cimuli  circa  APB  deicripti,  hoc  eft 
reflangulo  CD,  GB  bis,  five  CD,  BO  bis,  hoc  eft  quadrato  ex  BN,  hoc  eft  fpaiio 
dato.  Patet  autem  circumferentiam  centro  F intervallo  FB  defcriptam  occurrere 
re<ftac  DE  in  duobus  punftis  quorum  alterutrum  (it  E,  et  junfris  AE,  BE,  triangu- 
lum AEB  habebit  etiam  re^angulum  a lateribus  AE,  BE  aequale  quadrato  ex  BN. 
Sunt  igitur  iu  hoc  cafu  quatuor  triangula  quae  Problemati  fatisfacient. 

• Si  vero  fpatium  datum  majus  fuerit  quadrato  ex  BD,  eadem  fafta  conftru^one, 
duo  invenientur  centra  circulorum,  quorum  it  cujus  centrum  eft  ad  partes  reffae  AB 
ad  quas  cA  puniftum  D occurret  rccftae  D£  in  duobus  punfiis;  at  quoniam  alter  cuju» 
centrum  eft  ad  contrarias  partes  reftae  AB  major  eft  circulo  centro  L per  B deferip- 
tus  qui  quidem  contingit  reflam  DE  in  D,  cadet  hic  alter  infra  circulum  contingen- 
tem reflam  DE  et  propterca  huic  re£bm  non  occurrit.  I^tur  io  hoc  cafu  duo  tan- 
tum triangula  invenientur. 

Denique  fi  rcfta  CD  major  fuerit  ipla  CB,  hoc  eft  fi  angulus  ADB  minor  fuerir 
angulo  redlo,  eadem  fafla  confiruffione,  invenientur  duo  centra  circulorum  quorum 
is  cujus  centrum  eft  ad  partes  reftae  AB  ad  quas  eft  D occurret  reilae  DE  in  duobus 
pundlis,  alter  vero  non  occurret  propter  rationem  io  proxime  praecedente  cafu  dio- 
tam. Et  in  hoc  fimiliicr  ac  in  eo  cafu  duo  tantum  Problemati  quae  (atisfticient  trian- 
gula invenientur. 

L E M M A. 

SIT  triangulum  ABC,  et  ducantur  duae  rcflac  lineae  DA,  A E in  angulis  aequalibus 
B.\D,  EAC.  Dico  ut  reiftaogulum  DCE  ad  rciftangulum  DB£,  ita  c(Te  quadratum 
cx  AC  ad  quadratum  cx  .AB. 


Eft  Propofiiio  I ama,  Lib.  6ti,  Pappi  Alexandrini;  tantum  deeft  haec  figura  pro. 
cafu  fc.  qno  AD,  AE  cadnnt  extra  ipfas  AB,  AC.  Demonftraiio  eadem  eft. 
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P R O B.  V. 

“ DATIS  duobas  pooiTIu  A,  B ab  ipfla  ad  datam  polidone  rc£lam  CD  iofloflere 
duas  reiSUs  datam  inter  fe  rationem  habentes. 

Fai^um  fit,  et  inBcfUntur  AE,  BE  ad  re^bm  CD ; i^tur  tangit  pumilum  E cir^ 


cumferentiam  politione  datam  per  Prop.  2.  Lib.  2.  Apollonii  de  lods  planir.  idetn 
vero  punftum  tangit  rcAam  CD  politione  datam,  quare  punflum  E datum  eft. 

Quoniam  vero  ad  compofliioncm  requiritur  ut  circulus  deferibatur  qui  locus  Iit 
punflorum  E,  atque  ut  circumferentia  ipfitis  occurrat  rcdlae  CD;  ideo  problema 
non  erit  in  omni  cafn  pollibile.  Si  vero  acciderit  circulum  contingere  rtdlam  CD, 
unica  erit  problematis  Ibluiio.  Ratio  autem  iprarum  AE,  BE  quae  clBcict  ut  circu- 
lus contingat  regiam  CD  ita  invenietur.  Puta  faflum  fc.  contingat  circulus  cujus 
centrum  ell  F rcflam  CD  in  E,  et  jungatur  FE ; proportionales  igitur  funt  AF,  FE, 

FB  ut  ex  cinta  propofitione  condat.  Et  quoniam  datur  angulus  FCE,  et  datus  cA  an- 
gulus teflus  FEC,  fpecie  dabitur  triangulum  CFE  C40.  Dat.].  Data  igitur  cA  ratio 
quadrati  ex  CF  ad  quadratum  ex  FE,  hoc  cA  ad  rc^angulum  AFB.  Et  data  funt 
punfla  C,  A,  B.  Ergo  ad  feflionem  determinatam  dcduflum  cA,  fc.  inveniendum  cft 
puuflnm  F quod  faciat  quadratum  m^tCF  ad  rcdlangulnm  AFB  in  cLita-ratinne. 

Componetur  vero  hoc  ita;  a quovis  in  CB  pumflo  H ducatur  ad  CD  perpendi- 
cularis HI,  et  invento  punflo  F qijod  faeje  quadratum  ex  CF  ad  refiangulum  AFB, 
ut  quadratum  ex  CH  ad  quadratum  ex  HI ; inter  AF,  et  BF  media  proportionalis 
fumatur  GF ; circulus  centro  F intervallo  FG  deferiptus  continget  reflam  <^D ; et  - 
ratio  quaefita  erit  ea  quam  habet  AF  ad  FG.  Ducatur  enim  FE  perpendicularis  ad 
CD.  Et  quoniam  ex  conAruflione  cA  quadratum  eXvCF  ad  rcHangulum  AFB,  ho<\^  -> 
cA  ad  quadratum  ex  FG,  m (quadratum  exCH  ad  quadratum  ex  HI,  hoc  eA  ut) 
quadiatum  ex  CF  ad  quadratum  ex  FE,  ei  it  FG  aequalis  ipfi  FE,  et  circulas  dc- 
iicriptus  cenuo  F per  pundlum  G tranfibit  per  E,  ct  propterea  continget  rc<Ham  CD. 
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Poterit  autem  pandum  F vel  inveniri  io  AB  produ^a  verfus  partes  6,  vel  in  ea  pro- 
duAa  ad  contrarias  partes ; adeoque  duae  erunt  problematis  determinationes. 

Et  primo  fit  F in  AB  producta  ad  partes  B ; et  inquirendum  eft  an  ratio  ipfarum 
AE,  BE  hoc  ed  (ut  patet  ex  preditda  Prop.  i.  Lib.  2.  de  Locis  planis)  ratio  AF  ad 
CF  maxima  vel  minima  /it  rationum  quas  habere  poterint  duae  aliae  re^bie  a punf/is 
A,  B ad  quodvis  aliud  in  CD  puo£>um  edurae.  Ducantur  quaevis  duae  AD,  BD 
quarum  BD  occurrat  circulo  GE  in  e;  erit  igitur,  jnnfii  Ae,  per  dtatam  PropoC 
Ae  ad  Be,  ut  AF  aJ  FG ; et  ed  AF  major  FG,  quare  Ae  major  ed  Be ; ergo,  addita 
communi  eD,  erit  ratio  Ae  ad  Be  major  ratione  Ae  una  cum  cD  ad  iplam  BD;  et 
haec  ratio  major  adhuc  ed  ratione  .AD  ad  BD.  Multo  igitur  ed  ratio  Ae  ad  Be  major 


K 


ratione  AD  ad  BD.  Quare  ratio  Ae  ad  Be,  hoc  ed  ratio  AF  ad  FG  live  AE  ad  BE 
ed  maxima. 

Ut  determinetur  vero  ratio  AF  ad  FG,  deferibatur  circulus  fiiper  diametrum  AB, 
dtqoe  centrum  ejus  H ; et  ducatur  FL  ipfum  contingens  in  L;  et  quoniam  quadra- 
tum ex  FL  aequale  ed  re^laogolo.AFB,  hocedex  condruidione  quadrato  ex  FG;  erit 
pun^um  L etiam  in  circulo  G E.  Ducatur  a punflo  C reAa  ipfi  CA  ad  rectos  angu- 
los. Occurratque  FL  produidae  in  K,  et  HL  jungatur,  quae  ad  reflos  angulos  erit 
ipfi  FL  [I  8.  3.].  Fiat  autem  refiangulum  CFM  aequale  ipfi  AFB,  hoc  ed  qua- 
drato ex  FL ; et,  jundis  LM,  LC  erit  angulus  MLF  aequalis  angulo  FCL  et  demptis 

In  Tcbcroatc  defiint  rcOac  CL,  AE,  BE  quae  addi  debebant,  idcoqne  lUbintctligtndae  Aint. 
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hifce  ex  angulis  rc^s  FLH,  FCK,  erit  reliquus  MLH  reliquo  LCIC  aequalis;  et 
. aequalis  elt  angulus  MliL  ipH  CKL;  quare  aequUngula  font  triangula  MHL, 
LKC ; et  ut  CK  ad  HL,  ita  erit  KL  ad  HM.  Et  per  i 2.  5,  ut  CK  ad  RL,  ita  cll 
. .CK  uua  cum  KL  ad  .AM.  £t  ita  efl  contentum  AC  et  iplis  CK,  KL  Timui  ad  lec* 
tangulum  MAC.  Rurfus  quoniam  cll  CK  ad  HL,  ut  KL  ad  HM,  erit  per  19.  5. 
(faTbi  KN  aequali  ipli  KC)  CK  ad  HL,  ut  NL  ad  UM ; et  ita  eft  rc<fhingulum  con> 
tentum  UC,  NL  ad  ipfum-CBM.  Ergo  ut  contemum  AC  et  iplis  CK,  KL  (imul  ad 
contentum  CB,  NL,  ita  cA  CAM  ad  CBM.  Quaniam  vero  refiangulum  AFB  aequale 
cA  quadrato  ex  FL;  erit. angulus  BLF  aequalis  ipfi  FAL,  quorum  angulus  KU.F 
aequalis  cA  ipfi  FCL;  reliquus  igitur  BLM  aequalis  cA  reliquo  ALC : ergo  per 
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Lemma  huic  pracrolfTum  cA  re£iangulum  C.AM  ad  ipTum  CBM,  ut  quadratum  ex  AL 
'*ad  quadratum  ex  BL,  hoc  eA  excitata  ida  Prop.  Lib.  2.  de  Locis  planis,  ut  qua- 
dratum ex  AF  ad  quadratum  ex  FG.  Fuit  autem  contentam  AC  et  iplis  CK,'KL 
’ 'Timui  ad  contentum  CB,  NL,  nt  re£tangulum  C.^M  ad  ipfum  CBM;  ergo  ut  qua- 
dratum ex  AF  ad  illnd  ex  FG,  ita  eA  re^aognlum  contentum  AC  ipfiTque  CK,  KL 
Trninl  ad  re^ngulnm  CB,  NL.  EA  autem  quadratum  cx  CK  una  cum  reAangulo 
ACB  aequale  quadrato  ex  KL,  utrumque  enim,  addito  quadrato  ex  AH  (eu  HL,  ae- 
quale cA  quadrato  ex  KH ; quare  reiAaogulum  ACB  aequale  cA  (exccAbi  quadrati 
• ex  KL  Tupri  illud  ex  CK  fen  KN,  hoc  eA  [6.  a.])  reftangulo  contento  CK,  KL 
' ' iimul  et  ipTa  LN.  Igitur  ut  AC  ad  LN,  ita  cA  CK  una  cum  KL  ad  CB  j et  per  x f 6. 
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ut  qaadratmn  ex  AC  ad  qnadntum  ex  LK,  ita  eA  re^ngulam  coatentam  AC  ipiis- 
que  CK,  KL  fimnl  ad  cooteDhim  LN,  CB;  etita  oAenium  fuit  quadratum  ex  AF 
ad  quadratum  ex  FG.  Quare  per  3 2.  6.  cA  AC  ad  LN,  ut  AF  ad  FG ; hoc  eA 
latio  maxima  fc.  ratio  AF  ad  FG,  eadem  cA  ei  quam  habet  AC  ad  illam  LN  quae 
eA  exceflbs  ipfiai  KL  quae  poteA  quadratum  ex  CK  et  reAangnlum  ACB  fimul, 
fupra  ipfam  CK.  EA  autem  CK  ea  quae  ad  AH  rationem  habet  eandem  quam  CF 
ad  FL  (eu  FE,  hoc  eA  quam  habet  CH  ad  HI. 

Sit  jam  pnn£Ium  F in  BA  produfla  ad  partes  A,  et  quoniam  quadratum  ex  CH 
mqus  eA  quadrato  ex  HI,  erit  quadratum  cx  CF  majus  re^aagulo  AFB ; quare 
neceAc  eA  pim£him  F cadere  inter  C,  A pun£hi.  Katio  autem  A£  ad  BE  erit  nuni- 


ma.  Nam  duAis  ad  aliud  qnodvis  punflnm  D io  reAa  CD,  re^s  AD,  BD  quarutt 
AD  occurrit  circulo  G£  in  e,  et  junfla  Be,  erit  Ae  ad  Be,  ut  AE  ad  BE,  Icu  ut 
AF  ad  FG ; et  quoniam  eA  AF  minor  FG  erit  Ae  minor  Be,  quare  addito  communi 
cD,  erit  ratio  Ae  ad  Be  minor  ratione  AD  ad  ipiiu  Be,  eD  limul,  et  haec  adhuc  minor 
cA  ratione  AD  ad  BD.  Multo  igitur  ratio  Ae  ad  Be  minor  eA  radooe  AD,,  ad  BD ; 
quare  ratio  Ae  ad  Be  hoc  cA  ratio  AF  ad  FG  eA  minima. 

lifdem  autem  conArufiis  quae  in  caAi  praecedente,  ita  determinatur  ratio  AF  ad 
FG ; oAendetur  fc.  ut  in  eo  angulus  MLF  aequalis  angulo  FCL,  additifque  angulis 
leAis  FLU«  FCK  erit  angulus  MLH  aequalis  ipA  LCK}  quare  aequiangula  funt 
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triangula  MHL,  LKC,  ut  in  praecedente  oftenfum  fuit.  Et'  ut  LH  ad  CK,  ita  erit 
MH  iid  KL;  et  per  i 9.  5.  ut  LH  ad  CK,  ita  ell  MA  ad  NL  (fafla  fc.  KN  aequali 
ipfi  KC)  et  ita  eft  retEiangulum  CAM  ad  illud  contentum  CA,  NL.  Rorfus  quoniam 
cft  LH  ad  CK,  ut  MH  ad  KL,  erit  per  1 a.  5.  LH  ad  CK,  ut  MB  ad  iplas  CK,  KL 
limul ; et  ita  eft  refkingulum  CBM  ad  contentum  CB  et  ipfis  CK,  KL  fimnl.  Ergo 
ut  CAM  ad  CBM  rcftangulum,  ita  eft  re<ftangulum  CA,  NL  ad  contentum  CB  ip> 
fifqiie  CK,  KL  fimul.  Quoniam  vero  refiangtilum  BFA  aequale  eft  quadrato  ex  FL, 
erit  angulus  BLF  aequalis  ipfi  FAL  [6.  6.] ; et  eft  angulus  MLF  aequalis  ipfi  FCL ; 
quare  totus  angulus  MLB  aequalis  erit  ipfis  F.AL,  FCL  hoc  eft  ipfis  CAL,  ACL 
fimul.  Igitur  anguli  MLB,  CLA  hoc  eft  anguli  CLB,  ML.A.  fimul  aequales  fiint 


ipfis  CAL,  ACL,  CLA  hoc  eft  duobus  redis  [33.  i .]  ergo  perProp.  27.  Lib,  7. 
Pappi  ^Uexandrini  eft  redangulum  CAM  ad  ipfum  CBM,  ut  quadratum  ex  AL  ad 
quadraram  ex  BL,  hoc  eft  ut  quadraram  ex  AF  ad  quadratum  ex  FG.  Fuit  autem 
rtAangulum  CAM  ad  ipfum  CBM,  ut  reflangulum  CA,  NL  ad  contentum  CB  ip- 
fifi^ue  CK,  KL  fimul.  Ergo  ut  quadratum  ex  AF  ad  illud  ex  FG,  ita  eft  re£tao- 
gulnm  CA,  NL  ad  contentum  CB,  ipfifque  CK,  KL  fimul.  Oftuidetnr  rero  ut  in 
praecedente  cafu  efte  C A ad  CK,  KL  fimul,  utNLad  CB,  quare  per  1.  6.  eft  qua- 
dratam ex  CA  ad  illud  ex  CK,  KL  tanqnam  una  linea,  ut  contentum  CA,  NL  ad 
contentum  CB  ipfifque  CK,  KL  fimul ; et  ita  olknfum  fuit  quadraram  ex  AF  ad 
Io  febemate  plurcs  lineae  robinteili^uotur  quafi  duOac* 
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3]ud  ex  FG.  Quare  per  a i.  6.  eft  CA  ad  Iplas  CK,  KL  fimul,  ut  AF  nd  FC  ; Iwc 
eft  ratio  minima  fc.  ratn  AF  ad  FG  eadem  ci  quam  habet  CA  ad  CIC  una  cum  cs 
quae  poteft  quadratam  ex  CK  uoa  cum  ix-fiangulo  ACB. 

Rellat  ofiendendum  quomodo  rationes  majores  vel  minores  fiuat  prout  punfb  iir* 
muntur  in  reAa  CD  ad  utrarque  partes  puuiStonim  E quae  faciunt  rationem  maxi- 
mam vel  minimam.  Et  primo  fi  a pun.Sto  II,  quod  AB  bifariam  fecat,  ducatur  ad 
CD  refta  HO  ad  reftos  angulos  ipfi  AB,  erunt  jumftae  AO,  BO  inter  fc  aequales. 
Si  autem  fumatur  quodvis  punctum  D in  refla  CO  produfla  aJ  partes  O,  ct  jungan- 
tnr  AD,  BD,  erit  AD  major  BD ; eft  enim  angulus  ABD  major  ABO  ftu  BAO,  at 
angulus  BAD  eodem  BAO  eft  nunor,  quare  angulus  ABD  major  eft  BAD,  ct  prop' 
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terca  AD  major  BD  [tp.  i .].  Contrarium  autem  eveniet  fi  punflum  D fumatur 
ad  contrarias  partes  puofli  O.  Praeterea  punfla  quae  propiora  funt  puuflo  E quod 
facit  maximam  rationem,  majorem  ratianem  faciunt  quam  pnnfla  ab  ipfo  E remo- 
tiora, ad  utrafque  partes  iplius  E.  Sit  enim  punflum  O propius  E quam  punflum 
P,  et  primo  ftnt  in  CE  produfla  ad  partes  E.  Et  ducantur  ab  iplis  reflae  ad  A,  B. 
A pnnflo  vero  D ducatur  refla  Dq  faciens  angulum  BDq  aequalem  ipfi  B.AD;  et 
quoniam  oftenfa  fuit  AD  major  BD,  erit  angulus  B.-VD  minor  ABD,  quare  et  BDq 
minor  eft  ABD,  et  propteaa  anguli  BDq,  DBF  Cmul  minores  funt  duobus  reflis, 
ct  occurrent  Dq,  BF  fibi  mutuo  ad  prtci  AB  ad  quas  eft  F.  Occurrant  in  Quo- 
oiam  igitur  quadratum  cx  FL  f;u  FE  aequale  eft  reflangulo  AFB  erit  [6i  6.J  angu- 

C I 
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Ius  FEB  aequalis  ipfi  FAE ; et  eft  angulus  QDB  aequalis  angulo  FAD  qui  minor  eft 
ipfo  FAE,  quare  angulus  QDB  minor  eft  abgslo  PEB.  Et  minor  eA  BDE  exteriore 
BEC ; totus  icitur  QDE  minor  cA  toto  FEC  hoc  eA  angulo  rcAo.  Quoniam  i^tur 
oh^€Cdi  eA' angulus  QDP,  dreuhis  centro  Qj.p«r  O deferiptm  occurret  riiAtie  BP 
intra  ahguium  QDP.'  Occurrat  ei  in  d et  Ad  jungatur .i  < EA  igjtur  per  Piop.'  a.  Lib. 
a . de  Locis  planis,  ratio  Ad  ad  Bd  eadem  rationi  AD  ad  BD ; oAendetnr  reto  ut  in 
praemi/Tis  rationem  Ad  ad  Bd  majorem  eAe  ratione  AP  ad  PB,  quare  rado  AD  ad 
ITD  ratione 'AF  ad  PB  major  cA.  Similiter  idem  oAeadetur  fi  pan£la  D,  P Ateilnt 
iartr  E,  O pun^,’  ec  D piopiua  ipfi  E quam  P.'  Si  aatem  in  hoc  cafu  hid^ric 
panfbim  P !u  O,  jam  oAcnAim  cA  paaftom  O facere  ratkxtem  aeqaalhads ; pua&ual 
autem  quodconqtie  in  CO  produfia  facere  rationem  majoris  ad  minas.  :i 

Si  autem  fumatur  punfium  E in  fig.  2.  quod  facit  rationem  minimam,  (imiliter 
oAcndctur  pnnfia  ipfi  propiora  facere  rationes  mlnores  quam  ptinfla  remotiora  ad 
utrafquc  ipfius  E p.nrtes;  patet  igitur  quomodo  rationes  majores  aut  minores  fi> 
unt.  Q^  E.  D.  . ■,  ' , 

N.  B.  Cafus  in  quo  punfia  A,  B funt  ad  dtr^as  partes  ponfU  C fimilitcr  folrs- 
tur  mutatis  mutandis. 

I 

INTER  Lemmata  Pappi  Alexandrini  quae  in  fibro  feptimo  mathematicarum  collec* 
tionum  (quas  adhuc  fervatis  efle  gaudert  debet  quifquis  vctcitun,  hoc  eA  verae  ct 
genuinae  analyfaeos  geometricae  cA' cupidus)  tradiifit  elegamiflimus  author,  extat 
problema  in  Ta<Aiones  Apollonii,  fc.  in  Propofitione'CXVII.  Lib.  7.  quo  pro- 
blemate requiritur,  iit  circulo  pofitione  dato,  et  datis  tribus  punftU  in  refbi  linea, 
inflefiere  a duobus  pungis  duas  reflas  ad  circumferentiam,  et  facere  punfia  quibus 
ei  rurfiis  occurrunt  et  tertium  punfhim  datum  in  refia  linea.  Reliqua  Lemmata  in 
Tafiiones,  quibus  Tafiionum  problematibus  utilia  fint  non  diAidle  eA  invcAigare,  et 
quibufdam  cx  iis  ufus  eA  Vieta  in  Apollonio  Gallo  i verum  cui  problemati  inferviret 
pmadlAiim  Lemma  neque  Vieta  neque  aTius  qnifpiam  geometra  divinare  adgrefibt  cA< 
Saepe  quidem  id  animo  revolvi,  verum  ne  hilum  ejus  qnod  quaerebam  afiecutus  fum, 
nifi  quod  non  Uevibus  indidit  videbatur  Lemma  nrile  tlle  problemati,  quo  duobua 
pofitione  datis  circulis  et  punfto»  requiritur  tectinm  defcribeiv  qui  datos  contingat  et 
pd  datum  pundum  tranloM;  quenam  veto  modo  huic  utile  efiot  minime  videbam. 
Vietae  fbluUuuem  aGaique  oonfidenvi,  ut  fi  forte  in  analylia  iLestimatis  hujna  in- 
digentem indderem,  verum  fruAra,' donec  hodie  genumsan  Apollonii  Aualyfiu  poA 
varias  tentatas,  inveni,  cui  qmdem  tum  haec  Piqtpi  prop.  CXVII,  tum  CXVl  ct 
CXVin  manifeAiffime  ittlcTVinnc.  Feb.9.  1734.  1 

: t/>  ■ . ’ I . >. 
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duobus  Iprorum  fc.  C,  M inflexae  funt  CL,  ML  ad  circumferentiam  circuli  pofitione 
dati  quae  faciunt  GE  in  dirc^um  ipfi  EK,  politione  dabuntur  CL,  ML  per  propofi- 
tionem  i i7am'Lib.  7.  Pappi  Alexandrini,  et  pofitione  datur  circulus  LG E;  quare 
dantur  G,  E punfla  ct  rcAa  GE  pofitione  et  datur  circulus  FH  pofmuoe,  ergo  da- 
tor F punflum ; et  igitur  circulus  EFC,  qui  tranllt  per  tria  pua£Li  data  politione,  da- 
tur. Quod  erat  inveniendum. 

Componetur  vero  ita. 

Sint  A,  B centra  circulorum  pofitione  datorum,  ct  punflum  datum  fitC;  jun- 
gatur AB  et  producatur  verfus  partes  minoris  circuli  B ad  ptmflum  K,  ut  AK  fit  ad 
KB  ut  femidiameter  circuli  cujus  centrum  A ad  femidiametrum  circuli  cujus  centrum 
B ; jungatur  KC  et  fiat  ut  KB  ad  KA,  ita  KC  ad  quartam  KM ; et  a pun£iis  C,  M 


ioflcFbmtur  ope  fdlicet  Prop.  117.  Lib.  7 . Pappi,  ad  circumferentiam  circuli  cu- 
jus centrum  eft  A reftae  CL,  ML  eidem  rurfus  occurrentes  in  E,  G ita  ut  GEK 
fit  rcfhi  linea ; et  quoniam  ex  conftrudtiooe  AK  eft  ad  KB  in  ratione  quam  habent 
femidiametri  circulorum  ad  fe  invicem,  ct  refla  GK  ficat  circulum  A,  eadem  necclfi- 
rio  fccabit  circulum  B per  Prop.  1 1 8.  Lib.  7 . Pappi  Alexandrini.  Sccct  in  F,  H 
punflis ; fit  vero  E propius  punflo  K quam  G in  majore  circulo,  et  F remotius  ab 
eodem  K quam  H io  minore,  et  per  punfla  E,  F (fc.  in  cafu  quo  circulus  deferiben- 
dns  debet  elle  extra  datos  utrofquc)  C deferibatur  circulus  fitque  centrum  ejus  D ; 
continget  haec  datos  in  E,  F : jnnganturenim  AG,  AE,  BF,  BH,  DEct  DF.  Et 
quoniam  in  triangulis  KAG,  KBF  quae  communem  habent  angulum  ad  K,  eft  cx 
conftrnflione  KA  ad  AG,  ut  KB  ad  BF,  reliqui  vero  anguli  AGK,  BFK  funt  utri- 
que minores  reflo,  erit  per  7.  6.  angulus  AGK  acqu.ilis  ipfi  BFK,  quare  paral- 
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Iclic  funt  AG,  BF,  et  igitur  eft  GK  ad  KF,  ut  (AK  ad  KB,  hoc  eft  tx  conftniflione’ 
ut)  MK  ad  KC;  parallelae  igitur  funt  CF,  MGL;  quare  circuli  LGE,  EFC  (e  mu- 
tuo in  punfto  E contingunt  per  prop.  1 04.  aut  i 06.  Papj»  Lib.  7 . et  per  prop.  l i o, 
cjufdem  libri  refla  erit  linea  AED,  et  quoniam  in  triangulis  Iluicclibus  GAE,  FDE 
aequales  funt  anguli  AEG,  DEF,  aequales  erunt  et  AGE,  DFE,  ct  ell  AGE  aequa- ' 
lis  ipfi  BFK,  quare  aequales  funt  DFE,  BFK ; refla  igitur  efl  linea  DFB ; ergo  fc  mu- 
tuo contingunt  circuli  EFC,  FH  per  prop.  99.  Lib.  7.  Pappi.  Q^E.  D, 

Plurcs  autem  funt  cafus  hujus  propofitionis  qui  poHea  declarandi  funt. 

N.  B.  Editio  Datorum,  quae  per  totum  opus  citatur,  eft  ea,  quae  Glafguac  pro- 
diit Ad.  1762. 


FINIS. 
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- controllo  collazione; 

- amontaggio  e scucitura; 

- rcotauro  carta  (rtimraendo  piega,  imbrachettatura,  sutu- 
ra di  strappi  e lacuiae);  carta  giapponcse  Vang  517, ve- 
Ixnc  giapponosi  Vang  502,  508  e 561,  adese  con  Tyloso 
MHiOOp  al  6f«; 

- ricoinposizione  dei  fascicoli; 

pressatura  tra  cartoni,  sotto  pressa  a coipo; 

- preparazione  fogli  di  guardia  struttura  "P"  in  Ingres 
Vang  20231  e pelle  uovo; 

- loose  guard  in  carta  giapponese  Vang  517; 

- cucitura  piena  su  4 sottili  ner^i  di  canapa  a 5 capi, 

' cuciti  a nervo  raa  leggermente  affondati  nel  precedente 

grecaggio,  per  mantenere  il  dorso  liscio:  corde  di  pu- 
ra canapa,  fili  di  lino  inglese  ritorto; 

- preparazione  piatti;  recupero  cartoni  originali, condi- 
I zionati  e rinforzati  sulla  faccia  interna  con  spessore 
! di  cartone  per  contrastare  1'  ondulazione; 

- stondatura  dei  dorso ; 

- incartonatura:  utilizzate  lo  sedi  originali; 

- capitelli  base:  naturali,  passanti  al  centro  fascicoli 
e sotto  catenella;  anima  in  canapa,  fili  di  lino  inglje 

! se  ritorto; 

capitelli  ornati:  cuciti  su  capitelli  base,  in  cotone 
ritorto  fiorentino,  doppi; 

- indorsatura:  con  tubo  in  carta  giapponese  e pelle  uovo; 

- copertura;  restauro  coperta  originale  con  distacco  dei 
dorso;  nuova  l/2  pelle  portante,  scamita  ad  e gu  at  ara  en- 
te; adesione  al  dorso  della  1/2  pelle  e suo  inserimen- 
to  sotto  pelle  originale  dei  piatti;  riapplicazione  di 
dorso  della  coperta  originale  sulla  nuova  1/2  pelle  ;T;jr 
loso  MH300p  e pelle  di  capra  a concia  mista; 

- incasoatura  delle  controguardie  a piatto  aperto. 
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